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Uber secundus Euclidis de elementis

In nomine Dei misericordis miseraioris

Euclides dixit Quoduis parallelogrammum rectangulum
duabus lineis angulum rectum comprehendentibus comprehen
ditur

Enarrator dixit Heron dixit Euclides rectangulum
solum parallelogrammum definiuit cum duas lineas angulum
rectum comprehendentes id comprehendere diceret parallelo
grammo non rectangulo excluso Rectangulum enim parallelo
grammum alteram linearum rectum angulum comprehendentium
cum altera multiplicantes dimetimur itaque id spatium est
quod duae lineae rectum angulum comprehendentes compre
hendunt

Euclides dixit Si in quouis spatio parallelogrammo
utrumuis parallelogrammorum quae diametrus secat ad duo
spatia supplementa alterum ad alteram partem diametri situm
adiungitur hoc totum gnomon uocatur

Cfr Schol Elem II nr 7 p 224 19 21
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Propositio I libri secuiidi
Si duarum rectarum quarumlibet altera in quotlibet partes

diuiditur spatium 1 duabus rectis comprehensum aequale est sum
mae spatiorum linea non diuisa et singulis partibus alterius lineae
diuisae comprehensorum

Exemplificatio Datae sunt duae lineae A et BG Linea
BG in duobus punctis D E diuitur Dico spatium duabus lineis
A BG comprehensum summae spatiorum linea A et singulis
partibus BD DE EG comprehensorum aequale esse

Demonstratio A puncto B perpendicularem BZ lineae
A aequalem ducimus sicut in demonstratione propositionis ad
I 11 adiectae explicauimus Per punctum Z lineam ZH lineae
BG parallelam eique aequalem ducimus sicut in I 31 Ex
eadem demonstratione lineae BZ lineas DO EK GR parallelas
ducimus Manifestum igitur est spatium GZ duabus rectis BG
BZ comprehendi Sed BZ A itaque spatium GZ duabus
lineis A BG comprehenditur Et summae trium parallelogram
morum GK EO DZ aequale est Spatium autem GK duabus

lineis GE EK spatium EO iE o d y
duabus lineis ED DO spatium A 1
DZ duabus lineis DB BZ
comprehenditur Sed singulae

lineae GH EK DO BZ li
neae A aequales sunt itaque
summa spatiorum GK EO

DZ recta A et partibus BD, t7 H Yä öDE EG comprehenditur Et C

In margine jj aaJJ Jjüo ä j uJj jü
L ö wLfJI ioill j L ä ii jv ÄJ Laterculus
u I p 172 not alterius in alteram multiplicatae aequalis est laterculo

lineae non sectae in singulas partes lineae sectae multiplicatae

2 In cod iu
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summa eorum spatio GZ aequalis est quod spalium ex eo
quod iam demonstrauimus rectis A BG comprehenditur

Ergo iam effecimus spalium rectis A BG comprehen
sum summae spatiorum quae recta A et singulis partibus BD
DE EG comprehenduntur aequale esse Q n e d

Additamentum Exemplificatio huius propositionis per
numeros

Sit linea A 6 linea BG 10 sitque BD 2 DE 3 GE 5
Manifestum est esse 6 x 10 60 quae aequalia sunt summae
quae ex 2 et 3 et 5 sexies multiplicatis fit quoniam 6 X 2 12
6 x 3 18 6 X 5 30 quorum numerorum summa est 60

Heron dixit Fieri non potest ut haec propositio demon
stretur nisi duabus rectis simul delineatis ceterae autem propo
sitiones una tantum recta delineata demonstrari possunt Fieri
etiam potest ut una linea data duas rationes ingrediamur
quarum altera est analytica altera synthetica

Analysis autem ratio haec est Quaestione aliqua nobis
proposita dicimus quod quaeritur iam inuentum supponimus et
deinde in rem iam antea demonstratam dissoluimus Re nobis
demonstrata quod quaeritur per analysim inuentum esse di
cimus

In synthesia rebus notis incipientes ratione componendi
utimur donec inuentum sit quod quaeritur Hoc modo demon
stratio eius quod quaeritur uia synthetica perficitur

His rebus explicatis quae quaerimus secundum dicta pro
missaque nostra adgrediamur

Hoc dicit se quae hic promiserit in reliquis Euclidis pro
positionibus huius libri secundi demonstraturum

Cfr Euclid uol IV p 364 18 sqq
Cfr Euclid uol IV p 366 1 sqq

2
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Propositio II libri secuudi
Si recta linea in quotlibet 1 partes diuiditur quadratum 2

lineae totius aequale est summae spatiorum quae tota linea et
singulis partibus comprehenduntur

Exemplificatio Linea AB in puncto G in duas partes
diuisa sit Dico quadratum lineae AB aequale esse summae
spatiorum quae linea AB et utraque linea AG GB com
prehenduntur

Demonstratio In linea AB ex I 45 quadratum con
struimus quod sit quadratum BD et a puncto G lineam lineis AD
BE parallelam ducimus quae quo modo ducenda sit in I 31
demonstrauimus sitque linea GZ itaque duo spatia AZ GE

r a Iparallelogramma sunt Et spatium DG B
lineis DA AG spatium ZB lineis ZG
GB comprehenditur Est autem GZ
AD AD AB Summa igitur duorum
spatiorum DG ZB linea AB et utraque
linea AG GB comprehenditur et summa
duorum spatiorum DG ZB aequalis est
quadrato DB in linea AB descripto s

Ergo iam demonstratum est quadra

tum rectae AB aequale esse summae duorum spatiorum quae
linea AB et utraque linea AG GB comprehenduntur Q n e d

Exemplificatio per numeros Supponimus lineam AB
esse 10 et in puncto G ita in duas partes diuisam esse ut AG 3

J D

Apud Euclidem recta in duas quaslibet partes diuiditur Cfr Al Tusi
p 50 51 Quadratum lineae rectae in uno puncto aut in pluribus
punctis diuisae aequale est summae spatiorum eius et utriusque partis
aut partium eius Demonstratione de linea in duas partes diuisa
perfecta Al Tusi addit Eodem modo res demonstrativ si partes
plures quam duo sunt

2 In margine JjLo awL i l JaiLl j w j i
iUuij iail Laterculus lineae in omnes partes suas multiplicatae
aequalis est laterculo lineae in se multiplicatae

2
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OB 7 fiat Manifestum est AB quae 10 sit in se multiplicatam
aequalem esse summae quae efficiatur AB hoc est 10 ter et
septies multiplicata nam 10 x 10 100 et 3 x 10 30 7 x 10

70 quorum summa est 100 Q n e d
Heron dixit Ratio huius exemplificationis haec est

Rectam AB propositam in quaslibet partes in puncto O diuidimus
Demonstrare uolumus quadratum rectae AB aequale esse spatio
quod comprehendunt duae lineae AB BG addito spatio duabus
rectis AB AG comprehenso Iam si lineam AB duabus lineis
inter se aequalibus aequalem animo finxerimus alteri diuisae
alteri non diuisae dico manifestum esse quoniam duae
lineae inter se aequales sint spatium quod hae duae lineae
inter se aequales comprehendant quadrato alterius aequale
esse sit igitur quadrato lineae AB aequale Iam ex II 1
summa duorum spatiorum lineae non diuisae et partium AG
GB aequalis est spatio quod comprehendunt linea non diuisa
et linea AB Et quadratum lineae AB huic spatio aequale
est ut demonstrauimus Linea autem non diuisa ex eo quod
descripsimus lineae AB aequalis est Ergo duo spatia quae
comprehendunt linea AB et utraque pars AG GB quadrato
lineae AB aequalia sunt Q n e d

Si linea utcumque in duas partes diuiditur spatium 1 quod
tota linea et alterutra pars eius comprehendunt aequale est
spatio quod duae partes lineae comprehendunt et quadrato illius
partis

Laterculus lineae in alteram partem multiplicatae aequalis est later
oulo huius partis in se multiplicatae et alterius partis in alteram

A

Propositio III libri secundi
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Exemplificatio Linea AB in puncto 0 in duas partes
diuiditur Dieo spatium quod linea AB et pars eius BG com
prehendunt aequale esse spatio quod duae partes AG GB
comprehendunt et quadrato lineae GB

Demonstratio In linea GB exl 45 quadratum construimus
quod sit quadratum GE A puncto A ex I 31 lineam lineae GZ
parallelam ducimus scilicet lineam AD et lineam EZ in direc
tum producimus quam in puncto D
in lineam AD incidere supponimus
Manifestum est spatium AE par
allelogrammum esse et duobus
parallelogrammis AZ ZB aequale
est Sed spatium AZ lineis AG
GZ comprehenditur et GZ GB s r
quoniam spatium ZB quadratum
constructum est spatium l igitur lineis AG GB comprehenditur
Et spatium ZB quadratum lineae GB est quare spatium lineis
AG GB comprehensum et quadratum rectae GB toti parallelo
grammo AE aequalia sunt Sed spatium AE lineis AB BE
comprehenditur et BE GB quoniam spatium BZ quadratum
constructum est itaque totum spatium AE lineis AB BG com
prehenditur Ergo iam demonstrauimus spatium rectis AB BG
comprehensum aequale esse spatio quod duae partes AG GB
comprehendunt et quadrato GB Q n e d

Exemplificatio per numeros Supponimus lineam AB
esse 10 et in puncto G ita in duas partes diuisam ut sit AG
3 GB 7 Itaque linea AB quae 10 est cum BG quae 7 est
multiplicata fit 70 qui numerus aequalis est summae quae
efficitur linea AG quae 3 est cum GB quae 7 est multiplicata
et GB quae 7 est in se multiplicata quoniam AG x GB 21
et linea GB in se multiplicata 49 et summa horum numerorum

70 est Q n e d

Supra scriptum ät L p
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Heron dixit Demonstratio huius propositionis per de
monstrationem primae huius libri propositionis nulla figura eget
Supponimus enim nobis esse duas lineas datas AB BG alteram
BG non diuisam alteram AB in puncto G diuisam Manifestum
est spatium linea non diuisa et linea AB comprehensum aequale
esse summae spatiorum quae comprehendunt linea non diuisa
et partes lineae diuisae h e duae partes AG GB Sed linea
non diuisa lineae GB aequalis est quare spatium quod linea
non diuisa et linea GB comprehenditur quadrato lineae GB
aequale est Ergo spatium lineis AB BG comprehensum spatio
quod comprehendunt lineae AG GB et quadrato lineae GB

aequale est Q n e d

Propositlo IV libri sccuudi

Si linea utcunque in duas partes diuiditur quadratum 2 lineae
totius aequale est duobus quadratis duarum partium eius et
duplo spatio duabus partibus lineae comprehenso

Exemplificatio Linea AB in puncto G in duas partes
diuiditur Dico quadratum lineae AB aequale esse duobus quadra

tis duarum partium AG et GB et duplo spatio duabus partibus
AG GB comprehenso

Demonstratio In linea AB ex I 45 quadratum con
struimus quod sit quadratum ADEB Diametrum BD ducimus
et ex I 31 lineam GH duabus lineis AD BE parallelam quae

Schol Elem II nr 24 p 230 13 sqq
I l Haec uerba in codice repetita

a In margine est Jl d 6 i y W ij
JJÜ A U tX l JU ÄJ

Laterculus lineae in se multiplicatae aequalis est laterculo
singularum partium in se multiplicatarum et alterius in alteram bis
multiplicatae

3
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diametrum BD in puncto Z secet Per punctum Z eo modo
quo demonstrauimus I 31 lineam OK duabus lineis AB DE
parallelam ducimus Iam quoniam linea BD in duas lineas inter
se parallelas AD GH ducta est ex I 29 angulus exterior GZB
angulo interiori ADZ aequalis est Et quoniam triangulus
ADB aequicrurius est ex I 5 erit Z ABD ADB Quae autem
eidem aequalia sunt inter se sunt aequalia itaque GZB GBZ
Quare ex I 6 GB GZ Quoniam autem spatium GK parallelo
grammum est erit ex I 34 GZ BK GB KZ Sed iam de
monstrauimus esse GB GZ et quae eidem aequalia sunt inter
se sunt aequalia quare ZK GZ quae lineae KB aequalis
est Itaque quattuor latera GB GZ ZK KB inter se aequalia
sunt et spatium GK aequilaterum Idem autem rectangulum est
quia ex I 34 angulus G rectus angulo K recto aequalis et uter
que angulus B Z rectus est Ergo spatium GK quadratum est
lineae GB Iam quoniam latus AB lateri BE aequale est et
linea GB lineae KB aequalis aequali ab aequali subtracto quae
relinquuntur aequalia sunt quare AG EK Sed ex I 34 AG

Z KE ZH quare OZ HZ Uerum etiam linea OZ lineae
DH linea ZHYmeae DO parallela est itaque spatium OH aequi
laterum et rectangulum est Est autem quadrato lineae AG
aequale quare duo spatia OH GK quadrata sunt duarum linea
rum AG GB Et quoniam spatium AE parallelogrammum est
et circum diametrum eius constructa sunt duo parallelogramma
ex I 43 duo supplementa parallelogramma in utraque parte
diametri BD posita inter se aequalia sunt spatium igitur AZ
spatio ZE aequale est Spatium autem 06 duae lineae AG GZ
comprehendunt et GZ GB spatium AZ igitur duabus lineis
AG GB comprehenditur Duplum igitur spatium duabus lineis
AG GB comprehensum aequale est summae duorum spatiorum

Supra scriptum soLs Additamentum

Claims Euclides p 126 13 sqq Z B 2fi I 29 B R
ergo etiam G R et ex I 34 etiam 1 K et Z recti

3
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AZ ZE et totum quadratum
AE aequale est duobus qua
dratis partium AG GB et
duplo spatio duabus parlibus
AG GB comprehenso Qua
dratum autem AE quadratum
est lineae AB Ergo iam de
monstratum est quadratum
lineae AB aequale esse duobus

quadratis duarum partium AG

GB et duplo spatio duabus
lineis AG GB comprehenso Q n e d

Exemplificatio per numeros Supponimus lineam AB
esse 10 eamque in puncto G ita diuidimus ut sit AG 7 GB 3
AB in se multiplicata 100 quod aequale est lineae AG siue
7 in se multiplicatae hoc est 49 cum linea GB siue 3 in se
multiplicata hoc est 9 et duplo lineae AG siue 7 in GB siue 3
multiplicatae hoc est 42 Q n e d

Si hanc propositionem nulla figura adhibita ex ratione Hero
nis uia analytica demonstrare uoluerimus quaerendum quo modo
quadratum lineae AB resoluatur in summam duorum quadrato
rum linearum AG GB et in spatium duabus lineis AG GB
comprehensum bis sumptum

Quoniam linea AB in duas lineas AG GB diuisa est ex II
2 quadratum lineae AB dissoluitur in summam spatiorum quo
rum alterum lineis BA AG comprehenditur alterum lineis
AB BG quoniam illa his duabus aequalis est Iam ex II 3
haec duo spatia hoc modo resoluuntur Quoniam spatium
lineis AB AG comprehensum aequale est spatio lineis BG
GA comprehenso cum quadrato AG et spatium lineis AB BG
comprehensum spatio lineis AG GB comprehenso cum quadrato
GB summa quadratorum linearum AG GB addito duplo spatio

Uerba male repetita
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lineis AG GB comprehenso aequalis est summae spatiornm
quorum alterum lineis BA AG alterum lineis AB BG compre
henditur Sed iam demonstrauimus quadratum lineae AB his
duobus spatiis aequale esse Ergo quadratum lineae AB re
solutum est in summam quadratorum linearum AG GB et in
spatium lineis AG GB comprehensum bis sumptum et haec duo

inter se aequalia sunt Q n e d

o a IB G A
Iam finita analysi ratione synthetica componere incipimus

Dicimus igitur ex II 3 spatium duabus lineis BG GA compre
hensum cum quadrato lineae AG aequale esse spatio dua
bus lineis BA AG comprehenso Eodem modo spatium dua
bus lineis AG GB comprehensum cum quadrato lineae BG
aequale est spatio duabus lineis AB BG comprehenso et
quadrato lineae BG Itaque duo quadrata duaruir linearum
AG GB cum duplo spatio duabus lineis AG GB comprehenso
aequalia sunt duobus spatiis quorum allerum duabus lineis BA
AG alterum duabus lineis AB BG comprehenditur öerum
haec duo spatia coniuncta ex II 2 quadrato lineae AB aequa
lia sunt Ergo summa duorum quadratorum duarum linearum
AG GB cum duplo spatio duabus lineis AG GB comprehenso
aequalis est quadrato lineae AB Q n e d

Propositio V libri secundi
Si recta linea in duas partes inter se aequales et rursus in

duas inaequales diuiditur spatium 1 duabus lineis inaequalibus
comprehensum una cum quadrato lineae inter duo puncta dua
rum sectionum positae aequale est quadrato dimidiae lineae

Exemplificatio Linea recta AB in puncto G in duas

Uerba et BG errore nescio quo addita sunt
Porisma deest ut in P m 1 et in fragmento The Oxyrhynchus pa
pyri I p B8





25

partes inter se aequa
les et in puncto D in
duas partes inaequales

diuidatur Dico spati
um duabus partibus AZ

DB comprehensum una
cum quadrato OD ae

quale esse quadrato Z e iE
OB

Demonstratio In linea OB ex I 45 spatium quadratum
rectangulum construimus quod sit quadratum GZ Diametro
BE dacta a puncto D ex I 31 lineam duobus lateribus OE BZ
parallelam ducimus et ex I 31 per punctum H lineam KHLM
lineae BA parallelam ducimus et a puncto i ex I 31 lineam
ducimus lineis GL DH BK parallelam quae in lineam ELM
incidit supponimus illam in eam in puncto M incidisse Iam
eodem modo quo in II 4 et ex iisdem propositionibus quibus
in illa propositione usi sumus demonstrabimus duo spatia
DE LQ duo quadrata esse Et circum diametrum BE posita
sunt quare ex I 43 supplementum OH supplemento HZ aequale
est Itaque spatio DE communi sumpto totum spatium OE toti
spatio DZ aequale erit Et GE GM quia in duabus basibus
inter se aequalibus EL LM et inter duas lineas inter se paral
lelas EM AB posita sunt quod in I 36 demonstratum est
Spatium GM igitur spatio DZ aequale est quia quae eidem
aequalia sunt inter se aequalia sunt Quare spatio DL com
muni sumpto totum spatium MD gnomoni IsrO aequale erit
Sed spatium MD duae lineae AD DH comprehendunt et DH

DB quoniam spatium DZ quadratum est itaque duae lineae
AD DB spatium MD comprehendunt Gnomon N 0 igitur
spatio duabus lineis AD DB comprehenso aequalis est Et

Itaque in gnomone eaedem litterae sunt quas coniectura restituit
Gregorius cum in codd Graecis sit MNS Eucl I p 131 not
Sed Al Tusi MNS habet

4
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quadrafum EH quadrato lineae GD aequale totum autera qua
dratum GZ gnomoni NSO cum quadrato EH aequale est Sed
quadratum GZ quadratum est lineae GB Ergo spatium duabus
partibus AD DB comprehensum una cum quadrato lineae GD
inter duas sectiones positae quadrato lineae GB aequale est

Q n e d
Exemplificatio per numeros Supponimus AB esse

10 utramque partem AG GB 5 partem AD 7 ita ut relinqua
tur DB 3 et GD 2 fiat Manifestum est partem GB in se
multiplicatam esse 25 Quod aequale est summae quae ef ficitur
parte AD in DB multiplicata hoc est 21 et lineae GD in se
multiplicatae hoc est 4 quorum summa 25 Q n e d

Iam si ratione Heronis uia analytica hanc propositio
nem demonstrare uoluerimus quoniam quaerimus sitne spatium
duabus partibus AD DB comprehensum una cum quadrato
lineae GD quadrato lineae GB aequale duas lineas sumamus
quarum altera AD in puncto G diuisa est altera DB non diuisa
Ex II 1 spatium duabus lineis AD DB comprehensum aequale
est summae duorum spatiorum linea BD et duabus partibus
AG GD comprehensorum Quoniam AG GB summa duo
rum spatiorum quae duabus lineis GB BD et duabus lineis
GD DB comprehenduntur spatio duabus lineis AD DB com
prehenso aequalis erit Restat quadratum GD quo communi
sumpto summa duorum spatiorum lineis GB BD et lineis GD
DB comprehensorum una cum quadrato GD spatio duabus
lineis AD DB comprehenso una cum quadrato GD aequalis
est Uerum spatium duabus lineis GD DB comprehensum una
cum quadrato GD ex II 3 aequale est spatio duabus lineis
BG GD comprehenso quare summa duorum spatiorum quo
rum alterum duabus lineis BG GD alterum duabus lineis GB
BD comprehenditur aequalis est spatio duabus lineis AD

Cfr Schol II nr 35
Supra scriptum soüv

l





29

DB comprehenso una cum quadrato GD Sed ex II 2 summa
duorum spatiorum quae duabus lineis GB BD et duabus lineis
BG GD comprehenduntur aequalis est quadrato lineae GB
Ergo quadratum lineae GB aequale est spatio duabus partibus

AD DB comprehenso una cum quadrato GD Q n e d
Itaque ad II 2 resolutum est

v A
Iam inde in quod resolutio nobis desiit compo

nere incipimus
Ex II 2 spatium duabus lineis GB BD comprehensum

una cum spatio duabus lineis BG GD comprehenso aequale
est quadrato lineae GB Sed ex II 3 spatium duabus lineis
BG GD comprehensum aequale est spatio duabus lineis GD
DB comprehenso una cum quadrato GD itaque quadratum
lineae GB aequale est duobus spatiis quorum alterum duabus
lineis GB BD alterum duabus lineis GD DB comprehenditur
una cum quadrato GD Iam quoniam AG GB spatium
duabus lineis AG DB comprehensum una cum spatio duabus
lineis BD GD comprehenso aequale erit spatio duabus lineis
AD DB comprehenso Ergo spatium duabus lineis AD DB
comprehensum una cum quadrato GD aequale est quadrato

lineae GB Q n e d
Propositio VI libri seeundi

Si linea recta in duas partes aequales diuiditur et in ea
producta alia linea recta adiicitur spatium tota linea una cum

Debuit dici Ex I 2 quadratum lineae OB aequale est spatio duabus
lineis GB BD comprehenso una cum spatio duabus lineis BG GD
comprehenso

2 In margine Jail oLaij soLs Jf S yi Jail t ijU
xJÜuo j sobyt Jj t SaiÜ i i a3 yjJuAj d L

Laterculus lineae cum adiecta in adiectam multiplicatae et dimidiae
in se multiplicatae aequalis est laterculo dimidiae lineae ab initio
datae cum adiecta in se multiplicatae
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adiecta et adiecta comprehensum et quadratum dimidiae lineae
ab initio datae aequalia sunt quadrato in dimidia una cum
adiecta descripto

Exemplificatio Lineam rectam lineam AB supponimus
eamque in puncto G in duas partes aequales diuidimus et ei
lineam BD adiicimus Demonstrare uolumus spatium lineis AD
DB comprehensum cum quadrato AO Scr BG aequale esse
quadrato lineae DG

Demonstratio In linea GD ex 1 45 spatio quadrato
rectangulo constructo diametrum DE ducimus et lineas figurae
explemus ut in propositionibus praecedentibus demonstrauimus

Ex I 43 igitur spatium HZ spatio GH aequale erit quoni
am complementa sunt Ex I 36 autem spatium GH spatio
AK aequale est quia in duabus basibus inter se aequalibus
HK KM et inter duas

lineas inter se paralle o n y B T a
las HM AB posita sunt

comprehenditur quo 9
niam DB DL Gno
mon igitur aequalis est spatio quod lineae AD DB comprehen
dunt Quadrato HE i e quadrato lineae BG adiecto spatium igi
tur quod comprehendunt lineae AD DB cum quadrato lineae
GB gnomoni NSO et quadrato HE aequale Sed gnomon NSO
et quadratum HE aequalia sunt quadrato DE quod quadratum
est lineae GD Ergo spatium quod comprehendunt lineae AD
DB cum quadrato lineae GB aequale est quadrato lineae

GD Q n e d
Heron hanc quoque propositionem per lineas demonstrauit

Itaque HZ AK Spa
tio igitur KD communi
sumpto totum spatium
MD gnomoni NSO ae

quale Sed spatium
MD lineis AD DB

JL
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Analysis ratio haec est Sit linea data linea AB quam
in duas partes aequales in puncto G diuidimus In ea pro
ducta lineam BD adiicimus Demonstrare uolumus spatium
lineis AD DB comprehensum cum quadrato lineae GB aequale

esse quadrato lineae GD Lineam AE in directum lineae
GA ducatur sitque AE DB Manifestum igitur est linea AB
communi sumpta totam lineam EB toti lineae AD aequalem
esse Spatium igitur quod lineis AD DB comprehenditur
spatio lineis EB DB comprehenso aequale est Iam si demon
strauerimus spatium lineis EB BD comprehensum cum qua
drato lineae GB aequale esse quadrato lineae GD demonstra
tio sicut uolumus ad finem perducta erit Et hoc inde mani
festum est quod linea ED in puncto G in duas partes aequa
les diuisa est in puncto B autem in duas partes inaequales
quare ex II 5 spatium quod comprehendunt lineae EB BD
cum quadrato GD aequale est quadrato GD

Synthesis ratio haec est Ratione synthetica adhibita
spatium lineis EB BD comprehensum cum quadrato lineae BG
aequale erit quadrato GD Sed iam demonstrauimus spatium
lineis EB BD comprehensum aequale esse spatio lineis AD DB
comprehenso Ergo spatium quod lineae AD DB comprehen
dunt cum quadrato GB aequale est quadrato GD Q n e d

r O ii D S G A
Propositio VII libri secundi

Si linea recta in duas quaslibet partes diuiditur quadratum 2

2 In margine est j wuiül yuS3 xSjLa h L j u b jü
aa Ijj y3yc V JiJ viLli 5 JoiLl s Xi J a/o Iäa ä xJjto

UlA Ä X LuO a t wdl
Laterculus lineae in se multiplicatae et laterculus alterius partis in

sc multiplicatae simul sumpti aequales sunt laterculo lineae in hanc
partem bis multiplicatae et laterculo partis alterius in se multiplicatae

simul sumptis

5
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lineae totius et quadratum alterius partis simul sumpta aequalia
sunt duplo spatio tota linea et parte nominata comprehenso et
quadrato reliquae partis simul sumptis

Exemplificatio Linea AB puncto G uteumque in duas
partes diuidatur Dico summam duorum quadratorum duarum
linearum AB BG dnplo spatio lineis AB BO comprehenso cum
quadrato partis AG aequalem esse

Demonstratio In linea AB ex I 45 quadratum rectangu
lum construimus quod sit quadratum ABDE Diametrum BD du
cimus et ex I 31 a puncto G lineam duobus lateribus quadrati i e

AD BE parallelam quae sit linea GZH Per punctum Z ex I 31
lineam duobus reliquis lateribus quadrati i e AB DE parallelam
ducimus quae sit linea KZQ Iam ex delineatione figurarum prae
cedentium manifestum est spatium BZ quadratum partis BG
spatium ZD quadratum lineae AG esse Et ex I 43 comple
mentum AZ complemento ZE aequale est itaque quadrato BZ
communi sumpto spatium AK spatio GE aequale fit summa
igitur duorum spatiorum AK GE spatio AK duplo maior est Sed
iam demonstratum est spatium JJsT duabus lineis AB BG compre
hendi itaque summa duorum spatiorum AK GE duplo maior
est spatio duabus lineis AB BG comprehenso Summa autem duo

rum spatiorum AK GE gnomoni LMN cum quadrato GK aequa
lis est itaque quadrato GK subtracto restat LMN Et gnomon
LMN cum quadrato GK aequalia sunt duplo spatio duabus lineis
AB BG comprehenso Sed iam demonstratum est quadratum
ZD esse quadratum partis AG itaque gnomon LMN cum duo

bus quadratis GK ZD aequalis w
est duplo spatio duabus lineis
AB BG comprehenso cum qua
drato partis AG Gnomon autem
LMN cum summa duorum qua
dratorum GK ZD aequalis est
quadrato AE cum quadrato GK

quadratum igitur AE cum qua C
5
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drato OK aequale est duplo spatio duabus lineis AB BO com
prehenso cum quadrato lineae AG Uerum quadratum AE est
quadratum lineae AB quadratum OK quadratum lineae OB
Ergo quadratum AE cum quadrato GK aequale est duplo spatio
duabus lineis AB BG comprehenso et quadrato lineae AG

Q n e d
Si hanc propositionem nulla figura adhibita uia analytica

demonstrare uolumus quaerimus quo modo summa duorum
quadratorum duarum linearum AB BG resoluatur in duplum
spatium duabus lineis AB BO comprehensum cum quadrato

lineae AG ita ut aequalia sint
Dicimus quadratum lineae AB ad II 4 resolui quadratum

enim lineae AB aequale est summae duarum quadratorum dua
rum linearum AG OB et duplo spatio duabus lineis AO OB
comprehenso Summa igitur duorum quadratorum duarum line
arum AB BG resoluta aequalis est duplo spatio duabus lineis
AG OB comprehenso cum duplo quadrato lineae OB et quadrato
lineae AG Sed ex II 3 duplum spatium duabus lineis AG OB
comprehensum cum duplo quadrato lineae GB aequale est duplo

spatio duabus lineis AB BG comprehenso Restat quadratum
lineae AG Et duplum spatium duabus lineis AB BO compre
hensum cum quadrato lineae AG aequale est duplo spatio dua
bus lineis AG GB comprehenso cum duplo quadrato lineae GB

et cum quadrato lineae AG Ergo resolutione ad II 3 facta
summa duorum quadratorum duarum linearum AB BG aequalis
est duplo spatio duabus lineis AB BO comprehenso cum qua

drato lineae AG Q n e d 1
Ratione synthetica ita componere incipimus ut dicamus

Quoniam summa duorum quadratorum AB BG ad demonstra
tionem propositionis tertiae resoluta est et aequalis est duplo
spatio quod duabus lineis AB BG comprehenditur cum qua
drato lineae AG ex II 3 duplum spatium duabus lineis AB BG

Miras has ambages dedimus qualos in eodice sunt
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comprehensum aequale est duplo spatio lineis BG GA compre
henso cum duplo quadrato lineae GB Itaque duplum spatium
duabus lineis AB BG comprehensum cum quadrato lineae AG
aequale est duplo spatio duabus lineis AG G B comprehenso
cum duplo quadrato lineae GB et cum quadrato lineae AG
Sed ex II 4 summa duorum quadratorum duarum linearum AG
GB cum duplo spatio duabus lineis AG GB comprehenso aequa
lis est quadrato lineae AB Restat igitur quadratum lineae GB
quo ad quadratum lineae AB addito ef ficitur summa duorum
quadratorum duarum linearum AB BG aequalis duplo spatio
lineis AB BG comprehenso cum quadrato lineae AG 1

Ita compositio a II 3 ad II 4 progreditur sicut resolutio

a prop 4 ad 3 Q n e d

Propositio VIII libri sccundi
Si recta linea data in duas quaslibet partes diuiditur et in

ea producta linea alteri parti aequalis adiicitur quadratum 1
in linea data simul cum linea adiecta constructum aequale est
quadruplo spatio linea data et linea adiecta comprehenso cum
quadrato partis alterius

Exemplificatio Linea recta AB in G quolibet modo
diuiditur et in ea producta linea BD parti GB aequalis adiicitur
Dico quadratum lineae AD aequale esse quadruplo spatio lineis
AB BD comprehenso cum quadrato lineae AG

Synthesim quantum per apertos errores lacimasque codicis licuit
resliluere conati sumus

In margine est jjuJj JoLo xJJuo viUö JHH 3 J
jä bH w ftJ aXj uyl /o t jJI V äJ 3 Jj l iiil

x Lwo

Laterculus totius lineae in se multiplicatae aequalis est laterculo
quadruplo lineae ab initio datae in partem adiectam multiplicatae et
partis alterius in se multiplicatae
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Demonstratio Spatio AE quadrato rectangulo ex I 45
constructo et diametro DU ducta a duobus punctis B G ex I 31
duas lineas GH BO duobus lateribus quadrati i e lateribus
DE AU parallelas ducimus et per puncta K Q ex I 31 duas
lineas MFKN WQOZ duobus lateribus AD UE parallelas Iam
ex delineatione nostra propositionis II 4 hic quoque demonstra
tur utrumque spatium BN FC quadratum rectangulum aequila
terum esse Spatium autem BN quadratum est lineae BD et
spatium FO quadratum li

neae BG Eodem modo d v r
spatia M Q WH quadrata
aequilatera sunt

Iam quoniam linea GB
lineae BD aequalis est qua
dratum BN quadrato FO
aequale erit Rursus quo
niam latus FK lateri KB
aequale est quadratum GK
utrique quadrato BN FO
aequale erit Eodem modo
demonstratur spatium KZ quadratum rectangulum esse singulis
quadratis GK BN FO aequale ita ut quattuor spatia GK BN
FO KZ quadrata rectangula inter se aequalia sint

Quoniam igitur AE quadratum aequilaterum rectangulum
i

est ex I 43 complementum AK complemento KE aequale erit
Et iam deroonstratum est quadratum GK quadrato KZ aequale
esse itaque relinquitur spatium AF spatio OE aequale Et quo
niam MQ quadratum rectangulum aequilaterum est et ad utram
que partem diametri eius duo spatia MQ QO posita sunt ex I
43 complementum MQ complemento QO aequale est Quoniam
autem duo spatia AF MQ in basibus inter se aequalibus et inter
duas lineas inter se parallelas posita sunt ex I 36 inter se
aequalia sunt Itaque quattuor spatia AF MQ QO OE inter se
aequalia sunt Sed iam demonstrauimus quattuor quadrata GK

6

f/
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BN FO KZ et ipsa inter se aequalia esse Quare spatio AF
cum quadrato GK ita coniuncto ut fiat spatium AK manifestum
est fieri gnomonem STY 1 4 AK Spatium AK autem duabus
lineis AB BD comprehenditur quoniam BK BD gnomon
STY igitur aequalis est quadruplo spatio duabus lineis AB BD
comprehenso Et iam demonstratum est spatium WH esse qua
dratum lineae AG Quadrato igitur WH communi adiecto gno
mon STY cum quadrato WH aequalis erit quadruplo spatio duabus

lineis AB BD comprehenso cum quadrato WH Sed gnomon
STY cum quadrato WH aequalis est spatio AE quadratum AE
autem est quadratum lineae AD Ergo quadratum lineae AD
aequale erit quadruplo spatio duabus lineis AB BD comprehenso

cum quadrato lineae AG Q n e d
Demonstratio Heronis una linea delineata haec est Qua

dratum lineae AD ex II 4 resoluatur Quoniam igitur quadra
tum lineae AD aequale est duplo spatio duabus lineis AB BD
comprehenso cum duobus quadratis duarum linearum AB BD
et BD data est aequalis parti BG erit duplum spatium dua
bus lineis AB BG comprehensum cum duobus quadratis dua
rum linearum AB BG quadrato lineae AD aequale Sed ex
II 7 duo quadrata duarum linearum AB BG aequalia sunt
duplo spatio duabus lineis AB BG comprehenso cum qua
drato lineae AG Quibus coniunctis efficitur quadruplum spatium
duabus lineis AB BG comprehensum cum quadrato lineae AG
aequale esse duplo spatio duabus lineis AB BD comprehenso
cum duobus quadratis duarum linearum AB BG quod iam de
monstrauimus aequale esse quadrato lineae AD Sed BG BD
Ergo quadruplum spatium duabus lineis AB BD comprehen
sum cum quadrato AG aequale est quadrato lineae AD Et re

Litera icj T in figura deest
2 Soriba uerbum primum L ä scriptum recte emendauit et in

margine clarius scripsit licXi
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solutio facta est ad propositionem quartam deinde ad septimam

Q n e d
In ratione synthetica inde in quod resolutio nobis

desiit incipimus
Quoniam quadruplum spatium duabus lineis AB BG com

prehensum cum quadrato lineae AG f duplo spatio duabus
lineis AB BG cum quadrato lineae AG subtracto relinquitur
duplum spatium duabus lineis AB BG comprehensum Iam si
pro duplo spatio duabus lineis AB BG comprehenso cum qua
drato lineae AG summam duorum quadratorum duarum iinearum

AB BG sumpserimus et haec ad duplum spatium duabus lineis
AB BG comprehensum addiderimus ex TI 7 duplum spatium
duabus lineis AB BG comprehensum cum duobus quadratis du
arum Iinearum AB BG aequale erit quadruplo spatio duabus
lineis AB BG comprehenso cum quadrato lineae AG Sed
BG BD Itaque duplum spatium duabus lineis Aß BG com
prehensum cum summa duorum quadratorum duarum Iinearum
AB BG aequale est duplo spatio duabus lineis AB BD com
prehenso cum summa duorum quadratorum duarum Iinearum

AB BD Sed ex II 4 duplum spatium duabus lineis AB
BD comprehensum cum summa duorum quadratorum duarum

Iinearum AB BD aequale est quadrato lineae AD Ergo
quadruplum spatium duabus lineis AB BD comprehensum
cum quadrato lineae AD Scr AG aequale est quadrato

lineae AD Q n e d

j ixaÄj In duas partes aequales

In textu aperte lacuna est

l In codice ä I k jje i UGi cum 9 ua rato lineae
AG sed rursus deleta
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Propositio nona libri secundi

Si linea recta in duas partes aequales et in duas quaslibet
partes inaequales diuiditur summa 1 duorum quadratorum dua
rum partium eius inaequalium aequalis est duplae summae duo
rum quadratorum dimidiae lineae et lineae qua dimidia partem

minorem superat
Exemplificatio Lineam rectam supponimus lineam AB

quam in puncto 0 in duas partes inter se aequales in puncto
D autem in duas partes inaequales diuidimus Nobis demon
strandum est summam duorum quadratorum duarum partium
AD DB aequalem esse duplo quadrato lineae OB cum duplo

quadrato lineae OD
Demonstratio In puncto 0 erigimus perpendicularem

OB lineae AG aequalem sicut in I 12 Scr 11 demonstra
uimus quo modo erigatur in I 2 quo modo aequalis fiat
Duabus lineis AE EB ductis lineam DZ ex I 31 lineae OE
parallelam et lineam ZE lineae AB parallelam ducimus et
linea AZ ducitur Quoniam igitur OE perpendicularis erecta
est lineae AG aequalis ex I 5 2 erit Z GAE Z OEA Et
Z AGE rectus est erit igitur ex I 32 uterque angulus GAE
OEA dimidius recti Rursus quoniam perpendicularis GE
ducta est lineae OB aequalis ex eadem demonstratione uter
que angulus QBE GEB dimidius recti erit Ergo Z AEB
rectus est Et quoniam linea ZR lineae AB parallela ducta
est et linea ERG in eas incidit ex I 29 2 angulus exterior

In margine est j i i jjO Juä J J f ij
üJjix g Ja it I j Jj Jjuo Uw t xlio j Xzi J

L a ä adjixi oi iH jv uJjJI J ß JaiLt Lji ai J ai
Laterculus summae utriusque partium inaequalium in se multi

plicatarum aequalis est laterculo duplae summae dimidiae lineae in
se multiplicatae et partis qua dimidia partem minorem superat in

se multiplicatae





49

EHZ angulo interiori EGB aequalis erit et cum angulus EOB
rectus sit rectus erit angulus EHZ Demonstrauimus autem
angulum HEZ dimidium recti esse quare ex I 29 scr 32
relinquitur Z EZH dimidius recti itaque Z HEZ Z EZH et ex
I 32 scr 6 latus EH aequale est lateri HZ Rursus quoniam linea
AB in duas lineas EG ZD inter se parallelas incidit ex demon
stratione praecedenti angulus exterior BLZ angulo interiori BGE

aequalis erit Sed Z BGE rectus
est itaque etiam z BDZ rectus
Iam autem demonstrauimus an
gulum GBE dimidium recti esse

itaque ex I 32 relinquitur Z
DZB dimidius recti et ex I 6
latus DB aequale est lateri DZ b o ß r a
Iam quoniam perpendicularis GE
lineae AG aequalis ducta est summa duorum quadratorum
duarum linearum GE AG aequalis erit duplo quadrato lineae AG
Sed ex I 46 i summa duorum quadratorum GE AG aequalis
est quadrato lineae AE quoniam Z AGE rectus est Quadra
tum igitur lineae AE duplo quadrato lineae AG aequale erit
Rursus autem demonstrauimus latus HE aequale esse lateri HZ
Itaque summa duorum quadratorum duorum laterum HE HZ
aequalis erit duplo quadrato lateris HZ Et quoniam Z EHZ
rectus erit ex I 46 summa duorum quadratorum duorum late
rum HE HZ aequalis erit quadrato lineae EZ Itaque quadra
tum lineae EZ duplo quadrato lineae ZH aequale erit Quoniam
autem latus HZ ex I 34 aequale est lateri GD quia spatium
HD parallelogrammum est quadratum lineae EZ duplo quadrato
lineae GD aequale erit Demonstrauimus igitur quadratum lineae
EZ duplo quadrato lineae GD aequale esse itemque quadratum
lineae AE aequale esse duplo quadrato lineae AG summa igitur
duorum quadratorum duarum linearum AE EZ aequalis est sum

Numeri in codice omissi sunt
7
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mae duplae duorum quadratornm duarum linearum AG GD Sed
ex I 46 summa duorum quadratorum duarum linearum AE EZ
aequalis est quadrato lineae AZ quia AEZ rectus est quare
quadratum lineae AZ aequale erit summae duplae duorum qua
dratorum duarum linearum AG GD Sed ex I 46 summa duo
rum quadratorum duarum linearum AD DZ aequalis est qua
drato lineae AZ itaque summa duorum quadratorum duarum line
arum AD DZ aequalis est duplo duorum quadratorum duarum
linearum AG OD Iam autem demonstrauimus lineam DZ
aequalem esse lineae DB Ergo summa duorum quadratorum
duarum linearum AD DB aequalis est duplo duorum quadra
torum duarum linearum AG BD scr OD Q n e d

Si hanc propositionem ex ratione Heronis uia analytica
demonstrare uoluerimus iam ex II 4 1 scimus quadratum
lineae AD aequale esse duplo spatio duabus Iineis AG OD com
prehenso cum duobus quadratis duarum linearum AG QD
Summa igitur duorum quadratorum duarum linearum AD DB
ita resoluta est ut fiant aequalia duplo spatio duabus lineis AG
OD comprehenso cum duobus quadratis duarum linearum AG
GD et quadrato BD Iam nobis demonstrandum est duplum duo
rum quadratorum duarum linearum AG GD aequale esse duplo
spatio duabus lineis 46 OD comprehenso et summae duorum
quadratorum duarum linearum AG OD et quadrato BD Sub
tractis duobus quadratis AG GD communibus relinquitur du
plum spatium duabus lineis AG GD comprehensum cum quadrato
lineae BD summae duorum quadratorum duarum linearum AG
OD aequale Sed AG OB Summa igitur duorum quadrato
rum duarum linearum BG GD duplo spatio duabus lineis BG
Gl comprehenso cum quadrato lineae BD aequalis est Sed
ex II 7 summa duorum quadratorum duarum linearum BG GD
aequalis est duplo spatio duabus lineis BG GD comprehenso
cum quadrato lineae BD Demonstratio igitur resoluta est ad

Numeri in codice omissi sunt
7





II 7 et demonstratum est summam duorum quadratorum dua
rum linearum AD DB aequalem esse duplo duorum quadrato
rum duarum linearum AG GD Q n e d

Iam ratione synthetica componere incipimus Quoniam
demonstratio in hoc nobis desiit ut summa duorum quadrato
rum duarum linearum BG GD aequalis sit duplo spatio duabus
lineis BG GD eomprehenso cum quadrato lineae DB linea
autem AG lineae GB aequalis est summa duorum quadratorum
duarum linearum AG GB scr GD aequalis erit duplo spatio
duabus lineis AG GD eomprehenso cum quadrato lineae DB
Duobus igitur quadratis AG GD communibus additis duplum
quadratum scr quadratorum duarum linearum AG GD aequale
est duplo spatio duabus lineis AG GD eomprehenso cum duobus

quadratis duarum linearum AG GD et quadrato lineae DB Ex
II 4 autem quadratum lineae AD aequale est duplo spatio du
abus lineis AG GD eomprehenso cum duobus quadratis duarum
linearum AG GD Ergo summa duorum quadratorum duarum
linearum AD DB aequalis est duplo duorum quadratorum du

arum linearum AG GD Q n e d

B D G A
Propositio X libri secundi

Si recta linea in duas partes aequales diuiditur et in ea
producta alia linea adiieitur quadratum 1 totius lineae simul cum

In margine est 3 viUo y tjLi
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Laterculus totius lineae in se multiplicatae et laterculus lineae

adiectae in se multiplicatae simul sumpti aequales sunt duplo later
culo dimidiae lineae ab initio datae cum adiecta in se multiplicatae
et duplo laterculo dimidiae lineae ab initio datae in se multiplicatae
simul sumptis
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adiecta et quadratum adiectae simul sumpta duplo maiora sunt
quadrato dimidiae lineae et quadrato dimidiae lineae simul cum

adiecta simul sumptis
Exemplificatio Linea AB in puncto G in duas partes

aequales diuiditur et in ea producta linea BD adiicitur Dico
summam duorum quadratorum duarum linearum AD DB duplo
maiora esse summa duorum quadratorum duarum linearum

AG GD
Demonstratio In puncto G perpendicularem GE lineae

AG aequalem erigimus sicut in I 12 scr I 11 et I 2 de
monstrauimus quo modo erigatur Duabus lineis AE EB duc
tis ex I 31 lineam EZ lineae GD parallelam et a puncto D
lineam DZ lineae GE parallelam ducimus Quoniam igitur duae
lineae EG DZ inter se parallelae sunt et linea EZ in eas ducta
est ex I 29 summa duorum angulorum GEZ EZB summae
duorum rectorum aequalis erit itaque duo anguli DZE ZEB
duobus rectis minores sunt Quare ex demonstratione Gemini
in praemissis ad I 29 et ex eo quod ei a nobis additum est,
duae lineae EB ZD in directum productae concurrent Pro
ductae igitur in puncto H concurrant

Lineam AH ducimus Quoniam perpendicularis GE lineae

AG aequalis est ex I 5 erit Z GAE GEA Sed AGE
rectus est itaque ex I 32 uterque angulus GAE GEA dimi
dius est recti Et ex eadem demonstratione et ratione etiam
utrumque angulum GBE GEB dimidium recti esse demonstra

mus itaque angulus AEB rectus est Sed ex I 15 erit
DBH EBA itaque angulus DBH dimidius est recti Et ex
I 29 angulus BDH rectus est quoniam angulo EZD aequalis
est ex I 32 igitur relinquitur angulus DHB dimidius recti
Quare BD DR et ZE ZH quoniam etiam angulus ZEH
dimidius recti est

His demonstratis ad superiora reuertimur Quoniam GE AG

I p 127 sqq
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duo quadrata duorum laterum GE GA coniuncta duplo maiora
sunt quadrato lateris AG Sed summa duorum quadratorum
duorum laterum EG GA ex 1 46 aequalis est quadrato lateris
AE itaque quadratum lateris AE duplo maius est quadrato
lateris AG Sed iam demonstrauimus latus ZE lateri ZH aequale
esse summa igitur duorum quadratorum duorum laterum ZE ZH
duplo maior est quadrato lineae EZ Et quoniam angulus EZH
rectus est ex I 26 scr 46 summa duorum quadratorum duorum
laterum EZ ZH aequalis erit quadrato lateris EH itaque qua
dratum lateris EH duplo maius erit quadrato lateris EZ Uerum
EZ GD ut ex I 34 demonstratur itaque quadratum lineae
EH duplo maius est quadrato lineae GD Sed iam demonstra
tum est quadratum lineae AE duplo maius esse quadrato lineae
AG itaque summa duorum quadratorum duorum laterum AE
EH duplo maior est summa duorum quadratorum duarum linea
rum AG GD Sed ex I 46 summa duorum quadratorum dua
rum linearum AE EH aequalis est quadrato lineae AH Eodem
modo summa duorum quadratorum duorum laterum AD DH
aequalis est quadrato lineae AH quoniam angulus ADH rectus
est summa igitur duorum quadratorum duarum linearum AE
EH aequalis est summae duorum quadratorum duarum linearum

AD DH Sed iam de
monstrauimus summam
duorum quadratorum du

arum linearum AE EH
duplo maiorem esse duo

bus quadratis duarum
linearum AG GD Et ö
demonstrauimus esse

DH DB Ergo iam
demonstratum est sum
mam duorum quadratorum duarum linearum AD DB duplo
maiorem esse duobus quadratis duarum linearum AG GD

Q n e d
8
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Analysis ex ratione Heronis haec est Supposuimus nos
inuenisse summam duorum quadratorum duarum linearum AD
DB duplo maiorem esse duobus quadratis duarum linearum AG

GD Dicimus igitur quadratum lineae AD ex II 4 aequale
esse summae duorum quadratorum duarum linearum AG GD
cum duplo spatio duabus lineis AG GD comprehenso Itaque
summa duorum quadratorum duarum linearum AG GD cum
duplo spatio duabus lineis AG GD comprehenso et cum qua
drato lineae BD duplo maior est duobus quadratis duarum line
arum AG GD Iam si duo quadrata linearum AG GD duabus
summis communia subtrahimus relinquitur duplum spatium dua

bus lineis AG GD comprehensum cum quadrato lineae BD sum
mae duorum quadratorum duarum linearum AG GD aequale
Sed AG BG itaque duplum spatium duabus lineis AG GD
comprehensum aequale erit duplo spatio duabus lineis DG GB
comprehenso et summa duorum quadratorum duarum linearum
AG GD summae duorum quadratorum duarum linearum GD
GrB aequalis quare duplum spatium duabus lineis DG GB
comprehensum cum quadrato lineae DB aequale est summae
duorum quadratorum duarum linearum DG GB Ergo iam ad
II 7 resolutum est et demonstratum est summam duorum
quadratorum duarum linearum AD DB duplo maiorem esse
duobus quadratis duarum linearum AG GD Q n e d

In ratione synthetica inde incipimus in quod resolutio
nobis desiit et dicimus Quoniam summa duorum quadratorum
duarum linearum DG GB aequalis est duplo spatio duabus lineis

DG GB comprehenso cum quadrato lineae DB et AG GB
summa duorum quadratorum duarum linearum AG GD aequalis
erit duplo spatio duabus lineis AG GD comprehenso cum qua
drato lineae DB Iam ad summam duorum quadratorum dua
rum linearum AG GD duobus aliis quadratis quae sunt qua
drata duarum linearum AG GD additis et hoc eodem addito
ad duplum spatium duabus lineis AG GD comprehensum cum
quadrato lineae BD duplum duorum quadratorum duarum

8
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linearum AG GD aequale erit duplo spatio duabus lineis
AG GD comprehenso cum duobus quadratis duarum linearum

AG GD et cum quadrato lineae BD Sed ex II 4 duplum
spatium duabus lineis AG GD comprehensum cum duobus qua

dratis duarum linearum AG GD aequale est quadrato lineae
AD Ergo iam demonstratum est summam duorum quadrato
rum duarum linearum AD DB duplo maiorem esse summa
duorum quadratorum duarum linearum AG GD Q n e d

D 2 cT u
Propositio undecima libri secundi

Demonstrare uolumus quo modo lineam notam rectam
datam ita diuidamus 1 ut 2 spatium linea tota et alterutra parte
comprehensum quadrato reliquae partis aequale sit

Exemplificatio Linea recta AB data est Demonstrare
uolumus quo modo lineam AB ita diuidamus ut spatium linea
AB et alterutra parte comprehensum quadrato partis alterius

aequale sit
Construimus igitur ex I 46 in linea AB spatium quadratum

rectangulum et ex I 10 lineam AG in duas partes aequales di

Atramento rubro supra scriptum est a äj in duas partes

2 In margine est üJI j jd J Ua tXs l Ja t J i
xJJim 1

Laterculus lineae in alteram earum sie multiplicatae aequalis
est laterculo partis alterius in se multiplicatae

Nisi fallor librarius notam cum textu coniunxit et pro x JUU j
legere uoluit a auJü ut sententia fieret Demonstrare uolumus
quo modo lineam datam ita in duas partes diuidamus ut laterculus
lineae in alteram earum multiplicatae eqs

Apud Euclidem est I 46 apud nostrum uero 45 Cfr p 63 4
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B Je e
A

s E
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fr j r

uidimus in puncto E et lineam EB
ducimus lineamque EA producimus
donec lineae EB aequalis fiat sit linea
EZ In linea AZ ex I 46 construimus
quadratum ZG et lineam KOK ex I
31 duobus lateribus AG BD paralle
lam ducimus Dico nos lineam AB
ita in puncto 0 in duas partes diui
sisse ut spatium linea AB et altera
parte seilicet BQ comprehensum
aequale sit quadrato partis alterius

i e A
Demonstratio Linea AG in puncto E in duas partes

aequales diuisa est et in ea producta adiecta est linea AZ
itaque ex II 6 spatium duabus lineis GZ ZA comprehensum
cum quadrato lineae AE quadrato lineae EZ aequale est Sed
EZ EB spatium igitur duabus lineis GZ ZA comprehensum
cum quadrato lineae AE quadrato lineae EB aequale erit Sed
ex I 46 summa duorum quadratorum duarum linearum EA AB
quadrato lineae EB aequalis est et quae eidem aequalia sunt
etiam inter se aequalia sunt itaque spatium duabus lineis GZ
ZA comprehensum cum quadrato lineae AE aequale erit sum
mae duorum quadratorum duarum linearum AE AB Iam qua
drato lineae AE quod commune est subtracto relinquitur spa
tium duabus lineis GZ ZA comprehensum quadrato lineae
AB aequale Uerum spatium duabus lineis GZ ZA compre
hensum spatium ZK est quoniam AZ ZR itaque spatium
ZK quadrato AD aequale est Subtracto igitur spatio AK
quod commune est relinquitur quadratum ZQ spatio QD
aequale Sed spatium QD duabus lineis AB BQ compre
henditur quoniam AB BD et quadratum ZQ est quadratum

lineae AQ
Ergo demonstratum est spatium duabus lineis AB BQ

comprehensum aequale esse quadrato lineae AQ Q n e d
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Hero dixit Fieri non potest ut hanc propositionem
sine figura demonstremus Et hoc eo fit quod in problematis
plane necessarium est scire quibus operationibus perficiantur

quod in theorematis superfluum est 1 Iam in propositioni
bus quae praecedunt demonstrauimus in iis non operatione
sed sola demonstratione opus esse easque hucusque figuris
non deseriptis demonstrauimus In hac autem propositione
quoniam operatione opus est fieri non potest ut figura
non descripta demonstretur Quae cum ita sint haud diffi
culter linea descripta 2 demonstrationem certam et adcuratam

ponimus
Dicimus igitur nos supposuisse datam lineam esse lineam

AB et nobis demonstrandum esse quo modo lineam AB ita
diuidamus ut spatium tota linea et alterutra parte comprehen
sum aequale sit quadrato partis reliquae A puncto A ex demon
stratione propositioni I 11 addita lineam AG dimidiae lineae
AB aequalem perpendicularem erigimus et ducta linea GB ex
I 3 GD abscindimus lineae GA aequalem Et quoniam quadra
tum lineae GB aequale est summae duorum quadratorum duorum

laterum AG AB et GD GA latus AB linea BD maius est
nam ex II 4 quadratum GB aequale est summae duorum qua
dratorum GD DB cum duplo spatio duabus lineis GD DB
comprehenso duobus igitur quadratis duarum linearum AG GD
subtractis relinquitur quadratum lineae AB aequale quadrato
lineae DB et duplo spatio duabus lineis GD DB compre
henso quare AB BD Iam a linea AB ex I 3 lineam BE

Schol Eucl II nr 70 p 248 10 71 p 248 12
Gherardus Cremonensis ed Curtze p 106 1 14 15 aperte legit
Joai pro Juflj eaque de eausa uertit differentia

2 Uerbum codicis omni sensu carens quod est Ja Uf e uerbis
Gherardi Cremonensis emendans uerbum quod est JaiLl in textum

recepi

I p 73 sq
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ita abscindimus ut fiat lineae BD aequalis Dico nos lineam
AB in puncto E ita diuisisse ut spatium duabus lineis BA AE
comprehensum quadrato lineae BE aequale sit

Demonstratio Quadratum lineae OB ex II 4 aequale
est summae duorum quadratorum duarum partium GD DB cum
duplo spatio duabus lineis OD DB comprehenso Ex I 46
autem quadratum lineae OB aequale est summae duorum qua
dratorum duarum linearum GA AB quia Z GAB rectus est
summa igitur duorum quadratorum duarum partium GD DB
cum duplo spatio duabus lineis GD DB comprehenso aequalis
est summae duorum quadratorum duarum linearum AG AB
Herum GD lineae AG aequalem et BE lineae BD aequalem
abscidimus itaque summa duorum quadratorum duarum linearum

AG BE cum duplo spatio duabus lineis AG BE comprehenso ae
qualis est summae duorum quadratorum duarum linearum GA AB
Quadrato igitur lineae GA quod commune est subtracto relin
quitur duplum spatium duabus lineis GA EB comprehensum
cum quadrato lineae EB quadrato lineae AB aequale Et quo
niam AB duplo maior est linea GA ex II 1 duplum spatium
duabus lineis AG EB comprehensum aequale est spatio duabus
lineis AB BE comprehenso spatium igitur duabus lineis AB
BE comprehensum cum quadrato lineae BE aequale est qua
drato lineae AB Sed ex II 2 summa duorum spatiorum quo

rum alterum duabus lineis BA AE alte
rum duabus lineis AB BE comprehenditur

aequalis est quadrato lineae AB itaque
spatium duabus lineis AB BE compre
hensum cum quadrato lineae BE aequale
est duobus spatiis quorum alterum duabus
lineis AB BE alterum duabus lineis BA
AE comprehenditur Quare communi spatio
duabus lineis AB BE comprehenso ab
utraque summa subtracto relinquitur spa

9
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tium duabus lineis BA AE comprehensum quadrato lineae BE

aequale Q n e d

Propositio XII libri sccundi

In triangulo obtusiangulo quadratum 2 Iateris sub obtuso
angulo subtendenüs duobus quadratis duorum laterum angulum
obtusum comprehendentium maius est spatio aequali duplo eius
spatii quod comprehenditur altero laterum angulum obtusum
comprehendentium et lineae quae in directum huic lateri duci
tur ea parte quae inter angulum obtusum et perpendicularem

posita est

Exemplificatio In tri aangulo ABG angulus ABG obtu
sus est Latere GB in directum
producto ex I 12 a puncto A
perpendicularisu4ZJ ducitur D i c o

quadratum Iateris AG summa du

orum quadratorum duorum late

rum AB BG maius esse duplo

spatio duabus lineis GB BD r ß j
comprehenso

2 In margine est jj LaJf JlsJ ks jLv JI ÄJ t T/
gi g jJI j x iaiüvuo L d L jI Lgj iaj Jl

XZ jo äj Ju Jl So tyi Jj cyJj JI i ij
tX l J s Lg j iaA Jl AJi LaJt ij V i AL jI

U jr/ ij t yj x xj t y Jl JaÄ uo
Si alterutrum laterum obtusum eius sc trianguli angulum compre

hendentium ad punctum producitur in quo perpendicularis extra tri
angulum ducta cum eo concurrit laterculus Iateris angulo obtuso op
positi in se multiplicati summam laterculorum duorum laterum quae
eum comprehendunt in se multiplicatorum excedit magnitudine quae
aequalis est duplo laterculo Iateris producti et lineae inter eam et per
pendicularem positae
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Demonstratio Quoniam linea OD in puncto B in duas
partes diuisa est ex II 4 quadratum lineae OD aequale est
summae duorum quadratorum duarum partium DB BO cum duplo
spatio duabus lineis Di BO comprehenso Quadrato igitur perpen

dicularis AD communi sumpto summa duorum quadratorum du
orum laterum OD DA summae quadratorum linearum OB
BD DA cum duplo spatio duabus lineis OB BD compre
henso aequalis erit Sed ex I 46 summa duorum quadratorum
duorum laterum OD DA aequalis est quadrato lateris AG quo
niam D rectus est et eadem ratione summa duorum qua
dratorum duorum laterum BD DA quadrato lateris AB aequalis
est itaque quadratum lateris AG aequale est summae duorum
quadratorum duorum laterum AB BO cum duplo spatio latere
BO et linea BD comprehenso Ergo iam demonstratum est qua
dratum lateris AG summa duorum quadratorum duorum laterum
AB BG maius esse duplo spatio latere OB et linea BD com

prehenso Q n e d
Additamentum Hero dixit Si in triangulo quadratum

cuiuslibet lateris maius est summa duorum quadratorum duorum
laterum reliquorum angulus his duobus lateribus comprehensus

obtusus erit
In triangulo ABO quadratum lateris BG maius sit summa

duorum quadratorum duorum laterum BA AG Dico angulum
BAO obtusum esse

Demonstratio A puncto A lineae AG ex demonstratione
propositionis ad I 12 scr I 11 adiectae perpendicularem AD
ducimus lateri AB aequalem Lineam GD ducimus Quoniam
quadratum AB quadrato AD aequale est quadrato AG communi
sumpto summa duorum quadratorum duarum linearum AB AG
summae duorum quadratorum DA AG aequalis est Supposui
mus autem quadratum lateris BO maius esse summa duorum
quadratorum duorum laterum AB AG ex I 46 autem summa
duorum quadratorum DA AG aequalis est quadrato lateris DO
itaque quadratum lateris BG maius est quadrato lateris GD
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quare etiam latus BG maius est latere GD Iam quoniam sup
posuimus latus DA lateri AB aequale esse latere AG communi

sumpto duo latera BA AG duobus a r
lateribus DA AG aequalia erunt Et V
iam demonstratum est basim BG ma n
iorem esse basi GD itaque ex I 25

angulus BAG angulo DAG maior erit o D
Uerum angulus DAG rectus est ergo
angulus BAG obtusus est Q n e d y

Propositio XIII libri secundi
In quouis triangulo quadratum 1 lateris sub eo angulorum

eius qui acutus est subtendentis summa duorum quadratorum
duorum laterum angulum acutum comprehendentium minus est
duplo spatio comprehenso ab altero laterum acutum angulum
comprehendentium et linea quae sita est inter hunc angulum et
punctum in quod recta ad hoc latus perpendicularis cadit

Exemplificatio Angulus ABG trianguli ABG acutus est
et a puncto A ad latus BG perpendicularis ducta est A D Dico
quadratum lateris AG summa duorum quadratorum duarum line

In margine superiore nota sie recisa

3 soL l lyt j jy 1 jL
i ä jj uyi LJt j ud dJI i aaaj j cM l
äü yi LöJI J aJj J t s ac S

L JÖ 1 g öy 5 äjJ ä J jJI
♦xJl iaX wo io iyi iUj jjo

iJ Sf 1
Laterculus lateris angulo acuto oppositi in se multiplicati la

terculis utriusque laterum reliquorum in se multiplicati simul sumptis
minor est duplo laterculo lateris anguli in quod perpendicularis cadit
in eam partem multiplicati quae posita est inter hunc angulum et
punctum in quod cadit perpendicularis

10
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arum AB B G minus esse duplo

spatio duabus lineis OB BD a
comprehenso

Demonstratio Quoniam
linea BO in puncto D in duas
partes diuisa est ex II 7 qua
dratum lineae BO cum quadrato

lineae BD aequale est duplo spa r OD g
tio duabus lineis OB BD com
prehenso cum quadrato partis GD Iam quadrato perpendicula
ris AD communi sumpto summa trium quadratorum linearum
OB BD AD aequalis erit duplo spatio duabus lineis OB BD
comprehenso cum summa duorum quadratorum duarum linearum

OD DA Sed ex I 46 summa duorum quadratorum duorum
laterum BD DA aequalis est quadrato lineae AB quoniam
uterque angulus ad D positus rectus est et eadem ratione de
monstratur summam duorum quadratorum duorum laterum AD
DO aequalem esse quadrato lateris AG itaque summa duorum
quadratorum duorum laterum AB BO quadrato lateris AO cum
duplo spatio duabus lineis BO BD comprehenso aequalis est
Ergo demonstratum est quadratum lateris AG summa duorum
quadratorum duorum laterum AB BG minus esse duplo spatio

duabus lineis GB BD comprehenso Q n e d
Dixit Hero Gonuersio huius propositionis haec est in

quouis triangulo in quo quadratum unius laterum eius minus

est duobus quadratis duorum laterum
reliquorum angulus duobus illis lateribus 0 D

comprehensus acutus erit 7
Exemplificatio In triangulo ABO

quadratum lateris BG minus est summa
duorum quadratorum duorum laterum AB ä r u b
AG Dico angulum BAG acutum esse

Cfr Scholl in Eiern II nr 84 V p 253 21 sq
10
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Demonstratio Ex I 12 S 11 in puncto A lineae AO per
pendicularem AD lateri J B aequalem erigimus et DG ducimus
Adhibitis igitur propositionibus I 46 et I 45 scr 25 sicut factum
est in propositione ante hanc propositionem adiecta scilicet in an
gulo obtuso demonstrabimus angulum BAG acutum esse Q n e d

Propositio XIV Jibri secundi
Nobis demonstrandum est quo modo spatium quadratum

triangulo dato aequale construamus
Datus triangulus sit triangulus ABG Demonstrandum igitur

quo modo spatium quadratum triangulo ABG aequale constru

amus
Ex I 42 spatium parallelogrammum rectangulum triangulo

ABG aequale construimus sit DH Si igitur spatium DE qua
dratum est iam construximus quod nobis erat construendum
Sin latera inaequalia habet latus DE latere EE maius esse sup
ponimus et DE in directum producimus donec linea a nobis
ducta aequalis fiat lineae EE sit EO Iam linea DQ in puncto
K ex I 10 in duas partes aequales diuisa centro K et radio KK
S KD semicirculum DLQ describimus et ex I 12 a puncto E

perpendicularem EL erigimus lineamque KL ducimus Quoniam
igitur linea DO in puncto K in duas partes aequales diuisa est et in

puncto E in duas partes inaequales ex II 5 spatium duabus lineis
DE E comprehensum cum quadrato lineae KE aequale erit
quadrato lineae KQ Sed KQ KL quoniam utraque a centro ad
ambitum circuli ducta est itaque spatium duabus lineis DE
EQ comprehensum cum quadrato lineae KE aequale est qua
drato lineae KL Sed ex I 46 quadratum lineae KL aequale
est summae duorum quadratorum duarum linearum KE EL
quoniam angulus KEL rectus est itaque spatium duabus lineis
DE EQ comprehensum cum quadrato lineae KE summae duo
rum quadratorum duarum linearum KE EL aequale est Sub

Supra p 71 sq
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tracto igitur quadrato KE quod commune est relinquitur spa
tium duabus lineis DE E0 comprehensum quadrato lineae EL
aequale Sed latus E6 lateri EH aequale ductum est itaque
spatium duabus lineis DE EH comprehensum aequale erit
quadrato lineae EL Uerum
spatium duabus lineis DE EH
comprehensum spatium DH
est spatium igitur DH qua
drato lineae EL aequale est
Sed spatium DH triangulo
ABO aequale est quare qua
dratum lineae EL triangulo
ABO aequale est Ergo lineam
EL inuenimus latus quadrati spatio DH aequalis quod aequale

est triangulo ABO Q n e d

O D

V

Finis libri secundi libri Euclidis
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