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ARITHMETIK (HISAB) UND ERBTEILUNGSLEHRE
(‘ILM AL-FARA’ID): SYMBIOSE EINER ISLAMISCHEN
WISSENSCHAFTSDISZIPLIN

ULricH REBSTOCK *

Die islamische Wissenschaftsdisziplin ‘ilm al-fara’id, "die Wis-
senschaft [der Berechnung] der Erbanteile", ist genuin islamisch
und basiert auf Vorgaben des Koran. Dort ist jedoch nur vom ar.
Singular 'al-farida’, "religiose Pflicht", oder "gottliche Vorschrift"
die Rede. Erst durch die exegetischen Anstrengungen der Propheten-
genossen und ihrer Nachfolger gewann der Pluralbegriff 'al-fara’id’
neben der allgemeinen Bedeutung der religiosen Pflichten die spe-
zifische Bedeutung der durch den Koran vorgeschriebenen Pflicht-
anteile im Erbrecht. Das umstrittene Prophetenhadit, das besagt,
daB "die Bestimmung der Erbanteile (fara’id) die Hilfte allen niitz-
lichen Wissens (‘ilm) ausmache", beschreibt eine Schwierigkeit, die
die Entwicklung dieser Wissensdisziplin wesentlich mitbestimmte.'
Da sie Teil der allgemeinen religisen Pflichtenlehre sind, mufiten
sdmtliche Bestimmungen des Erbrechts und ihre Begriindungen aus
den offenbarten Quellen hergeleitet werden; die far@’id sind folglich
— bis in die heutigen staatlichen Rechtsordnungen hinein — Be-
standteil des Sari‘a-Rechts geblieben. Mit seiner "Niitzlichkeit"
beansprucht das islamische Erbrecht zudem, wie andere Erbrechte
auch, die Fluktuation allen individuellen und familidren Eigentums
zwischen den Generationen zu regeln. Die schmale Textgrundlage,
aus der heraus ein rechtlich liickenloses Regelwerk entwickelt werden
mubBte, das diesem hohen Anspruch gerecht wurde, konstituiert ein
prekidres MiBverhiltnis.

In gerade neun Koranversen® sind explizite erbrechtlich verwert-

* Albert-Ludwigs-Universitit Freiburg, Orientalisches Seminar, Werthmann-
platz, 79065 Freiburg.

' A. Cilardo: Diritto ereditario Islamico delle scuole giuridiche Sunnite
(Hanafita, Malikita, Si‘ita e Hanbalita) e delle scuole giuridiche Zaydita, Zahirita
e Ibadita. Casistica. Roma-Napoli 1994 [= Cilardo, Diritto 1], S. 31-34. Siehe
auch N.J. Coulson: Succession in the Muslim Family. Cambridge: University Press
1971.

2 Zugrundegelegt ist die Zahlung und Ubersetzung von R. Paret: Der Koran.
Ubersetzung von Rudi Paret. Stuttgart: Kohlhammer 1979.
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bare Bestimmungen enthalten. Vier Verse (Sure 4:7, 11-12, 176)
beziehen sich liberwiegend auf die Erbanteile, die iiber personenbe-
zogene Pflichtquoten ermittelt werden. Die fiinf restlichen (Sure
2:180-182, 240 und 5:106) regeln die Moglichkeiten von testamenta-
rischen Verfiigungen. Die Ausarbeitung dieser beiden Versgruppen
mithilfe der exegetischen Auswertung weiterer aussagekriftiger Ko-
ranverse (z.B. Sure 8:75) und vor allem einer uniibersehbaren Fiille
von Uberlieferungsmaterial, der sunna, miindete in die Formierung
der beiden Teildisziplinen '‘ilm al-far&’id’ (s.0.) und "“ilm al-wasaya',
"die Wissenschaft von den testamentarischen Verfiigungen", unter
dem eigentlichen Oberbegriff des "“ilm al-mawarit’, der "Erbschafts-
lehre". Die spezifische literarische Entwicklung dieser Teilgebiete
begiinstigte jedoch schlieBlich die Gleichsetzung von "ilm al-fara’id ",
pars pro toto, mit der islamischen Lehre vom Erbrecht.

Zwei Besonderheiten sind fiir diese Entwicklung verantwortlich
und unterscheiden das islamische Erbrecht zugleich von anderen
Erbrechten. Die erste ergibt sich aus den starren koranischen Quo-
tenangaben fiir bestimmte Erben oder Erbengruppen. Insgesamt sechs
numerische Erbquoten sind im Koran erwihnt: 1/2, 1/3, 2/3, 1/4,
1/6 und 1/8. Diese sind jeweils einer bestimmten Erbqualitit zuge-
ordnet. Die Erbqualitit entsteht aus der Kombination von Geschlecht
(minnlich, weiblich, hermaphroditisch) und Verwandtschaftsstellung
(Aszendenz, Deszendenz, Kollateralitit, Haushaltsmitglied) und aus
der jeweiligen Konkurrenz von Erben und Erbengruppen in der sich
ergebenden Erbenkonstellation. Die gleichfalls koranische Bestim-
mung (abgeleitet aus 2:176), dal der de cuius iiber nicht mehr als
1/3 seiner (Netto-)Gesamthinterlassenschaft testamentarisch frei
verfiigen darf, bewirkt, dal die Erbquoten grundsitzlich als relative
Anteile behandelt werden miissen.

Sieht man von erbrechtlichen Sonderregelungen ab, 148t sich somit
jede Erbteilung in eine algebraische Gleichung iiberfiihren:

Es seien: xi,x2 ..xs die Erbquoten 1/2,1/3,...1/8

a,b,..f die Abzahl der Erben einer Erbqualitit
q der Quotient

R der Rest der Hinterlassenschaft

T die testamentarische Verfiigung

Dann ist: q(axi+bx2+.. +fx)+T+R=1.

Die zweite Besonderheit ist rechtsgeschichtlicher Natur. Die
Zuteilung von Quoten an bestimmte Erben und Erbengruppen als
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auch die testamentarische Verfiigungsbegrenzung modifizierten das
vorislamische arabische Erbrecht auf entscheidende Weise. Die ko-
ranischen Bestimmungen riickten das Individuum in seiner Eigen-
schaft als gldubiges Mitglied der umma, der Glaubensgemeinschaft
der Muslime, ins Zentrum der Erbregeln. Unmittelbar begiinstigt
wurden dadurch die weiblichen Familienmitglieder, auf die sich der
grofite Teil der koranischen Erbrechtsvorschriften bezieht. Die
Anderungen gingen zu Lasten der traditionellen Blutsverwandtschaft
(‘asaba). Die Verfiigungsbegrenzung auf 1/3 schridnkte nicht nur die
freiziigige Verfiigungsgewalt iiber privates Eigentum in der vorisla-
mischen tribalen Gesellschaft ein. Sie erdoffnete zudem, durch die
Umverteilung der Hinterlassenschaft auf eine begrenzte Gruppe von
Erbberechtigten, dem Glaubenskollektiv in Gestalt der Staatskasse
(bait al-mal) dann den Zugriff auf privates Eigentum, wenn R > 0
(s.0.).

Beide Besonderheiten, die arithmetischen Erbquoten, die unver-
riickbar am Ausgangspunkt jeder Erbteilung stehen, sowie die in
wenigen Versen unscharf und unvollstdndig neu geregelte religions-
rechtliche Festlegung der Erbanspriiche, erzwangen eine nihere
Auseinandersetzung mit dem Erbrecht. Der daraus resultierende Kon-
flikt zwischen rechnerischen Aufteilungsmethoden und juristischen
Interpretationen der Erbverse 148t sich am eindrucksvollsten an
den sog. 'Sonderfillen' demonstrieren. Das Besondere dieser Fille
bestand darin, daB sich in ihren durchaus alltaglichen Erbenkonstel-
lationen die koranischen Bestimmungen nicht widerspruchsfrei um-
setzen lieBen. In ihrer spontanen Behandlung durch die Nachfolge-
generation des Propheten sind die ersten muslimischen Erfahrungen
mit der realen Umsetzung der koranischen Erbrechtsbestimmungen
und zugleich die Ansdtze zur Entwicklung einer islamischen Wis-
senschaftsdisziplin enthalten. Die als "al-Akdariya" und "al-‘Uma-
riyatan" bekannten Fille erfordern jeweils eine besondere 'Behand-
lung' der koranischen Bestimmungen:

al-Akdariya (Varianten: al-Garr@’, Umm al-furih) konstituieren
vier Erben: G (= Gatte) + M (= Mutter) + GV (= GroBvater) + Sch
(= Schwester). Die koranischen Pflichtanteile (al-fara’id) verteilen
sich auf G = 1/2, M = 1/3, GV = 1/6, Sch = 1/2. Die Erbteile
summieren das Gesamterbe dabei auf E = 15/12. Die Regulierung
der Erbteilung auf E = 1 ist nur moglich durch Erbausschlufl oder
durch partielle oder proportionale Erbminderung. Durch Anwendung
einer oder Kombination mehrerer solcher Regulierungsmechanismen
erzielten die ersten Rechtsexperten unterschiedliche Losungen (Ta-
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belle unten, Zeilen 1-3). Die ihnen zugrundeliegenden rechtsmetho-
dischen Uberlegungen trugen schlieBlich zur Herausbildung ver-
schiedener Erbrechtstraditionen bei, die sich in den Lehren der
madahib, der anerkannten islamischen Rechtsschulen, niederschlugen
(Zeilen 4-6).

G M GV Sch Methode
‘Abdallah 3/8 1/8 1/8 3/8 -~ /8
b. Mas‘ud
‘All b. Abt 3/9 2/9 3/9 3/9 - /9
Talib
Zaid b. 9/27 6/27 8/27 4/27 - 127
Tabit
Hanafiya, 3/6 2/6 1/6 - -
Zahirya,
Ibadiya
Malikiya, [3/6 2/6 1/6 3/6] =9/6
Safitya, 3/9 2/9 1/9 3/9 - 9/9
Hanballya, | - 9/27 | - 6/27 | - 8/27 | - 4/27 | ¢:9 = 2:1
Zaidiya
Sta 1/2 173 - - g:9 =2:1
+ + R=1/6=
18/180 | 12/180 30/180

al-‘Umariyatan, 'die beiden vom Kalifen ‘Umar entschiedenen
Fille', konstituieren drei Erben, die Eltern und Gatte oder Gattin:
G+V+M(G, +V + M). Die wortliche Anwendung der koranischen
Bestimmungen (Sure 4:11) erzeugt die Aufteilung:

G=12,M=13,V=1/6 (G, =1/4,M=1/3,V=5/12=R).

Diese Aufteilung steht aber in direktem Widerspruch zur im selben
Vers und Sure 4:176 enthaltenen allgemeinen Bestimmung, daf3 die
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Anteile minnlicher und weiblicher (gleichgestellter) Erben im Ver-
hiltnis 2:1 stehen miissen. Weiteren Anlafl zu divergierenden Losun-
gen bietet die Tatsache, dal der Vater als vorislamischer agnatischer
Haupterbe im Koran als Individualerbe nicht erwéhnt ist sondern
nur als Elternteil. Wahrend das erste Problem nur alternativ
entschieden werden konnte, indem entweder der Pflichtquoten-
bestimmung (M = 1/3) oder der Geschlechterquote (V:M = 2:1) der
Vorrang gegeben wurde, muflte das zweite Problem, die Bestimmung
der Erbteile des Vaters oder des GroBvaters — als nidchster agnatischer
Deszendenzerbe —, mithilfe analoger und exegetischer Interpretation
der Primérquellen gelost werden.

Gin (G) M \Y Methode
Sunniten, [1/4 (1/2) | 1/4 (1/6)=| 1/2(2/6)=|F:9=2:1
Zaidiya, 1/3R 2/3R
Ibadiya
Zahiriya 1/4 (1/2) 173 5/12=R V=R
(1/6 =R)

Die in diesem Sonderfall angewandte Drittelung des Resterbes
(tult ma yabga bzw. tult bagin) sorgte u.a. fiir die analog erschlossene
Einfithrung einer nicht-koranischen, versteckten siebten Pflichtquote

(= x7).
Die literarische Entwicklung der ‘Ilm al-fara’id wa l-wasaya

Die soziale Funktion des Erbrechts, den Eigentumsflufl zwischen
den Generationen zu regeln, und seine explizite aber unvollstindige
Verankerung in den gottlichen Rechtsquellen (usil as-Sari‘a) ver-
schafften der Beschiftigung mit ihm schon friih den Rang einer
Teildisziplin des islamischen Rechts. Ihre Entwicklung ist somit
Teil der allgemeinen Entwicklung des islamischen Rechts und seiner
Kodifizierung. Sidmtliche Rechskompendien, die ab der 2. Hilfte
des 9. Jhs. auf der Basis der Auslegungsarbeit der nachprophetischen
Rechtsgelehrten zusammengestellt werden, enthalten separate
Biicher (kutub) oder Kapitel (bab, gism) zum Erbrecht. In der Regel
wird dort noch in Form von Subdisziplinen unterschieden zwischen
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der Bestimmung der eigentlichen Erbanteile (fara’id) und der zusitz-
lichen Behandlung der testamentarischen Verfiigungen (wasaya). Als
Bestandteil solcher schulspezifischer Kompendien entsprechen die
jeweiligen Darstellungen des Erbrechts dort den maBgeblichen Tra-
ditionen einer Rechtsschule. Die Losungen der auB8erordentlich kom-
plexen und vielfiltigen Fallkonstellationen sind gemdf der vorherr-
schenden Lehrmeinung einer Rechtsschule in eine konsistente Form
gebracht und von Widerspriichen bereinigt. Deshalb kann nur bedingt
von 'einem' islamischen Erbrecht gesprochen werden. Zu unter-
scheiden sind vielmehr drei grofle Rechtsschultraditionen, die
wiederum in die eigentlichen Rechtsschulen (maddhib) zerfallen.
Die Tradition der 'Si‘a’ ist hauptsichlich in der Rechtsschule der
'Imamiya' (sog. 12-er Si‘iten) erhalten. Sie wird komplettiert durch
die der Imamiya verwandte und relativ dhnliche Tradition der
'Isma‘iliya’', deren Rechtsschule unter den frithen Fatimiden in Nord-
afrika ausgearbeitet wurde, und durch die 'Zaidiya', einer Abspaltung
der frithen Si‘a, die in Jemen iiberlebt hat.® Die Tradition der Sunna,
zu der sich die 'orthodoxe' historische und zeitgendssische Mehrheit
der Muslime zidhlt, zerfillt in vier im islamischen Orient koexistie-
rende Rechtsschulen: die 'Hanafiya', 'Safi‘iya', 'Malikiya' und 'Han-
baliya'. Von diesen beiden Hauptstromungen der islamischen Rechts-
schulrichtungen kann eine dritte, stark minoritire Gruppe von Rechts-
schulen unterschieden werden. Die 'Ibadiya ' entstammt einer friihis-
lamischen Oppositionsbewegung, die nur in einigen Gebieten Nord-
afrikas und unter einzelnen Stimmen in ‘Uman die Geschichte iiber-
dauert hat. Daneben formierten sich zwischen dem 8. und 10. Jh.
um einzelne Gelehrte Lehrrichtungen, die als selbstidndige und tiber-
wiegend regionale Rechtsschulen nur kurzzeitig iiberlebten. Die teil-
weise stark voneinander abweichenden Erbrechte dieser Rechts-
schulen wurden von A. Cilardo (Diritto I-1I, 1993-4) erstmals in
einer umfangreichen komparativen Sammlung von Fallstudien aus
den maBgeblichen Rechtsquellen vollstandig zusammengestellt.

Neben diesen schulspezifischen Ausformungen des Erbrechts
konnten sich einige monographische Darstellungen zu Standard-
werken entwickeln. Fiir den islamischen Westen ist darunter be-
sonders al-Urgiuza ar-Rahbiya von Abu ‘Abdallah M. ar-Rahbi (st.
1183) zu nennen, fiir den Osten as-Siragiya von Abu Tahir M. as-
Sagawandi (13. Jh.).

3 Dazu A. Cilardo: Diritto ereditario Islamico delle scuole giuridiche Ismailita
e Imamita. Casistica. Roma-Napoli 1993 (= Cilardo, Diritto 1I).
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Die mathematische Tradition

Gemeinsam ist allen diesen schulspezifischen Ausarbeitungen des
Erbrechts der Vorrang der madhab-konformen Rechtsexegese vor
methodischen Uberlegungen. Die aus ihren Grundlagen heraus
erzwungene Nihe der ‘ilm al-fara’id zur Arithmetik erzeugte neben
dieser rechtsliterarischen Tradition jedoch eine zweite, an der Ma-
thematik orientierte Disziplin. Ihre epistemologische Begriindung
ist in der Formulierung des hanafitischen Juristen as-Sarahsi (st.
1090) enthalten:

"Die [Methode der] Arithmetik bedeutet: Am Anfang steht eine
erworbene Fihigkeit und am Ende ein zwingendes [Ergebnis];
im Recht (figh) steht am Anfang und am Ende eine erworbene
Fahigkeit. Denn der Rechtsgelehrte weil am Anfang nicht, ob
er das Gewisse getroffen hat oder nicht, und weiff es auch nach
der Rechtsfindung nicht. Bei der Arithmetik aber sind wir sicher,
wenn wir am Anfang [das Richtige] getroffen haben, dafl dann
am Ende zwingend [das Richtige] folgt."*

Der hier angesprochene Konflikt zwischen Rechtslogik und mathe-
matischer Logik fand seinen friihesten und folgenreichsten Ausdruck
in der bei den o.g. 'Sonderféllen' eingefiihrten Technik des ‘aul, der
proportionalen Minderung der Erbanteile durch Erhohung des Nen-
ners. Die im Selbstanspruch des islamischen Rechts begriindete Not-
wendigkeit, jede denkbare Erbenkonstellation abzudecken, erzwang
fortwihrend weitere Konflikte, deren Losung sich rein rechtlicher
Legitimation entzogen. Als marginales, aber aufgrund seiner Struktur
reprasentatives Problem gilt der Fall des Hermaphroditen (hunta =
H). Durch Analogie auf die koranische Geschlechterratio einigte
man sich auf die Formel: H = 1/2 - (So + To)

[wobei So = Sohn, To = Tochter].

Doch schon der minimale Erbfall 1 S (= Sohn) + 1 H erzeugt eine
Komplexitit, die zu mehreren (hier: [ — IV), auch innerhalb derselben
Rechtsschule konkurrierenden Losungen fiihren konnte:

* as-Sarahsi: Kitab al-Mabsiit, - XXX. Beirut 1406/1986, XXX S. 115/3f.
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Erbguoten Mittel Summe
So H=So | So H=To |So H=H So H
I 2 1 56/84 28/84
Hi1 1 |2 1 |3 2 |(50+2/5)/84 (33+3/5)/84
nmi2 2 2 1 4 3 48/84 36/84
V{12 1/2 (213 1/3 |7/[6] 5/[6] 49/84 35/84

Der symbiotische Charakter der ‘ilm al-fara’id hat hier seine
Wurzeln. Die Durchdringung des textlichen Rechtsstoffes mit mathe-
matischen Berechnungsmethoden schlug sich in der Formierung einer
selbstindigen Wissenschaftsdisziplin nieder. Nicht alle Rechts-
schulen jedoch beugten sich den rechenlogischen Zwingen in gleichem
MafBe. Da sich z.B. die $i‘itische Tradition — mit Ausnahme der
Zaidiya — der Einfiihrung des ‘aul -Prinzips aus exegetischen Griinden
widersetzte, blieb der mathematische Anteil an der Ausformung des
Erbrechts dort gering. In der sunnitischen Tradition entwickelte er
sich dagegen zu einem wesentlichen Merkmal, der das ilm al-fara’id
auf einzigartige Weise an die Nahtstelle zwischen antiker und genuin
islamischer Wissenschaftstradition plazierte. Schon al-Farabi (st.
950) ordnet in Thsa’ al-‘ulim’ die Erbteilungen als 'zivile Transaktion'
(mu‘amalat madaniya) der praktischen Arithmetik ( ilm al-‘adad
al-‘amali) als Zweig der Mathematik unter. Thre 'Islamisierung' im
Wissenschaftskanon erfolgt in mehreren Zwischenschritten iiber Ibn
Sina (st. 1037), al-Gazzali (st. 1111) zu Ibn Haldin (st. 1406), der
die Interdisziplinaritit der Wissenschaft der Erbteilungen ausdriick-
lich hervorhebt.® Sie gehore sowohl zu den Rechts- als auch zu mathe-
matischen Disziplinen und stehe dort neben der 'Rechenfertigkeit’
(sina‘at al-hisab), der 'Algebra’ (al-gabr wa I-mugabala) und dem
'Gesellschaftsrechnen' (al-mu‘amalat). Andere Enzyklopédisten, wie
etwa al-‘Amiri (st. 992) oder al-Akfani (st. 1348), erwihnen im
Zusammenhang mit der Arithmetik weitere Subdisziplinen, die ihre
Existenz dem Erbrecht verdanken. An erster Stelle ist hier 'die
Wissenschaft des rotierenden Legats und der testamentarischen Ver-

> M.Schramm: ,Theoretische und praktische Disziplin bei al-Farabi“. In:
ZGAIW 3 (1986) 1-55, S. 23. al-Farabi: lhsa’ al-‘ulum. Ed. A.G. Palencia. Madrid-
Granada 1953, S. 54/4ff.

8 Ibn Khaldiin: The Mugaddimah. An Introduction to history.Translated from
the Arabic by Franz Rosenthal. London: Routledge and Kegan Paul 1967, S. 377-378.
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fiigung' (“ilm/hisab ad-daur wa l-wasaya) zu erwihnen.” Sie ist nach-
weislich zuerst von M. b. Masa al-Huwarizmi (st. um 850), dem
Begriinder der arabischen Algebra-Tradition, eingefiihrt worden.
Mehr als die Hilfte seiner 'Algebra’ fiillen algebraisierte Probleme
von Erbteilungen, die an testamentarische Verfiigungen gekoppelt
sind. Erst S. Gandz hat den Blick auf die rechtsmathematischen
Besonderheiten dieses Teils freigelegt.® Als souverine Teildisziplin
hat diese 'Erbalgebra’ unter den Titelbegriffen hisab al-wasaya /
ad-daur | al-mawarit bis ins 11. Jh. Mathematiker zur Verfassung
von Werken angeregt. In Form separater, meist ans Werkende gestell-
ter Kapitel bleibt sie jedoch auch Bestandteil der praktischen Ein-
fithrungen in die Rechenkunst bis ins 17. Jh.?

Eine ldngere und ungleich breitere Tradition entfaltete die Teil-
disziplin des [‘ilm] hisab al-fara@’id, der 'Erbarithmetik'. Literaturge-
schichtliche Nachweise riicken ihre Anfinge in den Beginn des 8.
Jhs. Juristen mit mathematischer Bildung und vice versa sorgten
tiber alle Epochen der islamischen (arabischen, persischen und tiirki-
schen) Literaturgeschichte hinweg fiir das Entstehen einer Literatur-
gattung, deren Vielfalt und Umfang noch weitgehend unbekannt ist.
Dieser Befund ist einer vorlidufigen Liste'® von knapp 100 einschli-
gigen Autoren und ihren Werken zu entnehmen, von denen nur einzelne
in eine europdische Sprache (teilweise) iibersetzt, wenige ediert
und die meisten nur als Manuskripte nachgewiesen sind.

Die disziplindre Symbiose von Recht (figh) und Rechnen (hisab)
vollzieht sich dort primér an der Behandlung der koranischen Erb-
quoten als Briiche. Die juristischen Vorschriften zur schrittweisen
Zuteilung von Anteilen des Gesamterbes erfordern jeweils bestimmte
Bruchoperationen. Die Darstellung dieser Bruchoperationen, die Ent-
wicklung fachspezifischer Methoden und ihre Einiibung stehen im
Mittelpunkt dieser Literatur. Dabei entstehen naturgemil zwei un-
terschiedliche Perspektiven. Wie schon al-Huwarizmi nutzten bi-
bliographisch als Mathematiker ausgewiesene Autoren den Rechts-
stoff der fara’id, um die Anwendung der Grundrechenarten mit
Briichen, des Verhiltnisrechnens oder einfacher algebraischer Glei-

" al-Akfani: Irsad al-qasid ila asnd I-magasid. Ed. M. al-‘Abd. Kairo 1968, S.
150/7. Naheres dazu in U. Rebstock: Rechnen im islamischen Orient. Die litera-
rischen Spuren der praktischen Rechenkunst. Darmstadt: Wissenschaftliche
Buchgesellschaft 1992, S. 26f., 36f.

8 S. Gandz: “The Algebra of Inheritance”. In: Osiris V (1938) 319-391.

? U. Rebstock, Rechnen, S. 45ff.

1% 1bid., S. 273-277.
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chungen zu demonstrieren. Nicht die juristischen, sondern die
rechenmethodischen Erkldrungen stehen hier im Vordergrund. Von
al-Karagi (st. um 1030) an und ‘Abdalqahir al-Bagdadi (st. 1038)
iiber Ibn al-Banna’ (st. 1320) bis zu al-Kasi (st. um 1430) und Sibt
al-Maridini (st. 1495) — um nur einige zu nennen — fanden auf diese
Weise Erbteilungsaufgaben Eingang in praktische Rechenbiicher. Ins-
besondere das Genre der Biicher zum 'Gesellschaftsrechnen' (hisab
al-mu‘amalat) bot sich fiir solche Ubungen an.

In der anderen Perspektive dominierte das juristische Interesse
insofern, als mithilfe der arithmetischen Verhéltnisse und der bei
der Erbteilung notwendigen Rechenoperationen versucht wurde, den
komplizierten Rechtsstoff neu zu strukturieren. Aus as-Sarahsi's (s.0.)
Argumentation 148t sich ableiten, dal der erste Versuch dieser Art
von M. as-Saibani (st. 804), dem Mitbegriinder der hanafitischen
Rechtsschule, unternommen wurde. Die dlteste vollstandig erkaltene
Schrift dazu stammt jedoch erst aus der 2. Hilfte des 11. Jh. von
dem jemenitischen Juristen und Mathematiker Aba Ya‘qub Yusuf
as-Sardafi (st. 1105)."" Seine bislang unedierte Schrift 'Geniigendes
fiir die Erbteilungen' (Kafi fi I-fara’id) ist in zwei einleitende und
12 Hauptkapitel eingeteilt.'” Das erste einleitende Kapitel ist den
erbrechtlichen Grundlagen gewidmet. Den 15 ménnlichen und 12
weiblichen Pflichterben (dawi I-furid) werden die Resterben
(‘asaba) gegeniibergestellt. Unglauben, Sklavenstatus und Mord heben
kategorisch jeden Erbanspruch auf (man‘). Dazu miissen zwei Fille
des sekundiren Erbausschlusses (fagh) beriicksichtigt werden: Der
Erbausschluss 'durch Wegfall' (bi-isqat, bi-Sahs) wird wirksam, wenn
durch das Vorhandensein eines Erben der Anspruch eines anderen
annulliert wird. So schliet der Vater den GroBvater, die Mutter die
GroBmutter etc. vom Erbe aus. Der Erbauschluss 'durch Kiirzung'
(bi-nugsan) ist nur partieller Natur. Er tritt in Kraft, wenn das Zusam-
mentreffen bestimmter Erben, etwa Vater und Mutter (s.o. al-‘Uma-
riyatan), die Kiirzung des Erbanteils einer der Parteien oder die
Umwandlung ihres Erbteils in eine vorbestimmte zweite Quote ver-
langt.

"' Niheres zum Autor und seinem Traktat zur Arithmetik Kaft fi I-hisab in U.
Rebstock: ,,The Kitab al-Kafi fi mukhtasar (al-hisab) al-hindi of al-Sardafi. In:
ZGAIW 13 (1999-2000) 189-204, S. 189-190.

12 Abii Ya‘qub Ishaq as-Sardafi: Kafi fi I-fara’id. Berlin: PreuBischer Kulturbesitz
MS 4688, fol. 1b-40a. Teile der folgenden Beschreibung basieren auf der Vorstellung
des Textes in U. Rebstock, Rechnen, S. 223-230.
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Das zweite einleitende Kapitel gilt den Rechenoperationen und
beginnt mit einer vollstindigen Multiplikationstabelle der Einer-
zahlen. Danach wird das Multiplizieren von Einern mit Zehnern auf
'indische' Art erklirt. Produkte aus zwei Zahlen (10a+b) - (10c +d),
von denen sich eine bequem als Bruchteil oder Summe von Bruchteilen
von Hundert darstellen 146t, konnen somit durch 'Multiplikation
mittels des Verhiltnisses' (darb bi n-nisba) gewonnen werden.
as-Sardafi, der ja auch ein Traktat iiber das indische Rechnen ver-
fafite, gehort zu den zahlreichen fara’id-Autoren, die iiber das bei
den Erbteilungen notwendige Bruchrechnen die Vorziige des Rechnens
im Dezimalsystem anpreisen und in Juristenkreisen verbreiten.

Der Hauptteil beginnt mit der Erkldrung des rechnerischen Vorge-
hens. Das Erbrechnen verlangt eine besondere 'Brechung' (inkisar)
der Einheit 1. Sie wird in zwei Schritten vollzogen. Zuerst bestimmt
die Anzahl der Erben und ihrer Anteile die Zahl des 'Falles' (mas’ala).
Danach miissen die Anteile gleichartiger Erben und daraus die Anzahl
aller anderen 'Kopfe' (ru’is) bestimmt werden. Hier etwa miissen
aufgrund der koranisch geforderten Geschlechterrelation zu-erst die
5 'Kopfe' der Briider (Br = Bruder) und der Schwester ermittelt
werden. In manchen Fillen — wie etwa oben bei al-Akdariya und
unten bei den 26 (!) GM - ergibt sich auf diese Weise eine 'Abwei-
chung' (‘aul) des letztendlichen Erbteils vom zuerst fixierten (as/ =
Grundlage):

Gin | Br | Br | Sch Operation
1/2 masala: 2
ruas 1 (2 2 1 asl: 2x5=10
Anteile | 5 |2 2 1

Die ersten 8 Kapitel sind numerisch strukturiert. In erster Linie
entscheidet die Existenz von x,, x: ... X[+] Erbquoten die Zuordnung;
in zweiter Linie steht dann das Verhiltnis der 'Kopfzahlen' der
verschiedenen Erbengruppe a, b ... f zueinander. Die Verhiltnisse
sind euklidisch unterschieden: mutanasiba, mutamatila, mutadahila,
mutawafiqa. Letzteres wird an einem hypothetischen Lehrbeispiel
demonstriert:
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Schg | 26 GM | 39 Sch, | 65 Schn Operation
317 1/7 1/7 217 aul- |7
26x15=| 39x10= | 65x12= | ruds—- KGV = 390:
1170 390 390 780 KGV x 7- /2730

Die oben verwendeten Indexbuchstaben 'S, 'v' und 'm' griinden
auf einer Besonderheit des islamischen Erbrechts, welche die Erbtei-
lung rechnerisch und logisch weiter kompliziert. Verwandtschaft (na-
sab) ist nach Qualitdten gestaffelt. Der Grad der Verwandtschaft (bi
l-‘asaba), z.B.: So > V > GV, enthilt eine prioritdre Ordnung; grad-
gleiche Verwandte sind 'nach der Nahe' (bi I-qurba) zum Erblasser
hierarchisiert, z.B.: So > SoSo, SoBr, > SoSoBrg; bei gleichgradiger
gleichnaher Verwandtschaft wird 'durch die Intensitdt' (bi I-qawa),
z.B.: Brg > Br,, Br , die Prioritét gesetzt. Die Verflechtung aller
drei Qualitdten und die damit verbundenen Erbausschluregeln iibt
as-Sardafi intensiv ein. Sein Drang zur Ordnung 148t ihn eine Regel
zur Bestimmung von erbenden GroBmiittern (GM = MM, MV) finden:
auf der ersten Ebene (daraga) erben beide GroBmiitter. Auf der
zweiten erben von vier GM drei: MMM, MMV, MVM. Auf der
n-ten Ebene erben von 2" genau 1 + n GroBmiitter.

In den restlichen Kapiteln werden Erbenkonstellationen erortert,
in denen durch Kombination der vorangegangenen Regeln zusitzliche
Rechenschritte notwendig werden. So erzwingt die Drittelung des
Rests R (s.0.) die 'Aufrechnung' (mu‘adda), d.h. die von den Drit-
telanteilen abhidngige Erhohung des kleinsten gemeinsamen Viel-
fachen. Geht der Erbteilung der Tod eines Erben voraus, der wiederum
selbst Erben hat, so entstehen zwei oder — bei weiteren Todesfillen
— mehr Erbfille, die einander partiell 'ausloschen’ (mundsaba).13
Die Systematik as-Sardafi's ist deutlich von den Rechentechniken
geprigt, die der Erbteiler (gassam) bei steigender Komplexitit der
Fille beherrschen muB.

Uber das gesamte Mittelalter hinweg werden von Gelehrten, die
in beiden Wissenschaften bewandert sind, mehr oder weniger neuar-
tige Gesamtdarstellungen des Erbrechts verfa8t. In Andalusien fer-
tigte im 16. Jh. ein anonymer Autor als Zusammenfassung seines
Buches zum Erbrecht eine 45-spaltige Halbmatrix, in der die Menge

13 Zwei solcher mundsaha-Fille sind graphisch und rechnerisch dargestellt in
U. Rebstock, Rechnen, S. 229-230.
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aller denkbarer 1.980 elementarer Erbenkonstellationen erfaBt sind."
Einen der jiingsten originellen Entwiirfe wagte der zeitgendssische
marokkanische Jurist M. b. al-Hasan al-Miknasi in seinem Traktat
Bulig al-amniya fi sarf al-gami‘a ila a’immat al-iigiya (Miknas o.J.).
Ihm liegt die Uberlegung zugrunde, daB der Wert von Erbschaften
grundsitzlich in Geldwerten ausdriickbar ist und deshalb Erbwert,
Anzahl und Anteil der Erben in ein optimales Verhiltnis tiberfiihrt
werden miissen, um die Teilung zu vereinfachen. Die dazu nétigen
Rechenoperationen struktieren die 24 Kapitel des Textes. Die wohl
gelungenste Synthese aus rechtlichen und rechnerischen Prinzipien
stammt jedoch bereits aus der Feder des nordafrikanischen Mathe-
matikers und Juristen Aba 1-Hasan ‘Ali al-Qalasadi (st. 1486). Er
verfaBte sein Werk Lubib tagrib al-mawarit ™, um "die Kenntnis
des ‘ilm al-far@’id mit der Methode der Briiche zu vermitteln". Die
Einleitung des noch unedierten Testes's gilt — wie iiblich — den
rechtsspezifischen und rechentechnischen Grundlagen. Mit drei spe-
ziellen Bruchverfahren, 'tasmiya', 'gabr' und 'hatt' genannt, formali-
siert der Autor die drei Varianten der Angleichung von Briichen:

Tasmiya : m/n =X - p/q gabr:m/n - x =p/q hatt: m/n - x = p/q
[wobei m/n > p/q]

Den Hauptteil bilden acht Kapitel. Jedes Kapitel enthilt zahlreiche
Fallbeispiele. Fiir ihre Darstellung wihlt al-Qalasadi die bislang
unbekannte und von nun an — zumindest im islamischen Westen —
weithin iibliche graphische Form der Matrix, in deren Spalten — von
rechts nach links — der durch den jeweiligen Rechenschritt bestimmte
Anteil jedes Erben in der Form eines Bruches — dessen Zihler und
Nenner in ihre einstelligen Faktoren zerlegt und ohne Trennung
nebeneinandergeschrieben sind, z.B. 7/2233 (= 7/36) — steht. Der
Leser wird damit ibersichtlich von der rechten Spalte, in der die
einzelnen Erben stehen, liber die Zwischenergebnisse, wo zuerst
die jeweiligen absoluten Anteile, dann die durch Zwischenbedingun-
gen modifizierten Anteile stehen, zur linken Spalte gefiihrt, wo die
letztendlich errechneten SchluBanteile stehen. Die acht Kapitel wer-
den jeweils durch einen besonderen, rechtwirksamen Sachverhalt

4 J.AS. Pérez (Ed.): Particion de herencias entre los Musulmanes del rito
Malequi. Madrid 1914,

5 Aba 1-Hasan ‘Ali al-Qalasadi: Lubab taqrib al-mawarit wa-muntaha l-qaul
al-bawhit. MS Tunis (Privatsammlung M. Souissi), 29 fols.

' Ebenfalls vorgestellt in U. Rebstock, Rechnen, S. 231-246.
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zusammengehalten. Es ist jedoch die Sichtweise des Rechners, die
die Auswahl und Zusammenfassung der Sachverhalte trifft.

1. Eine besondere 'Teilung der Hinterlassenschaft' (qismat at-
tarika) wird notwendig, wenn der Erblasser mobile (Barvermdgen,
Sklaven etc.) und immobile (Grundstiicke) Erbteile jeweils be-
stimmten Erben zukommen lassen mochte.

2. 'Ausloschung' (munasaha, s.0.).

3. Erben konnen zugunsten ihrer Miterben ihren Anteil total oder
partiell abtreten (sulh). Die neue Umverteilung wird iiber 'Vermin-
derung' (hatt s.0.) oder 'Erhéhung' (raf*) erreicht.

4. Durch Ablehnung (inkar) bzw. Anerkennung (igrar) einer Vater-
schaft oder — allgemein — einer hoheren Erbqualitit einzelner Erben
durch einzelne oder mehrere Erben miissen mehrere Rechnungen
parallel gefiihrt werden.

5. Die Drittelbeschriankung der letztwilligen Verfiigung (wasiya)
stellt den Erbteiler vor auBerordentlich schwierige Probleme, da die
Uberschreitung des Drittels — wiederum von Einzelnen oder Mehreren
— akzeptiert (igaza) oder abgelehnt (man¢) werden kann. al-Qalasadi
zeigt hier an einigen Beispielen, wie durch die rechnerische Durch-
fiihrung Problemstellungen erzeugt werden, die sich allein rechtlicher
Beurteilung entziehen, wie etwa das Entstehen eines negativen
Anteils, einer Erbschuld.

6. Der Sklave (mudabbar), dessen Wert das Erbdrittel iibersteigt,
oder der iiber das Legat nur teilweise freikommt, verharrt mit seinem
anderen Teil im Sklavenzustand und geht mit diesem in den Besitz
der Miterben iiber.

7. Eine Schuld (dain) kann nicht nur auf dem Erblasser sondern
auch auf einem Erben lasten, dessen Glaubiger selbst Erbe oder
Nicht-Erbe ist.

8. Fiir den hunta-Fall (s.0.) geniigt es al-Qalasadi nicht, das Prinzip
des Geschlechtermittels anzuwenden. Er formuliert eine Regel, die
angibt, wie sich die Zahl der 'Fille' bei mehreren Hermaphroditen
entwickelt, deren Geschlecht sich schlieBlich feststellen 14B8t: "Fiir
n Hermaphroditen gibt es 2" Fille. Fiige 2" zu dem Nenner [der
Summe aller Anteile, aus denen der Hermaphrodit sein Erbteil be-
zieht] und du erhiltst das Anteilmitte]".

Im SchluBkapitel iiber die ‘anteilige letztwillige Verfiigung' (wasiya
bi n-nasib) sind algebraisierte Ubersetzungen bedingter Verfiigungen
nach Kriterien gegliedert, die nicht alle juristisch belegbar sind.
Dennoch schafft die rechnerische Losung mitunter Klarheit dariiber,
wie sich das dazugehorige rechtliche Problem stellt. Zudem entwickelt
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al-Qalasadi hier eine vollig neuartige Notation. Unter dem Kriterium
der 'Herausnahme' (istitna’) wird folgender Fall gelost: Von der
Hilfte der Erbmasse (mal) — das ist die 'Herausnahme' — wird dem
'Zaid' der Anteil (nasib) eines Bruders, vermindert um den der Gattin,
vermacht; einem zweiten Legatsempfdnger, “Amr’, wird soviel wie
einer erbenden Schwester, vermindert um 1/4 des Restes, vermacht;
dann 148t sich die Erbmasse (= x) ermitteln:

[ Quotient = 9/13 1"/
Gin 122 E%]| 122 [=%]
Br 112 [=%]| 12 [=%] |[=12]
Sch (122 [=%]| 122 [=%]
Zaid 122 [=%] |[[=1/2)
‘Amr 7/3322 [=7/36]

[Summe =1]

al-Qalasadi notiert im Zuge seines Losungsweges so:
5m/222 illa 5n/222 =1 1m/222 illa 5n/222
[wobei m = mal (Erbmasse), n = nasib (Anteil) und illa = “ohne”].
In moderner Notation kann dies ausgedriickt werden als:
5/8x-58+12x=11/8x-5/8=1—-> x=13/9.

Der Quotient 9/13 dient dann zur weiteren Ermittlung der Anteile
der drei Pflichterben und der beiden Legatsempfianger. Und so 16st
al-Qalasadi die Aufgabe:

1. Zuerst werden die beiden Legate ermittelt: Zaid erhilt: 1/2 x
-12.

2. ‘Amr erhilt: 1/8 x - 1/8 .

3. Die beiden Legate zusammen mit der Hélfte der Erbanteile (=
n) ergeben die Erbmasse (= x), also: 1 1/8 x - 5/8 =1 — x = 13/9.
Diese 13/9 nennt al-Qalasadi “al-mal al-matlub”, die erforderliche
Erbmasse, und erklirt: “Nimm seine Hilfte, ziehe davon die beiden
Legate ab und fiige den Rest zur Hélfte hinzu — das ergibt 1!” Er
beweist dies nun so:'® Die Hilfte von 13/9 sind 13/18; ziehe davon
das erste Legat ab, das ergibt 17/36; ziehe davon [den ersten Teil
des zweiten Legats, also den Anteil der Schwester] ab, das ergibt
17/36 - 9/36 = 8/36, und [davon den zweiten Teil des zweiten

17 Die Matrix steht auf Arabisch und von rechts nach links in der Handschrift,
fol. 28, am Rande. In eckigen Klammern stehen hier meine Ergianzungen.
18 Ich paraphrasiere den Losungsweg.



284 U. REBSTOCK

Legats, also 1/4 des Rests], das ergibt 8/36 = 2/9 - 1/2/9 = 7/36.
Addiere nun 1/2/9 zu den 2/9; das ergibt das, was den Erben von
der Hilfte, von der die beiden Legate genommen werden, bleibt:
5/18. Zihle das zu der Hilfte der Erbanteile hinzu, das ergibt: 5/18
+ 13/18 = 1, der “Anteil der Erben” (faridat al-warata).

Mit al-Qalasadi, der an einem Endpunkt der schopferischen Phase
mittelalterlicher arabischer Mathematik steht, endet auch vorerst
die originelle Entwicklung der literarischen Interdisziplinaritit des
‘ilm al-far@’id. Die von der Entwicklung rechnerischer Losungs-
methoden unterstiitzten Bemiihungen, das islamische Erbrecht liik-
kenlos und transparent, erlernbar und anwendbar zu gestalten, wurden
von der allgemeinen traditionalistischen Gegenbewegung unterbro-
chen. Die Riickbesinnung auf die 'Altvorderen' riickte die religion-
srechtlich konforme Gestaltung des Erbrechts in den Vordergrund.
Die Modernisierung der Privatrechte (Abschaffung des Sklavenstatus
etc.) und der 6konomischen Verhiltnisse erzwangen zudem einschnei-
dende Anderungen in Theorie und Praxis des Erbrechts. An seiner
Sonderstellung im islamischen Recht, vor allem in seinem akademi-
schen Milieu, haben diese Entwicklungen nichts #ndern konnen.'
Wer sich heutzutage an der Zaitina- oder Azhar-Universitit zum
Erbjuristen ausbilden lassen mochte, mufl einen mathematischen
Grundkurs absolvieren.

ABSTRACT

The formation of the Islamic scientific discipline of ‘ilm al-fara’id, the
science of the calculation of inheritance shares, is a genuine Islamic one and
primarily based on the (inadequate) evidence of 9 verses of the Qur’an.
Subsequently supported by additional legal Sunna material and arithmetic
techniques that were unregulated by law, the discipline was elaborated alongside
the formation of different schools and traditions of Islamic law. Born from the
conflict between legal and mathematical logic, a widely unnoticed literary
contribution of jurist-mathematicians set in that produced new methods of

' Wie attraktiv die Erbteilung als akademische und intellektuelle Disziplin
selbst in der beduinischen Gesellschaft der Mauren war, zeigen die Beispiele, die
Muhtar wuld Hamidin in seiner maurischen Literaturgeschichte Hayat Maritaniya
als reprisentativ fiir die maurische fara’id-Kompetenz auflistet. Sie sind kommentiert
und korrigiert in U. Rebstock: “Homo ludens at work: Mauritanians’ skills in
determining inheritance shares (far@’id)”. In: Andreas Christman (Ed.): Studies in
Islamic Law. A Festschrift for Colin Imber. Oxford: University Press 2007, S. 233-
243.
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presentation, calculation and solution of inheritance problems. A short survey
of this contribution and a concise presentation of the works of two authors,
the Yemeni Aba Ya‘qub Yasuf as-Sardafi (died 1105) and the Tunisian Aba
1-Hasan “Ali al-Qalasadi (died 1486), demonstrates the creativity and originality
of this particular tradition that has not ceased to bring forth new approaches.
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