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i veteres, qui Geometriam non fo-
hun ob fummam, quae inde in omnem vitem
'L 1cd'md‘.t, uriliratem, verum etiam ob_nati-
vam eius et interiorem pu'chmthd'mm exco-
lendam effe cenfebant , in condendis demon-
frationibus ufi funt methedo , quac orc dinandis ma
quam inveniendis verl ;1{&)1}5 apta , fontem inventionis
tegeret, toramque mopc‘maonum cmc?tm”' nem tum
elegantiorem, rum difficiliorem magisque lrllruhdam red-
derer.  Secuti illos funt tum faecull {u Mathema-
tici fere omnes, noftri eriam plures, i
quos inter eminent Newrtonus et Mac
via, qua ad inventa {ua pervenerant, la
dlﬁlb‘dl[n[" c‘“‘nonﬂxarwx:‘. m ma mem in
adipifcerentur , vel etiam quia hanc f\ '.l'n methodum
Geome m\omn que Mathefi dignam; fummique rigoris
Az folam

3' h/if[h(,‘l




Ex quo autema fummis fae-
hefis novis calculi er demon

A "‘l'zwm:['uorum plt

‘}

"‘irl fol ‘5-, cum p. or illa

>N aufem earum non in eo pu{:zum eft,

antitatum {ignis utuntur
It ¢alculo rem

’\;UL;L alrera

abfc

< N0 :
aum erit.

;\fer'no;’f {yntheticae ratio ea fere eft, ut praer
tinélis , et propofitionibus vel idenricis
p"l‘ fe clar A‘,, omnes JCA]IOPLLI&[I.OI]CS ’\d not
hasce elementares feorfim revocer, comparando n
tiratuim rationes inter fe vci immediate, vel :'.x."*un-
as pro termino Ccnrﬂml onis ﬁ..\m..ru, ubi au.
tem in demonflrando ful , fiin qumnmmn mumns
ex prioribus iam cognitas inciderit. Vnde quae

propofitio per fe fere fubfiftit, nec cum an n\egzcn'x et
fequenti iungitur, nifi forfan in eodem fubieéto plura fe-
orfim cr)hunc‘ fint, et problema ad ufum theorematis
vel contra praemitra tur. Ex eadem caufia propofitiones
fuo quacliber titulo orne ur, er enunciara five demona
ftrandum aliquid five efficiendum conrineant, demonfira-
tioni vel folution pracmittuntur , fimul definitiones ob
fimplicitatem obietti paucis verbis inclufae adiiciuntur,
nec ad modum formarionis attenditur, quod rorum (11-
cendi genus in omnibus aliis praeter (womenarum {cri-
ptis faftidimus, ob fqualorem et tenebras, quibus res tra-
&andee involvuntur. Nec defunt, qu bus eam ipfam ob

cauffam Geomerria horrida et ferilis videtur. Qui
uig

fis
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amen tum Veteres p
tiores Geomerriam l‘ ic methodo f
&arunt, fuerunt etar
ritares 1

andemgque viam in
feliciore , Cumvel nihil 5
vel argumentum fans dig
vera geomerricae methodi indole e
entm o,;»di 1\.0\1 Geome
eft, veritates mather
evid dentr, tum quod <)[,
nibus vericatibusque iaflimis
contempnlantur, nifi numeros, vel quantit > NU=-
meris c\pum po i' int. Cum aurem numer aliud
fic, nifi repentio einsdem ideae, accidit hinc, ut notio
compuix i non di ,' it 4 norione partis, nifi refpedtu ma.
gnirudinis, cererum w“ii per omnia fimilis; unde cum
numeri notio diftiné&tiflime nobis praefens fit, quantita-
tum, quae numeris \plm.n poflunt, rum ipfarum, qua-
tcnus compofitae funt, tum modi compolitienis notio-
nes habemus non minori luce fulgentes. Nec enim in
Geomertria aliud sgimus , nifi ur ES(]m.lll&'Lf‘] vel
quantitatum ip(\n\ n vel 3 rionum inter inaequales per-
ipiciamus, in quibt ecandis et componendis eadem
(unpnl luce coliuftran qua i;mpiigcm numeri ideam
intuemur. Hinc etiam Euclides in def. 4. L. V. pru\‘ide
determinat quantitates, quac rationem inter {e habere di-
cuntur, illas nempe, quae multiplicarae {¢ invicem fupe-
rare poﬂun[, nec unquam inter Mathematicos de mep.
fura virium vivaru m di fidium ortum fuififer, nifi ex quo-
ridiano quuu]Jl ufi: quaum.x[gs, quae mtcnd roﬂhut,
cum illis, quae augmenri vel decrcmenti capacec funt,
confudiffent. Pro conditione enim intelle@us noftri Ma-
thefis Intenforum condi nunquam poterir. Arque

s

A > cliame

dif
ail




thefi applicata fubli-
ea cx cauffa oriri
1 eft, quae men-

nalyli quidem eti
tem ) eruamus,

fimas in de
um iis, qua
tes has elen

yofiriones et notiomnes
rredimur, .
am elicui H:nc \cnt"-
sque fi npn\.:orc& praemitrere,,
ut verirates
perque
exhauftum novarum pra ‘;', Ate
li poffit, ubi materia compt Hfitio-
ar ‘mcj compolitio ipfa infinizis n 10d1s vari=

1

autem via in veriratibus vel inveniendis vel
-endis procedere non poteris, nili velin pri-
mis ¢ 1S pr op) firionibu 1S {ub s, vel maxima
ingenii vi polleas, fimulque ufi demonfirationum {is ex=

ercitatifimus. G 1 c ot (eomerriae propo-
', ue veritas novain-

oenti e yrum f.m“.., ‘wi 'p 1ex-
\)\up;,): hac methodo, cum 4@
d elementares y quac in ipia con-
rinens



tinentur, regredi propofitum eft, tranfitus a praece-
dentibus ad fequentes {aepe latetL et \'ulg‘_&ris cculi acis
em fugir; demonftrationes ranto faepe aruficio funt com-
politae, ur ad vefligia inventionis indaganda, retro re-
foluenda finr: fubftirutiones, quae inventori ultro fe of-
ferebant, analogiae, in quas inciderat, propofitiones
fam norae, quae in auxilium qumc venerant, veritares
generales, quibus in evolvendis {pecialibus ufus erar,
haec omnia murara forma novo iam ordine difponuntur,
optimo illo quidem, quo autem ad perfpiciendum tomm
fyltema nemo manuducitur.

Veritates enim hoc modo demonflratae omnes
funt propofitiones fingulares, quae fingulae per fe fub-
fiftunt, nec ad alias referuntur, nifi quarum ope de-
monftrantur, quae relatio incerra fanefic, quia eadem
propofirio pluribus modis demonftrari poteft, ideoque
nexus demonftrationis nexum rei non {em=
per afferc. Longiffimum hinc etiam fit iter, quan=
do a guoliber theoremare ad prima elementa regredien=
dum eft, nec nifi in veriratibus aflinibus tranfitus aliquan-
tum facilior redditur,  Vnde {i alios breviori via ducere,
velipfi in evolvendis et inveniendis veritatibus certio=
rem magis rationem fequi volumus, methodus ana-
lytica, quam recentiores excoluerunt, erit eli-
genda.

Huius indoles ur pateat, in naturam veriratum
et propofitionum, quibus utitur; fedulo erit inquiren.
dum. Aliss, ur faepe fir, cum externo omni analyticae
merhodi apparartu, {ynthetico tamen more ominia per=
agentur, veritatesque quae ex uno fonte derivandae
erant, fparfa¢ nec fatis inter {&¢ cohaerentes traden-
Lur.
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Propofitionum mathematicarum alise -tam gene-
rales funt, ut, quid omiffis omnibus determinationibus ex
magnitudine quantitatum, et relatione earum ad {e invicem
mutuaque dependentia ortis, remaneat, oftendant; aliae
formam nexus, qui inter eas obii {ive relatiencm ea-
rum mutuem, modumque, quo ex ceteris quasque de-
terminatur , declarant; aliae cafum fingularem buius re-
lationis off ita ramen ut ex exemplo unico peripis
ciamus, € -afum infinitis modis, mutata magnitu-
dine quantitatum fituque linearum er {uperficierum, re-
currere pofle; aliae denique, quid in narura rerum, de-
terminatis omnibus quantitatibus , obtineat , docent.
Exempla iamiam adducenda rem illuftrabunt.

5
nce,

Ad primum genus refero e. g. propofidonem
hanc: Rationem fubtangentis ad ordinatam eandem effe
cum illa, ad quam rario inter incrementa abfeiffae et or-
dinatae {ine fine accedit, quam vero nunquam attingir,
]U{x.

five ut folent dicere, fubtangentem effe-

Tales funt omnes illae formulae, quas fummi inter re-
centiores viri de redlificatione er quadratura Curvarum
dederunt; methodi univerfales radinm ofculi, evolutas
&c. determinandi, prae omnibus aurem methodi ulimas
incrementorum rariones ex relarione quantitatum varia-
bilium, five hanc ex illis ultimis rationibus inveniendr.
Hue refero, quod pro gualiber aequatione inter x et y,
i x abeat In # 44, y mutatur in 9

ad, a2ddy ad’y .
i -4 ————47 etc. jtem, quodfi
dx 2dx? 2.3.dx

d dr 40
a4V =Pix +Qy, fit C_Th/—>:<dx- >.
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arem potiflimum debet
'1 C 1l u)‘uu') curvae-
fﬂteL

Cartefius nomt
invento huic et
rum p offe exprin r acq 1¢ m

mOLtuln
Iu.A tantui
de
(iuz‘:: <
formulan
effe elementum {patil

unt porro veri
bv% haberi }\oﬁl.m ! il
quibusdam determinationibus deducunur :‘-.:q‘.‘c hinc
minus refte in eodem cum prioribus ordine collocantur

quale eft maximi Kepleri inventum , quadrata tempo-
lum Pk,llodl‘vol'l]ﬂ] &,(lb ut cubos aXium maiorum, qL‘Od
ratione inventoris ¢rat enunciatum generale, nobis non
ita, quiaad motum in ellipfi tantum peruner.

tares,

2,

Tranfeo ad propofitiones, qu
inter plures quantirates, quac confider
ixi, five relationem eapum mutuam,
ex ceteris quaeque G leterminatur. Hm‘
?CL}LI’&“ H"Q inter p'lll(a (‘Ull H' es, (
cognita eft, reiiquis noris, vel duo p
funt, reliquis confta nuull<1 formulas diff
tegrandi; omnesque Mat hefecs applicatse  formulss,
quae , quomodo a certis vel c‘c'um«...‘ |
nandis quaaiitatibus alia quaedam pendea

B

formam nexus

c.

vel una .n-




‘0 quem jam=
ures infunt determina=
s quod pauciores haber, vel etiam de-
e eius quod adhuc determinandum eft,
t onem generalem

v. c. dic
is, inte aequationem, ubi

abfciffarum, cum angulo coordinatarum indeterminatus
relinguitur. Haec quidem aequationes pro ordinatis ad

diam m vel axem {umtis continet,’ non autem ur {pe-
ciem n illa plus quam in his continetur.
Deter iniend:s {eétionibus conicis neceffari-

ur, et quid quaeque afferar, often-
| ‘ dir, quibus determinaris in quamecunque aequationem
fpecialem abit: in enunciato autem generali omnes tum

quantitatum tum relarionis earum mutuae determinatio-

nes exfulantur, quod nec in fpeciale abit, nifi determi-

nationes neceflariae extrorfum inferantur. - Simile ex-

emplum praebent formulae , quae, coefficientibus expo«

g nentibusque indeterminatis, integrandae docentur, quod,
generatim f{peétarum uriliffimum eft, quia infinitus ca-

; fuum numerus unico exemplo comprehenditur , er des

| pendentia quantitatum variarum oculis quafi demonftra-
tur. -~ Nec tamen forma haec indeterminata generalior

eft dicenda, quam quacliber determinata, quam contis

| net.  Si plures determinationes compleétitur, magis ex-
renfam rite illam vocaveris , non autem generaliorem,
Nec ramen impedirem, quo minus formulae hae et pro-
pofitiones generales vocentur, nifi ab illis, quas ante attu-
Ii, quibus generalium nomen melius convenire videtur,
re vera differrent; nifi porro omnis analyticae’ methodi
indoles et natura ex difcrimine harum veritatum repeten-
da forer ; nifi denique ex confufione earum vitia noa
con~

as omnes compleét
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contemnenda in tradendis et er
maticis nata viderem.  Fit 1
enunciata ad unicum , quod illa oz
praeter necefliratem red j
generalem appellant.
mularum in une co

mmmiuquc, ut
comprehs

formulam
5

Cill cum
mihi

I
perven

nunciaia

nt. Exemplum {uy
Neperianus pro refolvendis triangulis {j
gulis. - Similiter peccatur , fi ad demo
alicuius methodi, vel ad refolvendum cafum
Particularem, formulae complicatae maxi C
Mminatae adhibentur, ubi fimplicioribus fortafle res trans-

i

I

igi poruiffer, quo autem facto non folum ipfe caleun
Prolixior, verum etiam ad cafus fingulares applicatus,
difficilior, quin etiam {uperfluus redditur.  Huc eriam
illud refero, quando theoria ram univerfalis, omnesque
cafus compleétens, conditur, ur formulae, ad quas per=
ventum eft, eam ipfam ob cauffam, quod nimis funt in-
determinarae, refolvi non poflint, et, fi cafus fimplicio-
res ex illa deducuntur, operofe hoc peragatur.  ‘Theo-
riam univerfalem confici puro non ex formulis, quae
omnes iam cafus- fingulares includunt, fed ex indagatio-
ne veritatum generahum, et method: illas ad cafus {pecia-
les applicandi.

ed redeundum eft ad veritares {peciales, qua-
rum adhuc claflis’ peculiaris recenfenda’ mihi venit, Oc.
currunt nempe formuiae, quae talem formuls; im iingu-
Yarium’ confen{um exponunc, ut, licet multum diverfie,
modo tamen “prorfus eodem  exprimantyr, Quod

B2 (d'}-b)m
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1 - 'm-1) 107 3
a” % md”h + m (m1) pmaj2g
1. 2.
m, numerus integer an fractus
operationum algebraicar '

m concordia
tamen in forma hac indetermi

quovis caft a ectitur , nen
tur, unde verianbus it q\

aliquia elt,

52 ey
HGEM €

oL er ia ¢
mil 10 quadrata

{umrtarun
sde qua

arum orthogonalium in
1 xis, quod non mu

erites {i acquatione ita €Xprir
squationem pro quavis fetione
i fitn eliciendi, elio refpectu
confideranda venier.  Vnde veritatum {pecialium duas
claffes coni qua continentur fcrmulae,
quae nexum ph um ita ob ocules ponunt,
ut perfpiciatur, quomoc I tum modus com=
binarionis variari poflit, natura relationis et dependentiae
eadem manente , quas quidem comprebenfivas , fi licer,
appellav erim , ob multitudinem pro p(:ilnom;m {ingula-
rium, quas compleétunrur: alteram cleflem earum faci-
am , quae oftendunt, quomodo in diverfis quantiratibus
er operationibus diflimilibus eadem compofitio fervetur,
quas extenfivas vocabo,

tiruam , alteram

Ad veritates fingulares refero praefertim omnes
Geometriae propofiticnes, quarum, verias €X demon-
ftratione cafus unici, quem tibi mente fingis per{pici-
fur, ira tamen ug m g);m.wd-ncm firumque hnearum nihil
ad rem facere, et conditionibus theorematis vel proble-

matis
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matis fervatis, eandem femper et versm manere intel-

ligas.

Superfunt adhuc veritates unicae , quee cafum
um, omnimode determinatum , quem tibi mente
vel natura reruni h.;’:[;cdnar , exponunt, Hifce

-, Definitis iis, quae in formulis,
aluin conunentt-
lo ccmbinatio-

2
1 eft, quod immor
nexum et relarionem diveriarum quant
bus, tum rarione megnitudinis, tum mc
{us unici eruunur,

(a erantsy ¢

nis indefi

Claffes veritarum omnes .hic enumeratas
mihi non peifuadeo, nec {tio, an divifio per omnia
&e fueric inflicura. - Excufari me velim , fi erravero,
quia huc usq
ratione formae externae, an {int theoremara, problema-
ta etc. {unt confideratae, gquod cui bono fiat, non video.

¢ veritates mathemaricae poriflimum fere

ps ; *
fmul autem moneo , divifionem quam Logici tradunt,
propofitionum in univeriaies, particulares et individua=
jidi veri-

les, non effe commifcendam cum iila, guam tra
tatum in gcncm;k_s, ipeciales, 1:1'.;31.!”&\‘ er unt
formam propofitionum, haec rem magis {pe¢
cae et ndividuales inter fe conveniunt, differunt tamen
ratione modi, quo couliderantur.

De veritatibus zutem generalibus nc randum-eft,
non videri, eas per ob{treétionem , reliiis dc-n:'xmin.a.
tionibus diflimilibus , formari pefie, quippe diverfae
plane cum ceteris naturae fint. et facillime demonflran-
fur, cum famen repertu tem int diffiailes, ut per plura
millia annorum -ignoiae munfernt Saiti, non data
opera ad illas mens pervenic viderur: Noizari eticem ve-
lim, foecundas hafce er late patentes Veriaices, quzales
fupra atwuli, fols efie et vera {ciennarum pincipia, non

B3 autem
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Q

autem illas, quibus vu
<

2 r T e
el non eile;

us utitur , ut, non poteft
tcquid eft] ‘rationem habe
unt principia, fed termini u
X ando non eft progrediendum. Ma
1 et Phyficam rtanta infra dimidii faeculi

#
i

-
tra quos ind 1~
thefin noflr

fpatium ir hoc quidem folis veriraribus
generalibus illo tempore detectis, eft referendum
Iam ergo methodus analytica in eo cft pofira, ut
ad mo U0 quantitates, quae in compurum veni-
) i L

unt, a {¢ invicem pendent,. pervenive tenter, ira ut 1non
folum omnes, verum etiam omnes e i
nes, quae fieri poflunt, adlint.  In quem finem verita-
tes generales cum cogni ntiratum rationibus con-
lngit, ut formulas illas comprehenfivas nancifearur,
quas deinde denuo cum generalibns vel ipfas inter (e
comparat, ut novae inde quantitatum relationes eruans
tur, vel eriam quaefitum eiusque a ceteris dependentia
pareat. In quo negotio opem infignem ferunt methodi
generales jam cognitae, quarum auxilio pluribus in cafi-
s eodem fere modo, excepris levibus murtationibus,
quae atfentum et acutum animum non fugient, res trans-
igi poterit. ~ Accedir, quod in modos, quibus plures
quantitates a fe pendent, diligenter iam eft inquifitum,
quod methodi coniungendarum veritatum generalivm
cum {pecialibus, formulasque , quibus relatio et nexus
quantitatnm exprimitur, evolvendi, inventae iam funt
et multum excultae, ita ur eadem vel analoga ratione
procedere faepiflime ficear.  Vnde adeo fir, ut analyti=
cam methodum {equentes, opificum more, idem opus
nulla vel parva animi conrentione repetere faepius videas
mur. Quod fi omnino ira effer, maiorem adhuc verita-
tum et methodorum generalium’ inventoribus reverenti-
am deberemus.  Si nos illa, qua ipfi duces praeeunt,

: vid

1IN Comibinaiic-

"LLLS qt
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via novi aliquid inveniamus, hoc omne illorum eft, quia
Nos invénta eorum f[an nodo evolvimus er excoli~
mus, nec maiorem inde gloriam .nobis vindicare poffii
mus, quam hanc, nos mftrumentorum, quae illi inve-
nerune, ufum optime cailere.

Quod autem fynthetica methodus non tanta fa
¢, quam eligit, compendiis {efe commenda
tora in {ingularibus veriratibus occupat
s afcendit , quia ex enunciatis {ing
bus non nifi fingularia fequuntur. Vnde etiamiipfi omnes
illae propofitiones , quae per analyticam methodum ex
una formula comprehenfiva, et faepius quidem una ope-
ra, deducuntur, figillanm funt demonftrandae. In que-
Vis nempe obiecto quantitatum rationes feorfim funt ex-
Cutiendae atque ad fimpliciores et iam notas revocandae,
unde fit, ur, cum veritates illae fingulares, quibus con-
lunchis nova alia prodit, in obiefto vel reperiendae vel
adeo extrorfum introducendae fint , internus propofitios
s cuiusdam cum ceteris nexus non adeo elueear, folos
autem in oculos incurrat ille, ex forma demonftrationis
oriundus.  Hinc etiam fons invenrionis fub terra quafi
occultatur, tranfitusque ab una propofitione ad alreram
ita fir, ut ratio eius reddi non femper poffit.  Difpcfitio
veritatum ex methedc amalytica fir quafi in circulo circa
centrum commune, quod veritates generales® occupant,
ita ur iucile inde ad illas perveniri poflit ; ex f{yntherica
methodo , ubi ad primas veritates elementares femper
regrediendum eft, per plures lineas reéias, nunc paral.
leias , nunc fe invicem decuflantes diffeminantur, ira ue
regreflus difficilis fir, progreflus ob ignorantiam viarum
locorumgue vicinorum multum impediatus.

Vvt
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m veritates generales et {peciales inter fe

co nt, er nexus quantitatum inter {e
ex evolvatur , neceffaria nobis eft ars, quag
on titates, variosque modos, quibus a fe pen-
d I tque hinc ea,  quae It gienda {unt,

eft Analy(is, usiliffima illa {cientia, quae
thefin ranta viarum com lta- monftrat,
snum labores allevat , i

ufibus pra-
amguam e-
evolvendis

reniendum haud mulrum pr
ciniis mirum quanta auxili
es, quae rotas in {e compled
. et inufiratis antehac vils mens evolar, omnemgue
aliam veriratum informationem habuiffe videntur rerum
inventores, quam ceteri ex vulgo homines. Arque ad-
eo, qui minus in reperiendo {agax vel felix eft, ur rite
ratiocinetur , €t quanticacum inter {e rationes eruat et
comparet, ingeni vi adiuvandus et ufu rerum ea do-
s eft, quae regulis enalyricis comprehendi non
poflunt.” Ferr tamen ipfi opem f{atis citam Analyfis, fup=
peditando figna, quibus tum guantitates, tum varii rela-
tionis earum modi fiftuntur, quo non dici porteft, quan-
tum ratiociniorum impeditorum turba explicetur. Queae
enim ment alias confufa obverfaretur idea modi, quo
incognita a cognitis, variabilia a datis alis conftannbus
et a (e ipfis pendent, in luce collocatur fymbolis illis et
ufu eorum, quem Analyfis docer, qua auxihante pro-
blema tandem ad aequarionem reducitur, five ad formu*
lam, quae oitendit, quomodo diverfac illae quanticaiesy
quae in computum \‘eninn!, dup;ici modo compe i
pollint, ur urrinque idem emergat. Ad quas formulas
negotium tandem redire eam ob caufam videtur , guid
lam

|
!
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uo
us
et
i
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jas

-capiunt, rationes fine fine accedunt, fitque tunc 4#

XVIT

{irtignibus ' mathematicis nil

iam a 1
requalitatem converzentes

‘n‘l rarto

iefcer

tum req
Analyfis inc
um et
{e comp
rationes ct propr
promere docet,

vel {i verum non
Mathefi, ur alibi, fi
teris (1 ¢
et cxp‘d ilind, qu
ram regi xlau.m et n“‘[‘:od.r
Os_omurrms, mechani \1“, ')s? ut (’.l.u\u,
applicatae prou:cx‘mtmu,‘ (unt inventae. Scientia, quae
illas coliigit, et generaliores latiusque patentes redgit,
eft /lzl.zJ/x:, qum_ in duas partes primarias {ecatur. V:l
enim verfatur in conquirendis er evelvendis rationibus
qummumm, quae mutuo quodam nexu inter {e conne-
&unrur, habebiturque Aualy is finitorsm ;s vel in indagan-
dis ra ['Onllll\, qumlm n.JLm 1.((:"um, quas quanuiares

[is infinitorum. Siex defcriprione mutui quangitatuim . ne-
xus ultimas hafce rationes elicit , nomen accipit Calex
differentialis ; i vero ab nlrimis his raz onibus ad defi
endum mutuum illom nexwm pervenire reniar, ;;‘1;31
lant Coleulum integra

]

errz. Ob cemmune h.ql-m {cie
rum nomen pufaru plures, eas in diffe :
infinite parvis verfari, quod longe aliter fe h< ber,
&ae enim {unt tum quantitates infinite parvae, tum
nite magnae; nec Analyfis aequationem inter dy et dx,

fed

1
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quaerit , qui ultimam rationem, ad

ntorum finitorum ipfius & et y conti-
itandus eft.

-, quae de relatione q
tas, varigbilium ad conftantes
intucamur paulum univerfam rerum na-
¢ cum omnibus infi modis cor
iber efle¢tus ex coniunétis inter {e nen
1 o us oritur, quae rurfus mumo
in {e invicem influunt, alteramque altera viciflim deter-
minant. Si unquam nebis dari pefier, ur quid quaclibet
caufa cum effectibus fins in omnes alias valerer, fepara-
re, calculo exprimere, et quemlibet effettum ex ceteris
omnibus feorfim ernerc poflemus, omnis natura, guan-
ta quanta eft , unico fed maximo fifteretur problemate
analytico. Quia vero, quod ante pedes eft, vix vide-
mus, pauciflima tantum, et ne haec quidem fine fumma
difficulrate multoque labore, comparare pofiumus. V-
de etiam Analyfis in nexum paucarum tantum quantita=
tum inquirit, eum tamen, qui i natura re vera obtinet,
quo nulla mutatur , quin in"reliquas omnes influat, at-
que ut nexus quiliber momenraneus a certs quibusdam
legibus, et a cerra quadam anteriori inter illas coniun-
&ione determinerur.  Hine quodammodo perfpici pofle
credo, quid fibi velint Analyftae aequationibus inrer va-
riabiles x, 7, 2 etc. et conftantes a. 4. ¢. etc., atque in
quem ufum illas convertant.

Siigitur ANALYTICAE METHODI CVM AN ALYSI
coR1VNCTAE, perfe&tam nobis ideam animo informare
velimus, dicendum eric, effe illam babitum et artem,
oImies qUotquot dantiur qUAntitatum anter Je yvationes, g/uibu/.f

# Je
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tum eriam fine
analytica n ret , complures rationes, quae
ope Analyfis facile eliciuntur , ob complicatum quanti-

fatum nexum (]C{CL‘CI“C cogererur.

Ex hac artis analyricae et Analyfis notione compa~
ratio inter methodum f{ynrheticam et analyticam in Geo-
meiria optime inftirnerur. Cum primum Analyfis ufum
ad illam transferrent, Geometrarum eius temporis com-
plures, vel quia prifcam illam methodum, cui aflueri
erant, novae, ur fir; praeferebant, vel quia non fats iu-
ftam Analyticae methodi notionem {ibi formaverant, de
recentiorum in Geometria innovationibus, ut s vifae
funt, acerbe querebantur, et Geometriar faftigio, in
quod Veteres ipfam collocaverant , deiici, einsque di-
gnitatem imminui cenfebant; Calculum avtem litteralem
ex Geometria omnino exfulari debere, urpote ipli minus
aptum, et couviétioni potius de ipfius veritatibus con-
gragium, Verum enim methodi analyticae natura now in

"

4 Co




B—— A\

s

eo pofita eft, ut litteris utatur, calenloque rem tranfigar,
quam Geometria linearum duétibus conficit, ut ad
veritates generales afcendar, mutuamque quantiratum
relationem , tum quoad neceflzria tum connngentia CX-
primar, arque ex collatis cum veritatibus 1ili e
ralibus ope propofitionum fin ium, f{peci
titatum rationes eliciat.  Cum em haec on
tor ranrasque res brevibus comprehendunt, i
univerfalibus er breviflimis exprimenda fint, litt
variis nexui quantitatum aptis combinationib

rem uritur Analyfis. Quod ‘o veritates Georn

wniverfales, quarum aliquss fupra adduxi, in nus ,
atque has cum fpecizlibus rationum, quas inter fe habent

quantitates geomwierricae, determinationibus conferamus,
nihil {ane in eo elt, quod verae philofophiae indoli na-
turacque intellectus noftri non conveniat.  Quid quod
experientia tefte breviori multum et expeditiori via pro-
gredimur, bhanc methodum fequentes , quam cum fin-
gulares veritares componendo nen nifi {ingulares invenis
mus, totamque Veritatum concatenationes non nifi dif-
ficulter perfpicere difcimus. Quando autem pofteriori
hac via omnes viarum exitus claufos videmus , pertina-
cem fere dixerim illum, qui expeditiffimam Analyfis me-
thodum abnuerer.  Quod haec litreris utitur, ipfi nihil
derogat. Litterae enim et modi illas combinandi media
fantum {unt ratieciniorum , quorum natura potiflimum
erit indaganda , ut patear , num naturae obieéti conve-
niant an minus.

Generatim ergo {pefata methodus analytica fyn-
theticae eft praeferenda, quamquam haec non fine limi-
tatione accipienda velim. ~ Analyfis enim non nifi rario-
nibus quantitatum evolvendis incumbir.  Cum ergo in
Geometria multa pendenta fitu linearum, Analyfis quo

hanc,
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hanc, quae inde oritur, dependentiam quantitatum geo-
metricarum € : les finuum ceterarumque
' fert, Hinc fir, ut demen-
lo {yntherica inflituta , quac finubus nen
utitur. multum differar zb analyrica, atque adeo ut pri-
or, quae conftructione rem abfolvit , elegantior et bre-
vior faepe fiat, quam pofterior, quae calculo uritur. Haec
enim guae ligna quantiratum in comparandis €arum ras
ionibus adhiber , geometricis veritatibus non femper ira
apta eft, ut methodus {ynthetica, quae Quantitates et ra=
ticnes earum oculis ipfis exponir, cmpemque demonftra~
tionis viam fenfibus quafi percipiendam praebet.  De a-
nalvtica autem mechedo haec intelligenda funt, quarenus
Analyfis noftrae ope utitur; eft er alia Anelyfis geomerri-
ca, qua Veteres in inveniendis veritatibus geometricis
ufi funt, quae in comtemplandis quantitatibus iplis verfa-
tur, [x iis autem, quae iamiam attuli, fequitur, caven-
dum effe, ne in conftruétionibus geometricis {olutionem
analyticam a recto tramite nos deducere patiamur, quip-
pe effeétio geometrica faciliorem, elegantiorem et geo-
metriae indoli aptiorem faepius {oluticnem problematis
afferer, quam forma illa erir, qua quantitates numeris eX-
primendae fiftuntur, quod quidem pouflimum accider, fi
ad fitum linezrum fimul erit 1c1p:ucndx.m.

Methodus analytica hoc fibi vindicat , ut via ip~
ventionis {femper pateat, ipfa autem fimilem fere modum
demenftrandi praefertim i chicétis e?usdmx naruraze fe-
quitur ; modum vero operandi eum adhibet, ut paucis
lineis plurima ratiocinia abfolventur, ira @mcn ut non
tam rariocinia ipia, guam quantitatum figna €t modum
combinationis €1 evolutionis earum inruearis. Synthefis
;ontr@_a:igm cmper arque aliam dcm‘m:ﬂratiom.m viam
ingredirur), teéto inventionis fonte, hngula autem ratio-

3 Cimig
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cinia nuda quafi confj
earum cognitio intuitiva

fefe offerunt, unde
intelleétusque
tretum ipfa
fruitur, et in-

uncm ad

opinacuz}x earum nexu
miratione quaii perculfus ftug
tafia, cui rot in Geometria

numque fimilitudi 1
{i in perct
bus, et ferman
Cul accedit reve
go remortae in nobis exci
quifitierem veritatis {fenfum
tiones ab aliis allatas non tiro
te peragres , fed ur celeri cogitationum metu ‘'omnem
pluresque fimul capias, et in iores verigatum reces-
fus, ingenio quafi invenrorum animatus, penerres. At-
que etam tum, quando fynthericam demonftrationem
ope analyfis geomerricae inventam ipf¢ inftruis, negleéiis
{ubfidiis quae affert Charadteriftica recens invenra, magis
te Mathematicum te gerere exiftimo, quam {i inftrumento
hoc, cuius ufum nos docuere iummi in Mathefi Magiftri,
ceu ad normam et regulam praelcriptum opus pcrﬁcis.

<
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yiritu len-

Si quis vero fynthetica fola methoda in Geometria
uti velit, praeter neceflitatem per multas ambages pro-
gredierur.  Singulares tantummodo veritates addifcer,
ad fontem inventionis rarde, nec fine multo labore per-
tinger. Ope autem methodi analyticae vel tiro {ummis
inter Vereres Mathemaricis non ingenii vi quidem, veri-
tatibus tamen, quarum copia ipfi datur, aequiparare fefe
poteft, maximamque propofitionum geomerricarum fe-
riem paucis formulis includere, et ad nfum praefto habe-
ye poterit, {imulac formulis hifce reéte uti didicerit 1

Vnde
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hefin non ira novis augmentis ditare yidentur, uti

a

arun

q.A dem noftrates er Galli fecerunt, qui ramen €x nlrcra
parte caleulandis veritaribus nimis, ut videtur , intentiy
Ingenii geometrrici acumen aliquantum hebefcere finunt.

icet ergo ob naturam. veritatum geometricarum
{ynthetica metho in gm'cnm,am.xs illis rite et utiliter
-~Hm)cm1r, in exquirendis ramen effectibus et murtationi=

bU§ rerum naturalinm non f{olum inutlem nlm\., verum

adeo noxiam putaverim.  Quippe hic quantifates non
ipfae, utin Geometria, ubi eas_ope imaginum in charra
dudtarum nobis repraefentamus, confiderantur, verum fi-
gnis {unt exhibendae.  Er licer plurimae quantitates, uti
{patium, celeritas, tempus. rel. lineis et fuperficicbus de-
fJ\’nHl ,)o‘unr hae ramen Llu.lntxmt».s non .p'm. illae xlmt,
quas comparamus , unde ad ambages devolvimur, fi
omuia conftruétionibus exponere volumus in quem fi-
nem muira ad rem ipfam non facientia inferenda funt.
Taceo quod propofitum femper maxime ha b»mua, quan-
tirates 1;)1,11'umquc mutationes numeris exprimere et nos
fcere, quod confirudtio licer elegantiflima pracitare non
poze& Si quantitates {'ymLohs quidem defignare , de=
monftrationes autem €0, quo in Geometria utuntur, mo-
do ordinare vellemus, non nifi propofitiones fingulares

€5
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et {eparatas obrinebimus, quas,cumex uno communi fon-
te non derivantar, in ufum coavertere vel plane non, vel
difficulrer tantum pofflumns.  Nec alia hic ad eruendum
mulriplicem rerum naturalium nexum darur via, praeter
illam qua ad veritates generales, quae ubique nos manu-
ducere debent, pervenire, atque ex his ope Geometriae
et artis noftrae characterifticae (ecundum {peciales rerum
naturalium dererminationes evoluris, mutuum earum ne-
xum definire, et quantitates, quae variis modis a {e invi-
cem pendent, feorfim fiftere tentamus. Si ob difficulta-
tem calculi rheoria {ola haerer, experientia in {ubfidium
veniat, et quae ex formuiis evoivi non poffunt, ncbis
exhibeat, auxiliante ramen et hic loci theoria, quae, quo-=
modo natura interrogari velir, doceat.

Nec formam quidem methodi {ynthericae externam
analyticae convenire cenfeo. Demonftrationes proprie
fic diftae in hanc non cadunt, cum omnia, {i rite proce-
ditur, potius ex veritatibus generalibus evolvantur, ira
ut quodyvis ratiocinium, quo uteris, demonftrationem fui
iam includat, er cum ad {copum propofitum perveneris,
verum te tenere, ex via qua illud affecutus es, certiflime
cognofeas.  Definitiones in Geomertria ob fimpliciratem
obieti praemitti poflunt, ur perfpicuirati ramen non of=
ficiatur, quod fecus accidir in disquifitionibus mathema-
ticis ad res naturales vel artificiales applicatis. Hic no-
tiones univerfales a fingularibus funt abftrahendae, ex+
plicandae, et a fcoriis , quas ufus loquendi et vulgaris
concipiendi modus ipfis addiderunt, depurandae. Acce-
dunt rentamina, experientiae , obfervationes, quae enar-
randae, diiudicandae et comparandae funt. Haec omnia
incongrue et inconcinne dicentur, fi eo, quo geometri=
cae veritates ob earum indolem fatis commode exponun-
tur ,modo fruftatim proferuntur. Perfpicuitad {imul mul-

tum
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ne 1.10'\)\, indig
optimae non omni luce
tis tum (Lw',':)uxlls notior
forcr emendatura, atque
g

yticae methodi indoles peculi

!!.". JL} Ll‘

I xponuornem po-
) les, in quibus omnis eius vis
po‘x.n ct in faftigio quafi collocentur, ex quo omne

fubieGtarum veritatum campum illuftrent , ut compre-
I]gﬂiz\'urum quas- dixi, formularum formeurio perfpicue
ur modus, quo veritates generales cum fpe-
nguntur , lucid , €t pro exemplo

ide appar
us infervire pofli ¢o

t, ur denique o
ordine d 'ln,n\ ntur, quo leftor ipfe fe ea, anrequam le=
gerit, non inveniffe miretur. ‘\u oblivifcendum eft,
veritates ob commune omnium \u.mlun ita tradi \we
ut nexus hic mutuus non diffolvarur, pluresque, inr (c
affines effe, licer diverfis fuumls annumereni
Mathefsos partes non eiusdem indelis clie Ak,-\(,‘(z;,c 'i.d
candem normam et regulam exioi non pofie;
tem et fimilibus monitis generalibus longius nop immo-
ror, quia fatis apparere credo , concifum illud dicendi
:_",L‘AAUS)
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genus, et fititium er ull‘“"ﬂ, quo veritates mathematicae
4 . {plendorem iilis apud pleros-

1 quidam eas ob internam
- et colerent.

s verborum ornatam Ma-
xif ', omnia quae dixi, interio=
ritudinem aptamg 1m upb“-
Dictio ipfa fit pura, fin
tan conveniens. hL.xxx quaedam
€ eram fuavitare orationis, caute
mendari poffunt.  Vbi calculo res

i verbolitas, ur in demonftrationibus ge-
Ometricis, nocet, non 11(\J‘t Virobique autem p,l-
acto caleuli et demonflrandi iabore breves quaedam de
indole er nexu veriratum, er via, qua ad illas perven=
tum eft | ncoratione }h'to!opnuac haud male Lepms
quam fir, addi po;u. videntur.

gue €ar
i

Haec funt quae ¢ e methodi mathematicae
potiffimum proponenda mi 11. vifa funt. Brevibus omnia
percurrere necefle erar,  Si sutem haec exemplis et illu-
ftrationibus magis inftruerentur, atque ad primarias Ma=
thefeos partes 11'“'11“”] e,\:cndgrunrur non dubito, il-
los, qui p»xuuils primis ulemenr«s, pencrrmm eius adi-
e «_upumr, plura viarum compendia inde difcere pofle,
llt cerrius €L citius (p['r[l m (h](.lﬂ uf""]("ﬂt Vi iderint
» penes quos his de rebus indicium eft, quae in deli~
ncanom, quEm hic exhibui, probanda {int, quae corri-
genda.  Ignofcant fi in via, (Jl a neminem duwm habui,
a recto tramite aberraverim. Selegi autem ar Uumemum
hoc, tum ut eorum de his cogirationibus iudicium ex-
p‘o‘aum tum ut, munus Machefin publice profitendi
@ SERENISSIMO ET CELSISSIMQ FRINCIPE A6
DOMI=
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BRYNOVICENSIVM

) um meoram M
juam l;(_"'.yl(".ﬂ, qu
nam Mathematum pa
ai yulari aliquo fpecia

Vobis fam, Cives ornatiflimi, Commilitones homoratiffimi,
fludia mea co :‘n‘:nc;-rn-m, nifi quae de illorum tum utilitate tum

pulcht flent, ut fuperfluum fe-

1t, ita in aprico

re f“’ J;; erere, praefertim apud illos, qui fludio-
ram 1l m cultores fe profitentur, Si ex abfirufis meditationi«
l,m rérum externarnm :“.\’u(‘mi, tum emolumentum tum

r~

oblecl: -:m.L.n capere, fi coelum feandere, fi in declarandis eg
comparandis rerum naturalium phaenomenis feliciter progredi,
fi plurima vitae communis negotia recte et comn (,4e expe
velitis, Mathefis Vo erit et fid (

cem me, fi veflra his in rebus fladia accendere, fi vi

Feli-

. > (JI!{?(’ U]I'
tio flerilis et ingrata vaderi poflic, molefiiam allevare potucro, ut
pofibaec  per cultos et virentes campos pede inoffenfo vel
{oli pruﬁxcdi queatis. Penetralia enim Deae, cuius facra fero, in
receffu funt }v!‘ ita, quo multi tendunt, pauci perveniunt. Expe-
riri enim vult Dea, qui eius myiter
tem fatis et alacrem animum ad fufeip
Quos deinde victis omnibus obflaculis ad fe pencts
amplexu fovet, et maioribus quam fperaverant, pratmiis remune-
ratur, Neq 1, quibus Divam propius contingere non dae
tur, nullo munerc ditati abeunt.

vitiari cupiunt, num fors

iendunt fui cultum habeant,

et y eos

e tame

Lectones femeftri hoc aeflivo p¥ sL1cAs inflituam in dnge

Dyfin feu Characteriflicam univerfalem , cuius tot beneficia in fu~
peripribus laudavi, Complectetur Algebram, fuccindtam theori-
a4




IL) in
librio corp 1 tam 0=
eoria M arum , quae
§ evolvere
nos adhue

ilis et

tiis opticis et altronomicis pro feme
hend n omni ribus- pofitionibus cal:
;.

epti ra-

tio poftulat, defideriis Veftris fore paratifiimum, omnemgue opes

ram datucum, ut confilio vel quovis alio modo Veftra in hoe
were ftudia adiuvem. Helmfladii d. IX. Maii
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