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BRAEYGFI;
Frſequimun aamingnda ills, et,r

vhęus: quaddiuma blantita:
tum ſcientia manu livbrali admetitir.

cũim, una cum Arithmetica, et Mathe-
sin, qua pura eſt, uniuerſam comprehen-
dit, et omni Matheſi, quae impura dici-
tur, fanilomenta ſubſternit. Quare
haec iſa ſtientia giadus ille ęſt, sine
quo nemo qſcendat altius: uia illa, ſine
aua nemo inigſa Maqthematumpenetra-
ſia perueniat: cluuis illa, ſine aua ne-
o immenſum illuãd rerum Mathemati-
carumGazophylacium aperiat,ac reclu-
dat. Quin èt hoc addimus, inſtrumentum
eſſe, ſine quo nemo uel igſam Arithmeti-
cen,ſi quidem artis interioraſpectes,fa-
cile arripiat, penitiusue aſlequatur.



PROPOSITIO
PARTEM QVANTITATS;
V. G. DIMIDIAM, IN INFINITVM

AVCTAM, NVNQVAM AEQVALEM
FIERI QVANTITATI TOTI-

4 Iuidatur linea AB in duas

EEũ
35i i NV JVii nunquam aequalem fieri toti lineae

a ræ V aequales partes in C. Dico: partem
2 Nr æ dimidiam BC, in infinitum au'tam,;

i dra partis CA, eræque BC aucta pi-

E_rte Cũ Aiciqturparti Bũ dimidiumrartis GA; erit BG aucta arte Ga, nddãtur terumparũ
BH dimidium partis: HA, erirque BH aucta parie HI
Iungatur rurſus parti BI dimidium partis IA, eritoue BI
aucta parte IK. Sique ſemper adiihgãtũr parus reſiduas
dimidium, BC continue augẽbitur, èręreicet: neque ta-
ren aequalis fiet unqĩãam ſngaè AB: Atqui BC eſt pars,et
dimidia quidem, totius AB. rimc autm nunouam aequa-
lis redditur. Eſt enim lineain infinitum diuiſibilis. Ergo
patet, partem lineae in infinitum augeri noſſe, neque ta-
men fieri aequalem toti lineae. ꝗ; E. ò Videatur, quantum
ad Propoſitionem, Figura I; quantum ad lineam, in infini-
tum diuiſibilem, Fię. ll, quam demonſtratam uide apud
Andr. Taquetum, Geom. Plan. et Solid. LIII, Prop.XVi,

Co-
NElltl

ælAB. Adiiciatur enim parti BC dimi-

aiæ-& 3



Coroll.4. Idem uero etiam cum deliixquantitatibus facile

r

demonſtrari poteſt, tumr in n inerſœrãæecipue eſt euiden-
tisſimum. Sit enim, u. gr. ouãternarius, cuius dimidium,
birãriũs, augeti ſane in infinitum poreſt;, heque tame
aequalis fiet ipſi quaternario. Accẽedat enim hirnariò unitas,
prodibit ternarius. Si porro-adilãtur dimĩtiin uitatis,
erunt Si rurſus aũũ;  emesg;nts?è, ſ Ftdenuo

4

xra ,0j 31tamen aequabitur quaternario.. Sunt enim demum 2
-35-

Ir I
hudlAddas prasterea, ſi plagt, ſcquentia:. ſ ã J

ni vrmL tuuul ib.a xY t q
propior quidemũeratteſms àd quaternarium, qui ta-
men quaternãrits mondum exhaurietur. Sunt enim
tartiã mpũo;ſ  i5ti nt 3daes in iũum ſer-
per dimitm Rendũr; ĩropiuśuœ;er propius diſtabis a
ouaternario: dixerim tamen, te in infinitum adhuc
ab eodem diſtare, immo ubfiiturum, etiamſi in infini-

tum Reſidui dimidium atiiolas. Patet itaque; quantita-
tem quameunque nirioreĩ ĩi infinitum àugeri poſſe,
neque tamen aequalem fierl quantitati cuicunque ma-
iori.
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mroist »-8-.2u2V3Va AL  ufP  PltitBti,  ci.dæaa2thioAA4444 Eſ™Briò--t1/:riolin t5 /al/1q EEſ] Hſl nmtæM /n i :i HE
LVEãEEN a E3i -r4; El Fulllj.. FE ESSEE NE

LINEAM IN INFINITVM PRO-
PIVS, PROMVSQVE AGGCEDERE AD PVNCTVV;

Nyſ, ſ cr ſADHVGQunt parallelag. ſiue aequidiſtantes undiquaque, AB,

a CD C rttQ— T  a tã l det oni1 at upera lua earum extrem t ààngulo òũs lireaB;ꝓ- E7oc ſn infitiitum excur
rens. Sumatur in linea CD punctum, quocunq́te in-
teruallò diſtans a B, u ꝗ. iplunõ; in alterã hero linea AB
ſumaturs punctum, ouod eodem interuallo abſit aB, quo
punctum C diſtat à b7ũie puiẽuò A: Qũodſiiam e*æ
punẽto C ad perpendicularem ducantur-ineae, altius, et
altius in perpendiculari aſeęngentes, nempe CE, CF et a-
liae, numero infinitae, dico: ſias lineas sropius, propitsque
acceqere ad punctum A, nequę tamen unguam illud attin-

ſitgere, Enimuero necene è, aulum ECB, dum linea CE
Iongiu ĩẽcętiit à ar nyæc ſtem nereσ; me-

aal

i5r=amCF non amplius tranſirę-er pun”um G, neque etiam
per aliquod punctum inter L, et B: ita enim angulus fa-
ctuseſſet minor: ſeq per punctum aliquod inter A, erG,
nempẽ per H- Si hos linea GF propior facta eſt puncto
A, quam erat linea C; erſic incetaris. Btſi autem ſic pro-
nins, propiusquę@ cedit, nunqu;m tamen attinget pun-
ctum A, Nam ſi puncta, A, etC, iungantur linea recta, erit
eademquia nuncta aequaliter diſtant a B, et D) lineae DB
parallęla. Ergo, ſi producantur, neutra ad alteram acce-

Onã c det,
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DX
Gilt lnea AB: &figatur ſuper ba ct? BG æ. asſumo-

umò, diuidãtrtęus ABur itſ hiãc ex;iòi;
a/

aPOSITIO

H&m æ ĩimn doſcrbæhuntationem æidoſs
nuũ s*”m meſi*;nticibuta, IL-l, :Sęęr I, Daſ.

ui ꝑ neòr harò lineam OX, infinitum
coſitintatani, conta iũiũtita nunquam concurręre, nec
45 eũr ſ'ryeme? bſęæalitaæ-At enimuero propius, pro-

rism-m=aAB, adeoque non undi-
æ

m 25moA —-2an -dia

ię phraltela non eſt. N on au-u':
Fæ3ll biãtte n s duãs Rneat, AB; poſe concurrere, uelin-
de conſtat, quod alioquin ipſa Conchois, et recta, ex C
ducta, commune ſegmentum, ſeu partem communem
eſſent habiturae: quod Euclides Ax. X, L. l. negauit. De
Hyperbole, et linea recta, idem uerum eſt, ut iam dudum

duionſtrauit Apollonius, Prop. b, L. II Vid. Sturm L.c. De:

VIi.



VII. Con?. Hier. Cardanus; de Subtilitate E. XVI. pag
mi. 76L. qui Demonſtrationèm huius Propoſitionis attulit
ex R. Moyſè Nãrbonenſi: Oonf- item Fuquetus, Elem,
Geom. ꝑ.9. ouſ idẽo-; Deròm hànc Eucli-
dis: Lineae parallelae ſunt, quae, in eodem plano exiſtentes, in
infinitum productae, in neutram partem coincidunt, non ſem-
per ueram eſſe, rpronuãũ-t; &id: Fig. IV. Ne quis

excuſari poſtuclidem,mitignem ſra;m  nomogeneis lineis ſine du-
Bid midlletrau u eſubnurar R””bſito nòſta
poteſt,; adeoquæ. uennitio Eyciiois, infringi etiam per
duas rectas, adſe oniſergentes, et oertis legibls int

infinitum prottucemas; ũtpõtẽæęuẽ nequacuam con-
Ei

 a-
 eumunt. Vaũẽ:ig?Vv: Dioqlines; ò œręſ nnnn

lim eontiniuatas, nomoònœ;Tere; stiatnſi- ;õrſẽ m/æIunganturenim Bæt peulingam Diũſãtirqu hãc

“jn duas partes in nBarte ſul æ-- ou
et CD; ad E, et  quae: ũgã
Itius panę diniidial æĩ au n
lusaue ad G, ęt H, quat iternin
1GH et ſic porro. Patebit hinojl
currere. Occourrant enim:æ-

autem XI, et YZ3 producta en
modum partes reliqtan;
4 uero ſieſt, ntrianuuiq Xũã àuę
ijorã orunt latere 3Xſ quãdnag;
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PROPOSITIO
CIRCVLORVM MINIMVM TO-
TIDEM HABERE PVNCTA, QVOT CIRCV-

LORVM MAXIMVS.
ſnt duo circuli, ex eodem centro ducti: minor
 àlter, ABC; alter maior, DEF. Dico: circulum maio-
rem, DEF, non pluribus conſtare punctis, quam minorem,
ABC. Nam, quotcunque lincae ex- peripheria maiori
ducantur ad cen;rum, eae omnes quoque tranſibunt peri-
pheriam minorem, eamque punctim ſecabunt, ſiue ita,
unſingulac Iimeã; per ſingula puncta, eaque diuerſa, non
uero duae, pluresue lineac per unum, idemque punctum
tranſeant. Euclides enim dixit Ax. X, L.I, duas li:
neas rectas non habere ſegmentum commune, ſeu par-
tem communem. Quoũ fieri hic loci deberet, ſi duae,
pluresuẽ meae unum, idemque punctum penetrarent. Si
igitur in minoriperipheria ſingulæ lineae per ſingula pun-
cta tranſeunt, tondem ea peripneria conſtabit punctis,quot
circumferentia maior. Quod uolebam demonſtrare. Si
quis dixerit, puncta circumſeræntiae maioris maiora eſſe
punctis circumferentiæ minoris; illè contrã principia pec-
cabit. Quodſi quis jam exinde colligere uelit, peripheriam,
ABC, aequalem eſſe peripheriae DEF, poterit is eadem
opera demonſtrare, et aſſerere, peripheriam, in hac
charta deſcriptam, minimam eſſe aequalem circumfe-
rentiae maximae, in coelo concentaè, u. g&. Horizontis,
Aequatoris, Meridiani. Vid. Fig. VI. Id ipſum uero non
minus de lineis rectis dici voteſf. Eſto linea AB, biſecta
inC. Inſiſtat pars lineaæ AB ouantulacunque extremitati

B Aper-



A perpendiculariter, dicaturque AD. Tum ex D ad ſini-
ſtram fiat linea DE, futura lineae AB parallela, ſi dex-
tram uerſus producatur. Iam inde a puncto E, per li-
neam AD, ducantur ad ſingula puncta lineae AB rectae
lineae. Quodſi uero ſecundum Euclid. L. I, pron. X,
duae rectae, ſe inuicem non, niſi punctualiter ſecant, ne-
ceſſum eſt, lineam AF, eandemque partem quantulam-
cunque lineae AB, totidem omnino puncta, quort linea
AB, uelin infinitum aucta,complecti. Q E.D. Vid.Fig. VII.

PROPOSITIO
li V.

ANGVLVM, QVI NE SEMEL
QVIDEM DIVIDI POSSIT PER

RECTAM, INFINITIES SECARI POSSE
PER CVRVAMqQn cireulus ABCD, ex centro X ouctis, ducaturque,

circulum tangens, linea recta EF. Dico: Angulum
EAB, aut FAD, mixtum ex recta EAautFA, etcurua BA,
att DA, aue n àngulum àõrnicuſãrẽrm: uõcat Prõcius, L. liL
in Euclidem, nos angulum contactus, ſeucontingentiae
dicimus, non poſſe 1ecari per lineam rectàm Demon-
ſtrauit enim Euclides, Elæm Geon L.Il, Prob. XVEnon
poſſe inter rectamEA, aut FA, et curuam BA, aut DA,
aliam rectam duci, ouin circulum ſecet. Iam, ſi hoc, qui
poterit angulus EAB. aut FAD, per lineam rectam ie-
cari Quod erat primum. Dico autem ſecundo: An-
gulum, quem dixi, contactus poſſe in infinitum ſecari
per curuas| Ducta enim diametro AXG ſumantur in-

ter
I
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tẽr Xet C punicta: GHIX, et his plura, atque ex fmgo-
lis, extenſo ciręino usque ad 4, fiant circuli aiii. Hos dicò
omnes ſecare angulum contactus EAB, aut FAD. Quodũ
am angulus nihil aliud eſt; quam duarum linearum, in pla-
no ſeſe mutuotangentium, et non in directum iacentium,
alterius ad alteram inclinatio, manifeſtum eſt, circulos,
modo ductos, nouas efficere inclinationes, ſiue angulos
eosoue omnes comprehendi ab angulo contactus EAL,,
aut FAD. Quod ipſum qui fieri poterit, niũ angulus
contingentiaæ per circulos ſingulos fuerit ſectus? Si
continuetur ſemidiameter XC in infinitum, etex punctis
infinitis ducantur circuli iufmiti, ſponte, et ultro conſe-
quitur, angulum ſaepius comme moratum, EAB, aut PAD,
in infinitum ſer turnas ſectum iri. Id quod ſecundo loco
erat demonſtrandum. circo angulus, qui ne ſemel
quidem diuidi poteſt per reetam, per curuam poteſt di-
uidi in infinitum. Vid. Eig. VIll.

-r NEEN -r
 PROPRS ITIO

VI.

ANGVLVM. I EST PARSALTERIVS ANGHLI, IN INFINI-
TVM POSSE MVLTPLICARE; SIBIQVE ADDI,
NEQVE TAMEN ANGVLVM EVM, CVIVS

PARS IPSE EST, EXHAVRIRE, ET ADAE-
QVARE, NEDVM SVPERARE.

B t FAX,



?AX, quippe in quo ille continetur, in infinitum poſe
multiplicari, neque tamen angulum EAX, aut FAX,
cuius ipſe pars eſt, exhaurire, nedum ſuperare Du-
cãntur enim ex infinitis punctis lemidiametri AX, iper
A, infiniti circulialii, dato circulo minores. Quo facto
angulus commemoratus in infinitum multiplicatur, ne-
ue tamen unquam angulum EAX adaequabit, nedum
superabit: Cumque, quo plures minores irculi fiunt, eo
magis a recta diſcedutur linea, adeoque maiores conuexi-
tates generentur, ex eo patet, fieri minime poſſe, utangu-
lus EAB, aut FAD, rectum EAX, aut FAX adaequet, ne-

dum ſtiperet.Immo pronunciauerim, angulum EAB, h. m.
multiphearum; non factum eſſe maiorem. Sunt enim
omnes anguli jlli inter rectam EA, et. AC, inter ſe acòua-
les. Sihoc, infinita, ſibi addita, non producent infini-
tum. Ceterum, cuae ſuper hoc angulo contactus olim
diſputata ſunt a Chriſtophoro Glauw, et Iacõbo Peleta-
rio, de iis uideri poteſt ipſe Clautus, Commentariò in-
Euclidem, a ꝑ. 239. usque ad a556. Cęonfer. Andr. Taquet.
Elem. Geom. L.ĩI, Prop. XVI, qui neutrum illorum ſe-
quitur, ſed in ea opinione probanda occupatus eſt, quod
nullus angulus ſit quantitag: ouod Paietarius tanrum-
'modo de angũlo contãcts uotũ ĩntelleẽtũm. vid. Fig.

x ſli llltĩ

PrOPOSITIO
iFIGVRAS, LATERIBVS AEQVA-

LES, ESSE AREIS INAEQVALES: ET CORPORA,
SVPERFICIEBVS AEQVALIA, ESSE CAPACITA-

TE INAEQVALIA,
Sint



Qnt parallelogramma: 45CD, et DEFG. Dico: has i-
guras, lateribus aeouales, eſſe areis inaequales. Con-
tinuetur a t aequidiſtet undique ab 4G: manifeſtum erit,
parallelogramma: A8cD, et DEFG, quae ex conſtructio-
ne latera habenr aequalia, conſtare areis inaequalibus. Sed
enimuero parallelogrammum DEFG depresſius eſt priori
ABCD: cumque non factum fuerit longius, non poteſt non
freri, ut area parallelgrammi ABCD muior ſit, quam arẽea
varallelogrammi DEFG, eanique ſuperet parte EFHIæ-
deoque duæe illae areae ſint imæequales. Quod erat oſten-

denoum. Si iam hoc de ſubẽrficlebus uerum eſt, non erit
falſum de corpòĩibus; quug èx itis generari concipiuntur.

Vid. Fig X
PROPOSI TIO

VIHI.Iſit

ANGVLVMNINFINITVM AV-
CTVM, SEMuERESSE? MINOREM RECTO: ET
ANGVLVM P mææT7VM IMMINVTVM, SE-

Læ]

&L, ſæ* r
PER ESSE MAIGREM RECTO: ADEOQVE AN-
QGVLVM, EN.. NFINITVM IMMINVTVV,

MAIOREM ESSE ANGVLO, IN
INFINFFVM AVCTO.

ClInt parãllelae 48, et c&, et erecta in extremis,
DB, et D, ad angulos rectos linea BD, per E, et F, in
infinitum protrahenda. Ducatur ĩam linea obliqua ex
pimeto C usque ad perpendicularem in E, nimirum CE.
Dico: motu huius lineae CE, dum una ſui extremitate
in C fixa eſt, altera ũero altius, altiusque punctum
attingit in linea perpendiculari, u. ꝗ in F, et ſic

B 3 por-



porrò, angulum ECD acutum augeri in infinitum, ſem-
per tamen minorem eſſe recto; et ex aduerſa parte au-
gulum obtuſum, 4GE, imminu in infinitum, ſemper ta-
men eſſe angulo recto maioremm Quodſũi enim, linea
CE aſcenderit in linea perpendiculari usque ad F, lon-
gius quoque diſcesſũit a linea CD, maioremque fecit
inclinationem, hoc eſt; angulum FCD. quam fecerat an-
tea. auctus ergo eſf anguius ECD anguio FCD. Si altius
aſcenderit linea CF, longiis, longiusque diſtabit a linea
CD, maioremque eontinue faciet iuclinationem, ſiue an-
gulum, adeoque augebitur angulus magis magisque. Sed,
quoniam perpendicularis DBEE in infinitum excurre-
re ſtatuitur, et in ea altius, altiurque punctum ĩn infini-
tum aſſumi poſſe, angulus memoratus ECD aũgebitur
in infinitum. Quantumtunquuer”ãugeatur, minor ta-
men ſemper erit recto. Quoũſ enim recto aequalis poſl-
ſet-fieri, oporteret lineam CE nerpendiculariter inuſte-
re lineae CD, atquẽ àdeo ſc-ſ<um ornes ſuaò artes
eodem diſtare interuallo à linga DB=E; in jnfinitym pro-

73
longanda. Atqui herò ſuppotievaru: ſnea CE ſempèr
pertingere ad punctum in ihea DBEF infinira, et in
ea altius, atque altius aſcendere Eræo, ſi eam ſemper
attingit, non poteſt ſecundum omũ©es paFtes aòqua-

ſa al

Quod
a



Quodſi enim non imminuatur, ambo ſimul maiores ernmt
duobusrectis: quod eſt contra Propoſitiones citatas. Cum-
que in infinitum augeatur angulus ECD, neceſſe eſt, alce-
rum in infinitum imminui, ideo, ut ambo, ſimul ſumpti,
ſemper efficiant duos rectos. Quia enim iam demon-
ſtratum eſt, anæulum ECD, in infinitum auctum, minho-
rem ſemper eſſe, et manere recto, ultro conſequitur,
quod alter, in infinitum imminutus, eodem maior ſit.
Nam, ſi minor fieret, non amplius eſſent 2mbo, ſimul
ſumpti, aequales duobus rectis, quod aduerfatur Eucl-
Propoſitioni citatae. Hinc patet; angulum, in infinitum
auctum, minorem tamen ſemper eſſe recto; et angu-
Inm, n infinitum imminutæm, maiorem tamen ſemper
eſfſerecto: ãdeoque una conſtat, angulum, in infiinitum.
auctum, minorem eſſe angulo, in infinitum imminuto.
Quod unlebam demduſirare. Hier. Cardanus, de Subti-
Yeæte, E. 3Vi, P m: 739æ780, et781, et ex eo Chriſtoph.
Tlnuius;. Comnænt: inaæ lid. L. IlI, Prop XVI, atque
alit; utmtur ad onę Rrœpoſitionem demonſtrandam
Angulo Contactus, èr Arigulo Acuto rectarum linea-
rum. Nos autem uimur Angulo Acuto, er Obtuſo.
Acutus fit ſemper maior, et manet tamen minor recto:
Obtufus. fit in infnitum minor, æſ tamen manet maior
recto. Vid. Pig, Ill.-

PROPOSFTIO
XI

TRES ANGVEOS TRIANGVLI
NON ESSE AEQVALES DVO-

BVS RECTIS.
quo
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PROP OSITIO

QVOTAMCVNQVE LINEAEPARTEM ESSE MATOREM:
LINEA TOTA.

Qt linea AB, in duas aequales partes diuiſa in C. Di-
ræ

tus enim dinoia AC in A perfſendicuiariter ad totam
co: dimidiaj AG eſẽſaioæm &a AB. Eriga-

1

AB, dicaturque AD. Ducatur deinde ex D uerſus
ſiniſtram linea DE, ouae, ſi continuetur per punctum
D, ſit lineas AB poraiſela, et ab ea undiquaque aequa-
liter, ꝗiſet.  ę0 memarumenn; Auty hinge ABFa æ a

r

puncia, qotiuiꝗh]lilſirſeiltrſlete ot aucan-
turex E, per AD, aequalem dimidiae AC, ad ſingula

puncta totius AB aliae rJſize lineac. Hae omnes ita
tranſibunt lineam AD, ut ſIingulae eam punctualiter
ſecent, am

a: 'læpuncta linaue ui X L. IL. Euclid. Quoniam uero in linea
AD, aequali dimidiae Ay pars F D reſidua eſt, per
quam nuila-ex E ad B potuit linea duci, certum eſt,
lineam AB ſuperari a linea AD parte FD. Atqui li-
nea AD eſt arqualis lineae AC, et AC eſt dimia
neae AB. Ergo patèr; liheàm dixmittiam eſſe inao
rem tota. Q E. D. Eòdem moqdo demonſtratu m

adi-
n

rv

centies milleimam, maiorem eſſe tota linẽa
cillimumeſt, quotãmcunque partem lineae, r

G poteſt



Poteſt enim AB.contignari in jnſſitum, ut AD fiat
e g centies millèſima pars eſusdem. Neque tamen
unquam fieri poteſt, ut ex E ad AB, ouae eſt paral-

D ant4la ED. ner romnia munta: linea A ducique
retiae;, ieũ ſenper ſãrs lineàe F' refidia mane
Vid. rurſus ǽ VIL
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Aungulus contingentide omntacutomi-
nor eſt:

IL iE ili liAugulus ſemicirculi, licet recto mi-
mnor ſit, omi tamen acuto ma-

 r

5 EEllE a,t li
 r

B

llà èãImmo àngihis acutus codem in infini-
ium maior &ſt

ſſ

Vv.E]

Augulus ontuttus, hcet ſit pars an-
Iã

guli recti, nullotamen ſui mul-
tiplica-

5

v



tiplicationetotumſuumadaequa-
v

re poteſt.
Datur pars, quae, in infinitum immi-

nuta, nonęſ minima.

vViIAngulus contingentiae potęſt diuidi
ininfinitum,et grorius nonpotęſVii x]

diuidi

mmuWDatur aliquomaius 4r miuus, ueque
v El

tamen videmaęquale.

IX.Linea ęſt in infinitumdiùgſyilis.

Lineae infinitae tranſire poſſunt u-
num punctum, ut tamenilludnon

secent.
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