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Ræ et orbis amor: noſtri ſol
ſplendide Pindi;

VPieridum columen, praeſidium-

que meum.

r v

Exigui, quae iure TIBI debentur,

agelli

Primitias facili ſuſcipe, quae-

ſo, manu.

Nomque TVO foecundatus ſplendo-

re vireſit,
Donaque fſert gratus qualiacun-

que poteſt.

Nec



Nec matura ſatis, nec ſunt TE mi-
nera digna:

Sunt, fateor, terrae qualia pri-

ma ſolent.

Sed radiis porro ſi me dignubert

blandis

Colluſtrare TVIS, cvberiori
feram.

TV, precor, iuterſis multos fauſti-

ſimus onnos

Et populo et Muſis, queis TVA

vita ſulus.

Ex



c  dcb àb]iãi
E ũx quo elaboratiſſimum illud CI.

 FREZIERII OpPUS, quOd in ſcri-
rrEaaia or Patinuè

E Eælcommendaret methodo, eaque de cauſa
maiorem ſibi legentium numerum concilia-

ret. Etſi enim egregii huius auctor ope-
ris, quantum fieri poreſt, lectorum ſe ca-
Ptui accommodauit: nemo tamen, vt opi-
nor, analyſin, qua motu quaſi accelerato

A 4 omnia



Fig. I.

3  &Comnia deteguntur, ſyntheſi, quae facilem
quidem, nimis vero longam veritatis inuæ
ſtigandae viam nobis aperit, longe eſſe ar
teponendam, inficias ibit. Praeterea FRE-

ZIERII tractatus materias ſyntheticae me-

thodi disquirit difficillimas, atque curuas,
quas analyſis ſat faciles cognitu reddit, tanr

to ſtudio artificioque explicat, vt, quibus
lucem adfundere voluit, ea obſcuriora vi-

deantur. Videas, quaeſo, curuae defini

tionem, quam circulum imbricotum v-
cant, et ne nimis taxare auctorem videar,
ipſa eius verba vna cum figura, adiur

gam:
Si par les extremites ST, du diamæ

tre un cercle SATB on fait paſſer unt
ligne courbe plane Sc T, dont axe ſoit

Cc, ſuivant laquelle les ordonuẽes à tè
diametre ST s abaiſſent ou selevent paro-
lelement à celles mbines d un mouvement

uniforme, en ſorte que leur milieu ſoit
toujours dans le plan S Tc, la courbe

SaTb,
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Sa Th, qui terminera la ſurface creuſe;
qu elles auront formẽ par cette arronge-
ment, s appellera un cicloimbre, par ab-
breviation de  expreſſiou latiue, circulus
imbricatus, cercle en facon de tuile creuſe.

His ergo paucis plagulis nihil aliter
agere volui, quam vt, hancce curuam con-

ſiderando, demonſtrarem, quantum egre-
gio huic operi vtilitatis analyſis, breuitatis

ſtudioſa, adferret. Credas vero nolim,
B. L. me, qui tenuitatis meae omnium
optime conſcius ſum, tantae eſſe temerita-

tis, vt in acutiſſimi ingenii virum inſurge-

re videar. Quicquid enim hae plagulae,
quae alia tantummodo breuiorique vtun-
tur methodo, in ſe continent, illud me
fere omne auctori debere, ſcitoo. Vale,
et qualibuscunque meis conatibus faue.



Fig. 2.

DEFINITIO.
/er diametrum TS ſemicireuli TAHS
ſ

I tranſeat planum, plano ſemicirculi
rectum. In hoc plano recto deſcripta ſit
curua Tcs, ſecans circulum in extremis
T et S diametri; dicatur vero Cc per cenr
trum circuli, plano eius recta, axis curuat:
Sit porro H h ordinata ſemicirculi, abſciſſ
e centro vero Ch, per cuius extremum h
in plano curuae, ducatur axi parallela h&,
occurrens curuae in K; huic parallèla et

aequalis ducatur HZ, erit Z punctum in
curua, quam circulum imbricatum dicunt

COROLLARIVM I.
Facile patet, quum ſemicirculus TAS,

ſemicirculo ad alteras partes plani per TS
circulo recti poſito, ſit aequalis arque ſr-

milis perpendicula quae Z definiunt in
Hvtroque ſemicirculo eſſe aequalia atque ſi-

militer



uæ
militer poſita, ita vt ſi deſcripſeris curuae
partem ad vnum latus huius plani, ſimilis
et aequalis pars ſita ſit ad latus oppoſitum.

CorOLL. II.
Semper vero haecce curua in ſuperſi-

Zcie cylindri recti erit, cum lineae H Z per-
pendiculariter inſiſtant plano circuli ſuper
eius peripheria, ita vt ſi HZ. ſibi quam
Pproxima ſumantur, includent partem cy-
lindri recti.

æ

PROBELEMA I.
Data aequatione pro curua TceS con-

ſtruere curuam quae ſit locus puncti Z.

SOLVTI O.
Dicatur ergo Chæx, hH æ»5, HZ æZ9,

radius circuli r, eſt vero acquatio pro
circulo abſciſſis a centro ſumtis y2ærx
Porro, ſit  L. perpendicularis axi curnae,.
eius adplicata, ergo ſumi poterunt cL et

KL

ræ3

ſũ

ſæ
F45 ãti

5 7u-
ã r4ſ] x/

rb4;

x

tuv Ht  Z



12  Se rKL pro coordinatis curuae, quarum rel*

tio datur. Eſt vero c C pars axis, con
ſtans data, quae dicatur b, itaque ę, vel

HZ EhæLCæb-cL, et ex curua
datur acquatio inter cL et LK, hoc eſt,
ob LKE=æC6Dl, inter cL et æ, hoc eſt,
inter b2 et x. Sumto ergo æ pro Iu
bitu, datur eiĩ reſpondens y ex natura cit-
culi, et ſic H punctum, ſuper quo erigh

tur æ, datum per idem æ ex aequatione

modo reperta.

ExEMPLVM I.
Inſiſtat igitur primo, circulo parabola,

habebimus ex natura huius curuae Cc æD

parach.., CS2, a dimidium parametri n-
q atante; et porro Lna. cL, hinc

ah-22000az/raz; comperatis eruo his duabus aequationibus
LlvV—r», et xr—a2z, prodit

etarvyvy—raz, atque inde y//a

L rIXx
a

Con-



 e 13Conſideremus nunc diuerſa huius curuae
puncta, quod fit vbi pro æ et ei reſponden-

tey diuerſos ſurrogamus valores; ſit igi-.

tur primo x /0, hoc eſt, euaneſcar
Ch, erit

y=r æCA, et Z/r /mbæ/03C,E]

a

igitur perpendiculum æ denotans, erit al-
titudinis b vel partis conſtantis axis parabo-

e. Sit porro x=rCcCS, quod dat y
vel Hh=po, inde etiam z2/mr æo,

aid quod indicat punctum curuae in hocce:

caſu in S cadere debere, cum hic nec or-
dinata nec abſciſſa nec  alicuius magnitu-

adinis detur; ſit y= a, erit 2m/3252I;
a

id quod locum habet, ſi rectae numeris-

exprimuntur; ita ſi pro a adſumeres 4
ped. daret altitudinem æ eſſe vnius pedis.

ICOROLL. a.
Circulus imbricatus minime in infini-
tum excurret, etenim creſcente z, decre-

ſcit

æu
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ſcit æ, ita maximo æ minimum reſpondet

x, igitur ſummus valor ipſius æ prodid
bit euaneſcente x, tunc vero habebimus
z=nr, inde patet valorem ipſius æ ſem-

-o ilũ
a

per finitum manſurum eſſe.

CorROLL. II.
Valor ipſius æ nunquam erit negat-

uns quia nunquam fit x r; igitur nulla
circuli imbricati puncta iacent ad oppoſitas

plani circularis partes. Idem iam ex con-
ſtructione patet; namque ipſ Z H ad alte-
ras partes circularis plani productae, re-

ſpondet eadem Hh, et huic eadem hX,
adeoque vnum punctum K cum recta ax

parabolae parallela, parabolam ſaltim i
vno puncto ſecet.

CorROLL. III.Per centrum circuli ſit diameter ipſi

S T perpendicularis, huic inſiſtat planum
circulo rectum, quod ſimul rectum erit

plano
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plano Sc T. Iam cum ad vtrasque par-
tes huius plani circulo et S cT plano recti
omnia eadem ſint, etiam ab eo diuidetur
circulus imbricatus in duas partes ſimiles

et aequales.

CorOLLE. IIII
Dantur igitur quatuor anguli ſolidi
aequales, quorum quilibet continetur,
duobus planis rectis def. et cor. 3. et pla-
no circuli, et intrà quem vis horum angu-
lorum ſvlidorum cadit pars circuli imbrica-
ti ſimilis et aequalis parti, quae cadit intra
alium angulum, vt et haec tria plana qua-

quauerſum producta diuidant circulum
imbricatum in quatuor quadrantes ſimiles

et aequales.

ExEMPLVM II.
DPonamus nunc, loco parabolae, elli-

Pſin cuius axis minor ſit 2r, dimidium
&is maioris  a= cC, L Kæ© ordi-

natã



i6 a enata ellipſeos, cujus abſciſa eſt cL et
parameter dicatur; ergo ex natura ell

pſeos

LEE/pP.cLp.cL:
a

eſt vero ex conſtructione

cL/% a2, et LK|Ch
hinc a. LKCa. p.cLp.cL, inde vero

cL/a. cLax 2

liEll

cL%atr a—ax2

igitur  a—24atr7 ſ{aax
—/9>L]t I

Vi
P

hinc zZ  r Faax*NEllE=V.
rferibatur nunc pro æ? valor; quem in ciſ

aculi aequatione habet nempe rxv
prodibit

7-
a2rV (z ergp

habebimus 2/74&4 aar +ay
P P

p ve
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P vero erit —7Va. 2r vel media
proportionalis inter axin maiorem atque

minorem vel hic diametrum circuli. Illato

igitur hocce valore parametri in aequatio-

nem praecedentem prodit

ænqa 2 aar ay—asmm.vV 2r V 2ar
Quodſi nunc ponemus y=o, euaneſcet

t

vitimus terminus et prodibit

a x 2712pmzaar /a. zarv 2ur NIlV
imVv oar4r°4 v 200. is valor poſitiuus

erit et adeo Z poſſibile pro y =o, ſi 4
E]

araar, ſeu 16 c223r, ſeu 8ricab,

ſeu 2r2a.
Igitur cum 27 ſeu ST ſit axis minor elli-
pſeos, dabitur ę pro y o, ſeu datur pun-

B ctum

i v
r

l&
iæ1
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18 a
ctum curuae imbricatae directe imminens

puncto S ſuper quod eleuatur diſtantia

rG2)ſi x=0, Zz=f2 a in qua diſtantia æ C
punctum curuae imbricatae reſpondens

y=r eleuatur ſuper A puncto.

CorROLL. I.
EEx valore 2°7/4 a ax ſequitur,

D

vt 5 decreſcat, creſcente æ; igitur duo-
rum modo repertorum 2 primum eſt mi-

nimum, alterum maximum.

COoROLE. II.
Si in valore ipſius ꝗ5, prouti per æ d

tur, adhibeatur ſignum ſuperius ex

291+V 7ao ax ſequitur,
V P/ vt
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Rurſus valori poſitiuo ipſius æ reſpon-
lll

ſuull ãutã
AS

B 2 ſe-

_n

E



20 5ſequitur, adhibendo ſignum ſuperius, varia
ri 2 poſitiuum variato y?. Igitur cum

illa quatuor y, quae dixi, reſpondere duo-

bus æ oppoſitis ſingula dent 5* idem, dæ-
bunt æ magnitudine idem. Ita habentur

quatuor æ poſitiua aequalia, quorum ſi

primum reſpondeat H puncto et capiatur

a puncto C verſus T abſciſſa cireuli æCh;

ducaturque y ei reſpondens, dabit haec
ordinata in quadrante AT punctum cui

reſpondet ſecundum æ. Ordinatae vero
circuli, punctis diametri, h, et eĩ oppoſi

to reſpondentes, in ſemicircnlo oppoſito
ſimiliter dabunt duo puncta, quibus rur-

ſus duo æ reliqua reſpondent.

COROLL. V.
Patet vero haec ſingula quatuor æ per-

tinerè



u e 21tinere ad puncta quatuor quadrantum cir-

culi ſimiſiter poſita; ſic vt horum puncto-

Tum quodlibet a circuli diametro ipſi ST

perpendiculari diſtet arcu  AH; igitur

cum et ę ſint aequalia, patet, quae por-
tio curuae imminet quadranti AS, ei
aequales et ſimiles imminere tribus reli-

quis quadrantibus.

COROLL. VI.
 Rurſus cum adhibito in valoribus ipſius

ſigno inſeriore, cuiuis æ detur oppoſis

tum, cacterum aequale, patet quae ſupra

Planum circuli contingere dixi locum et-

lIam omnino eodem modo infra.illud habe-

re, ſicque ſi cogitetur circulus integer at-

que ellipſis integra, exiſtere octo octantes

curuae imbricatac ſimiles et aequales, quo-

B 3 rum

B

a



22  S oærum quatuor cadunt ſupra circulum, qu

libet inter tria plana, circuli, ellipſis
tertium per c CA tranſiens circulo et elli

pſi rectum; reliqui quatuor infra circuli

planum eodem modo.

CoroLL. VII.
Haec, quae ex aequatione deducert

volui, vt calculi ad figuras curuarum im

bricatarum definiendas vſus oſtenderem,

facile ex conſtructione intelliguntur, cum

tam ellipſis quam circulus habeant qu-

drantes ſimiles et ſimiliter poſitos.

CoroLL. VIII.
Si loco circuli iacentis ſumatur ellipſis

cuius axis maior/mS T æ 2r axi m
nori ellipſeos inſiſtentis, minor vero eius

axis
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axis 2e, parameter =q, reliqua
mnia vt ante; erit vt ante

i 1221 (*ax Nvbi pæV2ra.
5

Pro ellipſi iacente vero, vbi abſciſſae a

centro ſumuntur y7ee x, ita
r El

pro quouis adſumto æ, dantur ei reſpon-
dentes y et æ adeoque locus Z puncti, qui

dicitur Ellipſis itubricata. Et facile ex-
Primitur æ pery, poſitoſin valore ipſius æ

primo reperto, loco æſ, valorem eius in

expreſſum quem praebet aequatio pro

ellipſi iacente. Sed hoc nullius fere vſus
erit; cum valor ipſius æ ita maius compo-

fitus ſit proditurus.

CoRrOLL. VIIII.
Cum ellipſis iacens acque in quatuor

B 4 qua-

i 73

æ

 ;4/

 7%

Vaæ

7r ſã
ui

Euihr
A-r u;;;--  mEã
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84 aquadrantes ſibi congruentes diuidatur vti

ante circulus, corollaria de octo partibus

ſimilibus et aequalibus circuli imbricati,

etiam hic locum habent in ellipſi imbricata.
HE

r

PROBLEMA II.
Reperire partem ſuperficiei cylindri

recti a circulo imbricato reſectam. 3l

S oLvVIrIoo
Elementum huius partis eſt, rectan

gulum contentum ſub ordinata æ er elf;

mento peripheriae circularis illi reſponden
te, quod elementum poteſt conſideraſ

ui differentiale arcus AH; cuius ſinus ſ

x, coſinus y ad radium r; eſt ergo hod

differentiale r d x, vnde elementum
V.

ſuperſiciei, quae quaeritur rædx.
 ——u

y

EXEM



Pro parabola z—/v?, eſt ergo ele-
amentum  rvdx, adeoque integrale

j SSSHEEE: J

Conſt.. ſy dx. Si ponaturſy dæ
a

cuaneſcere ad x /o, erit ſydx  ſe;
gmento circuli CA Hh, quod, ſi dicatur
S; integralè erit Conſt. s.

8i hoc integrale ponatur enaneſcere
 x =o, erit Conſt.o, adeoque inte:

grale quaeſitum 5. lu;
aPortio igitur ſuperſciei cylinòriãẽ re:

ſeẽta toto quadtante cireuli inbricati habe:

to? ponendo X =r&r, vbi S ſit quarta pars

ſuperficiei cireulariss. Sit 1:æ ratio diæ

metri ad peripheriam, adeoque area cir-
2

culi r 7; erit pro x=r, S/r 7$
——u

4

COROL-



ſig. I.

COROLLARIVM.

Igitur quatuor partes ſuperficiei cy-
lindricae reſectae quatuor quadrantibus

circuli imbricati, iunctim ſumtae, aequar
nytur ſuperficiei circuli cui curua haec iæ

ſiſtit.

SCHOLION I.
Cum aeque 'concinnae proprietates

huius ſuperficiei in reliquis exemplis, quat

ex antecedentibus huc transferri poſſun
locum non habeant, calculo prolixiori

quo illa exempla opus haberent, quum iſt

disquiſitione vſum praeterea nullum prãẽ:

beant, his ſuperſedeo.

lſũi

jil
ScHOL. II.

Diameter circuli, generatoris (ia
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tis) vel axis ellipſeos iacentis, tranſiens

per puncta S, T, FREZIERIO adpella-
tur axis ſubtendens; curua autem Sc T,

quae in eodem cum hac linea plano iacet,

nominatur axis curuus; linea, quae re-
ſpondet diametro axi ſubtendenti perpen-

diculari axis rectus; linea recta Cc axis

altitudinis vel profunditatis. Rectae
u

Per hunc axem tranũ&ntes nominantur
diametri.

SCHOL. III
Eſt vero tam circuli imbricati, quam

tllipſeos imbricatae varius in architectura

Vſus; quodſi enim analyſi demonſtratio
harum curuarum facilitetur, clare patet,

theoremata FREZIERII Li. I. Theor. X.

tt ſeq. magis captui accommodari. Oc-

currit

3 r miu



urrit vero ellipſis imbricata, vbi, fent
ſtris arcuatis, fornices perforantur, V

Romae in foramine, quòd lumen fuperũ

in Pantheon admittit; porro etiam vbi tu
ris intrat fornicem vel cameram ſphaer

 cam. Hic vbique ſuperficies curuae ſe-

ctionibus ſuis eiusmodi lineas curuas:

eſficiunt.
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