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es ¢t admodum mirabilis, et paene incredibilis,
io EVCLIDIS Elementis Geometriae, qui li-
ber a tor acuriflimi ingenii hominibus leftus et

512/ perpenfus, femper fummace dingieins geometris
cae * laudes tulit, qui tot commentatores arque editores natus,
qui in tot gentium linguas translarus eft, in hoc ergo libro fuper-
fuille adhuc errorem, per tot fecula a nemine animaduerfum. Ve
e tamen id dici-poffe , certiores nuper -Mathematicos fecit illa-
ftris Acadcmia .Scicmiamm Parifienfis **, curh eos monuit, Libri
A 2 Vil

* N(‘){‘.‘H'“ cft teftimonium quod Evcriprs Elementis P, RAMVS per
hibuit: n‘l_ﬂlum }wam!.oglllf['l;mm_, m;““l“ Yevdoypugiay in toto libro & €y
pamuis feuere inquitenti, animaduerti potviffe. E ot CAR-
;‘)ANVS (de Subtilitate L. X111): }Quorum litlldlc]i?sd;;?wmu(ﬁ
dogmatum firmitas, perfectioque adeo abfolura o n{l]”ul’" opus iure
huic aliud comparare audeas. Quibus fit, vt adeo veritatis.lux in €0.¥¢-
falgeat, vt foli hi in arduis quacitionibus videantur pofie a vero falfam
difcerncre, qui Euclidem habent familiarem.
* % Vid. Hiftvire de P Academic Royale des Sciences, annte MDCCL VI
pag. 77- quod Volumen tamen non nifi panllo ante initium apni fups-
siovis ex typographeo regio prodiit,
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vndecimi_ptopofitionem XXI. quae de omni angulo folido enun-
tiat, anghlos planos, guibus ille contincatur, fimul fumtos minores
efle quatuor rellis, non effe yniuerfaliter veram, eumque errorem
Mathematicam quendam ac Ciuem Genenenfem, LE S5 GE, pri-
mum deprehendiffe, fibique per litteras indicaffe.  Quae fimulac le-
giffem, Ici et nouitas et dignitas animum meum impell , V& per
me ipfe cognofcere ftuderem, quid de hac huius theoremaris repre-
henfione effet ftatuendum. Ac cogitans de hoc argumento, perfpe-
xi fane, hanc Euclideam propofitionem a Clo. LE'SAGE re&te
in co effe reprehenfam, quod de omni angulo folido, fine addita
exceptione, aliquid enuntier, quod in quosdam tantum_angulos foli-
dos competat, Cum autem fimul intelligerem , haud adeo facilem,
acque in procliui, cffe huius errati demonftrationem, mihique vide-
retur ¢ re Geometriae effe, vt ea demonftrario clare exponererur, cum
praefertim ea tradenda tori de angulis folidis loco plds luminis af-
ferri poflet, quem a Geometris nondum f{atis ra@atum efle, vel
hoc ipfum, quod illud erratum fine animaduerfione halenus prae=
termifering, aur adeo fuum fécerine,’ indicio eft: ftatui, pracfenti
aliquam commentationem emitterdi oceafione fic vii, de hoc vt ar-
gamento breviter, er ad caprum tironum Geométriaz, quibus haec
Leriptio deftinarur, accommodare perferiberem.  Ac-quae quidem
ea de re jam dicere animus cft, ea fic partiemur, vt primum de for-
mis feu 1PCciubus, in quas angalorum {olidoram genus dividendum
eft, paullo accyratiug commentemur, deinde exceptionis, a theo-
remate Euclideo fupra memoraro, fac
demonfiremus.

ae necelfitatem perfpicue

1. ANGVLYM SOLIDVM in definimus cum sverr
nE, v etm dicamus efle inclinarionem trium plarinmue reQaram,
quarum fingalae binac in diuerfis planis fitae fin
vno puncto concurrant,

£, omnes autem-in
; Ex qua definitione fequitur, angulum fo-
lidum rotidem angulis planis contineri, quot re@ae ad eum con-
ftituendum concurrane, er fingulos horum angulorum cadere in pla-

na diveria, omnes autem habere verricem communem, illud nempe

puné&um; quod omnibus iftis refhs fi commuane, Hic vertex com-
munis ipfius anguli folidi vertex vocatur,
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2, Tam inter angulos planos, qui folidum comprehendunt, aut
eft apgulus giblys, hoc ¢ft, retlis duobus maior, aut nullas talis.
Si illud contingat, angslum folidum Libbum; {in hoc , non gibbum
licebie appellare.  Angali {olidi gibbi exemplam habebimus, {i no-
bis fingamus pyramidem, cuias bafis quatuor pluresue angulos pla-
nos habear, inter quos gibbus occurrar; namgque-ille ad bafin huius
pyramidis angulu dus, cuius vertex idem eft, ac vertey anguli

@

plani gibbi, i;ic eric gibbus, - Irera fi fuper plano circuli, ex centro
€ius excitetur recta, five obliqua, fiue normalis plano circuli; et dein-
de ex circulo eximarur fe@or aliquis, {femicirculo minor; ac per re-
&am {ublimem et radios circuli, reliquam. circuli portiongm ter-
minantes, dulta intelligantur plana: haec cum reliqua circuli por-
tione comprehendent angulum folidum gibbum. Hace voa eft an-
guli {olidi dinifio,

3. Diuidi autem porro anguli folidi non gibdi notio poteft
ex confideratione pofitionis crurum angulorum planorum, folidum
comprehendentium, refpeftu verticis communis.  Ftenim aut po-
terit planum per verticem anguli folidi ira duci, v crara angulo-
rum planorum omnia ad cafdem partes huius plani cadant, aut id
non potezit fieri, fed vteunque planum ducarur per yerticem , quae-
dam crora angulorum planerem ad has, alia ad alteras parres eius
plani, vel in ipfum planum cadent.  Duac hine formae anguli folidi
hon gibbi exfiftunt, “Si per verricem an

; : gult folidi planum ita duci
poflit, vt omnium angulorum p!

cafdem

dici pofle

\anoram in folid

plani partes cadant: angulus {olidus pyramidalis a

o Cr

1pie

videtar,. Eft enim talis angulus {olidus ad verticem omais pyrami-

dis 1 quaiioquidem planum pev verticem pyramidis, bafi eius par-
allelam , talem fitum habere necefle elt, vt omnium angulorum
Planorum in {olido ad verticem angulo crara ad eafdem parres hu-
ius plani cadant, ad quas-eft bafis.  Ac viciffim, fi planum per
verticem angali folidi non ibbi fic tranfive poffit, vt crura angulo-
rum planorum in folido cunéta ad cafdem plani partes cadant: Ppla-
num quodliber, ad has cafdem partes illi plano parallelam, fingulis
his cruribus occurrer, ideoque cum planis angulorum pyramidcm
formabit, in cuins vertice angulus ille {olidus erir. Hinc contra,
fi per verticem anguli folidi nen gibbi nullum planum fic poffit du-
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&t vt omnia angilerum planorum crura ad eafdem plani partes
ckrfa fiud ¢a angulum {olidum non pyran 1idalern voca-
re, 091001 licebir. ' Fieri autem pofle eiufmodi angulum folidum,
1o rC'Oq\.c ex un} o declarebimus.  In plano aliquo verticali pm
quioduis gits punt Gam B (fig. 1.) duae intelligantur recta vertica-

te

o

_Yis et refta horizontalis; “atque in eodem plano ad idem pun&um

B 'ponatur angulus ABC, euius crura BA, BC fint {fuper hori-
zontali , et ad uerfas verticalis partes. - Deinde per reftam illam
verticalem du ufi initelligarur aliud planum vtcungue, et in hocad
idem pu nw m B ponatur alius anvmus planus DBE, ita, vt ambo
eius crura BD, BE fint fub nmx"mtull per ‘punftum B in hoc
plano ‘ducenda, ac_communis s planorum feftio inter ea crura cadar.
Quo patio’, menifeftum oft, ¢ ‘extiturom anguhim folidum, - qua-
tuor planis ¢ s ABD, DBC, CBE,. et EBA comprehenfum,
per cuins verricem B vtcungue dL» Ceris planum, nunguam efficias,
vt quawor re@ac BA, BD, BC, BE fimul extra illud et'ad eas-
L\gmnhn] anguli {olidi non pyra-
is, quorum fiuguli fint
idum, Namgue ex
ent in vaum

M elus partes cadam Alic
midalis habebimus, f ex fex ang
aequales 73¢r, 13° 177 certaleg
fex cruribus hmum ”m*mmtm tria A‘{ rne fumta ca
1dcmquc phnum uhqm vero tria ad easdem huius plani parte
quodex: ofra di ndxs .,ppndm vt ergo hic angulus folidus nulla in
Py ramide angulus ad verticem fieri poih

4. Quibus (k formis variis anguli folidi expofitis, veniamus
ad alrerum capur huius aomnunmno.m, ct videamus, an, fecundum
yl‘ corema Eucl de omnibus cuiuscunque ciel ungnhs {oli-
;g vere dici poffit, fumman angulorum planorum, folidam angu-
gm term nantium, deficere a quatnor relis, * Ac prkmum de az-
oulis /J lidis gibbis {tatim manifeftom eft, multos ta ales fic fingi pofle,
“[ in iis !*.0; Theorema falfum deld‘.crdnnn' m fi ex centro
circuli, ex quo feitor, {emicirculo minor, ablarus fit, erigamus re-
Gam, ph“‘) circuli ad reftos: tes c.\xjmu anguli pmni, {olidam
compmhcniewg;, quorum duo erut tr"Lfti, tertius gibbus, feu ddo-
bus refis maior, €t gquorum pmn 1de fumma excedet quatuior re-
Sos. Et poterunt ex centro huius feftoris, femicirculo maioris,
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pro vna reta, plures fic duci ad easdem partes, vt anguli plani,
guos hae reftae partim inter {e, partim cum radiis, fe€torem ter=
minaatibus, efficient, fimul {mti maiores fint/duobus reétis quo
fa&to, his angulis planis addirus angulus fe8oris gibbus fommam da-
biz}angulorum, folidum gibbum terminantium, maiorem quatuor
reélis.

§. Deinde angulorum folidorum non gibborum' eis, quos #os
pyramidales dicere aufi fumus, non femper hoc effe adinn@um,
vt fumma planorum in illis angilorum quaraor reflis fic minor,
facile porerit demonftrari exemplo talis anguli, quatuor quidempla-
nis angulis comprehenfi, quorum ramen {fumma quaruor reftos exce-
dac dato angulo Q.  Cuiufmodi angulus fic. porerit conftrui.
Datus angulus Q_dividatur in quaruor partes aequales, quarum
ergo quaeuis minor erit reto angulo.  Singulis “his partibus ad-
iiciatur re¢tus: habebuntur quatuor anguli obrufi; fibi inuicem aequas
les. Tam ex duobus horum angulorum et quoliberangulo acuro, con-
ftruatur angulus folidus, per 23. XI. Elementorum, Ex iisdem porro
datis conftruatur alius angulus folidus priori aequalis, - Iungantur
hi duo anguli folidi fic, vt anguli acuri in viroque congruant, et
ceteri anguli plani viriufque folidi ad diverfas partes plani eius, in
quo eft angulus acurus, cadant. ~ Quo falto, mente remouearur plas
num, in quo eft hic angulusiacutus: er habebitur vaus angulus fo-
lidus non pyramidalis compuehenfus guatuor planis , qui fingus
li erunt = R+ X Q, et quorum ergo {fumma exceder quatuor re=
&os dato Q. Nam quia in vrrouis priorum angulorum folidorum
plana amborum angulorum obtuforum ad planum anguli aguri ver-
{us exteriora anguli folidi inclinata fint nece{le eft (quod et per 1€
fatis clarum eft, et per ea, quae paullo poft propofituri fumus, ma-
nifefto demonftrabitar ): fieri nequir, vr, iun&is co, quo diximus,
modo illis folidis angulis, duo ex angulis iftis quaraor obrofis in
voum idemque planum cadant, et cum cereris angulum folidum
gibbum triangularem forment; fed finguli quaruor obrufi anguli in
diverfa plana cadant, ideogue angulum folidum quadrangularcm
componant, necefle erit.

6. Scd dicer fortafle aliquis, haec omnia concedi pofle ; faluo

Enclideo theoremate ; Cum enim EVCLIDES contemplarionem
quin-
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guinque Schemaru fety &Brporunt’ Platonicoriiin totius-fuf ‘Operit
finem couflitherit ; nec.opus ipfifuiffe, nec propoficam, de'sliis ans
gulis fu‘ii.dis logui, quam qut his‘co.rp(_)rlbus inefle pom‘nF: quére
S vodedmam  definitioneny Libri X'1, quam propofitiones En-
clideas ompies, in quibus anguli {olidi far mentio, non nifi de iftis
ufimodi augulis fohdis ¢ffe accipiendas, exclufa omni angulorum fo?
fidoram gibbornm; et -non pyanfidalium  confiderdtione. - Quae
cum aliqua veri dpecie diei’ poffe, largirenur, i X X 1. propohtio
Libri vndecimi Elementorun de 'toto angulorum folidorum. pyra-
midalium geere poflet ebtineri. At enim vero fecus e rem-habe:
re, mox videbimus. Seilicet hee genus anguloram {olidorum. rur
{us in duas fpecies diuidi; poteft: cum pyramis, ad cuins verticemt
dliquis eft angulus: folidus, avumphum in bdfi faa angulum planuw
gibbum habeat, aut  talis talefué anguli in ca bafi dnbor. In. priovi
calww verom eft theorema Eelideurm 5 id quod: paveiny ex iplius E V-
CL1DIS demonftratione de angulo folido non gibbo ;. et tribus
planis comprehenfos; partim éx CL AV 1l et TaCQVET, de
monltrationibes liquer. . Sed guemadmiodum: hae demodiftvasiones
ion poflunt ad einfmodr pyramides exrendi, in guarum balibus: fans
gUh plani gibbi occurrunt: ita aecidir, ve, licern nonnullis haiuf-
modi pyramidum anguli ad vertices fub. theorema - Euclideiim ca-
dant, dentur ramen permultag, in guarum angulis ad vernices idem
Theorema fallar, 'kt hoe eft, quod nunc demonfirare aggredimur,
Pracmittendum autem nobis efthoe
LEMMA
i '7, Ex tribus angulis p{;zzzx',r? quo;"um- ﬁn;m}a miu.ot' Jit' quatior
yellis, €t quorum duo, wtlibet fumti, veliguo [int matores, angulum
/,;;‘ih‘::;axvf:o): gibbum conflruere, et ﬂ)lgll}ui'lﬁl! ‘m’mzurmn ad’ e inyi
cem inclinationem inuenire.
soLVT1oNem priotis quidem partis huivs problematis fam
buit, fed talem, quit noftro feopo non firis conpe-
rradendam efle inteteximus|, per quam ad pofte-

EVCL} D-ESexh
hincaliam 1

nit;
ricl'is eriatl
tres cafus problematis.  Cafus L. Si anguli dati &, 3, ' omnes' in-
(bt fe inaequales, et'vel finguli vel fdltim duo' e, (3, aeutifint:
popantur in quouis plano ad “idem “punftum 2, eandemgue res

n ‘partis folutionem facile perneniri puﬂL'L Sunt vero

&am
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Sam. ¢4 (fig. 2, )duo-anglli-cuk, capyipfis e, B figillatim aequales,
fic,vt crus commune g imer, reliqua crpra ek apicadat, -Sunto in e
&aca quonis pun&lo:fyab 4-diverfo; hoe centro et intervatlo, ha des
feribatur circulus, evius peripheriae, yeflac ek j1ac, ap -occurrant it
d; ¢, e punélis. - Sit autem @:maior quam: B4 et 'ad -minor quam
ae; et iungantar cd,'cc)”! Deinde in cruribus angdli CAB = V)
cuivs vertex fiv: pun€tuan Ay [(fig: 3) capiatur AD == 4d; et
-AE = aecevex punllis D, E dooantary: i plaobhuius angulis
reflis A1), AE perpendiculares; -quae fibi mutno oceurrent: in’ ali-
quo punéto P.' 1 Bxhoepunfto excitetur plano C:ABad reftosire
Lla PV tanea [ovelipfids quadrarum aequaleofitoexceffui quadrati re-
Lae e fupranquadtatum re€tae P D ac iuhgaturtV Ay thabebimts
angulum!{olidum omprebenfom. wibus angulisplddis. ViaCr— =
A B @ BAIC = m > Deferipro porrd Augeeiréh od fomi
cireuloy aptetur dnillo ex puntto d chorda'dyg == DP; et. in femi-
@ivealo fuperirelta ceideferipto aptetar ex pun&toie fela er ==
EPu erireangy wdq = inclinationi planorum anguloram «'et 7,
tque dng. re# =22 wclinationi: planoram angulorom:Bier o verfus
‘eas ‘partes;, wd quas cadicpun@uth P..o"Fandemoper punftum ¢ du-
catur reftie ¢ ‘perpendicularis:in planolud o, ‘quae refis ud, a¢
occurrat ink, p. In angulivy. (fig. 4) cruribus ‘capiantur, inde a
vertice f, fg == ap, et fh'== ak, et ex cenwis g, b radiis cp, ck
deferibantur circuli fibi mutuo occurrentes in punttos. Junishis
gi,erivang. big, vel ( fihic fic obrafus) ipfi deinceps pofiras, incli-
natio planorum anguloram e, B Gnfolido ad feinvicem, +Q. E. F-

Ad quam conftro@ionem demonftrandant, primum Oﬁel}d‘
oportebir, femper fore P D minorem quem ¢ 4, fine punflum P in-
tra“angulum BA'C, fiue extra cum ; fiue in‘pun&um E cadar. = Ca-
dar primum Pintraang. BAC, Jany § nogasy cffe P'D-piinofein
quam ¢d: iunéta  PA non erit'minorquam’ ac:( g7, 1 Blei.),
neque ‘angulus P A D minor angilo’d! | B ‘quia’ PA non miner
erit quam 4c, AE agtem ipfi z¢ acquialis, et vterque anguloruimn
PEA, rea refluseft: PE non erit minor quam cz: neque €rgo
angulus PA’E minor effe poterit angulo 6. Quiare nbdlys BAC
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= o ion "erit minor angulis'a, @ fimul fumtis; contra hypothe- !
fin. ' Erit ergo PD minor quam ¢d, fi P intra ang. BAC cadat.
Deinde fi Pin E cadat; negelque effe reftam £D feu PD minorem
ipfa'cd ¢ neque AE erit minor'quam ac. - Eft autem AE = ae.
Ergo in wiangulo reCtangulo ‘¢ ea cathetus a¢ non. eric minor hy-
potenufa ac. Quod eft abfurdum.” Denique fi P cadat extra angue
jum BAC (fig. 5. 6.): fiar angulus’c 22 == 6 ad eafdem partes
geftae: ca; dd.quas eft ang.cad; eroccurrat €rus eius 2 periphe- ‘

Bt

E—

riae circuli-ins. lunéla igitur 66, eritas == a¢ T A E, cids =Hce,

evang, csa reftus, Quia ‘autem: per h_vporhcﬁn eft ang. y minor

quam differentia anguloram @, B erit ang. -E 3 D minor ipfo zad.

Quare fi figuram: A D E P :mente’ popamus in planum circuli asc,

ita; voxcQa A D congruat reftae ad: cader quidem re€ta DP in re-

&am dc, fed refta’A B intra angolum cas, ct pun&um E intra

ang. cea cadet) ac proinde refta E P occurrer reftae cd inter ¢ et d |
! pun&a;  Nam iungatur ¢E, et producatur : et quia in triangulo
ifofeeli Eag angulus ad bafin E¢A eft acutus, angulus vero. cea re-
Qus eft; re@a sE inwra angolum c¢ 2 cadet, et ergo reftam cd fe-
cabit dnter ¢ er-d in# puncto. | Quia autem angulus externus n Eg
et obrufus; er PE 4 reftus: refta PE intra angulum #E« cadat,
et hine re@am ¢d - inter # et d fecet, necefle eft. Iraque; cum re-
§a P Eoxellae cd inter punéta ¢, 4 oceurrat, fore PD minorem
i : ipfa ¢d; palam eft.

S

B

\ Deinde; effe angulom VAD — a, et ang VAE = (3, fic
) demonftrabimus,  {yngantur VD, VE. Cum refta VP, plano
{ EAD nermalis, facigr angulos ad P reftos: erit quadratam reftae
v D aequale quadraris retfacum V B, PD, id oft; quadrarg reflae

ed (per couftr. s er proinde VD —— ¢d. . Et com ex punfto V

plaﬂi V A in planum BA C demiflum perpendiculom. infiftar in

i Pun&o P; ex guo in communem horum planoruin {feCtionem AC
perpcndicularis dula eft PD: erit eriam refta VD reftae AC ad

peétos. . Quare cum angulij VDA, cda reéhi finr; et VD = ¢d,

DA = da: erit VA —— ca, et ang, VAD == cad— a, Porro

: cum. ob VP plano EAD, et PE rectae A B normalem (per conftr.),
. fit angulus VEA refus; angulus autem' ¢4¢ 1n {emicirculo ed&m
reitus
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reftus fit, et,praeterca VAIZ, c2,.atque. A B-S5 e eriv (7. 1.
Eucl.) V.E.== ¢e, ethinc angulus VAE = rae == 3. Quarenant
gulum folidum ad A ex tribus datis planis angulis @, 3, - conftras
&um effe patet. - =

Practerea: planorum V A€, BAC fe mutuo in,recta -A G {e-
cantium -inclinationem ViD P effe;acgualem - angulo.edg ( fig. 243 )5
facile intelligitur. ex co,. quod V.D,= ¢d, DP == dq.ev apguit
VPD,:cqd reéii fint,, - Suniliter.inclinationem . VEP planorum
VAB, BACad fe invicem acqualem effe angulo ey, manife:
ftum'eft. 3 Lo ey e s

Tagdem in plans VAD,; V.AR; duag,intelligantur.ad re-
&am AV ex puntio V. perpendiculares 'V C; V.By,. quae fetis ADj
AE inC, B occurrant. Quia ang. CV.A = ack, et VAC=
cak, et VA ca: erit, AC = ka,.et V.C. == ck,. Pari ex ra-
tione erit AB == 4p, et.VB.— 6. Hing eric etiam<fh —= AG
(fig. 4 et3), et fg =AB; :ac,.proinde, ob angulos g fh, BAG
acquales, retta gh = BC. Et quoniam, ergo triangula hig, CV.B
fibi invicem aequilatera funt:cerit ang. big == CV B, qui (per des
fin, 6. XL Elem.) erit inclinatio plani A V C ad planum AV B,
fi ficcacutus ;. veergo,, fisille angulus hig obtufus fir, is, qui ipl
erit deinceps, inclinationem horum planorum fit exhibicurus, Q. E.De

Cafus 11. Si anguli dati &, @3,  fint inacquales, et vel finguli,
vel faltim duo &, @3, obrufi:, ponamus. fimul, effe @ horum angulo-
Tum maximum, « minimom. . Capiatur eg anguli 3, et aoguli- @
complementum ad duos reftos, quorum illud fic B, hoc A; erquas
fi ex angulis tribus 4, B, 7y angulus {olidus fieri deberet ad punétuny
A, ita determinetur { per {olutionem cafes 1) pofitio reftae AV, (fige
7) Producantur deinde crura anguli EAD — ¥ ta sarrioho
A'in B et C: habebimus angulom| folidum, tribus planis V. ABj
VAC, CAB, quiipfis, @, acqnales erunt, comprehenfum,
Et inclinationes planorum VAC, VAB, CAB ad fo - mureo €acs
dem erunr, arque inclinationes plangrum VAD, .VAE, EAD
ad {e inyicem, per dita ad ¢afum primum determinandae, ;

: : v B2 Quo-
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Quortm praceeptorum fingula rationem habebunt manifeftam,
dummodo confter; angulos' 4, B, y'eas habere: conditiones, quas
problema requirit. ‘Quod fie evincitur. Cum (per hyp:) firad
— 2 R=[+ B, et a minor quam B+ v, erit 4 maior quam B'—
w,fev 4 ¥y maior quam B. Similiter, quia 8 minor eft quam
o v 7 'pater; effe B maiorem quam’ 4 —'y,"fea By maiorem
quam A, Adhucteim fit & W B 4 vk B=g R, et a s By
minor quam 4 R~(per hyp. Yrerit'd 4 B maior quam 7. Ac quo-
niam eft avj B ‘maior'quam y: erit' 4 4 B minor quam 4 R =9
feu 4 "k BJuy minores 4 Rellis. Proinde anguli 4, B,y he-
bent conditiones in propofitione requifitas.

Gafis T11.-Cum'’ arigoloram datorum =, 3, y, duo « et B
funt aequales : ‘eadem fieri debent; quaein cafu primo vel fecundo
praecepimus, pronti-angulia ; 8 acuti erunt vel obtufi, - Demon-
firatio quoque ‘eadem -erir, praeterquam quod iam breuius oftendi
poterit, reGam PD femper minorem efle’ipfa cd.- Namque in
hoc cafu, ob aeq alicatem re@ariny A D,’A £ (per conftr.), pun-
&um Paon poteft‘¢éadere’ nifi intrd angulum-EAD = v, et ang.
PAD erit'z= X v ideoque; fi'e, @ fint acud, minor angulo &
(per h)’P-). Ergo, cum anguli"ad D et 4 finr refti, et AD ==
ad (per conflr. ), erit P D.minor'quaim ¢d. -Sed et, cum a, 3 ob-
wfi Tunt, erie X'y ‘minor quiam 4 deinceps ‘pofitus ipfi“e: quonis
am (per hyp.) 24 7 y minor eft quam 4R, et a A= 2R.

8 Ex'hoc lemmate hace fluunt Corollaria; quae inprimis in
gratiam eorum, quae fequuntur, funt noranda, ' 1) Si angulus folidus
CO["l)rChF"df‘fllr duobus planis acutis «, (; et vno retto vel ob-
wio y: inclinatio planorum, in quibus funt angali «, B, ad f¢ inui-
cem erit verfus exteriora folidi.  Nam quia ang: + reflus vel ob-
tofus eft: erit reflae gh quadratum aequale quadratis reftarum

; f[,, vel eifdem maius (per 12. 11'Elem.) Sunr autem reftae
fi, fb a€quales rellis4p, ak. et hae maiores forit rellis ¢p, ck,
feureis g4, bi. Quare quadratum reftae £h maius’ erit quadra-
tis refarum 27 et bi fimul {umris, idedque angulas’ ¢7h obrufus
erit, ac proinde planum V'A'B ‘ad phnim 'V AC inclinatum erit
verf{us
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verfus exteriora anguli folidi A, 2) In eadem hypothefi planumi
cuivfque anguli acuti VA C ad planum tertii BAC inclinatam - erie
verfus interiora {olidi. Etenin in hac hypothefi pun&tum P cadat
neceffe eft intra ang BA€, et proinde etiam intra angulum fo-
lidum refpeta communis interfetionis A C - di@orum plano-
ram, 3) Contra ea, {i duo anguli plani obtfi VAB, VAC
cum recto vel obtufo BAC comprehendant’ angulum  folidum:
(fig.7.): cuiusque ex illis angulis planam ad planum huius’ inclis
natum erit verfus exteriora folidi ; quemadmodum et ipforum.
planorum VAB, VAC alerum ad alterum® inclinationem ver~

fus exteriora folidi haber. - 4) Si in"angulo folido trigono fint

duo acuri plani aequales : plana horum ad planum rertii inclinas
ta erunt verfus interiora {olidi. ~ Sin autem duo plani obtufi ae-
quales infint: contrarium aceidet. 5) Siin angulo folido trigono
fior duo. plani-acuri® acquales: crus ipfis- commune inclinatam eris
ad planum tertii 4nguli verfus: eas partes, ‘'verfus quas crara huius
anguli tendunr.  6) Angulus folidus per hoc lemma conftrultus,,
pyramidalis fic (§. 3) neceffe eft. Nam fumro in fingulis trium plas
norum angulorum cruribus AB; A C, AV punfto quolibet; ab A
diverfo, poterit per hace, mia punéta duci planim (per 2. Xk
Elclré.) quod. bafis erit pyramidis; verticem: fixum i habentis in &
punéto. ‘

9. Quibus praemiffis; demonflrabimus niinc, varia. rarione; figs
ri pofle angulum folidum: pyramidalen, quaryor pluribusue 887
galis planis comprehenfum, quorum fumma; vel adacque;, Vel
perer. gquatuoy’ Rettos. —Sit igiter : -

I PROBLEMA

Angulum folidum pyramidalem. confirucre , quatisor angwis
planis comprebenfum, qui fimul fumti excedans quatnor yeos 4450

angulo Q.
sorvrio. Bifariam fecetur angulus Q_; er conflituatur an-
gulus folidus ad punftum H (fig. 8) ex duobus planis obtufis IHK,
B3 LHK

Vi
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LHK qiorum gvifque fit—= R J 3 Q, ¢t angulo 1 HEL; qui fit
siinor complemento-anguli Q ad duos rettos; id quod per Lemma
praecedens fieri poffe facile intelligitur. Deinde ex puntto H pla-
no THL ad re€tos excitetur reéta HM ad eas partes, ad quas ¢ft
refta HE (per 12: X1 Elem.). Habebimus hac ratione angulum
folidum_ pyramidalem (remoto plano THL), comprehenfum qua-
gor planis angulis IHM, LHM, IHK, LHK, quorum fumma

=4RpQ

In qua folutione omnia partim per {e, partim per coroll. 4. et
6. praccedentis lemmatis funt manifefta.

II. "PROBLEMA

10 Angulum  folidum pyramidalem confiruere , compreben-
fum quatyor planis angulis, qui fimul fumts adaequent quatuor res
étos.

soLyxro. Capiatur (fig. 9.) quilibet angulus acutus NKQ,,
qui per reftam KP vecunque fecetur in duas partes, m, #. In pla-
no huits anguli reftae KP per pun@um K ducatur perpendicularis
LM, et producatur QK in R, vt reta KM faciat cum reflis KN,
KR angulos x 9, qui eriam erunt acuti. Ducatur eriam per K re-
&a KZ, quae cum ipfa K N"angulum comprehiendar 2 acutum qui-
dem, 16}1 maiorem angulo NKQ. Deinde ex angulis x, z, et
MEKQ_feu R g m, flar angulus folidus, in quo fit angulus planus
BAC —Rum,BAD — x, et DAC =2 (fig. 10); item ‘ex
angulis 7> 2, et LKN feu R 72, fiat angulus alius folidus ACDE
hoc patto, vt pofito angulo €A E = R« # in plano fubiefto fi-
militer, atque angulus B A C in eodem pofitus erat, angulus CAD
— 7 conflituatur ad finiftrum crus A C illius anguli CAE, fi in
priori folido angulus Z==DAC conftitutus fuit ‘ad dextrom crus
AC anguli CAB, ac viciffim. Tungantur denique hi duo. angulfi
folidi ita, vt punéta A, et rectae AC, et anguli DAC coincidant :
habebitur, remoto plano CAD, angulus folidus, pyramidalis com-
prehen-
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prehenfus qfiatuor planis angulis EA C,EAD,DAB, BAC, qua-
rum fumma erit acqualis quatuor reéis.

pEMONsTRATEO. | Pofle enim ex tribus angulis planis R 77
x, et 2 per lemma pracc. conftrui angulum folidum pyramidalem, fic
oftendemus. Eft x Hz = MKZ, et R " m — MKQ, - Ergo,
quia ( per conftr.) MKZ maior eft quam MKQ, erit x uz> R
m.  Er quia R " elt obtufs, x autem et z acuti {uar, evidens

eft, effe R m x> z,et R Hmd2 & x.. Adhuc quia m €02

fanr acuti ‘erit R m B xHz < 42 R, Ergo ex wibus angulis
R+ m, x, et z conftrui poreft angulus folidus. Similirer oftende-
tur, ex tribus angulis planis R & 2, y, ez angulam {olidum com-
poni poffe. !am [i-jungantur hi duo folidi anguli- praedi@ta leges
dico, neutrum planum ang.lorum CA K, DAE cadere pofle in pla-
num_alicuius angali B A C vel BAD in primo {olido.. . Nam quia,
unétis duobus {olidis, plana EAC, BAC funt_ad diuerfas partes
lant DAC, et ad hoc planum inclinata {unt.vefus jnteriora cus
ssque anguli folidi (per 2. coroll. Lemm. ), et ergo verfus casdem
jartes rectae AC: plana EAC, BAC diverfa fint, et {e mutuo re-
sera fecent in refta A C, necefle eft. {dem de duobus planis D \I‘;:
D AR fimiliter liquer. Nam (per conflr. ) hace plana funt ad dis
verfas partes plani DAC; et (per 1, coroll. Lemm. ) ad hoc inchis
yara {unt verfus exteriora cuiusque anguli {olidi, ideogue ver{ns €as*
dem partes reftae communis AD. Cum itaque demonftratum fit,
angulos tAC, BAC, DAE, DAB effe in toridem diuerfis planis?
satet, angulum folidum ad punftum A cooftirurum effe, qui 9ue°
-uor his angulis planis comprehendarur. .~ Hune porro efle pyrami-
dalem, nequit efle dubium.  Sumtis enim punétis B, E, Cin 1€
&is AB, AE, AC vicungue, intelligatur planum per ea rranfienss
hoc efficict cum planis BAC, EA B, EAC pyramidem, evius Vé&
tex erit punétum A.  Cadet autem refta AD (per conftr.) intex
plana EAB,CAE, BAL, hoc eft, intra illam pyramidem BCEA.
Ergo reéta A D bafi eius, feu plano £ BC, occurrar necefle efts ¥t
ergo emnes quartor re€tac AB, AE, AC, AD fecentur ab¥yno €0-
demque plano ad easdem partes punéli A, Denigue cum fit ang.
B3AC
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BAC=Rgum, EAC =R n, BAD Tx, o EADI== g,
fint autem auguli munuxsfiy = 2 R (per conftr: ) : patet; quas
tuor angulos planos BAC, EAC, BAD, EAD in angulo folido
conftréttofimul fomos elle =4 R QLE D7+ 7» 40w~x

I1I, PROBLEMA

Y. dngulum folidum pyramidalem confiruere, comprelien/uns
guingic angylis planis; gioriom [iimma guatsor reclos fuperect duto
anguls T, : ; SR

sorvrro. 1) Si datus angulus T, quem ‘minorem poni-
mus duobus re@is, fon’ it maiof fefquiretto: fecethr vecunqde in,
dufas parres inaequales‘Q;, S, “quarum minor 'fic'S; ‘et erit ergo S
minior fe@o, cdm fir §'< % R. " 2) Sin autem fieric T35 3 RY
edpiatur ‘aliguis agalus acarus S > 2 T = 3'R., Quod fieri pot-
eft. "Quia enim 2 T < 4R;erit2T— 3 R < R; ideogus capi- angu-
lus' S fic poreft, vt minor quidem fit refto, maior tamen quam 2
T=3R."Hic angulds S aoferatur’ ex daro T, et reliquns fic )
3) In vtrouis caffy fiae (fig. 3) angulus folidus A trigonus, cuipg
planorum vags B'A ¢'fir re€tus, reliqui duo, VAC; V AB fint aca-
ti, inter fe &t angulo 2 (R S) aequales; et determineryr ( per
Lemma ) fticlingiis plani coiusuis horum duoram angalorum VAC,
VAB ‘ad planuny red BAC, quae inclinatio fir aequalis angulo
sdg in ﬁgj 2. "4 Pofthaec fiar (per I. Problema) angulus {olidus
pyramidalis [jT (fig. 8, comprehenfus quatuor planis angulis, quo-
rum fummﬂ‘flr = 4R Q; hoc¢ tamien pafto, vt anguitus LHI,
quo pl‘ﬂ_"ﬂ: m° quibus fiy ¢ anguli recti THM, LHM, a4 e mu-
wo inclln“']‘lli', maidt fir gng:lo ¢dg. Quod fieri poreric, quia
demonftiabimus angulum cdqg < 2R‘—Q. '5) Devique huic
folido angulo applicetur exerinfecus angulus folidus trigonus, prius
conftruftus, 1d, V¢ hiaius folidi angulus planus reftis cum an-
gulo re€to LHM in illo Tolido congruat, Dico faltum efle, quod
fierl opOHCbﬁL \ :

BEMO M
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D ENONS TRAND VM hic efF dnte'omnia; angtlahfcdy feniper
minorem fore complemento angali Q ad duos reos. " Nam i T
non fic maior quam 3 R fore T— £'S < 3 R, manifeftam eft. Etff
T > #R: iterum efit T—Z8 < 3R Eft enm 2T <+ 3R
< S (per hyp.); ideoque T— £ 8 < 2 R. Cum itaque in vtro*
que cafo fit T~ X§'< 3'R; ac (per hyp:) fit T =8 == Q'; erit
femper Q £S5 '<3 R erergo 28'< 2 R — Q" et proinde £
(RHES) <2 R'—="Q.  Tam in fig.'3. ex punéto V, quod cft
extremum re@ac PV, quae in conflruftione anguli folidi trigont
(per Lemma) plano BA C ad reftos dutta eft ex punfto P, duca-
tur ad pun&tumr D_in plano VA C re@fa’ VD : et eric. angulus
VD P inclinatio plani VCA ad planum BAC, ideoque “V-DE
—c¢dqg. Verum, ob angulum BAC reftum,. et AE == AD, et
AEP'— ADP =R (per conftr.}, et PD'= AD. “Sed VD <
V-A; ob angalum VD A re@tum. | Quia‘ergo in wmidngulis PV D,
VAD; ad P et D reflangalis, eft: DP == DA, "D’V antem minor
quany A'V: erit angulos V D'P minor quam VA'D. " Hinc, cum fic
angulus VAD — I (R * S) per conftruétionem, patet, femper fore
¢dg <X (R"S). Vidimus autem, femper effe £ (R-S) <
2R — Q. Oftenfum ergo eft, fore femper dngulum ¢dg minorem
complemento anguli Q ad duos retos. - Ex ‘quo perfpicoum eft,
angulnm LH{:(fig. 8); qui minor efle debetquam: 2 Row— Q(per
L Probl. et Lem. ), fumi poffe maiorem ipfo: cd g :

Quapropter fi angulus folidus A trigonus; fectndum praeceptum

3. conftrulus ita iungatur angulo folidotetragono,, vr illius angulus®
planus reétus congruat cum huius angule planorefka T-13 M (g §)¢
planum angultacun. 5:(K 45, quin Hofolido adiacabit retae HM,
inclinatum erit a}i planum LH M- {ub angulo ¢d g, qui minor erif
angulo L HI, {ub.quocin’angulo. folido-ten‘agono plinum -anguli
IHM ad planum| LHMyinclinaeam’ eftis: dgirar planum/illius an-
guli acuti 3 (R §7); infittens relac My caderinter plana LHM,
1HM.: Deinde:etian hoc mamifettum eft; alterins arouli acuti it
folid_o trigono A-planami, quod infifter recrae LH, nonbpoﬁ'c cadere
in plaoum LHEK folidi tetragonis, vitra re¢tam L produtum:
C cum
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cum haec:duo plana fint ad diuerfas partes plani LH M, cui in re-
&a LH infiftunt; et ad hoc inclinata fint verfus eafdem partes reftae
LH. Porro guia vidimus, plana angulorum acutorum £ (R 4+ S)
inter plana LHM, IHM, LHI cadere: non eft dubivm; guin
etiam crus his duobus angulis commune inter eadem tria plana: ca-
dat, ideoque fatis produétum verfus eafdem partes, verfus quas-ex
punfto H educitur, plano. KLMI etiam occurrat.: Ex quibus
omnibusapparet, conftruftum effe angulum pyramidalem,in quo fint
quingue anguli plani, in totidem diuerfa plana cadentes, . Et quo-
niam hi quingue anguli fant R I Q,RFBLQ, R, I (R S)
et 2 (R R S), eorum fumma efficit 4R B QS = 4 RE T,
9.E D.

12. Equidem hac methodo poffet etiam conftrui angulus py-
ramidalis {fex angulis planis contentus, qui fimul fumti quatuor res
etos excederent angulo dato: fed, vt appareat, non vnam duntaxar
methodum ad huiufinodi angulos folidos efficiendos adhiberi. poffe;
Yober fubiicere

111L. PROBLEMA,

Ex planis angulis fex acqualibus; quoyum fimma excedas qua-
#wor rectos, angulum pyramidalem confiruerc.

SOLVT10, 1) Centro Q (fig. 12) interuallo quolibet 'Q N
delcribator circnlys, in guo ponatur angulus ad centrum N QO

=73 Reeri: et fuper recta N'Q fiat alius angulus ad centrum N'OS,
maior ipfo NQO, fed minor Kecto.  ©X puntis d, mn quo crus

Qs huius anguli peripheriam’ fecat,’ demittatur ‘in “crus alterum
QN perpendiculum SR, quod rectag QOvoccurret in puncio T in”
ter O L’IQ Per hoe punctum T agator rectae QN parallela, quae
periphcrme oceurrat .in puncto X.  Capiatur in peripheria inrer
puncta X et N quoduis punctum W', per quod ad rectam SR aga. -
wur pasallels WY, circumferentiam dsepum fecans in Yy et fungans

tur
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tur Tectae QY, QW quae” comprehendeht angulum’ gifendam gua-
taor tertiis recti minorem WQY, cum dimidins ‘dngulas' WQY,
hoc eft angulus NQ W, minor fit. angulo N'Q 0. :2) Fiat angu-
lus folidus A:{fig. 13), qui contineatur rribus planis ‘angulis
BAC, CAD, DAB, aequalibus® fibi inuicem’ e’ angulo W'QY.
3) Conftruavtur tres alii anguli folidi, fibi inuicem aequales;"quo-
rum vous fiv {(fig. 3) A, comprehesfus “angulo-plano’ BAC =
angulo BAC in” fig. 13, cer-duobus VAC, VAB aequalibus fibé
thurgo’ et angulo N QS, quod fieri poteft (per Lemma ), quoniam!
angulus N QS maior ¢ft dimidio anguli BA C fea YQW. " 4) Hi
sres auguli folidi applicearur ad angulam folidum & (fig/ 13 ) ‘ex
winfecus fig; vt in ynoguoque arium‘illorum folidorum’ angulus plé-
nus B A Cis, qui ¢efbi—= W QY, congruarcuny sliquo anguloruns
planorum BAC;; CA'D, D AB in f{olido figurae 13:, Ita habebi-
tar angulus folidus pyramidalis - contentus fex: planis angulis, aequa-
libus, inter fe er angulo NQS, quorum fumma maior eric quatuor
Bectis.

&

peEmonsTrATIONE hic nihil indiget; praeter hoc, angu-

lum folidum hexagonum, fecundum haec praccepta conftructunt;
fore pyramidalem, Quod fic oftendemus.  Ln wibus rectis; quac
ad efliciendum angulum folidum A (fig. 13.) concurrant, capian=
tur puncia, By C, D aeque diftantia a puncto A, per quae traﬂﬁ{c
intelligarur planum, quod plana nium angulorum aequalium fecabit
in rectis B C, CD, DB {ibi invicem aequalibus. - Ex vertice A 807
guli {olidi demiffom {iv in planum BCD perpendiculum A G, et €*
puncto G, vbi infiftit, rectae BC ad rectos ducra fir GF; cx iunicla
A F, quac crgo bifariam r‘*‘lbi‘“ uugu.lum BAC, Porro in ﬁg. 3
ex puncto V. in planum ang. h“}h demiflum fit perpcndiculum
VP, et ex eodem V. ad AC, AE perpendiculaces ducrae fint VBy
VE, er iunctac AP, PD,PE. "Ac com fit ang, VAD == VAE
(per conftr.), angulus EAD bifariam {ectus. eric per recam AP
eritque ergo ang, PAE= angulo BAE in fig. i3, fam ratio AV:
AP componitur ex rati.OI!IbuS AV AD, et AD:. AP, quarum
haec aequalis~eft rationt AF: ABin fig. 13; e quoniam 208
' Ca2 YAD
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VAD. == angulo N-QS iin fig. 12. (per conftr.), ratio AV: AD ae:
qualis erit rationi QS: QR Ergo ratio AV: AP componetur-ex
Tationibus AE: AB; et QS: QR. 'Atqui ratio AF: AB porro com-
situr ex Tationibus AF: FB, et FB: AB, quarum:haec aequalis
eft rationi'p W: Q W in fig. 12, (difto v pun&lo interfcEionis re-
Qarum WY, NQ_ ), quoniam (per conftr.) angulus BAC ==
wQY. Eft autem (per confir.) Wo < TR, ideoque vW:
QW. < TR: QS. Quamobrem ratio AF: AB minor eft com-
pofitaex rationibus AF: FB, et TR: QS. Hincratio AV: AP
minor etiam erit ratione compofitaex rationibus AF: FB, et TR:
QR. . Atinfig. 13."¢t AF: FG == (AF: FB) J (FB: FG),
et iundtis rectis GB, GC, GD; quae, ob aequalitatem reftarum
AB, AC, AD, et angulosad G re&os, fibi inunicem aequales
erunt, punétum G erit centruamcireuli, qui circa triangulum aequi:
laterum BDC poteft circumfcribi; cui confequens eft, angulum
BGC effe =4 R, etergoang. BGF. = % R. - Quare;'cum in
fig. 12, angulus TQR etiam firt —= 2 R (per conftr.), eric FB
FG= TR: QR. Ergoratio AV: AP minor fit necefle eft rati-
one’AF: FG; et'propterea’ angulus VAP in fig. 3. ‘minor erit
angulo AFG in fig. 13. Tam illud perfpicuum eft, {i angulus fo-
lidus A in fig, 3. applicetur angulo folido A fig. 13. fic, vt angulus
planus ‘CAB in illo folido congruat cum angulo plano BA C in
hoc, reflam AP cafuram effe in re@am AF, et re@lam AV, in
qua reliqUorum duorum angulorum illivs folidi plana f¢' mutuo fe-
canit, pofitam fore in plano GF A, quippe quod plano BFA ad
reétos eft. Itaque cum nunc reftae AV er FG fint in eodem pla-
no, et & tranfuerfy A R fje fecentur, vt angulorum alternorum alter
altero minor fit: patee, reflam AV, 1o hoc fira produétam, occur-
furam efle productae rectae G F, ideoque ctiam plano BD C, ad eafs
dem partes pancti A, ad quas rectae AB, AC, AD eidem plang
occurrunt. Quod cum de reliquis duabuscrectis, quae ctim his qua-
tuor, modo commemoratis, ad angulum {olidum in puncto A for.
mandum concurrunt; eodem modo demonftrari poffit: liqueg (§:3)
sngulum ©lidum hexagonum A effe pyramidalem. ‘0. E.D. °

13. Con-
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13. Concefla-anguli-dati in tres partes acquales foctione; pote:
tit cademi methodo ‘conftiui aagules folidus pyramidalis-fub: fex
aequalibus angulis planis; qui quamortectos dato angulo exgedants
At quoniam illa anguli dati trifectio vim geomerriac elementatis fu-
perat, maluimus problema ad iftum modum proponere, pracferdm
cum hic modus ad inftirutum noftrum haud minus it accommodatus.
Geterum latius patere hane methodum, et'ad conftruenduim angulum
folidum pyramidalem; octo ‘vel decem] vel quotuismumero pariafis
gulis planis acqualibus, quatnor rectos excedentibus; comprehenfunt;
etiam valere, omnes in;geometricis- contemplationibus paullo exercis
tatiores facile intelligent. ~ Illud tantum admonebimus, {i defideretur
angulus folidus ralis, qualis fupra (§. 3 ) mentionem iniecimus; in
quo {eilicet fexfint plani aequales, ex quorum fex cruribus tria in
ybum ‘idemque planuni < reliqua vero itriasadz eafdem chuias. pldni
partes'cadant; magnitudinem vaiuscuinsque/horum fex angulorum
hoe facili-caleulo, cuius ratio ex praecedenti-demonftratione fit per
fpicua, pofle definiri.  Per 3 dividatur cofinus 30 gr. quotiens erit
cofinus alicuius anguli acuti, qui-erit' quacfitus; et inuenigryr in
canone finuum == 73.gr. 13’16, §1. Nan:fi‘in/fig: 153::pyramideny
ABD C intelligamus effe terrdedrum , evip angulus: BAF =30 8%
—— GBF; et quia ergo AF: FBI== EB: FG; et AF;FG 7=
FB4:FGa == 3:1. ' Quate cum nung (fig,3.) in angulo folido
A, qui plano angulo-B A .G tetracdri-applicandus ‘eft,. debeat Cﬂ?
AV: AP = AF: FG == 3:+1 et angulus.planos  EA D gequalis
efle 60 gr. ratio autem AV ad AP componatur ex rationibus, AV §
AD, et AD: AP, feu ex ratione finus totius ad, cofinum anguit
quacfiti V A D et ratione cofinus 30 gr.ad finym torum :. liguet; 1%
ferendum_effe, quemadmodum 3 ad 1, ita.cofin, 130 gr. ad cofis
anguli V. A D quaefiti,

14. Cum ex hactenus dictis {atis fuperque pateat, mulgos angtts
los folidos , atque in his etiam pyramidales, formari poffe, de quibus
propofitio XX I. Libri XI. Elementorum non fit vera: negari fane
nequit, hanc propofitionem hactenus per ‘errorem pro vvniuerfalitver
vera habitam effe.  Sed nunc haud dubitamus fore quosdent, qui

’ C3 quae-
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gquaeftionem oueant, firne. huias erforis culpa ipfihEVCLIDI
wibuenda, an forrafle libraripram vel editoram veterum: incuria vel
Fegiegyi% faltum fit, veverba quaedgm huius ‘propofitionis, quae
debitam aut limitarionemy;, rant exceptionem continuerint, ex con-
rextu exciderine vel extrufa fint: ‘Quacs quakftio wxalis eft; ve ad
cam non licear, nifi coniectandos refpondere. ! Er ‘noftram qui-
dem “hac ' de  guaeftione {ententiami+{iv quis’ requirat, ingeaue fa*
gebimur, 'non videri nobis EAMCLTD EM huius erroris poffe ab-
folui. . Quod tamen faluaoreuerenta erga huue antdquiflimum Geo-
metriac magiftrum, quo meliorem nullum_vsquam reperimus,’ dis
&ura purtari volumus. tiquidem {i certé conftarée, Scholiunyillud,
quod exrremae propoﬁtiom Libri X1l Elementorumy in’ qua Ens
¢lideum opus rerminatar; adie¢tum legimus) ipfum!EVICLYDEM
habere auttoremz vaxidubivmeforer; in: X X4 ovndecimi {cribendd
bonum - dormitafle EV-CLIDEM. - Namgue illius Scholii de-
monfratio» hanc vndegimi libri propofitionem totidem verbis repe-
fit; et jra eft comparata, vt nullam’vim habere: queat, onifi -apud
eum;qui-hanc propuﬁrioncm pro vniuedfaliver vera habear.! Sed ¢uat
videamus, ;magna 'probabilirdre opponipofie, Scholiom iftudoparis
ter atque eq, qiae id praecedunta verbis:eARwg § o7 peiley % i Ky
affuta effe propofitioni: X VIEL Libri’ X111, a' veteri 'quedam
Mathematico, ‘et fortaflis a THEONE Alexandrino, ‘quem, ex
iis; quae de {eipfe in-aliquot loco commentarit {ui‘in ‘oL, PTYOLE-
A ET Meygngy - Stvraky fiphic,™ conftar,” notam—editionem
§ lementorum paraffe ;" in "'qua’ nonnullas “propofitiones- adiece-
He s nolqmus infiftere Huic‘argimento, "Eft adtem” alia” ratio;
quae nobis perfuader , £V CLIDEM nimium’ feftinanter hic it
dieaflel © “Videlicer havd eft verifimile, “eum, cum haec de an-
alis folidis exponerer, notiones diverfarum formavam anguli fo-
lidi animo habuifle comprehenfas. ~ Quomodo. enim in 1;x‘opoﬁ.
fione XX {impliciter “afhrmare poruiffer, in angulo folido, rribus
‘ ; planis
¥ Locus ille ot pag. 50: Adeaxra wpiry Oy 7§ Odera ¥y Srorxewn, mels vg
wtAss TR AT SifMNew i
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planis ansulis’ contento, ‘duos planos’ vteungge fumitos, tertio el
fe maiores; i notionem anguli {olidi gibbi menti” impreflam ha-
buiffec? Practerea, cum:in toto’ eius opere anguliplani gibbi nul-
lum occurrar veftigiuni; etfi huiufmodi angulo nomien: anguliper
definitionem oftavain primi aeque ac' ceferis’ dngulis: conuenit: Pro:
babilel eft, curn née de-angalo-folido gibbe, nee de'illo angulouth'
do, quielbad verticem ‘pyramidis, in cuius-bafiangulus gibbus pla-
nus oceurrit, tunc, cum de’angulis-folidis fcriberet; cogitafle. Q‘Odﬁ
autem diverfae anguli folidi formae menti ipfius pracfentes non fu-
erunt:-defnir-fabe ratio; " quamobrem ‘non- fintpliciter “de’ omni- an
gulo {olido affirmarct, quod illi formae, guam animo intuebatur,
conuenire videbat. Quae cum itafint, non temere forfan eft,
quod credamus,, commupis iftius errati au@ovem ipfym fuifle E V-
CLIDEM, eoque magnum _nobisdqc_u»memuni ‘dcdiﬂ'e, quam fit
ingenium omnium hominum’ ad crrorem proclive, quantoque ca-
ugndum. dit.opere,-ne-de-qua-re-ante-aliquid.- pro-gerto. {tatuamusy
quam notio eius plane diftin&ta informata fuerit animo, atque in
omnes quafi partes verfara, ¢t vndique infpelta.

Verum hacc haltenus. Nunc enim ad id nos conuertamus
peragendum , quod huic feriptioni praebuit occafionem, Significan-
dum nempe Vobis eft, OPTIMI PHILOSOPHIAE CAN-
DIDATI, decretum effe ab Ordine Philofophico, vt fummi in
Philofophia honores academici, eis, qui fe dignos his honoribus
idoneis {peciminibus fint exhibitari, pridic Calendy; Maias. per M€
more rituque antiquo confer.anmr. Quare Vos, qui, ingenuis ar-
tibus gloriam quaerentes, hifce honoribus condecorari cupitis, 10-
20, vt nomina apud me veftra mature profiteamini, nobisque Pro-
fettus veftros in Philofophia et bonis litceris, explorandi copiam e

ciatis,
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Garisi. 1+ Cotgrant -quemadmodum de  Ordinis-noftri: fanore. erga
omnesy Per:quos Bhilofophiam et liberales. artes, carummue faldim

dmoreity ad pofteros. propagatum iri {pes. fit, fatis Vobis confta.
ye-arbitrory, ra er de mea veluntate, veftra defideria Ordini, pro
eo.-AC Par erit, qomme,ndandi .. udioque. meo, veftro honori in:
ferwiendi, - velin fitis perfuafi. | Faxic autem DEVS, vt hoc
infticutum irjecclefiae fuae; et rek publicae Jitteratae,
wviilitatem cedats
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