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fnſivs ſæ æt N 25 Vſm lill lũ

es eſt adlmodum mirabilis, et paene ineredibilis,

in EVCLIDIS Elementis Geometriae, qui li- i
ber a tot acutiſimi ingenii hominibus lectus et

ſperpenſus, ſemper ſummae œæQiæ geometri-
cae laudes tulit, qui tot commentatores atque editores nactus,
qui in gentium linguas translatus eſt, in hoe ergo libro ſuper- i
fuiſſc adhuc errorem, per tot ſecula a nemine animaduerſum. Ve- liſre tamen id dici poſſe, certiores nuper Mathematicos fecit illu-
ſtris Acadumia Scientiarum Pariſienſis cum eos monuit, Libri

vn-n 2
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æ Notum eſt teſtimonium, quod ævcr inIs Elementis P. RAMVS per- ihibuit: nullum paralogiſmum, nullam Vivòevęæœie in toto libro a ſe, l

DANVS (de Subtilitate L. X III: Quorum, inquit, inconcuſſa iquanuis ſeuere inquirenti, animaduerti potuiſſe. Et de iisdem CAR-

dogmatum firmitas, perfectioque adeo abſoluta, vt nullum opus iure
huic aliud comparare audeas. Quibus fit, vt adeo veritatis. lux in eo re-

fulgeat vt ſoli hi in arduis quaeſtionibus videantur poſſe a vero falſum
diſcernere, qui Euclidem habent familiarem.

æ* Viã. Hiſtoire de P Academie Royole des Sciences, aunte MDCCLVI.
Pag. 77- quod Volumen tamen non niſi pãullo ante initium anni ſupè-
rions ex typographeo regio prodiit.
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vndecimi propoſitionem X X I. quae de omni angulo ſolido enun-
tiat, angulos planos, quibus ille coutineatur, ſimul ſumtos minores
eſſe quatuor rectis, non eſſe vniuerſaliter veram, eumque errorem
Mathematicum quendam ac Ciuem Geneuenſem, LE SA GE, pri-
mum deprehendiſſe, ſibique per litteras indicaſſe. Quae ſimulac le-
giſſem, rei et nouitas et dignitas animum meum impellchat, vt per
me ipſe cognoſcere ſtuderem, quid de hac huius theorematis repre-
henſione eſſet ſtatuendum. Ac cogitans de hoc argumento, perſpe-
xi ſane, hanc Euclideam propoſitionem a Clo. LE SAGE recte
in eo eſſe reprehenſam, quod de omni angulo ſolido, ſine addita
exceptione, aliquid enuntiet, quod in quosdam tantum angulos ſoli-
dos competat. Cum autem ſimul intelligerem, haud adeo facilem,
neque in procliui, eſſe huius errati demonſtrationem, mihique vide-
retur e re Geometriae eſſe, vt ea demonſtratio clire exponeretur, cum
praeſertim ea tradenda toti de angulis ſolidis loco ſlũẽ luminis af-
ferri poſſet, quem a Geometris nondum ſatis tractatum eſſe, vg1
hoc ipſum, quoũ illud erratum ſine animaduerſione hactenus praè-

lN
termiſerint, aut adeo ſuum fecerint, indicio eſt: ſtatud; praeſenti:
aliquam commentationem emitterdi occaſione ſic vti, de hoc vt ar-
gumento breuiter, et ad captum tironum Geometriaæ, quibus haee

u ſcriptio deſtinarur, accommodate perſcriberem. Ac: quae quidem

ſ]

ea de re iam dicere animus eſt, ea ſic partiemur, vt primum dũe for-
l mis ſeu ſpeciebus, in quas angulorum ſolidorum genus diuidendum

a

eſt, paullo accuratius commentemur, deinde exceptionis, theo-
l remate Euclideo, ſupra memorato, faciendae nęceſſitatem perſpicue

demonſtremus.

i

i I. ANGVLVM SOLIDVM ita definimus eum gveri-
Vãlll] DE, vt eum dicamus eſſe inclinarionem trium pluriumue rectarum,
itn quarum ſingulae binac in diuerſis planis ſitae ſint, omnes autem in

i

vno puncto concurrant. Ex qua definitione ſequitur, angulum ſo-

l

llllt idum totidem angulis planis contineri, quot rectae ad eum con-
i ſtituendum concurrant, er ſingulos horum angulorum cadere in pſa-

 n
na diuerſa, omnes autem habere verricem communem, illud nempe
punctum, quod omnibus iſtis rectis ſit c!mmune, Hic vertex com-
munis ipſius anguli ſolidi veriex vocatur.

2. Imm



5æ Ai2. Iom inter angnlos planos, qui ſolidum comprehendunt, aut
eſt augulus gibbus, hoc eſt, rectis duobus maior, aut nullus talis.
Si illud contingat, angulum ſolidum gibbum; ſin hoc, non gibbum
licebit appellaree. Anguli ſolidi gibbi exemplum habebimus, ſi no-
bis fingamus pyramidem, cuius baſis quatuor pluresue angulos pla-
nos habeat, inter quos gibbus occurrat; namque ille ad baſin huius
pyramidis angulus ſolidus, cuius, verrex idem eſt, ac vertex angnli
pleni gibbi, ipſe erit gibbus. Item ſi ſuper plano circuli, ex centro
cius excitetur recta, ſiue obliqua, ſiue normalis plano circuli, et dein-
de ex circulo eximatur ſector aliquis, ſemicirculo minor; ac per re-
ctam ſublimem et radios circuli, reliquam cirenli portionem ter-
minautes, ducta intelligantur plana: haec cum reliqua circuli por-
rione comprehendent angulum ſolidum gibbum. Hacc vna eſt ao-
guli ſolidi diuiſio.

3. Diuidi autem porro anguli ſolidi non gibbi notio poteſt
ex conſideratione poſitionis crurum angulorum planorum, ſolidum
comprehendentium, reſpectu verticis communis. Etenim aut po-
terit planum per verticem anguli ſolidi ita duci, vt crura angulo-
rum planorum omnia ad caſdem pai tes huius plani cadant, aut id
non poterit fieri, ſed vteunque planum ducatur per verticem, quae-
dam crura angulorum planorem ad has, alia ad alteras paries eius
plani, vel in ipſum planum cadent. Duae hine formae anguli ſolidi
non gibbi exſiſtunt. Si per verricem anguli ſol.di pſanum ita duci
poſſit, vt omnium anguloium planorum in ſolido crura ad eaſdem

plani partes cadant: angulus ſolidus pyr.midalis apte dici poſſe
videtur. Eſt enim talis angulus ſolidus ad verticem omnis pyrami-
dis: quãutoquidem planum per verticem pyramidis, baſi cius pur-
allelum, 7alem ſitum habere neceſſe eſt, vi omnium angulorum
planorum in ſolido ad verticem angulo crura ad æaſdem partes hu-
ius plani cadant, ad quas eſt baſis. Ac viciſſim, ſi planum per
verticem anguli ſolidi non gibbi ſic tranſire poſſit, vt crura angulo-
rum planorum in ſolido cuncta ad eaſdem pluni partes cadant: plo-
num quodiibet, ad has eoſdey partes illi plano parallelum, ſingulis
his cruribus occurret, ideoque cum planis angulorum pyramidem
formabit, in cuius ærtice angulus ille ſolidus erit. Hine contra,
ſi per verticem anguli ſolidi non gibbi nullum planum ſic poſit du-
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vI Eci, vt omnia angulorum planorum crura ad eaſdem plani partes
extra illud cadant: talem angulum ſolidum non pyamidalem voca-
re, opinor, licebit. Fieri àutem poſſe eluſmodi angulum ſolidum,
vno alteroque exemplo declarabimus. In plano aliquo verticali per
quoduis eius punctum B (fig: I.) ductae. intelligantur recta vertica-
lis et recta horizontalis; atque in eodem plano ad idem punctum
B ponatur angulus ABC, cuius crura BA, BC ſint ſuper hori-
zontali, et ad diuerſas verticalis partes Deinde per rectam illam
verticalem ductum intelligatur aliud planum vtcunque, et in hoc ad
idem punctum B ponatur alius angulus planus DBE, ita, vt ambo
eius crura BD BE ſint ſub herizontali, per puntum B in hoc

Vlplano ducenda ac communis planorum ſectio inter ea crura cadat.
Quo pacto, meniſcſtum eſt,, extiturum angulum ſolidum, qua-
tuor plenis angulis ABD, DBEC, CBE, et EBA: comprehenſum,
per euius verticem B vtcunque duxeris olanum, nunquam efficias,
vt quatuor rectae BA, BD, BC, BE fimul extra illud et ad eas-
dem eſus partes cadant. Aliud dxemplumſ anguli ſolidi non pyra-

midalis habebimus, ſi ex ſex angulis ſlanis, quòrum ſiuguli ſint
aequales 735r. 13 17 certa lege componamus ſolidum. Namque ex
ſex cruribus horum angulorum tria alterne ſumta cadent in vnum
idenique planum, reliqua vero tria ad easdem huius plani pa-tes;
quod ex infra dicendis apparebir: vt ergo hic angulus ſolidus n. lla in

pyramide angulus ad verticem fieri poſſit.

4. Qibus de formis variis anguli ſolidi expoſitis, veniamus
ad alterum caput huius commentationis, et videamus, an, ſecundum
theorema Euclideum, de omnibus cuiuscunque ſpeciel angulis ſoli-
s vcre dicei poſſit, ſummam angulorum planorum, ſolidum angu-
lum term nantium, deficere a quatuor rectis. Ac primum de an-
gulis ſolidis gibbis ſtatim manifeſtom eſt, mulios tales ſic fingi poſſe,
rt in iĩis hoc Theorema falſum deprehendatur. Nam ſi ex centro
circuli, ex quo fector, ſemicireulo minor, ablatus ſit, erigamus re-
ctam, plano circuli ad rectos: tres exiſtent anguli plani, ſolidum
comprehendentes, quorum duo erunt recti, tertius gibbus, ſeu dio-
bus rectis meior, et quorum proinde ſumma excedet quatuor re-
ctos. Et poterurt ex centro huius ſectoris, ſemicirculo muioris,

pro
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pro vna recta, plures ſic duci ad easdem partes, vt anguli plani,
quos hae rectae partim inter ſe, partim cum radiis, ſectorem ter-
minantibus, efficient, ſimul ſ. mti maiores ſint duobus rectis: quo
facto, his angulis planis additus angulus ſectoris gibbus ſummam da-
bit angulorum, ſolidum gibbum terminantium, maiorem quatuor
rectis.

5. Deinde angulorum ſolidorum non gibborum eis, quos non
pyramidales dicere auſi ſumus, non ſemper hoc eſſe adiunctum,
vt ſumma planorum in illis angulorum quatuor rectis ſit minor,
facile poterit demonſtrari exemplo talis anguli, quatuor quidem pla-
nis angulis comprehenſi, quorum tamen ſumma quatuor rectos exce-
dat daro angulo Q& Cuiuſmodi angulus ſic poterit conſtrui.
Datus angulus Q diuidatur in quatuor partes aequales, quarum
ergo quaeuis minor erit recto angulo. Singulis his partibus ad-
iiciatur rectus: habebuntur quatuor anguli obruſi, ſibi inuicem aequa-,
Ies. Iam ex duobus horum angulorum er quolibet angulo acuto, con-
ſtruatur angulus ſolidus, per 23. XI. Elementorum. Ex iisdem porro
datis conſtruatur alius angulus ſolidus priori aequnlis Iungantur
hi duo anguli ſolidi ſic, vi anguli acuri in vroque congruant, et.
ceteri anguli plani vtriuſque ſolidi ad diuerſas partes plani eius, in
quo eſt angulus acutus, cadant. Quo facto, mente remoueatur pla-
num, in quo eſt hic angulus atutus: et habebitur vnus angulus ſo-

lidus non pyramidalis compiæhenſus quatuor planis, qui ſingur
li erunt RF  Q, et quorum:ergo ſumma excedet quatuor re-;
ctos dato Q*. Nam quia in vrouis priorum angelorum ſolidorum
plana amborum angulorum obruſorum ad planum anguli acuti ver-
ſus exteriora anguli ſolidi inclinata ſint neceſſe et (quod et per ſe
ſatis clarum eſt, et per ea. quar paullo poſt propoſituri ſoumus, ma-
nifeſto demonſtrabitur): fieri nequit, vt, iunctis eo, quo diximus,
modo illis ſolidis angulis, dno ęx angulis iſtis quatuor obruſis in
vnum idemque planum cadant, et cum ceteris angulum ſolldum
gibbum triangularem forment; ſed ſinguli quatuor obtuſi anguli in
diuerſa plana cadant, ideoque angulum ſolidum quadrangularem
componant, neceſſe erit.

6. Sed dicet fortaſſe aliquis, haec omnia concedi poſſe, ſaluo

Euclideo theoremate: Cum enim EVCL IDES contemplationem
quin-

ræ 7z
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vIIIouinque Schematuũt feòd corpõru® Platonicorum totius ſul operũ
ſinem conſtitnerit; nec opus iph fuiſfe, nec propoſitum, de aliis an-
gulis ſolidis loqui, quàm qui his corporibus ineſſe poſſint: quare
tam vndecimam deſinitionem Libri X I, quam propoſitiones Eu?
clideas omnes, in quibus anguli ſolidi fiat mentio, non niſi de iſti-
uſmodi angulis ſolidis eſſe accipiendas, exeluſa omni angulorum fo-
lidorum gibborum, et non pvranidalium conſiderauone. Quae
cum aliqua veri ſpecie dici poſſe, largiremur, ſi X X I. propoiirio
Libri vndecimi Elementorum de t0to angulorum ſolidorum pyra-
midalium genere poſſet obtineri. At enim vero ſecus ſe rem habe-
re, mox videbimus. Scilicet hoe genus nngulorũm ſolidorum rur
ſus in duas ſpecies didi poteſt: cum pyramũ, ad euius verticem
sliquis eſt angulus ſolidus, aut æapllum in hãſ ſna angulum planum
gibbum habeat, aut talis raleſuè anguli in ea baſi, inbutr.. In prio
caſu verum eſt theoremu Eniclideum; id quod parùm ex ipſius E V-

CLIDIS demonſtratione dæ angulo ſolido non gibbo, et tribus
planis comprehenſo, partim ex CL AV.II et Tæa COVE Ta- de-
monſtrationihus liquer. Sed quemadnindum hie demoĩſtuæ ngs
non poſſum ad eiuſmodi pyramides exrenii, in ꝗuarum haſibus anã
guli plani gibbi occurrumt: ita accidit, vr, licer in nonuullis huu
modi pyramidum anguli ad vertices ſub theorema Euclideiim ca-
dant, dentur tamen permultae, in quarum angulis ad vernices jdem
Theorema fallas. Ft hoc eſt, quod nunc demonſtrare aggredimur.
Pracmittendum autem nobis eſt hoc

LEMMAn, Ex tribus angulii planis, quorum ſumma minor ſit quatior
rectis, et quorum duo, vtlibet ſumti, reliquo ſint maiores, angulum
solidum uon gibbum conſtruere, et ſgulorum planorum aa ſe inui-
cem inclinationem inueuire.

SOLVTIONEM prioris quidem priis huivs problemaris iam'
EVCLIDES exhibuit, ſed taem, quũt noſtra ſcopo non ſitis comie
nit; hinc aliam nobis radendim eſſe inĩelteximus, per qùum ad poſte-
rioris etiam part, ſolutionem facile perueniri poſſer. Sunt vero
tres caſus problematis. Caſus I. Si anguli dati æ, B, V omnes in-

ter ſe inaequales, et vel ſinguli, vel ſaltim duo æ, ſ, acuti ſint:
ponantur in quouis pland ad jdtem punftuni eandemque' re-

ctam
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Anm a (fi5. æ)daœanguliæ-k, ęp lphis æ, ãfgillmm aquales,
ſic,vt cPus commng a imer. reliquæ a5ra-m, a cadat. Sumt in re
Aac a quęuis pmẽto:bab a diuorſo; hoo æenu stãnueralio væ der
ſcribatur circulus, euius peripheria, nectae a, 1ac, ap occurram in

d, c, e punctis. Sit uurem æ muior ꝗusm ſ, et ad minor quam
ae; et iunganur cd, ce.. Deinde in uribus angali CAB—Y
cuius vertex ſit punttum æ ſig: 5) capiatur AD &.ad, et
AE  ne, etex punẽtis D, E duomtur, in plajobhuius angulis
rectis A AE merpenãiculares,  quae ſili mutno oceurrent in ali-
quo puncto P. Bx hov nunctto exittur plano CAB ad rectos re
sta PV tama; ?tũpſins guædmur aequule ſit excoſſui guuũrat re-
Stav li. seipraiuai;arum reõtae? D;, ac iungatur©. A; hàbebimũ
ngul um ſsldum -unmrehienſum trius anguisꝗ;laiis. æac æ,
.A Bũò, BAICZ n Deſcripto ́orẽs /ſogc irècta cà foxii-
ireulo: uptetur ãnãlo ox putò u chorda dy, æ Dæ; et. in ſomi-
ævulò ſuper 78t” cf deſeripro aptetor ex puuctonæ fecta er
EP: verivmg: æ"= inclinvion planorum ãugnlorum æ et
niqu. ang. ce r 2 nclintioni plonoium angulorim. Bær 5 verſus
uas pires, ud quus dirpmãtus P.. auiom per punttum r du-
catur rectue æc prrpendiculiris- in plunei æũ o, quat rectis u4, æ-
œccuræat in&, In anguliv (fig. 4) oruribus capianiur, inde a
vertiee ĩ, ſfis up, et ſir ak, æx cenvis h radiis cp, c
deſcribantur circuli ſibi mutuo occurrentes in puncto i. Juctis hĩ,
gi, erit ang. hig, vel (ſi hic ſit obtuſus) ipſi deinceps poſitus, incli-
natio pænorum angolortm æ7ſ ũnſſolido àd ſe inuicem.  Q E. F-

Ad quam conſtroẽtionem demonſirandam, primum oſtendi
opòrtebit, ſemper fore P minorem quæ c à, ſiue puntum P in-
racangulum BAC, fiue extra æum, ſive in-punctum E cadur.
ũat primum P intrũ 6u  BA G. 2la® ſi thogas; eſſe. D nvnornm
quam æà:junti ntn œit mtnur nmm ac (4; IĩBe).
neque angulus è A D mitr unilo: l' ſt qut ?æ noh mnœr
erit qum àc,, AE antem ipſi 47 acquitis; et verque ingulorum
PES, r?ã rettus e?: IFE non ẽrt nẽr quim cœ,; neque crę-
angilos P miſbſ eſt poreũt angiſo:e: uure ſubdus BæC

iibſtuti ub i. 4 i- er ”u].-.ES



x 4
Z v non erit minor angulis' æ,  ſimul ſumtis; contra hypothe-
ſin. Erit ergo PD minor onam cd, ſi P intra ang. BAC cadut.
Deinde ſi P in E cadet, negeſque eſſe rectam E D ſev PD minorem
ipſa ca: neque AE erit minor quam ac. Eſt autem AE  ae.
Ergo in triangulo rectangulo c æa cathetus aæ non erit minor hy-
potenuſa 7c.. Quod eſt abſurdum. Denique ſi P cadat extra angu-
lum BAC (fig 5. 6.): fiar angulusię a: =5 ad eaſdem partes
rectae ca, ad quas eſt ang. ca-; et occurrat crus eius aæ periphe-
riue circuli in s2. luncta igitur æ”], erit as 2 a Atl, et c: &ce,

et ang. c1 rectus. Quia autem per. hypotheſin. eſt ang. v minor
quam differentia angulorum æ, B: erit ang. E a D minor ipſo æ4.
Quare ſi figuram AB E P mente ponamus in planum circuli ac,
ita, vt rctu A D congruat rectae a 4: cudet qudem recta DP in re-
ctam de, ſed reſta AE inra angolom ca, et punctum E inta
ang. cia cadet] ac: proinũe recta E P occurret rectae cd inter c et à

llb puncta. Nam iungatur E, et producatur: et quia in triangulo

IN

iſoſceli E aa angulus ad baſin EsA eſt acutus, angulus vero cæa re-
ctus eſt; recta æ E inue angulum ſra cadet, et ergo rectam cã ſe-
cabit /menę et d in n punẽto.. Quia autem angulus externus n E
eſt obtuſus,. es PE à rectus: reũta PE intra angulum nE cadat,
et hinc rectam cd inter n et d ſecet, neceſſe eſt. Itaque, cum re-

lti fta P E-rectae cd inter puncta c, d occurrat, fore PD minorem
ipſa ca, palam eſt.

llt Deinde, eſſe angulum VAD æ, t ang. VAE B, ſi
ll

demonſtrabimus.  ungantur VD, VE. Cum recta VP, plano
E AD nermalia, faeiat angulos ad P reũtos: erit quadratum rectae

ill
vVD atquale quadratis rettarum VP, PD, id ſt, quadraro icta.

be
cd (per couſtr. 13 et proinde VD  cà. Et cum ęx punio V
mleni: VaD in planum BA C demiſſumi ptrpsaũnlum inſiſtat in
puncio B; ex quo. in communem: horum, pnbrægm ſectionem AC

i erpendigulpris ducta eſt P D:  erit etiam recta. VD rectae AC ad
Drectos. Quare cum anguli] VD A, cãa reth ſist, et VD c4,

 2Aææa-“3XraTh  Aa L/~æ~lil



:?2 2 xrrectus ſit, et, praeter;]m Vc õ0àu A E a5: erit (47. I.
Eucl) VE ce, ę; ſine angulas VA E cac =3ſ Quoræ an
gulum ſolidum ad A ę tribus datis, planis angulis æ, B, v: conſitus
ctum eſſe patet.

i f 3 ar  2a naà B”  5 4v at BEEEEEEE:Praeterea planorim V Aga BAG ſe myutuoin rect A C ſe;a,

cantium iheſinationem VDP ęſę aQulem angulo càq (fig. 234

facile intelligitur ex go, qid: VD.=/ cd, DF a q, et anguli
VPD, cq4 reꝗ́i ſint., Similiterinclinationem VEP planorum
VAB, BA C,ad ſe inuigem acqualem eſſe. angubo xèr, munifes

ſtum e. lilãli am E JPut” ten;?HEBSAã El

 Tagãem in planis V AD,, V-A Eĩ dutamintelligantur, ad re-
ſtam AV ex puncto V Berpendigulares V C; V.B,- quae rectis AR;

AE in C, B occurrani. Quia ang CVA acu, et VACæ
cak, et. VA a: erit. AC ha, æt v5  ch. Pari ex ra:
vone erit AB á, et. V8,= .Hinc erit etam7à æ AC
(fig 4 et3), st fQ =iu; /aò pręinde, ob sngulos ęſh, BAT
acquales, reca gh  BC. Et quoniam ergo triangula hig, CVB
ſibi inũicem acquilatęra ſumt ”rit ug. big/ CVB, qui (per de
fin. 6. XI EJem) grit inclinatio plani A VC ad planum AVE,
ſt Giteacutis, v3 ergo, Tllę- engnlus hig obiuſus. ſir, is, ꝗu iſt
erit deine”ps, inclinetionem, hoym pltnorum ſit exhibiturns. Fſæ

miBũp L.rCaſus I ?si angli Hat æ, ſ, y ſint inaequales et vel ſinguli,

vel ſaltim duo.æ, ẽ, ohtuſi:. ponamus. ſimol, eſſe õ hqrum angulo-
rum maximum, 7- minimum., ãpiau; æ anguli ſ, et auguli
complemeniam aq duòs rettos, quorum ùlud ſi: B,. hoc 4; et que;
ſi ex angnlis tribus 4, B, 5 augulus ſolidus Gerĩ deberet ad punftum
A, ita determinetur ſ per ſolutiouem eaſus]) potitio reũtae AV ſig-
7) Producaniurdeinde erura angull EA 7 uſtra uerticæm
A ii B et C habebimus angulumi ſolidsim, tribus ꝑlanis VA B,
vaò, CAE.. qui i5ſũ Bua,v acquales. erunt, comprehęnſus
Et ineingięũœ geno-sm Vac, VAz, Ca ad ſe mumo ẽèq
der èugt, ãiaus indlinguęhes Rangrom Va D, Va. EAB
àd ſe nmeqn, per ũtã a, ãſun sumum determinndac.

B am-



xIi EQuorum praẽceptoruny fingutà rationem habebunt manifeſtam,
dummodo conſter, angulos 4, B, tas habere: conẽitiones, quas
problema requirit. Quad ſic euiũẽitur. Cum (per hyp.) ſit æa ſ 4

2 R/~F B, et a minor quam B47, erit 4 maiòr quam B
5, ſes 4 maior quam B. Similiter, quia ſſ minor eſt quam
a V: putet, efſe B maiorem quav æ, ſeu B y maiorem
quum A: Adhuc cum fit æ J”51à E=4R8, et æ 85
minor quam 4 ”F per hyp. yerit 4 ꝗ B maior quam 7. Ae quo-
niam eſt æ J B maior quam v: eũt 4 J B minor quam 4 Rv,
ſeo 4 4 BJ 7 minores 4 Retis. Proinde anguli 4, B, 7 ho-
bent conditiones in propoſitione requiſitas.

iGaus IlIT. Cum angolorim darerum æ, ſ8 v, duo æ et ſ
ſunt aequales: eadeni fieri debent, quae in ẽaſu primo vel ſecundo
praecepimus, prour anguli æ, ſ acuti erunt vel obtufi. Demon-
ſtratio quoque eadem trit, praeterquam uod iam breuius oſtendi
poterit; retum PD ſemnpet minorem eſſe: ipſa cà.. Nemque in
hoc caſu, ob aeq alititem rectarĩ AD, AE (per conſtr.), pun-
&um P uòn poreſt chdere niſ inird shgulum EAD ZT, et ang.
P AD erie 2 yV, ideoque, ſi æ, 8 fint acuti, minor angulo æ
(per hyp). Ergo, cum anguli ad D et à fint recti, et AD =æ
a d (per eonſir.1, erit P D minor qiiẽn cd:: Sed et, cum a,  ob-
uſi ſunt, eriv ſ minor quam 47deinceps pofitus ipſi æ: quoni-
am (per hyp.) 247 minor eſt quam 48, et a J 472R.

238. Ex hoe lemmate hace- fluunt Corollaria, quae inprimis in
gratiam eorum, quae ſequuntur, ſunt notanda. 1):Si angulus ſolidus
comprehendatur duohus phanis acutis æ, ſi, et vnę recto vel: ob-
nſo y: inclinatio planorum, in quibus ſunt anguli æ, ſB, ad ſe inui-
cem erit verſus exteriora ſolidi. Nam quia ung. v reũtus vell ob-
nſus eſt: erit rectae g quadrutum sequalè quãdraris rectarum
TEſb, vel æiſdem maius (per iæ. 11Elem.) Sunr, autem rectaę
ſr, ſb acquales reſtisap, at. et haè muores ſoĩt retiv ꝓ, c&,
feu rectis gi, bi Quare quadratum rectaè 7 b riatut' rit quadræ-

tis reQtarum gi et hi ſimul mgulos æ7b obruſus
erit, ac proinde planum VæB aò ;ldtò©? v a C inchnatum erit

verſus



a E aæ xImnverſus exteriora anguli ſolidi A. 2) In eadem liypothei plium
cuiuſque anguli acuti VA C ad planum tertii BA C inclinetum erit
verſus interiora ſolidi. Etenim in hac hypotheſi punctum P cadat:
neceſfe eſt inrra ang BAC, et proinde etiam intra angulum ſo-
lidum reſpectu communis interſectionis AC dictorum plano-
rum, 3) Contra ea, ſi duo anguli plani obtui VAEB, VAC
cum recto vel obtuſo BA comprehendant angulum ſolidlum
(fig. 7.): cuiusque ex illis angulis planum ad planum huius incli2
natum erit verſus exteriora ſolidi; quemadmodum et ipſorum
planorum VAB, VAC alterum ad alterum inclinationem ver-
ſus exteriora ſolidi habett. Si in angulo ſolido trigono ſint
duo acuti plani aequales: plana horum ad planum tertii inclina-
ta erunt verſus interiora ſolidi. Sin autem duo plani obtuſi ae-
quales inſint: contrarium accidet. 5) Si in angulo ſolido trigono
ſint duo plani acui acquales: crus iſis a-mmue inclinatum erit
ad plonum tertii àuguli xerfus eas partes, vęrſus quas crura hui;
anguli tendun. 6) Angulus ſolidus per hoc lemma conſtructus
pyramidalis ſit (5. 3) neceſſe eſtt. Nam ſumto in ſingulis trium plæ
norum angętorum ęruribus AB, AC, AV ꝑuSũto quolibet ab A
diuerſo, poœrit per æes ia puncta duci plannm. (prr 2. Xdo
Elem) quod baſis erin prumidis; vertiũom.- ſimm: hohenti:in A
punto. j

D nl 9 Quibus praemiũis, d/manſirahimu mn: Va5i|: rariong iæ

ri poſſe angulum ſolidum: pyramidalen, quaiuor pluribusue ””r
galis planis comprelęnſm.. [u;n ſ”m- vęl ad-equo; L

perer quamor Rectos Sit igiter:

]7T Ellãl r Elllã

E PROBLEMA
Angylum folidum pyramidalsm omſiruere, quatior angulit

planis comprebenium, qui ſmul ſumi excedunt quatuor retos data
angulo ꝗ

s0L vr10. Bifariam ſecerur angulus Q er conſſituatur aæ-
gulus ſoliqus ad punctum H (fig: 8) duobus ꝑlanis obtuſis IH E,

B 3 LHK



xIv ã EãLH&, qorum quiſque ſit— R  Q et angulo IHL, qui ſir
miinor complemento anguli Qad duos rectos; id quod per Lemma
praecedens fieri poſſe facile intelligitur. Deinde ex puncto H pla-
no IHL ad rectos excitetur recta HM ad eas partes, ad quas eſt
recta HK (per 12. XI. Elem.). Habebimus hac ratione angulum
ſolidum pyramidalem (remoto plano IHL), comprehenſum qua-
mor planis angulis IHM, LHM, IHK, LHE, quorum ſumma

4R7 4 Q&
In qua ſolutione omnia partim per ſe, partim per coroll. 4. et

6. praecedentis lemmatis ſunt manifeſta.

I. BROBLEMA
DIO. Angulum ſolidum pyramidalem conſtruere, comprehen-

fum quatuor planis angulis, qui ſimul ſumti adaequent quatuor re-

.30LVæ10. Capiatur (fig. 9.) quilibet angulus acutus NKQ,

l

qui per reẽtam KP vtcunque ſecetur in duas partes, m, n. In pla-

r

no huius anguli rectae KP per punctum K ducatur perpendiculeris

B LM, et producatur QK in R, vt recta KM faciat cum rectis KN,
ER angulos æ, 7, qui etiam erunt acut. Ducatur etiam per K re-v cta KZ, quat cum ipſa KN angulum comprelindat qui-
dem, ſed miorem angulo NKQ. Drinde ex angulis et

llt

lilt MEQ ſeu R 4. m, fiat angulus ſolidus, in quo ſit angulus planus
BACRum, BAD /x, et DAC Z2 (ſig. 10); item ex
angulis y, Z, et LEN ſeu R 4 n, fiat angulus alius ſolidus ACDE hoc pacto, vt pęſito angulo CAE  R 4 in plano ſubiecto ſi-
militer, atque angulus B A C in eodem poſitus erat, angulus CAD

priori ſolido angulus ZD AC conſtitutus fuit ad dextrom crus
E: AC anguli CAB, ac viciſſim Iungantur denique hi duo. anguli-

ſ r vi puncta A et rectae AC et anguli DA C coincidant:
pyramidalis com-

prehen-
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2£ xv

prehenſus qũatuor planis angulis EAC, EAD, DAB, BAC, qu-
rum ſummaã erit aequalis quatuor rectis.

DEMONSTRATF. Poſſe enim ex tribus angulis planis R :m
x, et Z per lemma praec. cõnſtrui angulum ſolidum pyramidalem, ſic

oſtendemus. Ett x F 2  MKZ, et Ræ mm MEKQ E,,
quia (per conſtr.) MKZ maior eſt quam MEQ, erit æ 47 RH
mEt quia Rb m eſt obtuſus, x autem et æ acuti ſunt, euidens
eſt, eſſe Ræ m E x 2, et R Emb 2 7 x. Adhuc quia m et2
ſunt acutierit R m æ F2  4 R Ergo ex tribus angolis
RE m, x, et æ conſtrui poteſt angulus ſolidus. Similiter oſtende-
tur, ex tribus angalis planis R n, et Z angulum ſolidum com-
poni poſſe. am li lungantur hi duo ſolidi angali praedicta lege,
dico, neutrum planum ang: lorum CA E, DA E cadere poſſe in pla-
num.alicuius anguli B A C vel BAD in ꝑrimo ſolido. Nam quia,
unictis duobus ſulidis, plana EAC, BA C ſunt ad diuerſas partes,
lani DA C, et ad hot planum incſinata ſunt. verſus jnteriora cu-
asque anguli ſolidi (per 2. coroll. Lemm.), et ergo verſus easdem
artes rectae AC: plana EA C, B AC diuerſa ſint, et ſe mutuo re-

uera ſecent in recta A C, neceſſe eſt.  dem dè duobus planis D A E,

AB ſimiiter liquet. Nam (per conſtr.) haec plana ſunt ad di-
ierſas purtes olani DAC; et (per I, goroll. Lemm.) àad hoc ineli-
a3' ſuit Vrns exierſòra cuiusque anguli ſolidi, ideoque verſns ea*-r/

dem partè; Fettae cõmiunis A D. Cũm itaque demonſtratum fit,
mgulos èAT, BAC, DAE, DAB eſſe in totidem diuerſis lanis?
patet, angulum ſolidum ad punctum A conſtirutum eſſe, qui quæ-
uor his angulis planis comprehendatur. Hune porro eſſe ꝓyrami-
dalem, nequit eſſc dubium: Sumtis enim punctis B, E, C in rœ
tis AB, AE, AC vicunque, intelligatur glãnum per ea tranſiens;
hoc eſficiet cum planis BAC, E A B, E A C pyramidem, cuius ver-
tex erit puntum A. Cadet autem recta AD (per conſtr.) iner
plna EAB, CAE, BAC. hot eſt, intra illam pyramidem BCEA.
Exgo recta AD haſi cius. ſeu plano E BC, occurrat uoceſſe eſt; vt
ergo smnẽè quau: fettie AB, AE, AC, AD ſecentur. ab æno eo-
demque plano ad easdem partes puncti AA Denique cum ſit ang.

BAC

Rſiiũ z i
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xvI E o LBACZ Rjom, EAC RJ n, HADx, 0 EADZ 7:
ſint autem auguli mn4x5y =2 R (per cnſtẽ): paœt, quæ-
tuor angulos planos BAC, EAC, BAD, EAD in angulo ſolido
cœuſtrũ'to fimul ſòrnto eſs /4 R. q E. D.V 7  avu

IIL PROELEMA
II. Angulum ſolidum pyramidalem conſtruere, compreleſum

quinquæ arigulis planis,; ꝗnorum Jiimmæ ́uituor rẽttos Juptrèt aa3
atgntò T. 72 00.. b 44-g5

IIEEES -a 430LYTI0. 1) Si datus angulus T, quem minorem poni-
mus duobus ectis, non ſit mior ſeſquiſeòtò? ſcette vicũnꝗũeiũ
duas partes inaequales S'  quaruni minor ſit's; ui lerit g' 5
minor ſũto, cum fit S æ 3R. 2) Sin ãutem fuerie 5 ”V
epiati: aliquis angulus acutus S  5R- Qibta fieri pot
eſt: Quia ®im2 T ę4”; erit 2Tj æ; ideogu: ẽai angſ-
Iu S ũic poreſt, vt minor ꝗiidem ſit reftò;, maiòr ręnen quàm 2

TTnn E22/2AuuL~A àa
xB'  J æum-au.. ajuuu aa tipunus, Culuspſanorum vhus B A C ſi rettus, reliqui duò, vAC; VAB ſimt t

ti; inter ſ angòlo 3 (RY S) acquales; et determſnetĩ tòer
Lemma) nſchnatib plant cuiusòis horum duòrãm angilorum vVac;
VaB ad planum recti BAGC. ꝗuaẽ incſinattò ſit àęqtaũẽ ſugdlo
adq in fig. 3.4) Poſthace flat (per I. Problema) ànguſos ſſſdus
pyrumidalis H (fię. 8), comptenenſus quatũor plaris aingulis, quò-
rim ſfumma ſit 2 F Q ſoe nen paũto, vi angolui L Hſ,
quò plana, ĩo quibus ſuit anguli Feœti 'M, LHM,, aũ le mu-
tuo inclinmmtur; ũãtòr ſę angt lo cã Quòa fieri poreris, qui-
demonſtrabimus anguſum cã4 æ.rR- Q il5ò] Dyuique huic
ſoldo angulo applicetur extrinſecus angulũs iligus trizonus, prius
conſtructus, ta, v huius ſoliãi angulus planus rectis cum an-
g016 recto LHM in illo ſolidg congiunt. Dico f”-bu5;eſt, quoò;
fieri oportehat, lit

bn omlc.n vr:2.
PEMO»



s 82 x>i
D EO TR A *BVM ſiè eſ' àntè õmniã angutum® cd ſempe-

minorem fore complementò angòli Qad duos reũtoss Namſi
non ſit maior quam 3 ”t fore TES 2 R, mæniſeſtum eſt. Etſ
T R: iterum etit T28 3R Eit emm 2T 38
æS (per hyp.), ideòque TE28 2 R. Cum itaque in vtro-
que caſo ſit ?-æ5 æ 3 i; aæ per liyp;) fit  q erit
ſemper QF 25 3 R, etergo 25 3 R Q et proinde æ
(RES) I2R- Q. Iem in fig. 3. puncto V, quod ſt
extremum recta PV, quae in conſtructione anguli ſolidi trigoni
(per Lemma) plano B AC ad rectos ducta eſt ex punũ©to P, duca-
r ad punctum Bin ꝑlno VA C reũa VD: et erit angulus
VD P inclinatio plani VCA ad planum BAC, ideoque VDE
cdq. Verum, ob angulum BA C rectum,. et AE  AD, et

ABP  ADP R (per conſtr.], eſt P D AD. Sed VD æ
VA,; ob mgnuium VD A rectum Quia ergò. in iangulis PVD,

VAaD, adP e D reũtangũlis eſt DP =D5ũæ, DV autem minoF,
quini AV erĩt angults v DP minor quim VAD. Hnlt cum ſic
angulus VAD E (R# S) per conſtructionem, patẽt; ſemper fore
cdq  5 (RES). Vidimus autem, ſemper eſc Z (RS)
2 RQ Oſtenſum eręę eſt, fJorę ſempèiĩ ingulum c à  minorem
complemęnto anguli Qad dũos rectos. Ex quo perſpicuum eſt,
angulom Læ i:( f" ꝗ-)y quiminos æſſt dobiat quam 2:1/&(per

a5I. Probl. et Lem.), ſumi poſſẽ moiorem ipſo cua:

Quapropter ſi angulus ſolidusA tſigonmus, ſecundu ꝓræeceptum
3. conſtructus ita iungatur angulo ſoljdonrægono, vt. illius angulu

b
inglinatum erit ad planum LH M ſoly sugulo cã 5 qui minor ei*
angulo L Hil, ſub quo dũ sagulo. ſolide- tenagono plnuni angu©i
IHM ad nlanum; LHMsimdlingnũ eũ3 bg'u. pluum ſllius an
B3li acuti 2 (RæF 59); inſiſteis reſae H°M; œderimer plans LHM,
IELM. Drinds: etiarh hoc manifeſtum eſt; alierios ariguli acuti in:

ſolido trigono/Aplanmm, uod iuſiſtes ræẽms. Liæl, non poſſe cadere
in plium L HK ſolidi tetragoni, vltta rectam L H productum:

C cum



cum haec duo plana ſint ad diuerſas partes plani LHM,, cut in re-
ſta L H inſiſtunt, et ad hoe inclinata ſint verſus eaſdem partes rectae
LH. Porro quia vidimus, plana angulorum acutorum 5 (R :5)
inter plana LHM, IHM, LHI cadere: non eſt dubium, quin
etiam crus his duobus angulis commune inter eadem iria plana: e-
dat, ideoque ſatis productum verſus eaſdem partes, verſus quas ex
punctò H educitur, plano KLMI etiam oceurrar. Ex quibus
omnibus apparet, conſtructum eſſe angulum pyramidalem, in quo ſint
quinque anguli plani, in totidem diuerſa plana cadentess Et quo-
niam hi quinque anguli ſumt R F 3 Q Ræ2 Q R, 3 (R S)
et 2 (RFS), eorum ſumma efficit 4 F FS  4.)F T.
QE. D.

12. Equidem hac methodo poſſet etiam conſtrui angulus By-
ramidalis ſex angulis planis contentus, qui ſimul ſumſi quãtuor re-
cros excederent angulo daro: ſed, vt appureat, nqn vnam duntaxar
methodum ad huiuſodi angulos ſolidos efficiendo adhibéri. poſe;
ibet ſubiicere

El i Ji1IL PROBLEMAr
Ex planis angulis ſex aequalibus; quorum ſumma exedat qua-t

tr

tuor rectos, angulum »yramidalem emſtruere.

soLvTiO. I) Centro Q (fig. 12) iiteruallo quoliber QN
deſcribatur circulus, in quo ponar angulus ad centrum NQO
 3 Reeri: et ſuper rocta NQ fiut alius angolus ad centrum NOS,
maior ipſo NQO, ied mnor xect. ExX puv In quo crus
QS huius anguli peripheriam ſecat, demittatur in crus alterum
QN perpendiculum SR, quod rectaę à occret in punctd T i-
ter O et Q Per hoc puncrum T agauinẽetũat QN purallela, quae
peripheriae occurrat in puneio X.. Cupiatur in peripheria inter
puncia X et N quoduis punctum W,, per quod ad rectam SR aga-
r purallela Y, circumſerentian ĩterum ſecans in Yi; et iungan-

 Iio tur-



Eã a xi5tur rectae QY, QW, quae comprehendeſt aigolum quendam que- i
mor tertis recti minorem WQY, cum ũimidius angulus WQ, j
hoc eſt angulus NQW, minor ſit. angulo NQO.2) Fiat angu- lllll
lus ſolidus A ſfigz. 13), qui contineatur tribus planis angulis
BAC, CAD, DAB, acqualibus ſibi inuicem et angalo WQV.
3) Conſtruantur res alii anguli ſolidi, ſibi inuicem aequales, quo-
rum vnus ſit ſig-3)A, comprehenſus angulo plano BAC.
angulo BAC in fig. 13, et duobus VAC, VAB nequalibus ſili
mutuo et angulo NQS, quod fieri poteſt (per Lemma), quoniam
angulus N QS maior cſt dimidio anguli BA C ſeu YQW. 4) Hi
res anguli ſohdi applicentur. ad angulum ſolidum 4 Ug: 13)
rinſecus ſię, vt in vnuquoque arium ĩlorum ſolidorum angulus pla-
nus BAC is, qul s?-WQY, congruat cum aliquo angulorum
planorum BAC, CAD, DAB in ſolido figurac 13. Ita habebi-
tur angulus ſolidus pyLamidalis, contentus ſex. planis angulis, aequa-
libus. intęr ſe er angulo NQS, quorum ſumma maior erit quatuor

nẽqtũ. EE  l HE
-177

F

nli ſolidi demiſſum ſit in plabum BCI perpendiculum A G, et ex
puncto G, vbi inſiſtit, rectac BC aq ręctos ducra ſir GF,  iuucta
a F, quae crgo hiſariam ſæęubit nugulum BAC. Porro in ſi" 3-
ex duncio V i; planum ang. EA C demiſſum ſit pęrpendiculuni
vB, et ex eodem V ad AC, .AE perpendiculares ducrae ſint V-D;
VE, et iunctae aAP, FD, PE. Ac cum ſit ang. VAD I VAE
(p& conſit. angilus EAT bifariam ſectus, erit pẽr rectam AP;
eritque ærgo ang: a Eæ angulo B AF in fig. 13 Iam retio AV:
AP compoiur ex ratipuibus AV,2 AD, æt AD: AP, quarum
hacc acquiliseſ rationn AF: AB in fig. ſ35 et quoniam ang.

C vVAD7™: E
4



xx æ E bVAD æ angulo NQS in fig. 12 (per conſir.), ratio AV: AD ae-
qualis erit ruioni QS: QR. Ergo ratio AV: AP componetur ex
rationibus AE: AB, et QS: QER. Atqui ratio AF: AB porro com-
nitur ex rationibus AF: FB, et FB: AB, quarum haec aequalis
eſt rationi v W: QW in fig. 12, (dicto  puntto interſectionis re-
Gtarum Y, NQ), quoniam per conſtr.) angulus BAC
vQY. Eſt autem (per conſtr.) Wo  TR, ideoque vW:
QV æ TR: QS. Quamobrem ratio AF: AB minor eſt com-
poſita ex rationibus AF: FB, t TR: QS. Hinc rotio AV: AP
minor etiam erit ratione compoſita ex rationibus AF: FB, et TR:
QR. Atin fig. 13. AF: FG& (AF: FB) 4 (B: FG),
et iunctis rectis GB, GC, GD, quae, ob aequalitatem rectarum
AB, AC, AD. et angulos ad G retos, ſibi inuicem aequales
erunt, punctum G erit centrum; cireuli, qui circa triangulum aequi-
laterum BD C poteſt circumſcribi; cui conſequens eſt, angulum
EGC eſſe =4 R, et ergo ang. BGF à R. Quare; cum in
fig. 12. angulus TQR etiam ſit 3 R (per conſtr.), erit FB:
FGZ TR: QR. Ergo ratio AV: AP minor ſit neceſſe eſt rati-
oneAF: Fũ; et proptereai àngulus VAP ©n fig. 3. minor erit
angulo AFG in fig. 13. Iam illud perſpicuum eſt; ſil angulus fo-
lidus A in fig. 3. applicetur angulo ſolido Afig. 13. ſic, vt angulus
planus CAB in illo ſolido congruat cum angulo plano BA C in
hoc, rectam AP caſuram eſſe in rectam AF, et rectam AV, in
qua reliquorum duorum angulorum iſſius ſolidi plana ſe. mutuo ſe-
cant, poſitam fore in plano GFA, quippe quod plano BFA ad
rectos oſt Itaque cum nunt retae AV et FG ſint in eodem pla-
no, ct a tranſuerſa AF ſje ſecentur, vt angulorum alternorum alter
altero minor fit: patet, rectam AV, in hot ſitu productam, occur:
ſuram eſſe productaè rectae GF, ideoque etiam plano BDC, ad eaſ-
dem partes puncii A, ad quas rectee AB, AC, AD eidem planò
occurrunt. Quod cum de reliquis duabus:iectis, quae ctim his qua-
tuor, moũo commemorstis, ad angulurh- ſolidum ĩn puncto A for-
mandum conenrrunt, eodem modo demonſtrari poſſit: liquet (5:3)
sngulum ſolidum hexagonum A eſſc pyramidalem. ꝗ E. D.

135. Con-



a Eã xxri5. Conceſſa anguli dati in tres partes aequales ſecrione, pote-
rit eademi methodo conſtu augutus ſolidus pyramidolis fob ſex
aequalibus angulis plænis, qui quaor rectos dato angulo excedant.
At quoniam illa anguli dati trifectio vim geomerriae elementaris ſu-
perat, maluimus problema ad iſtum modum proponere, praeſerim
cum hic modus ad inſtitutum noſtrum haud minus ſit accommodatus.
Ceterum latius patere hanc methodum, et ad conſtruendum angulum
ſolidum pyramidalem, octo, vel decem; vel quoruis numero. pari a-
gulis planis acqualibus, quatuor rectos exeedenubus, comprehenſum,.
etiam valere, omnes in. geometricis contemplationibus paullo exerci-

tatiores facile intelligent. Illud tantum admonebimus, ſi deſideretur
angulu; ſolidus nlis, qualis. ſopra (5. 3) mentionem iniecimus, in
quò ſtilicet ſex ſint plani maquales, ex quorum ſex cruribus tria in
ynum idemque planum, reliqua vero. tria; ad/ eaſdem huios. plini
purtes cadant, magnitudinem vaiuscuiusque. horum ſex angulorum
hoc facili caleulo, cuius. ratio ex praecedenti: domonſtratione ſit p'r-
ſpicua, poſſe definiri. Per 3 diuidatur coſious 30 gr. quotiens erit
onſiuus alicuius anguli acuti, qui erit quacſitus; ær inuenięrur: n
canone ſinuum 2?73 gt. 1316, 31. Nantſi in: ſi5 35: pyamidtiæ
ABD C intelligamus eſſę gerrãędrum, erit. smgulus. B A F &79 g,
 GBF; et guia eręo AF: FB=ESB: FG, erit AF; FGæ-
FBũ: F GI I 3: I. Quate cum nune (fig.3.) in angnlo ſolida
A, qui lano ænguln:B &ũi tœędri- applicandus eſt, debæss èſſẽ
AV: AP I AF: FG/æ3:1, t agulus ;launs Ea Draequſi
eſſe 650 gr. rario aut?m AV ad AP ę”mponatur ex rarnęnihuEY
AD, et A-: AP, ſeu ex, ratigne ſinus itius à=. coſinum AngY;
qQuacſiti VAD, æt ratiope coſinus 535 rt. ud ſinym torum liguet, in:
ferendum eſſe, quemadmodum 30 I, ita coſin. 30 &r. ad Wſ::

anguli V.AD guaeſt V 4 -i7, it etiug
monò S ERũliã aqi3 ibl14. Colp Hãstqnus ꝗietis ſaus impergn Jateat, muljo; mgæ

105 ſolidòs, dtque n his etlam pyramidaies, rormari poſſe, de quivus
propòſitio XX I. Libri X I. Elementorum non ſit vera: negari ſane
nequit, hnę propoſicuem hactenus: per: errorem pro vniuerſaliter
vera habitam eſſe. Sqd nunc had dubitamuys fore quosnt, qui

C 3 quae-



xxII vquaeſtionem moueant, ſitne huius erroris culpa ipi BVCLIDI
uribuenda, an fortaſe librarigrum vel editorum veterum ineuria vel
zegey factum ſit, u verba quacdam huius propoſitionis, quae
debitam aut limitononem, am exceprionem continuerint, ex con-
textu exciderint vel exiruſa ſint: Quae quaeſtio talis eſt,; vt ad
eam non liceat, niſi coniectando, reſponderee Et noſtram qui-
dem hac de quaeſtione ſenientiam ſi-. quis. requirat, ingenue fa:
tebimur, non videri nobis EV. CLID EM hulus. erroris poſſe ah:
iolui. Quod tamen ſoluææuerentia erga hune antiquiſſimum Geo-
metriac magiſtrum, guo meliorem nullum Bquam reperimus, di-
ctura putari volumus. Equidem ſi certo conſtaret, Scholium illud;
quod exttemae propoſitiom Libri XII I. Elementurum, in qua En-
clideum opus terminarur, adiectum legimus, ipſum EV.CL IDEM
habere auttorem rix dubim terort; in: X. X 1: ændecimi ſeribenda
bonum dormitaſſe EV-CLIZEM: Numque illius Scholii de-
monſtratio hanc vndecimi hbri propoſitionem totidem æerbis repe-
tit, et ita eſt comparata, vt nullam vim. habere quear, niſiupuil
eum;, qui hanc propoſitiunem pro vnuerſaliver. vara hobsæ. õęl uuãaæ
videimus, magna probahilirite; oppni >rſſe, Sehòtium iſtudnpari-
ver tquæ ea; qũãe id praæcs?tunt u. verbisà x oę, ũt: jutitavæ æi x;

alſura eſſe propoſirioni X VIHL Libsi: X 111. æ vereri quędam
Mathematico, et foraſſis a TH EOMNE Alerandrinò, quem, ex
iis; quue de. ſe ipſe- in uliquo: loco. commentarii ſulſiũ ęr. PToL\-
5iiE? Mlvn Shubs ſtsight,  conſtat,, nbdam ednionem
I letnentoruti paraſie; in qual nolinuſlas ſronoõh]: adiece:LEEGS

Hr: nòlumis-inſiſtere Ruie cargũmẽãt©: Bſt ttem? àlii- mtiò;
quae nobis perſuadet, EVCLIDEM nimitithr feſtinanter hic iũ:
dieaſſel Videlicet havd eſt: veriſimile, eum, cum haec de m:
qulis ſolidis exponeret, notiones diuerſarum formminm angut? ſo?
lidi animo habuiſſe combrehenſas. Ouomodo. enim in ꝑropoſi-
ĩionè Xx. ſimplitter ũritaræ goruiſer ſit sh;ũò ũhdo; ĩribus

tro eerar; mti; e iill plani
7 S1u6;u Locus ille eũt pag. 50: Aſtuxru iui, i æj iſtirn vẽr Eruxam; red qq
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Eã E xxinplanis angulis contento, duos planos vteunque fumtos, tertio eſ-
ſe maiores, ſi norionem anguli ſolidi gibbi menti impreſſam hæ-
buiſſet? Praeterea, cumx in toto eius opere anguli lani gibbi nul-
lum oceurrat veſtigium, etſi huiuſmodi angulo nomen anguli per

definitionem octauam ꝑrimi acque ac cereris ĩngulis: conuenit: pro-
babile. eſt, eum nee de angulo-ſolido gibbò, nee de'illo angulo ſbli-
do, qui eſt att verticen? ꝑy?amidis, in cuius haſi langulus gibbus pla-
nus occurrit, tune, cum de angulis ſolidis ſcriberet; cogitaſſe. Quodſi
aurem diuerſae anguli ſolidi formae menti ipſius praeſentes non fu-
eruot: deſuit-fah]- ſattò7 qotimubrem mnon ſtinghẽiter de. omni arn-

gulo ſolido afirmaret, quod illi formae, quanr animo intuebatur,
conuenire videbat. Quae cum itæ ſint, non temere forſan eſt,
quod eredamus,. communis jſtius errati auctorm ipſ”ym fuiſe EV-
CLIDEM, eòque magnum nobis documentum dediſſe, quam ſit
ingenium omnium hominhn* àd rtõrem procliue, quantoque ca-
ucndum ſit opere,ne-de- quare-antę-aliquid- pr”- .rto- ſtatuamus,
quam notio eius plane diſtincta informata fuerit animo, atque in

Et
I3omnes quaſi partes veſſer?, ſæ yntique in p t.

 22a22HI uOIT1 5 Y1 L2 J c
Vivry =X 5urI C

ElE:
}Y}D

Verum haec hactenus. Nunc enim ad id nos conuertamus
peragendum, quod huic ſcriptioni pracbuit occaſionem. Significan-
dum nempe Vobis eſt, OPTIMI PHILOSOPHIAE CAN-
DIDATI, decretum eſſe ab Ordine Philoſophico, vt ſummi in
Philoſophia honores academici, eis, qui ſe dignos his honoribus
idoneis ſpeciminibus ſint exhibituri, pridie Calendas Maias. per me
more rituque antiquo conferantur. Quare Vos, qui, ingenuis ar-
tibus gloriam quaerentes, hiſce honoribus condecorari cupitis, ro-
g0, vt nomina apud me veſtra mature profiteamini, nobisque pro-
fectus veſtros in Philoſophia et bonis litteris, explorandi copiam f-

ciatis.
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xxtV a Bcistis Couwmmm qum”ònędum de Ordinia- noſri fauore ergæ
1-4omnes; perguos Philoſophtam et liberales artes, carumue ſaſim

amorem, ud poſteros propagatum iri: ſpes ſit, ſatis Vobis conſta.
ræ arhitror: ita et dę mę voluniate, veſtrã: deſideria Ordini, pro
 ac ꝑ eris, ommęandi, ſfudioquę meo, veſtro honeri iæ

ſersiendi, wlun ſitis perſuaG. Fasl; aurm REVS, vt hoc.
inſtiturum imeęcleſiaę ſuaę, et rei gublicae luteratae,

piilitazem cedat:
EJ] I r..
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