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DEeã

TRIANGVLO RECTAN-
GVLO AEQVICRVRO

DISSERTATIO.

DEPINITIO I
S. I. à ongitudo, latitudine profunditatè carens;

L Linea dicitur.

SCHOLION. lS. ll. Alii àtiam fluxionem puncii lineam dicunt i
COROLLARIVM.

6. lll. Concipitur itaque linea in mente. Licet
enim subtilissima pingatur, attamen, nisi nudis oculis,
armatis saltem, cernitur latitudine gaudens.
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DEFINITIO IIS. lill. Lineòa, cuius omnia ad eandem plagam ten-

dunt puncta, reſta dicitur, cuius puncta ad diuersam,
curua audit.

DEFINITIO III
5. V. Inclinatio duarum linearum in vno puncto

concurrentium, angulus dicitur.

HYPOTHESIS.
S. VI. Meniura angulorum Geometris est arcus, ex verti-

ce, radio arbitrario, intra crura eius descriptus, W O LFæF Il Elem.

Geometr. .57.

DEFINITIO IV.
VII. angulus recius est, cuius mensura eſt qua-

drans.

SCH OLION.
S. VIII. WoLFFIO angulus rectus dicitur, cui dein-

ceps positus est aequalis, Est autem perinde, quam recipere velis
definitionem. ldem plane notant.

DEFINITIOV.
S. VIIll Angulus, cuius mensura quadrante maior,

utus,
dicitur osusu, cuius mensura quadrante minor, a

AxIOMA I.
S X. Duaæ reſtae spatium non includum..

DEFINITIO VI.
S. XI. Figura tribus terminata lineis, iiagulum

dicitur.

DEFINI-

5



i 1. (5) 8
DEF INITIO VII.

S. XIl. Linea perpendicularis dicitur, quae cum alia
ſinea eſficit angulum rectum.

DEFINITIO VIII
XIll. Triangulum rectilineum est, quod tribus rectis

terminatur; sphaericum, quod tribus curuis.

SCHOLION.
S. XIV. Nobis h. l. sermo est de triangalis rectilineis.

DEFINITIO VIIII.
S. XV. Area trianguli dicitur planum, tribus line-

is terminatum.
h VaiDEFINITIO A.

S. XVLI. Perimeter longitudo eſt, quae planum deter-
minat.

SCHOLION.XVII. In casu speciali ad triangulum perimeter est
summa linearum, quae trianguli aream includunt.

DEFINITIO XI.
5. XVIIl. Aliitudo trianguii eſt perpendiculum, ex fi-

gurae apice in basin demis: um.

DEFINITIO XII5. XViIII. Triangulum rectangulum dicitur, quod angu-
lo gaudet recto, ſS. Vii.] obtusangulum, cu7 angulus est
obtusus, IS, VIlll] acutangulum, cuius anguli omnes acuti.

I3. vili.. DEFINITIO XIII.
S. XX. Triangulum aequilaterum tribus lateribus gau-

det aequalibus, æquicrurum, quod isosceles, duabus re-
&is gaudet aequalibus. Cui autęm nulla alteri aequalis,
scalenum vocatur.

A 3 DEFI-
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DEFINITIO XIV.

5. XXI. In triangulo rectangulo latera angulum re-
ctum includentia caiberi dicuntur; linea, angulo recto
opposita, hypothenusa.

PEFINITIO XV.
S. XXII. Diagonalis est linea, ex vertice anguli vni-

us in verticem alterius oppositi ducta, oLERIVS Elem:
Geometr? 6. 1.

DEFINITIO XVI5. XXill. Lineae semper acquidistantes dicuntur
parallelae.

DeFINITIO XVII.
S. XXIlll. Geometrice proportionales dicuntur quanti-

tates; si a: b: c: vel si a:bæ c: d. I: E: quantitas prima
a.eque est multiplex vel submultiplex secundae ac secun-
da tertiae: vel quantitas prima aeque multiplex vel ſub-
multiplex est secundae, ac tertia quartae. In priori ęasu
vocatur continua proportio, vel progressio geometrica
Lontinua.

S CHOLION.
S. XXV. Symptomata proportionis geometticae contimat

suppeditat W O LFF 1VS Elementor. Analys. uig. 54.

Axroma I5. XXVI. Settio plani eu: linea, lineae vero punttum,

DEFINITIO XViIII
S. XXVII. Settionem trian I agecans concipi poteſt

Iaterum.

gu i regu arem iCO, sĩ lineaparallela, aut perpendicularis alicui

AxioMa IIL
XXVIIl. Duae lineaecadem inclinatione recantes ter-

tiam; aequales efficiunt angulos.

CoroL-



mologa proportionalia.

CoRrROLLARIVM I.
XXVIIll. Angulorum, qui aequali linearum in ter-

tiam inclinatione prodeunt, menſura est æqualis. VI)

COROLLARIVM II
s. XXX. Parallelae in eandem incidentes rectam,

angulos efficiunt aequales.

COoROLLARIVM III.
5. XXXI. Omnes anguli recti sunt aequales.

 Vi. xXxvii;:COROLLARIVM IIII.
XXXIl. Anguliad basin in triangulo aequicruro

sunt aqualeg
LEMMAIXXXIII. Anguli trianguli cuiusuis simul sumti, circu-

li dimidium exaequant,

LEMMA II.
S. XXXIIll. Quadratum hypothenusac est aequale quadra-

tls cathetumm
LEMMA III.

S, XXXV. Perpendicularis exrectanguli angulo recto in
bypotenusam demissh efficit triangulum toti similem latera ho-

LEMMA IIII
XXXVI. Perpendicularis ex apice trianguli aequicruri

demissa in basin, triangulum in duas paries secai aequales.

LEMMA V.
S. XXXVil, Anguli dimidio cireuli inscripti mensura est

quadrans,

LEMMA VI.
S. XXXVIil. Parallelogramma quibus aequalis est aliitu-

do ac baiis, iunt aequalia. Eadem ent triangulorum ratio.

LEM-
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LEMMA VII.

5. XXXVIlil. Recta secans parallelas, angulos alternos
angulum internum externo reddit æqualem,

Axioma IIII
]g rr5. AL. Apex trianguli aequicruri aequidistat ab vtroque

baseos extremo.

DEFINITIO XVIIII.
XLl. Triangulum rectangulum aequicrurum est, cuius

basis AC est hypothenusa anguli recti B, catheti AR,
BC 1bi sunt aequales.

THEOREMA I.
S. XLIi. In triangulo rectangulo aequicruro angnlorum

ad basin mensura est semiquadrans,

DEMONSTRATIO.
Omnes anguli trianguli cuiusuis exaequant dimidi-

um circuli. (5. XXXIIl.). Est autem angulus ad apicem
quadrans. Proinde mensuram quadrantis habet sum-
ma angulorum ad basin. Sunt autem anguli ad basin in
triangulo aequicruro aequales. (5. XXXI.) E- quilibet
horum angulorum gaudet mensura quadrantis dimidii.
Q. E. D.

u

SCHOLION
S. XLIII Secundum hattenus receptam circuli diuisionem

Oin gradus 360, erit angulus ad verticem h. I. 50. atque alter an-

o Ogulorum ad Basin 90: 245.

COROLLARIVM.
S. XLIlil. Est itaque trianguli aequicruri rectangu-

li angulus ad verticem aequalis summae angulorum ad
basin.

AxioMa V,.
S. XLV. Omnia triangula rectangula aequicrura runt ii-

nmilia,

TuHuEO-
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THEOREMA II.

S. XLVI. Super eandem hypothenuſam vnicum tantum-
modo conſirui poteſi triangulum reciangulum aequicrurum.

DEMONSTRATIO.
Sit Hypothenuſa AG, cathetos neceſſurio ſe tangere Fię. XVII.

oportet in peripheria ſemicirculi AB e C. 5.XXXVII)
E. nec infræ peripheriam, v. g in d, eſſet enim hic an-
gulus obtuſus; nec ſupra peripheriam, v. g. in], iſte enim
angulus eſſet acutus. E. tantummodo ſe tangunt catheti
in puncto quodam peripheriæ ſemicirculi. Jam dico,
triangulum rectangulum æquicrurum alias non poſſe hæ-
bere cathetos, quam in B ſe tangentes. Sunt enim AB

BC æquales. (5. XLI.) Adeoque arcus AB BC
æquales. Ponatur autem e punctum concurſus cathe-
tum, vel aliud præter B, erit cathetus vna longior altera.
Quod quoniam problematis conditio non patitur: erit
adeo B punctum concurſus cathetum æqualium; iam,
quoniam catheti in vnico tantummodo concurrere
poſſunt puncto, vnicum modo datæ hypothenuſæ ſu-
perſtrui poteſt triangulum rectangulum æquicrurum.

QE D. S CHOLION.
S. XLVII. Non obſtat, quod in altera parte circuli

æquales exſtruere poſſim eathetos, quo minus. theore-
ma præcedens aſeram. Mutatur enim h. l. nodo plaga,
ipſum vero triangulum idem manet.

COROLLARIVM I.
S. XLVIII. Omnia jitaque triangula, æqualibus

inſcripta hypothenuſis, rectangula æquicrura ſunt
æqualia,

B COoROL-
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511 (õ)
E——— 0COROLLARIVM II.

5. XLIX. Atque triangula, quorum catheti æqua
les, giudebunt hypothenuſa æquali, inuicem erunt
æquaiia.

THEOREMA III.
L. Triangulum rectangulum aequicrurum eſt aequale

dimidio quadrati, cuius diagonalis eſt bypothenuſa irianguli.

DEMONSTRATIO.
Quoniam latera anguli quadrati ſunt æqualia erĩt

AB BC æAD= CD, ACæAC: proinde A ABC
=A ADGC. 6. XLVI) E. AABCæU ABCD. Porro

2

quoniam AB =BC æ AD æCD, erit A ABC æquicru-
rum. Eſt autem B angulus rectus. Proinde A ABC
triangulum rectangulum æquicrurum. AC autem eſt
diagonalis quadrati ABCD; (5. XXII.) atque quoniam
angulo recto B oppoſita eſt, hypothenuſa A ABC. E. tri-
angulum rectangulum æquicrurum eſt æquale dimidio
quadrati, cuius diagonalis æqualis hypothenuſæ ipſius

trianguli, E. D.
COROLLARIVM I.

S. LI. Sunt itaque triangula rectangula æquicrura
æqualia dimidiis quadratorum, quorum latera æqualia
cathetis.

COROLLARIVM II.
5. LI. Eſt quadratum hypothenuſæ æ quadratis

cathetum, (5. XXXIV.) atque catheti ſunt æquales per
conſtrutionem; E. AC? æ2 AB2 ABC autem

æquale



æquale eſt 2 AB? E. etiam æ ACæ, i. e. triangulum
4

rectangulum æquicrurum æquale eſt quartæ parti qua-
drati hypothenuſæ ſuæ.

COROLLARIVM III.
S. LIlI. Quoniam AB æ BC &c. et B angulus

rectus erit x æ o ũ. XXXII æ  B. Porro quoniam
A=B=C=æD, erit omu x=V,& o r umuæ y m
xXty7mx4* oOF A=B=C=D. AcD#5=ut+04uX,

D E B=4x5x40 40 4u&e.

THEOREMA IV.
S. LIV. Triangulum rectangulum aequicrurum ex apies

perpendiculariter ſectum in duo diuiditur triangula rectangula
aequicrura aequalia.

DEMONSTRATIO.
Linea perpendicularis BD angulos m n conſtituit

rectos. õ VIIL Eſt itaque m æ n, quoniam rectus
eſt, erit mæ B. CæA (5. XXXII mB æ Fm:

.XLIL. XLIV.) om2mm2m =/m =A.
Proinde AD æ DB. EE A ADB triangulum rectan-
gulum æquicrurum. Eſt autem m =n, C A,
proinde u æ o æ C, BD æ BD BC æAB. E. DC

ADæDBD. E. 4 ABD BCD triangula rectangula
æquicrura. E. D.

ALITER.
Si triangulum rectangulum ABC perpendiculariter

ex apſũce ſecatur, erit A ADBæ A ABC. XXXV.)
Ac triangulum æquicrurum perpendiculariter ex anice
ſectum in duas partes diuiditur æquales. (5. XXxVi)

B Proinde

FiG. I
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Fio. I

1 (72) 83Proinde triangulum æquicrurum rectangulum ex apice
perpendiculariter ſectum in duo diuiditur triangula
rectangula æqualia. QE. D.

COROLLARIVM I.
LV. Eſt itaque perpendiculum 2D trianguli

rectanguli æquicruri æquale dimidiæ hypothenuſæ.

COROLLARIVM II.
5. LVI. Alterum triangulorum ex perpendiculari

ſectione ortorum æquale eſt dimidio trianguli totius.

COROLLARIVM III.
S. LVII. Quoniam LO= ON= OM, ũ. LV.) po-

terit ex O deſcribi ſemicirculus, per puncta, L, M, N,
tranſiens. ſ5. XXXVIL)

THEOREMA V.
S. LVIII. Hypoihenuſa trianguli rectanguli aequicruri

ſimpli eſi cathetus dupli. Atque catbetus trianguli rectanguli
aequicruri ſimpli eſt dimidia hypothenuſa dupli.

DEMONS TRATIO.
Sit triangulum rectangulum æquicrurum ſimplum

ABD, erit ABD  BCD, quoniam BCD= ABD, (5.LIV..
=ABC æ2 ABD=2 BCD. LIV., Hypothenuſa tri-
anguli ſimpli ABD=BCD eſt AB=BC. 6 XXI.) Porro
BD=AD æDC. ſ6. LV.) Quoniam B per conſtructio-
nem angulus rectus: quoniam m rectus A=  m, erit
omFm=mA:B=m, om=æ2B, &Bo=2BæuU.
E u=o. Cæ A per conſtructionem. BD m BD,.
BC =AB. E DC=æAD, AD æBD, BD æ DC. Sunt

itaque



itaque A ABD BCD æqualia. Eſt itaque A ABC
=25 ABD æ2 A BCD. Quoniam B angulus rectus,
erunt AB= BC catheti A ABC. Sunt autem eædem
lineæ hypothenuſæ angulorum m n. Proinde Hy-
pothenuſa trianguli rectanguli æquicruri ſimpli eſt ca-
thetus dupli. Quod erat prius.

ſt porro per demonſtrata AD=DC. E. ADm2
AC: ac, quoniam DB æ DC, erit DB æ AC: AD su-
tem  DC æ BD ſunt catheti triangulorum ABD
BCD: ac, quia AC hypothenuſa trianguli ABG, erit AD
dimidia eiusdem hypothenuſa. Quod erat poſterius.

COROLLARIVM I.
LIX. In triangulo rectangulo æquicruro dupli

duplo, i. e. quadruplo erit hypothenuſa æqualis duplo
catheto dupli, ſ. quod idem eſt, duplæ hupothenuſæ
ſimpli. Ac proinde catheti quadrupli erunt æquales ca-
thetis duplis ſimpli.

SCHOLION.
Ss. LX. Sit Vv. g. triangulum ſimplum BDA, erit

duplum EB4, LIV.) CEA duplum dupli, i. e. qua-
druplum ipſius 3D4. E*t autem BD  AD 5 4.

LVIII.) Proinde cathetus dimidia quadrupli eſt ca-
thetus ſimpli.

COROLLARIVM II.
S. LXI, Triangulum rectangulum æquicrurum

æquale eſt quadrato, cuius diagonalis  catheto alteri.

.L
COROLLARIVM III.

LXII. Summa cathetorum trianguli rectanguli
æquicruri ſimpli eſt æqualis hypothenuſæ dupli.

B 3 TuEO:

FiG6. llII.



Fic.V.

Fiõ. Il.

41. B-THEOREMA VI.
S. LXII. Si extra apicem trianguli rectanguli aequi

cruri, perpendiculo baſi immiſſo, fat ſectio, triangulum exinde
ortum erit rectangulum aequicrurum, tam dimidio quam ioti
triangulo ſimile.

DEMONSTRATIO.
Sit trianguli EFG, perpendiculum ex apice FH:

atque perpendiculum extra apicem, JK. Quoniam ad
K angulus rectus, erit parallela FH, (5. XXX.) Ergo
J=V (&XxXXIX.) Proinde GK: K] æ GH: HF. Quo-
niam GH æ HF, ſ. LIX.) erit GK æ EJ. Atque A
GK]J triangulum rectangulum æquicrurum. Quod erat
prius.

Porro quoniam A GJX triangulum rectangulum
æquicrurum, A FGH triangulum rectangulum æq”ucru-

rum, A EFG triangulum rectangulum æquicrurum,
erit propter A GKJ u A FGH, A FGH u A EFG,

O GJXu A EFG. Quod erat poſterius.

COROLLARIVM I.s. LXIV. Si perpendiculum PQ extra perpendi-
culum ex apice MO ex dimidio catheti MN demiſſum
fuerit; erit PN: ONæ OQN:MN. Eſt autem per con-
ditionem QN æ QM æ  MN, Ergo PN= OPæZON.
Perpendicularis itaque, ex dimidio catheti in hypothe-
nuſam demiſa, ſecabit dimidiam hypothenuſam in
duas partes æquales.

COROLLARIVM II.5. LXYV. Quoniam PN æ PQ MO æ NO, PN
æ J ON, erit PQæã OM, PQ æ PNæ NOæ MO.

CoRoL-



0' 83COROLLARIVM III.
5. LXVI. Hinc 4 PQN=æ 4 OPQ a NOQ
MOQæ  4 MNO. Triangulum adeo rectangu-

lum æquicrurum, quod perpendiculariter extra baſin
ſecatur ita, vt perpendicularis ſecans ex dimidio ca-
theti demittatur, conſtituit triangulum æqualem quartæ
porti trianguli perpendiculariter ex apice ſecti MON.
(5 LIX.)

CorOoLLAKIVM IV.
S. LXVII. Poteſt itaque radio 2 QN deſcribi ſemi-

circulus cuius diameter=QN, qui æqualis eſt quartæ
parti ſemicirculi ex Q deſcripti per puntta M, O, N;
cum figuræ ſimiles ſint in ratione duplicata homologo-
rum laterum, circuli ut quadrata diametrorum.

COROLLARIVM V.
S. LXVIII. Quoniam A LMO æ 4 MNO, (5.LIV)

erit LMO æ 2 A LMN. ũ. LVI) Eſ-t autem 4 PQN
AMNO. ũ. LYVI E. 4 PON= 4 LMN,

COROLLARIVM VI.
S. LXIX. Atque exinde ſemicirculus ex O radio

 LN deſcriptus tranſiens per M, erit æqualis  ſemi-
circulis radio æ QN deſcriptis.

SCHOLION.
5. LXX. Methodum dicta ſuppeditant, dato cir-

culo ſimplo muitiplum conſtruenai. Sit ſemicirculus
V. 2 QPN ſimplus, erit diameter QN, i. e. hypothenuſa
trianguli rectanguli æquicruri, quod ſemicirculo QNP
nſcribi pote*? Eſt autem OQN ſemitirculus duplus.
Diameter ęiu;s ON æ PQ PN, væl ſummæ cathetum

trian



FiG.V.

FIG. III.

FIG6. II.

8 I16)trianguli rectanguli æquicruri, quod ſimplo inſcribi pote-
rat ſemicirculo. Porro ex adductis per conſequentiam
ſequitur neceſſiriam, circulum, cuius diemeter QN,
æ]qualem eſſe ſomicirculo, cuius diameter PQ PN.

T HEOREMA VII.
S. LXXI. Triangulum rectangulum aequicrurum a catheto-

rum alteri parallela ſectum reddit triangulum minus ex ſectione
orium ſimile maiori, ideoque erunt latera homologa propor-
tionalia.

DEMONSTRATIO.
Sit triangulum maius EFG, erit angulus G æ G

Jæ F. 5. XXX) Proinde a LIGu A EFG; Et G): GF
GL: GE, atque GL: JL æ EG: EF,

COROLLARIVM I.
s. LXXII. Si parallela catheto D ex  EA ie. D

jungatur hypothenuſæ CA, eam in duas æquales ſecabit
partes 43 BC. LXXI.)

COROLLARIVM II.
S. LXXIIl. Erit itaque triangulum 430 æ

ACE. G. LIX
CoroLLARIVN III.

S. LXXiV. ER~ etiam A NOQ æ 2 A PQN. Et in
triangulo rectangulo æquicruro biſſecans cathetum al

teri parallela in dimidium cadit baſis, eſtque triangulum
inde ortum æquale duplo trianguli, formato perpendi-
culari ex dimidio catheti. 5. LXVIII. LIX.)

THEOREMA VIII.
S. LXXV. Hyothenuſac parallela ſecans triangulum

sequicrurum efficit triarguſum ex ſectione ortum ioti ſimile.

DENON:



DEMONS TRATIO.
Sit triangulum maius ABC, hypothenuſæ pæ FIG

rallela FG; erit FæA, 30) proinde A BGF u
ABC, COROLLARIVM I.

S. LXXVI. Latera adeo trianguli minoris homo-
logis maioris erunt proportionalia, BF: FA BG:
GC, ac BF: FGæAB: AG, rel.

COROLLARIVM II.
5. LXXVII. Si ex apice trianguli demittatur per-

pendiculum in hypothenuſam BH, erit A BFK: A BHA

=X BFG: A ABC 2 BFK: A BFG =A BAH:
 ABC. COROLLARIVM III.

5. LXXVIII. Si baſi parallela DE caothetum vtram-
que in duas æquales ſecuerit partes, erit DE æqualis
AGC. Nam BD: DE= BA: AC. Proinde DE æAH æCH.

COROLLARIVM IV.
S6. LXXIX. Erit itaque in hoc caſu A DBE æ

AMBGG LIX
COROLLARIVM V.

5. LXXX. Si triangula rectangula æquicrura AEC
Fig. lill. ABC Fig. VI. æqualia ſecentur a catheto
hypothenuſæ paralſelis: ſit in priori caſu catheto EC
parallela BD, Fig. lll. cathetum AE in duas æquales ſe-
cans partes, in poſteriori hypothenuſæ parallela, ca-
thetum AB B:, Fig. VI. bis ſecans; erunt triangula
ex ſectionibus dictis orta ABD, Fig. lll. BDE, Fig. VI.
æqualia ũ Lxxii. Lxxix.)

C CoroL-

FiG.VI.
III.



Fię. VI

ABC. Eſt autem BDE= ABCA. E. ABJE= ABHC.
r————

—u ————————j

8 .8) 3COROLLARIVM VI.
S. LXXXI. Quoniam A ADH æ4 ARG, (5. Lxxim)

ABDE =A ABC: s Lxxix.) erit A ADH J ABDE
—t

=A ABC=A ABH =ABHC.

COROLLARIVM VII.
S. LXXXII. Eſt igitur Rnomboides DECH æ A

ADH BDE L BAH 7% AABC.
COROLLARIVM VIII.

LXXXIII. Quoniam A ADH æ ABDE,
 LXXX.) erit DHCB ADEC æ43 ABC.

COROLLARIVM IX.
S. LXXXIV. Si triangulum hypothenuſæ parallela

GF ſectum, porro ex apice B ſecetur perpendiculari
BH: erit in A BHC, KG ſecans trianguli BHT, cathe-
to HC parallela: proinde BX: KG æBH: CH.

COROLLARIVM X.
5. LXXXV. Sit porro in a ABC, ſecans baſi paral-

lela DE; LXXVIiL) erit ABJE: A BHCæa BDE: A

Ei 4CoROLLARIVM XI.
5. LXXXVI. Quoniam a BHCAABH 5. LIV)

=A ABG, LVID.ac 4 BJE =a BHIC erit a BJEæ

249.
CoRroL-
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COROLLARIVM XII.

5. LXXXVII. Si itaque perpendicularis EL extra
apicem æ ex 5 BC demittatur, erit A CLE exinde or-
tum æquale triangulo BJE, parallela haſi cathetos in
æquales diuidente partes, perpendiculo ex apice orto.

 LXVII. 5. LXXXVI)
COROLLARIVM XIiII.

S. LXXXVII. Quoniam triangulum 2DE A 48C

77
BHC ſ ABC; erit A BDE=/BHC.

2

COROLLARIVM XIV,
5. LXXXIX. En;t juxta ſuperius demonſtrata conti-

nua triangulorum proportio geomeniica ſequentem in
modum. à BJE: BDE: BHC :-ABC. &c.

S CHOLION.
S. XC. Poſſem equidem alia corollaria, eaque permulia,

ex Theoremate hocce deriuare, V. g&  ELCA  DJH æ
O DBE  A DBH æ DHA =U HIEL rel. ſed in allatis
ſubſiſtere malumus, quoniam et ea præcipua ſunt viſa; atque ex
corum expoſuione facile cuiuis patebit modus reliqua enoluendi.
Vti denique veritas hæc a nohis propoſita plurium fons eſt larga,
ſic aliæ hinc forte foecundiores erueptur a ruminantibus.

TuEOREVA IX.
XCl. Omnia triangula ex regularibus ſectionibus trianguli

rectanguli aequicruri oria ſumt ſimilia,

DEMONSTRATIO.
Omnes ſectiones trianguli regulares reducuntur

ad perpendiculares parallelas. (5. XXVIl.. Omne

C vero



FiIG. VII.

 Vu5n-

æ” (20)vero triangulum ex trianguli rectanguli æquicruri ſe
ctione, ex apice perpendiculari; ũ. LIV.) ex ſectione
perpendiculari extra apicem; (s. LXIll.) ex ſectione ca-
thetorum alteri porallela 5&. LXXID ex ſectione hypo-
thenuſæ parallela (5. LXXV.) ortum eſt triangulum rect-
angulum æquicrurumm Proinde omnia triangula, ex
ſectione rectanguli æquicruri regulari orta, ſunt ſimilia.

QE. D.
læn1 HEOREMA X

XCll. Triangulum reclangulum aequicrurum, euius
hypotbenuſa aequalis lateri trianguli regularis, minus eſt ipſo
triangulo renulari. Cuius vero catheti lateri regularis aequa-
les, maius eſi ipſo regulari,

DEMONSTRATIO.
Hypothenuſa trianguli rectanguli maior eſt cathe-

tum altero. (5. XXXIV.. Proinde per conditionem
Theorematis latera trianguli regularis maiora ſunt ca-
thetis trianguli rectanguli æquicruri. Porro quoniam
A=B= C& A B  Cæquales ſemicirculo; (5 xxxim)
erit alter angyulorum æqualis ſextæ parti circuli. Quo-
niam autem o m uæZ E= octavæ] particirculi; ſ5.Xt'll)
erit angulus C maior angulo o: proinde crura trianguli
regularis cadentræxtra cathetos trianguli rectanguli æ-
quicruri, atque quoniam crura mãiora ſunt cathetis,
anguli trianguli regulari; maiores angulis ad baſin tri-
anguli rectanguli æquicruri; 42 BC concurrent
extra apicem trianguli rectanguli æquicruri: proinde
apex trianguli regularis eſt extra apicem rectanguli æ-
quicruri, cuius hypothenuſao æqualis lateribus. Præter
ſpatium itaque, quod trianguli rectanguli æquicruri
perimeter complectitur, aliud quoddam ſpatium ext
cathetos trianguli rectanguli æquicruri continet, nimi-ra

rum



rum A ABE 4 A BEC. Eſ«t autem AEC æA AEC:
itaque  AECæ AABE 4A BEC æ 4 AEG, A ABC
 àAEC  A ABE 4- à BEC. E. A ABC> a AEC.
Quod erat prius.

Porro perpendicularis ducatur ex æ in AC in D,
erit x ungulus rectus ũ. Xll.) BC hypothenuſa tri-

auguli BCD. (5. XXI.) Quadratum hypothenuſæ eſt æ-
qusle quadratis cathetum. ſꝗ. XXXIV.) Proinde hypo-
thenuſa maior eſt cathetum altero. æC adeo maior eſt
BD: eſt vero 2D sltitudo A ABG 6. XVll) FCautem
altitudo AACE, XViIIl.) FC vero æquale eſt ACæ
BC per conditionem Theorematis. Proinde FC maior
BD. CuUm vero ſit buſis communis triangulorum AEPC

ACF, habebunt rationem altitudinum. Ideoque tri-
angulum regulare minus eſt rãngulo rętangulo æqui-
cruro. Quod erat poſterius.

THEOREMA XI.
XClll. Cathetus AD trianguli rectanguli aequicruri

ABD productus, ſectus a perpenãdiculari BC, ex extremo hypo-
thenuſae AB, in C, erit aecqualis caibeto AD,  4BD

æ A BDG.
DEMONSTRATIO.

Quoniam m eſt angulus rectus, per conſtruct. erit
n rectus. ꝗ Vill.) E vero angulus rectus eſt per con-

ſtruct. atque o eſt ſemirectus: 6. XLII.) proinde u eſt
ſemirectus. Itaque A BCD 9 A AED. Proinde
ED: DC æ BD: AD. Eſt autem per conſtruct. BD æ AD,
Ergo BD æ CD, CD æ AD. Quod erat vnum.

Porro quoniam BD æ AD æ DC, XLIX.)
ideoque A BCD æ 4 ABD. Quod erat ſecundum,

C3 CoroL-



FiG. VIII.

 (n) 8COROLLARIVM.
5. XCIV. Eſt igitur A ABC mà AD. 2, velæL 8CD. 2.

THEOREMA XII.
S. XCV. Si vtraque cathetus producta a lineis perpem

dicularibus, ab vtroque trianguli rectanguli aequicruri extremo
aeque diſtantibus, ſecetur, a puncto ſettionis altero ad alte-
rum ducatur linea, erit triangulum ex cathetum productione or-
tum ipſi triangulo ſimile, ex cuius cathetum productione ortum

eſt.

DEMONSTRATIO.
Sit triangulum ABũ, ex cuius cathetis productis

ſimile prodit. Producetur vtraque cathetus, nimirum A-
in F BC in G, vbi a perpendicularibus GQ FR ſe-
cantur: ducatur ex Gin F linea GF. Dico 4 GBF eſſe
ſimile a AEC. Nam concipiatur linea HJ, vbi perpen-
diculares GQ FR ſecant cathetos AE BC in H J:
erit CR per conditionem Theor. AQ, ad R erit an-
gulus rectus, vt ad Q. ſs. XIl.. CæA per poſit: erit
RIZ2 HQ ICæ HA: quoniam BC  AB, erit
BAHA =3CJC BH =2DJ. 4 BH] itaque eſt
rectangulum æquicrurum. A BFJ àA BH. XClll.)
Pari ratione ABEGF u ABFJ. Erg. A BGF o BHI.
A BHJ autem per demonſtrata m à ABC, Erg. o
BGF  O ABC. Q.E.D.

COROLLARIVM I.
XCVI. Si catheti productæ ſecantur a perpen-

dicularibus ex baſeos extremis A C miſſis, AD& CE
erit BE=BC DB= AB ABC=DBE. 5. xCV.
5. xC IIL)

QCoRroL-



COROLLARIVM II.
5. XCVII. Si perpendiculares PN OM, ex hy-

pothenuſa AC ducttæ, cathetos A BC in L& K n
æquales ſccant partes, erit A BMN æ BLK. xCIilL.
5.xV.) A BLK autem eſt æ A ABC: 4. 6. Lxxix,)
Ergo 4 BMN 4 A5C: 4.

COROLLARIVM III.
õ. XCVIII. Quoniam æqualibus hypothenuſis

æqualia ſuperſtruuntur triangula rectangula æguicrura,
5. XLVII.) erit triangulum ex productione cathetum
ortum æquale triangulo, cuius baſis eſt linea, quæ de-
terminatur per perpendiculares, ab extremis baſeos
æque diſtantes. V. ſ&. A GBT eſt æquale illi triangulo,
quod ſuperſtrui poteſt hypothenuæ QR, rectangulo
æquicruro,

THEOREMA XIII.
XCIX. Si ex angulo recto D trianguli rectanguli aequi- F1G. IA.-x

cruri 4CD ducatur linea BD, hypothenuſam in at́uales ſec ans
partes in E, atque a perpendiculari ex aliero baſis extremo ex-
citata ſecetur in B, erit  ABD æ A ACD,

DEMONSTRATIO.
Eſt enim BADæ ADC. ſs. xiI0 CAD æC.

5. xxxn.) ADE æ EDC æ Cæ EAD æBAEæDB.
Erit adeo A BAD 9 A ACD. Quod erat prius.

Porro quoniam AD æ AD, AD: BAæAD
DC, erit DC æ BA. Hinc  ABD æ L ACD.

Quod erat poſterius.
COROL-



28)
COROLLARIVM I.

C. Quoniam à ABD æ O ACD, AED æA
AED, erit A ABD  AED æa ACDA AED, i, e.
L ABE æ A CDII.

COROLLARIVM III
S. CI. A AED  A CDE, LIV.) A ABE æ

CDE. ũ. C) E.  ABE O AED.
THEOREMA XIV.

s. CIl. &i in triangulo rectangulo aequicruro ABC catbeto
BC parallela DV producta ab alteri eathero AC parallela EB ex

extremo baſis B ſecetur in E, erit A EFB 02 h ABC AD,

DEMONSTRATIO.
Quoniam BE parallela AC, ad C angulus rectus,

erit EBC angulus rectus. (5. XXX.) Et quoniam DE
porallela BC, ad C angulus rectus, erit ob eandem
rationem FDC angulus rectuss. Atque cum EB ſit pa-
rallela CD, erit E angulus rectus. 48C eſt ſemirectus:

XLil.) ideo EBF ſemirectus, EFB ſemirectus,
6. XXXIll.) Ergo A EFB rectangulum æquicrurũm,

 A ABC. Quoniam A AFD uA 4BC, (5. LXXI)
erit etiam à4 EFE ADF. Q. E. D.

COROLLARIVM I.
s. CllI. Sit AD= DC, erit AD DFæ ACæBC.

Sed DE æ BC, quoniam omnes anguli O BCDE recti.
ci.) E EF= FD: quoniam ADæ Ac, etitar= 4B.

2 mErgo 4F FE, Proinde à 8EFA ADFæ A ABC.
Lxxii) 4

Co rROI-



COROLLARIVM II.
s. CIV. Quoniam A AFD æ A BEF, erit etiam

rectangulum BCDE A AEC.

COROLLARIVM III.
S. CV. Sit triangulum rectangulum æquicrurum Fiò. IV.

ABC, vtrique catheto parallela ex hypothenuſæ ex-
tremo ducatur; ſic A æB Cæ D, xxx.) atque
L ACD, quoniam ſuper eadem hypothenuſa excitatum,

=A AC. 6. XLVI
COROLLARIVM IV.

S. CVI. Quoniam CD parallela AB, erit C angulus II

rectus, ob eandem rationem A D anguli recti; ac
l

quadratum duplum ipſi triangulo. I
quoniam 48 BC, erit AD=DC. Ergo ſi vtrique ca- utheto parallela ex extremo baſis ducitur, oritur inde

THEOREMA XV.
S. CVII. Si bypothenuſa GH parallela NM, tangen 1G6. XI.

verticem anguli recti L, ſecetur a catbeto LH parallela JO,
producta in K, efficiet L KOL A GHL.

DEMONSTRATIOO.AngulusOæL. ſs. xxx. x™xI) Ergo KOL rectus;

6. viiL) KLO =G:  xxxix.) itaque A LOK m A
GLH. Q.E.D.COROLLARIVM.

s. CVIll. Si GO  OL, erit A LOKæA JGO
ES 5 GLH.

———u—

4 DD THEO-



8 (1)THEOREMA XVI.
CIX. Si in triangulo rectangulo æquicruro hyporhenuſæFię. xi. parallela S P producta, donec a perpendiculari ex baſis extremo

R ſecatur in V, erit A TVR aequale triangulo SOX, a per-
pendiculari extra apicem orto, quae cathetum OQ in eodem
puntto S ſecat ac hypothenuſae parallela.

DEMONSTRATIO.
Propter triangulum rectangulum æquicrurum ſunt

anguli ad R ſemirecti. Quoniamque SV OR poral-
lelæ ex hypotheſi, erit m =n; ſed n =0, ideo mæo,
Væ2, atlque SX =VR, ideo /A SsoOx ATVR. QE. D.

COROLLARIVM.
5. CX. Si itaque OS ꝗS, erit A TVRæ A OQR.

Lxxxvii.)
3

PROELEMA I.
S. CXI. Data hypothenuſa conſiruere triangulum rectan;

gulum aequicrurum.

RESOLVTIO.
Sit hypothenuſa data LN, quæ diuidatur in O, vtFiG. IL. ſit LOE ON. Ex O ducatur linea perpendicularis

OM, quæ æqualis ſit LOæ ON. Punctum M, quod de-
li terminat lineam OM, eſt punctum concurſus cathetum,

rl
vel vertex anguli recti, Ducatur ab L ad M linea LM

ab N ad M linea MN. à LMN erit quæſitum,

DEMONS TRATIO.
In LN deſcribatur ſemicirculus LMN, Quiai OM æ LO radio circuli, erit M angulus ad periphe-

riam ſemicirculi, proinde angulus rectus. (5. xxxviL)
Arcus LM eſt menſura anguli LOV, ũ vi) atque MN

menſura



menſura anguli NOM. ũ. vi.) Anguli LOM NOM ſunt
recti per conſtruct,. Vterque arcus eodem deſcriptus
eſt radio, proinde arcus LM= arcui MN, Chordæ autem
arcuum æqualium ſunt æquales. Proinde LM æ MN.
E. A LMN triangulum rectangulum æquicrurum.
Q.E. F.

PROBLEMA II.
S. CXII. Data catbeto conſiruers triangulum rectangu

lum aequicrurum.

RESOLVTIO.Sit cathetus trianguli data AB. Erigatur in altera F16. I.
eĩus extremitate B perpendicularis BC, quæ fiat æqualis
ipſi AB. Ab A ad C ducatur hypothenuſa AC. Sic
O ABC erit triangulum rectangulum æquicrurum.

DEMONS TRATIO.
Nam BC æ AB per conſtructionem, B eſt angulus

rectus per conſtr. E. A ABC eſt rectangulum æquicru-

rum. Q. E. F.
PROBLEMA III.

s. CXll. Inuenire triangulum rectangulum aequicrurum
dimidium quadrati dati.

RESOLVTIO ET DEMONSTRATIO.
Triangulum rectangulum æquicrurum eſt æquale

dimidio quadrati, cuius diagonalis æqualis hypothe-
nuſæ trianguli. L Proinde ſecetur quadratum a
diagonali, ſic prodibit triangulum quæſitum. Q. E. J.

PROBLEMA IV.
CXIV. Triangulum rectangulum aequicrurum con-

bſtruere quadrato dato a4quale.

D: RESO-



2 3) BL/ Dnu——;-——-:I;——RESOLVTIO.Fię.XIII. Quadratum datum ſit ACBD; diuidatur per dia-
gonalem in duas partes æquales. Sumatur diagonalis
illa AB pro catheto trianguli, cuius extremitati B im-
ponatur perpendicularis ipſi AB æqualis, ac AD demum
producatur, vsque dum ſecet BE in E.

DEMONSTRATIO.
Quadratum eſt duplum trianguli, cuius hypothe-

nuſia æqualis diagonali. 5. L.O Proinde latus quadrati
æquale catheto trianguli æqualis dimidio quadrati (5LI)
Hypothenuſa autem trianguli rectangnli æquicruri ſim-
pli eſt cathetus dupli. 5. LVI.) Proinde, quoniam
O ABE 2 ABC. æ, erit DACBD A ABE. Q.EF.

PROBLEMA V.S. CXV, Data area deſcribere triangulum rectangulum
aequi crurum

RESOLUTIO ET DEMONSTRATIO.
Ponatur area a; erit quadrati 4 latus æ æ.

Conſtruatur itaque quadratum, cuius latus ſit æquale
Vãẽ =æ a. Huic quadrato æquale- conſtruatur triangu-
lum rectangulum æquicrurum ſecundum cxiv,

lli SCHOLION I.ãl Fi6. XIl.S. CXVi, Sit v. ꝗ. area trianguli I6 a2, ẽit latus
quadrati 47 æ AD. Quoniam AD æDB D angulus
rectus, erit AB VaD? 4 BD?  Vao2 æ V5a æ=4V,

BEZ AB per reſolut: erit ares A ABE VaD F BDz.

3 Vabæ555) Viæ. 3Viæ æVẽa. ;Vẽ
4V7, 2VG7 æ8. V æ 8. 25 ib.

SCHO:-



SCHOLION II.
S. CXVII. Sic etiam res ſeſe habet in quantitati-

bus ſurdis. Sit V. g. 5 area trianguli rectanguli æqui-
cruri quæſiti, modo prius per potentiam hypothenuſæ
conſtruatur quadratum, cuius latus =V37 Quod ſic pro-
dit, ſi altera cathetorum trianguli rectanguli =2 æV7

altera 1  V. Eſt enim quadratum hypothenuſæ
æquale quadratis cathetum; xxxiv.) proinde quadra-
tum hypothenuſæ, cuius catheti 2 1, æ 4F 1 53. E.
ipſa hypothenuſa æ V;7 Et ſic porro.

PROBLEMA VI.
S. CXVIII. Data peripheria deſcribere triangulum reſt-

angulum aequicrurum.

RESOLVTIO.
DOmnis res eo redit, vt pro cathetum altera valo-

rem inueniamus, qui refertur ad ſummam laterum. Eſt
autem peripheria trianguli rectanguli æquicruri æqualis
vtrique catheto hypothenuſæ. (ꝗ. XVI.0 Quoniam
æquales catheti, erit hypothenuſa æqualis radici ex duplo
quadrato catheti alterius. Proinde peripheria æqualis
duplo catheti radici ex duplo quadrato catheti alte-
rlus. Sumatur iam peripheria  4, cathetus =x. Erit

2x æ V27 5æHP

b2x VPI2bæ4hbx V 4x æ 22
b4bx  22 F0o

zx* —2bx m/ inEV
2

D;3



FiXIV.

æ58 (30) 8%
Dmx* 2bx æb8 =vu

x bb æ VG/7
x =b V57 valor catheti. Vnde

hoc elicitur Theorema: In triangulo rectangulo aæquicruro
cathetorum altera aequalis eſt differentiae inter trianguli perime-

trum, mediam proportionalem inter perimetrum eius di-
midium.

CONSTRUCTIO.
Sit AB linea perimetro trianguli rectanguli æqui-

cruri æqualis, erit AD æ AB, atque ex D excitetur
perpendicularis DC= AD æ DB. Ducatur hypothe-
nuſa BC trianguli BCD. Fiat AE =CB. Ex E ducatur
perpendicularis EF, vsque dum ſecetur a BC in F. &4
BIIF erit triangulum rectangulum æquicrurum, cuius
peripheria m AB.

DEMONS TRATIO.
Ad E eſt angulus rectus, (5. XII.) B angulus com?

munis triangulis BCD BEF, itaque A BEF BCD,
æquicrurum. Sed CD= BD per conſtr. Ergo CB=
VO? 4 ED?. Quoniam AB æ4 per conſtruẽt.
DB =4 AB=CD æ41, erit VcDæ 4 8D? =V&50 ſ5-
=VEĩ æ VE?, Quonim AE æ CB per conſtruẽt,

erit BE æ -VEò?, Itaque EF =6VEõ æ x.
Q E. D. SCHOLION I.

S. CXIX. Problema hocce analytice reſolui com-
E I

pendii gratia. Alias enim loco cuiusuis æquationis
peculiari opus fuiſſet theoremate. Patet præterea hac
ratione methodus inuęniendi valorem catheti alterius.

Dein-



Deinceps itaque, vbi res poſtulauerit, eodem in ſoluen-
do vtemur modo,

SCHOLION II.
S. CXX. Hic valor Vaæax Va5b labæ æ a æxæ,

qui hoc modo poterit reſolui, ſubſtituto pro eius
valore

VEEGEVE
a4bxn m 4b. VE5?ma40 ¥48Vſũ3
4x a0VZ5):æ4a,stV5i7 x25

=686 VEI
ErgoVexxV4qa64F45 Vb/26648VE600
=V;046 V350 2 b-2VG5

COROLLARIVM I.
5, CXXI. Quia DB æ 3 6, erit A BCD=42è. 5

 yZIV=46. BE m6VEE5, E. ABEF =(V).
&VE: 27 (b- VGFœ). Gt-3V5ſ) æ
36-36VEæ. F 36°266VEſũ.Eſ*t itaouè A BCD: ABEFæ: 30- 220-

3-ViS 1: 6-8VE; Atque exinde
8 7CDEF æ& 36 F  VE/-

CoROLLARIVM II.
5. CXXIl. Si AB ſumma perimetri, DB eſusdem

ſemiſumma, prætereaque EB altera cuthetum, erit DE
ſemi



u93:; (2)
ſemihypothenuſ”a æ  æ æ Væ2rxæ=x4 Viæ

x æ Viæ.) Quis EF purallela CD, erit GFæ DE,
2

C æCc, G eſt angulus rectus per conſtru?t Sed DE eſt
ſemihypothenuſa A BEF, cathetus A CGF. Ergo
CF æBE EF. (5. LVIIl) Id quod analytice ita poteſt
euinci, ſi ponatur BE=æ æ, erit BPæ V277 ũ. XXXIV.

BD mx E VZI27 per hypotheſin. Ergo

BE: BD  BF: BC i

x: æ 2Vimæ Viæ: x Vi?0 5r =Vſ/ẽ 1x
a

Sed FB  Væ2, Ergo CF Væm  xV2æ/ x

VIũ.
COROLLARIVM III.

s. CxXXlll. Secundum hactenus dicta ADæCD æ
DB=46. CB =AE= V74. EF2EB= GD =4
VEE.EB=V5& 45V35=-:VFæ.
DE æ H] GH æ GF æJF æCG æ4 BF æ
V365V537 æ VG;?46. CR=EB.cxxn)
0VE&. DH=6-V;304bVE-m=9
30b0 2VFEæ25-2VGF. ABCD æ
A BEF  6 CGFæQ FJGH  O IEDH æ3 4°

36): 2m36& 360. 6.cxx1) 4 CGE
à BEF

5. cxx1). Sunt autem A BEF æ b VE7&©)
LLIV3



BEP 6.vm) æ3626V577. DFJGH
CGF. 2 æ A BEF æ 3 53 VIſ.

DJEDH=æV2 V54). V360385)
36F 56VEV.

E. Summa A BCD æ Y b24 VGE57 2t ſ*
r 56VE57 æ460.

r PROBLEMA VII.
S. CXXIV. Inuenire rationem trianguli rectanguli aequi-

cruri ad triangulum regulare, cuius latus aequale hypotbenuſae
aut catheto.

RESOLUTIO ET DEMONSTRATIO.
I. Si latus eſt æquale hypothenuſæ. Ponatur prę. VII

hypothenuſa AC. trianguli EACæ4, erit AE=
VE/æ. b CEA itaque 34. 4 a54a. vel
VE4&. 2VGEæ æ4a°. Quia CD æ34, BC
per conditionem problematis æ AC æ erit BD
=VBC2 CD? m Vara2mVa. E. A ABC
=E2a. VE} æ4a V7. Eſt itaque A ACE:
O ABC=æ Z LaV5 æI1: V5.

II. Sit latus regolare æquale catheto æ 4. Erit

AACF=32aæ in triangulo ABC, BDæVæ/~
=VT4; itaque triangulum ACF: ABCæ 4:
379 2: 4 V7 9m 2: V5.

E SCHO-



323) 38
SCHOLION.

s. CXXV. Quo inuentum aliis problematibus ſol-
vendis inſeruiat V7, quantum fieri poteſt, ab irratio-
nalitate liberabimus extrahendo radicem, dum quanti-
tas toti inaſſignabilis remaneat. Eſt itaque

V3, 00 90 ò0 55 5” òOò 'ò ò
T 2v a 2a838 1 arT a 1 r a

H  P v 2I7à

 Y rF

g..  a——————3
I

I

Poterit adeo VT conſtitui æ I. 732,

IOO  v 2,
343..- æ

i

LlL

O2Q 2 rr  FV,
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COROLLARIVM I.

5. CXXVI. Cum triangula eiusdem baſeos ha-
beant rationem altitudinum, erit DE: BD æI: VF,
FC: BDæ2: VF.

COROLLARIVM II.
S. CXXVIi. Triangulum rectangulum æquicru-

rum ad triangulum regulare, cuius latus æquale hypo-
thenuſæ, ſcrme eſt, vt 1: 352%, i. vt 100;: 7132. Et
triangulum rectangulum æquicrurum ſe habet ad rege-
lare, cuius latus æquale catheto, ſerme vt 2: I. 732,
ſiue vt 2. o: I, 732.

SCHOLION.
5. CXXVIil. Addidi ferme. Ex operatione enim

5. cxxV.) patet, non accurate I. 73: reſpondere V;T

PROBLEMA VIII.
õ. CXXIX. Data area trianguli rectanguli aequicruri

inuenire aream trianguli regularis, cuius latus aequale lateri
rectanguli aequicruri. Ac data area trianguli regularis inuenire
aream trianguli rectanguli aequicruri, cuius latus aequale lateri

regularis.
RESOLVTIO.

I. Si datum eſt triangulum rectangulum æquicru-

rum, inueniendum triangulum regulare, cuius latus
æquale hypothenuſæ, inueſtigetur quarta proportio-
nalis ad 1000, 1732 aream datam. Sit 10]ο æ1I,
1732 5V73, quantitas data s, erit triangulum regulare
quæſitum cV3.

il5i datum eſt triangulum rectangulum æquicru-
rum, inuenienda area trianguli regularis, cuius latus

E2 æquale



(3)
æquale catheto, inueſtigetur quarta proportionalis ad
2000, I1732 are.m triauguli datam. Sit 2000  2,
1732V7, quantitas data erit trianguli regularis
area cvV©7J—

2lll. Si datum eſt triangulum regulare, inuenien-
da area trianguli æquicruri rectanguli, cuius hypothe-
nuſa æqualis lateri regularis, inueſtigetur quarta pro-
portionalis ad 1752, 1000, aream trianguli reguloris
datam. Sit icoæI, 17325V5, area data erit area
inuenienda c: VE

IV. Si datum eſt triangulum regulare, inue-
nienda area trianguli rectanguli æquicruri, cuius alte-
rum crus æquale lateri regularis, ad 1732, 2000
aream datam inueſtigetur quarta proportionalis. Sit
17325 V5, 2000  2, area data erit trianguli area
quæſita a c:;: VJ.

SCHOLION.
s. CXXX. Res exemplis clarior reddetur. Sit

V. g. Caſ. I. area trianguli rectanguli æquicruri 38, ſic ad
regulas proportio;um

I000; 732  38: 732. 38  65816 65 4 102
I000 EET] z35In caſu altero fit area trianguli rectanguli æquicruri 76,

ſic ad regulas proportionum erit

2000: 1730 æ76: 732. 76Ia I632 65 F IO2
—————8—

Emm———uu2000 2000 T5In caſu tertio ſit area trianguli regularis æqualis 1732,
erit ad regulas proportionales

1732; IOOO I732; I732000 æ IOOO.
2732

n



 (7)In caſu quarto eſto orea trianguli regularis 12124, ſic
ſecundum regulas proportionum erit

1735 2000 I2N24: I2124. 2000  24248000=æ I14000,

V,, nec adeo accurata erit iſta operatio. Sed quod
inaſſignabilis eſt differentia inter V7 I.732 toti,
non eſt quod eum numerum reputemus.

PROBELEMA IX.
5. CXXXI. Conſiruere triangulum rectangulum aequicru-

rum quaãrati dati duplum.

c

RESOLVTIO.
Producantur latera quadrati BGDVF, BF BEG F. XIII.

eundem angulum B includentia, ita, vt longitudo pro-
ductorum AF EG reddatur æqualis lateribus BF
BG. Ducatur hypothenuſa AE. Sic A ABE æquale
duplo quadrati dati BGDF.

DEMONSTRATIO.
BG æ GE per conſtruct. BF æ AF per conſtr.

Ad F ſunt anguli recti, quia BPD angulus quadrati.
Ad G eandem ob cauſam anguli recti. AF =BF
EG= BG per conſtr. Et FD atque GD communes.
Ergo A AFD æ A BFD, AEGD æ A BGD. E. o
ADF 4 BDF æ2 A BDF, A BDG O DEG æ2
ABDG. Ergo A AFD F A DGE æU BFDG. Atque
A AFD  A DGE OBEFDG æ 2 U BFDG. Porro
ad B angulus eſt rectus, quoniam eſt angulus quadrati,

per conſtrutt. AF=BF BG=GE. Sed BF BEG,

E 3 quia



 (3 35quia latera ſunt ouadrati eiusdem. Itaque AF æ GE.
E. BP  AF  B8G 4 EG. E. AB æBE. E. 2 ABE
triangulum rectingulum æquicrurum æqualẽ duplo qua-

drati BGDVF, QE J. D.

PROBLEMA X.
5. CXXXII. Data area conſiruere triangulum rectangu-

lum acquicrurum cuiuis ſigurae datae aequale.

RESOLVTIO.
Ex area cuiuscunque figuræ radix nuadrata extra-

hatur, radix inuenta dupletur, Conſtruatur ſuper hy-
pothenuſa æquali duplo radicis inuentæ ſecundum
S. CXI. triangulum æquicrurum.

DEMONSTRA TIO.
Area trianguli eſt æqualis facto ex dimidia baſi in

altitudinem, vel ex ltitudine in dimidiam baſin. (per
elem Geom.) Ponatur iam hypothenuſa pro baſi, alti-
tudo erit æqualiæ dimidiæ baſi. LYv.) Proindc area
trianguli rectanguli æquicruri eſt æqualis quadrato di-
midiæ hypothenuſæe. Area autem cuiusuis figuræ qua-
drato æquolis ſumi poteſt, cuius latus in ſeipſum ductum
dat aream datam figuræ. Ergo area cuiusuis figuræ eſt
æqualis triangulo rectangulo æquicruro, cuius area
æquilis dicto quadrato, ſic figuræ datæ. Si itaque
latus' in ſe, ductum eſt quadratum, figuræ datæ æquale,
triangulum rẽctangulum æquicrurum, cuiũs dimidia

bhypothenuſa æqualis lateri, cum ſit æquale huic qus-
drato, quin idem figuræ datæ ſit æaquale, ambigi
nequit. QE. J.

V

li:F ui E S CH O-
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SCHOLION.

S. CX XXIII. Sit v. g. inueniendum triangu-
lum rectangulum æquicrurum æquale rectangulo, cuius
latus vnum æ2, alterum vero =ꝗ8. Eſſet area eius Iò.
Proinde conſtruenda eſſet hypothenuſa æqualis 8, ſic
ſemihypothenuſa in altitudinem ducta eſſet æ 16. Si
datum eſſet quadratum 25, inueniendum triangulum,
quod reſponderet ipſi quadrato dato, hypothenuſa eſſet

conſtruenda 10. Nam IO. J. Io æ Ioo. 5I5.
Seu ſi generatim formulam volueris habere, ſecundum
quam conſtruere poteris hypothenuſam, habeas hanc:
Vb æ dimidiæ hypothenuſæ, i. e. factum ex dimidia
altitudine in baſin ſummam triangulorum, ſi radix
extrahatur, læquale erit dimidiæ hypothenuſæ trianguli
rectanguli æquicruri ſiguræ regulari æqualis. In figuris
autem irregularibus res non ita procedit; quœd altitu-
dines baſesque inæquales eſſe poſſunt. Eſt itaque in
irregularibus Vag  bæ æ dv et ſemihy-
pothenuſæ trianguli rectanguli æquicruri figuræ irregu-
lori datæ æqualis,

COROLLARIVM.
s. CXXXIV: Si in figuris regularibus nota eſt ratio

altitudinis ad haſin cuiusuis trianguli, poterit conſtrui
triangulum rectangulum æquicrurum figuræ datæ æqua-
le, data magnitudine lateris cuiusdam. v. g in triangulo
regulari altitudo ſe habet ad baſin, vt VT: 2, (5. cxxvi)
i. e.  1732: 2000. (6. &xxv.) E. A regularis cuius baſis
eſt 2000, area eſt 173:000. E. hypothenuſa A rectanguli
æquicruri regulari æqualis eſt 2. V77òœ. (ꝗ. cxxxi.)
 V65:3600. Quodſi radix extrahatur, erit

VE, 9:,
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V573 85,58 5 2631 circiter

1 05 24
5 76

In hexagono latera æqualia ſunt radio circuli, cui inſcri-
pti ſunt. Sex itaque triangula, in quæ poterit diuidi,
ſunt regularia. Si itaque baſis cuiusuis trianguli, ĩ. e.
latus figuræ, fuerit 500, erit perpendicularis ex centro
2 433. E. area hexagoni æ 500. 433. 6 æ 649500. E.

N N4
habet in reliquis figuris regularibus; modo inveſtige-
tur ratio altitudinis ad latus. Conſ. Cel. WoLFFI Elem.
Analyſ. fmitor. 208. ſ4

DEFINITIO XVIII.
5. CXXXV. Figuram figuræ inſcribi dico, ſi an-

guli figuræ vnius tangunt perimetrum alteriuss Cuius
anguli tangunt perimetrum alterius, figura dicitur in-
ſcripta.

DEFINITIO XIX.
5. CXXXVI. Figuram figuræ circumſcribo, ſi

peripheria figuræ vnius tangit ſingulos angulos figuræ
alterius. Figura, cuius peripheria tangit ſingulos alterius
angulos, dicitur circumſcripta.

dimidia hypotenuſd VZãòc0. Pari ratione res ſe

5. CXXXVII.



5 C 4ETHEOREMA XVII.
S. CXXXVII. Praeter triangulum quadratum non

datur polygonum regulare, quod iriangulo rectangulo aequicruro

poteſi inſeribi,

c//æ442

DEMONS TRATIO.
Aut angulus polygoni tangit hypothenuſam, aut

latus polygoni inſiſtit hypothenuſæ. Si angulus poly- Igoni tangit hypothenuſam, ponatur figura vel latera op-

t

poſita habens lateribus, vel latera oppoſita angulis. Sii laræra innt onnoſita, anguli etiam ſunt onpDoſiti. Proinde

ll  43:2. -4q4A n.- o 43vVx5 ij ſi latera lateribus Iunt oppuI nyportmmenuãam tangitangulus polygoni, angulus oppoſitus aut tangit angulum
l

urectum aut non; ſi non tangit, non amplius eſt figura n
inſcripta, per definitionem: ſi autem tangit, per elemen-

I

excedentis maior eſt recto. E. crura eius cadunt extra i
ta Geometriæ angulus polygoni regularis quadratum

crura anguli recti; proinde anguli, qui efficiuntur, ſi la-
tera alia ſcindunt latera dicta, ſunt extra triangulum

rectangulum æquicrurum E. ꝑ. deſ. figura non eſt in-
ſcripta triangulo rectangulo æquicruro. Si autem angu-
lus lateri eſt oppoſitus hypothenuſam tangit angulus,
cathetos extremitates lineæ angulo oppoſitæ tangere ne-
ceſſe eſt. er def) Sed lineæ crura trianguli conſtituen-
tia non eadem inclinatione tangunt latus polygoni ac alia
latera. Proinde catheti cadunt vel extra vel intra latera
polygoni tangentia latus angulo oppoſitum. E. ſi alia
latera hæc tangunt latera, angulum efficiunt vel extra
vel intra cathetos, id quod repugnat deſinitioni. E. nec
in hoc caſu figura eſt inſcripta. Si latus inſiũtit hypo-
thenuſæ latus lateri eſt oppoſitum, cathetos oppoſiti
lateris extremitates tangere neceſſe eſt, vi definit. La-
tera autem latus lateri oppoſitum ſecantia non eadem

F idem



8 2) nmidem latus tangunt inclinatione. E. cadunt vel extra
vel intra cathetos. E. anguli, qui prodeunt aliis lateribus,
hæce latera ſccantibus cadunt vel extra vel intra cathe-
tos. E. Figura hoc I. non eſt inſcripta, Si latus inſiſtit
hypothenuſæ ungulus lateri eſt oppoſitus, angulum
rectum trianguli æquicruri tangere oportet verticem
anguli polygoni; ſic autem, quia rectus minor angulo
polvgoni, latcra angulum includentia cadunt extra
crura trianguli; E. anguli ab aliis lateribus ad conta-
ctum produti. E. nec ſic figura eſt inſcripta. Nullo
itaque modo figura regularis inſcribi poteſt triangulo
rectangulo æquicruro. Q. E. D.

ScHuoOLION I
5. CXXXVIIl. Non dubito, fore, quibus obſcurior

aliquantm fuerit viſa hæc demonſtratio, quia nulla
ferme ſenſibus exponitur imago. Sed figuras addere
noluimus, ne, ſi vel pentagonum vel hexagonum, vel
aliam forte figuram proponendo, a ſpeciali ad generale
concludere videremur. Ceterum, ſi cui diſficilis adino-
dum perceptu fuerit demonſtratio, in hexagono pen-
tagono tentet, vtrum poſſit vam triangulo rectangulo
æquicruro inſcribere Reliqua exinde polygona in-
ſcribi non poſſe focile animaduertet, modo attente
examinet rationes, quo minus id fieri poſſit,

SCHOLION II,
5. CXXXIX. Si anguli recti trianguli rectanguli

æquicruri vertex cadit in punctum verticis anguli poly-
goni, lineæ angulum polygoni includentes, cadunt
extra crura trianguli rectanguli æquicruri. Si autem
cathetos tangunt anguli polygoni, latera polygoni vel
extra vel intra cathętos cadere poſſunt,

Scuo:
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SCHOLION III
5. CXL. Non negauimus, triangulum regulere, ſeu

quadratum triangulo rectangulo æquicruro poſſe in-
ſcribi. Quod equidem quadratum poſſit inſcribi, du-
bium non eſt. (5. CXXXID Nec maiori negotio
alterum poteſt euinci, quod h, l. prætermittimus.

POSTULATUM.
S. CXLI, Quadratum triangulo rectangulo æqui-

cruro inſcribi poſſe.

 PrROBLEMA XXI.
S. CXLII. Determinare lutus quadrati ita inſeripti tri-

angulo rectangulo aequicruro, vt vuum laterum inſitat hypoihe-

nuſae

RESOLVTIO.

uE: ſenns l Y5 Crast Dæ Fic. XVIL.
triangulum rectangulum æquicrirum Quia EF eſt
perpendicularis ad ED ED inſiſtit AC, EF eſt per-pendicularis ad ACC. E. ECF triangnlum rectangulum
æquicrurum. ũ. LXIll) Ob sandem rationem ADG
triangulum rectangulum æquicrurum Ildeoque

AGFB =7 942x
 AGAD  ACEFæ x.x:2  x. x: 258 x.x =x*

DO FEDG æ x m x* i. e.
2x =Zza, E. 45 x. E. 5 =xt, E. ;a5x.

F 2 THEO-
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S. CXLIII. Latus quadrati triangulo rectangul
o aequt-cruro ita inſeripti, vt latus alterum inſilat hypothenuſae, est

acquale tertiae bypothenuſae parii.

THEOREMA XIXs. CXLIV. Quadratum triangulo rettangulo aequicruro
ita inſcriptum ſe habet ad triangulum, vt 4:5.

COROLLARIVM I.
s. CXLV, Poteſt itaque triangulo rectangulo

æqui-cruro inſcribi quadratum, ſi latus fiat 7 hypothenuſæ.
(5. cxLin)

COROLLARIVM II.
5. CXLVI. Quia in triangulis ſimilibus latera ho-

P

mologa inter ſe eandem habent rationem B G

l =5 AB.oteſt itaque determinari punctum, vbi latus alterum
quadrati ſecat cathetos. cxLiin)

PROBLEMA XII.
S. CXLVII. Triangula rectangula aequieru Vi

ra con ruere,quae in progreſſione geometrica accreſcant bac ratione 1: 2:

4: 83:

RESOL?PTIO.
Producatur cathetus AC in D, vsque dum AD=FiG. XV., AC, mitistur perpendicularis ex B in D. Porro

ducatur AB in E, vt AE æ2 AB, ex D in E ducatur
perpendicularis DE Porro AD producatu

r m F, vtAF æ2 AD, ex E ducatur ad F perpęndiculeris EF.
Et ſic porro.

DEMON-
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DEMONSTRATIO.

Si AB hypothenuſs A ABC, erit AC cathetus.
Proinde AD æ2 AC hypothenuſa A dupli (5 LviL)

AB cathetus eiusdem à. Lvii) Si porro AB
cathetus A ABD producitur in E, vt AE =2 Ab, trian-
gulum, cuius hypothenuſà AE, duplum eſt cuius ca-
thetus AB.  Lvin Et ſic porro. Q.E.J.

SCHOLION.
CXLVIII. Pari ratione etiam triangula rectan-

gula æquicrura poſſunt conſtrui, alia proportione ac-
creſcentia V. g. 1: 3:9: 27. &c. per potentiam hypo-
thenuſæ.

PROBLEMA XIII.
S. CXLIX, Conſiruere triangula rectangula aequierura

geometrica progreſſione decreſceniia hac ratione 1: 5:5:5:6.

RESOLVTIO.
Diuidatur triangnlum ABC æqualiter in D. CD

DB æ AD excipiatur circino, fiat 1C æb C =CD.
1dC=1dæ1 db rurſus excipiatur circino, 2a C æa246C
fiat æquale 1 C. Porro 2 2 d Cæ 2db excipiatur
circino, 3 æ364C fiat æquale 2 ò ſic in infinitum.

DEMONSTRATIO.
Triangulum BCD æ A ABC. (5 LV) IL. CD

cathetus trianguli rectanguli æquicruri dimidii ABC.
S. LtviiL Sedi1 C æib C æDC per conſtr. E.
1bC=A BCD. ſ5.xLix.) Porro A 1dC: A1BC=
A ADC: ABG.  LvIl E. 4 1dC æ4 A1bC.

F3 PROBLE-

F 16.XVI.



a a4 3PROBLEMA XIV.-
S. CL. Triangula rectangula aequicrura conſiruere, in

aerithmetica grogreſſiue creſcentia hac ratione l. 2.3.4 5.6.7. &e.

RESOLVTIO ET DEMONSTRATIO
Sumatur aliquod triangulum rectangulum pro

vnitate. Sic triangulum, cuius cathetus æqualis hypo-
thenuſæ, erit duplum. Perpendicularis porro hyporhe-
nuſæ imbonatur æqualis catheto ſimpli; ducatur hypo-
thenuſi, quæ pro catheto trianguli tripli eſt habenda.
Hypothenuſæe dupli, ſiue catheto tripli denuo impona-
tur perpendiculiris catheto primi trianguli æqual

13, at-que hypothenuſa ducatur, cathetus quadrupli, ſic in
infinitum Q.E.J.

SCHOLION.
S. CLI. Hæc ſunt, quæ de trianguli æquicruri na-

tura exponere animus fuit. Potuiſſemus equiden alia
plura addere v. g. de relatione triangulorum ex laterum
sompoſitione, de ſubnormali trianguli rectanguli æqui-
cruri. Nec non de methodo conſtruendi triangula in
progreſſione triangulari, quadrangulari, pyramidali &e.
ſed omnia hæc pluribus egent præmiſſis, atque proli-
Xiorem reddidiſſent diſſertationem. Suſficiat itaque

de triangulo rectangulo æquicruro dixiſſe

tantum.
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