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COMES ILLVSTRISSIME
EXCELLENTISSIMEQVE

26 um de nouo {plendore’; qui TI1BI ILLV-
4 STRISSIMAEQVE TVAE GENTI ac-

ceflit , laetantur boni omnes, praeprimis

vero N

Qui TE tutelare fuum numen fufpiciunt litte-
1 eq . . .
rim . cultores ; quod TE adire , {criptumque hoc

r [* . . . . .
IBI confecrare audeam » officio me magis adigi mihi

videor i indi i
» quam excufatione indigere, Quotusquisque

enim eft . : ? :
€orum qui Saxoniae noftrac bene cupiunt,

qui, vt hoc decys felix ﬁluﬁumque TIBI fit, vtde
falu-




falue TVa incolumitateque , diu gaudere liceat
patriae, non ex animo voueat ? Quibus vt acce-
dam , et publice etiam pietatem meam tefter ,
animum addit fingularis Tva benignitas ,  quam
omnes, quotquot eadem non penitus indigni exfi.
ftunt venerantur. Inter quos , cum hucufque locus
aliquis mihi conceflus fit , fpero et inpofterum ea me
viurum felicitate , vt favore TvO patrocinioque frui
poffit

COMES ILLVSTRISSIME
EXCELLENTISSIMEQVE

TIBI

Bab. Lipfiae d. 22. Sept,
X745

1 P i
deuotiflimus cfieng

ABRAH. GOTTHELF KAESTNER.



ARALLELOGRAMMYINEWTONIANT 2heo-
riam, quarenus eius ope algebrajicae aequariones
refoluuntur, explicare conatus Sumin differta-

tione de refolutione Newtoniana aequationum fpeciofarum

per feries hic loci anno c10 15 cc xxxx71IL defenfa.  Tam
eiusden inuentoris methodos yefoluend; aequationes fluxionales
adgredior quae partim ex parallelogramino partim ex aliis
principiis deduci queunt. Sequutus fium Methodum fluxio-
num cuius anglica verfione a cov.soN o cumcommentario
publicaravtor. NEW T ONT Seriptumipfum, gallica verfione,
et nuperrimeoperacel. ¢ AsTrL10NET inOpufeulis Newto
nianis, plursbus traditum eft.  Qui id cum labore meo confer-
ve voluerit , facile animaduertet, me non defcrip/f[ﬂ* Newtonia-
na fed de illis clarius explicandis, rationbusque ac innentio-
nis fontibus relegendis, follicitum Suiffe s quodrantum abeft vt
inuentor gpfe fecerit, vt potius eo Jaepe habitu vegulas fuas

#nducyst, qui haec omnia adbibita quafi indufiria celer. ¢'o v~
SON o aliqua hic medebere , non tamen omnia, fateor. - De

,/6’1’16’1’{0, non 1ego me non ita magnifice [entire., vt prae iis

egregia quibus alii caleulum integralem illuftrarunt inuenta

conromnam. . Quod ne quidem ab omnibusmagni Nsw 0N1
siusbus fiers perfuader mipi nouiffimum exemphim cel. v ==
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p o c i nouarum tabularum loxodromicarum auforis. Is
cum in Anglica operis fui editione elementum aliquod per fé-
riemintegraffér , a fimmo Mathematics cOLIN MacC LAV-
R IN monitus, concinniovem fimmam formula finita exhibens
dam , gallicae verfioni inferi curaust ). Neque me lnter, in-
dicante editore operuin 1Ac0BI BERNOVLLII **) vpi-
uerfaliorem methodumn quam ea parallelogrammi eft, a w1 c.
BERNOVLLIO ¢ffeinuentam, et fpe buius methodi cogno-
ﬁmn’m’, opufculi editionem aliquantum diftuli, fed quando fum-
mi-etiam in Germania in. Analyfi viri, ea de cauffa confults,
nibil de bac metbodo fibi innotuiffe refponderunt, credo alecfo-
ribus meae ignorantiae veniam me impetraturim. Pluyes
vno cafies quibus refoluendis non fufficiunt methodi Newtonia-
nae in [iripra ipfo indicaui , poriffimaque quae de iis dici pof-
Junt complexum me effé [pero. Omnia exhaurive, tingenii
tenuiras pcrmzﬁ/fer, remporis mei ratio vetabar, cuius eam
etiam partem quam mathefi confecrare licer, non faris veilirer
bis folis fpeculationibusme impenfurum iudicaus. Dixi quac- ‘
dam apud alios mibi non leta, fed non omnes qui ferierum
nrgovz’mu pwj/[*mti funt , euoluere licuit. I(gi[m‘ an noui z[//id
dixerim, aut an noui quid dicendo operae precium fecerim,
mathematicorum iudicium efto. _Hi [i tanta benewolentiafiri-
prumn hoc f’_xcipiant quanta p_;’iorcjm differtationem eorum ali-
qui d,‘g;mn [funt, ego, qui lez; a/mq’ quidquam, praeter infi-
gnein in baec [udia adfectum , viresque ad ea promouenda
multum fuperantem., probare non volus , fiumma vororum beg.
tum me tudicabo.

*) Nouvelles tables loxodromiques &c. par Mr. M v R D 0 ¢ H. Trad,
par Mr. BR EM O N D Paris 1742. 8. p. 104,
**) w. Opera Lac. BERN, n.Cl not.a
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PROP. I
FHAHH ;

;:é D §A T 4 aequatione fluxijonali interx & p reperire dy per
b ¥ feriem fluentis' x,

AKX soL rosiTo I=Ax" et dy=mAx " ate
que dx=y reliquaperaguntur vt Prop. VII. Difput, L.

EX. DETVR abdy +axdy — by —yx — aa=o vbi in terminos
quibus non ineft dy, ductum intelligitur dx=r. Fadtis quae folutio
fubet, et fubintellecto dx—; prodit

m m  myr 4

mabdx " +madx—bdx -Ax— az; difpofitis vero exporiéntie
bus in laterculos oritur {chema
% m4r Hic pro ferie adfcendente pono m—i=o et m=i atque vas
o m_ Jores laterculorum fubfituto m=2 fiunt 0, 1, 2. ergo diffe-
¥ mii rentia indictun feu 0= 1. Ergoy=Ax4Bx*+Cx.... +
M =" Nxn O xrtices, Quare

a&dyt abAd+-2aBx 43abCx*..., +(742) 2b0 %

|
Faxdy= "4 g4 2B - .. + #naN
._[,J,:] —b4 . —PB - L BN ket J'l’ £
] —4 --. —M
- —aa= —gg

e T

Hic 4= a:b, B= (b-aYd: 24 C=(d+(b—2a) B): 34b et
in genere O=( M+ (b-na) N): (n41) ab
IL Pro ferie defeendente fac M+ 1=0. feu m= 1, prodeuns
tibus valoribug laterculorum 0,—1,—2, adiogue J=~1 et hincy=
X -2 R o -nte -»
4x. 4 Bx....4Lx +Mx 4+ Nx Ergo
A3 ~aq=
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— da=—aa
-7 -2 -ntr 1
—xy=—A—Bx—Cx...—Nx '|
—fy=" —ba—iB..—M cet. Lo¢
axdy= —abd—zaB...4(tn) aM I
Fabdy= —abd...4(z-m)abL j

Vbi 4=—aa, B=—(biab)d, C=—(Ch+24) B-abd, N=(z-n)
abL +(1-n) aM-bM. Quodfi y vnius faltim dimenfionis adfit, ne-
que ductum in dy, facile plerumque vtex exemplo patet Jex progref-
{us determinatur, fed in aliis cafibus difficilius cum non Po[ﬁut ea-
dem facilitate exhiberi genemles termini ferieramquae ex partibus
acquationis vt hic ex xp, abdy, cet. oriuntury licet hocingenere pol-
fibile effe pateat ex formulis infinitinominny ad indefinitam potefta=
tem eleuandi Mo1vRAEANA €t 1ac BERNOVELLIT Op.T.IL
n. cir art. 1.

cor. L st hoc pafto fubflituendo feriem y=4x”+4 Bx "%
mtad mErd

+Cx verotRX cet. quam vt in difp. praec. feci vocabo fe-
riem (9, transmutetur aequatio fluxionalis in feriem aliam quam
voco @€, X parte quauis aequationis differentialis puta x»ysdy fiet
{eries mihi fignanda o, et in illa obueniet R primo loco ad expo-
nentem 7 (e41) +78 — 4%  Nam in ferie y¢x*obuenit R primo
loco ad expon. g4 d4# (Cor,3. Pr. VLdifp. I) et in ferie dy ad
expon. 7 +r 8. Terminus ergo feriei yex* in quo R primo loco
obuenit, ductus in’ primum feriei 4y terminum nancifcitur €expo-
nentem 7 e+ 13\-{- % +m-1. Similiter terminus feriei dy in quo R
srimo loco obuenit, ductus in primum feriei y ¢ x*nancifcitor ex-
ponentem i 014 metx .qui.duo exponentes iidem funt cum an-
te dicto, neque poteft R prius in producto 7 obuenire. E.g. Si
{eries o fit ea quae in exemplo praec, oritur ex parte axdy in Tolu-
tione I erit g=0, #=t. ~ Sit R =B ‘erit r=t et obuenit B primo’ loco
ad exponentem 1. (04-2) +d-14-2 feu 2 ob m=d=1.

COR. 2. st fit m=o obucnit R primoad exp. rd-t4%. Sci-
licet euanefcente m Ax ™" ob m=o primus feriei- dp terminus eft
dBx o qui ductus in feriei Jixx terminum ewm qui primo conti~

net
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net R nancifcitur exponentem rJ\.,.u 444 fed prinius {eriei ,_;'J/ ter-
minus habens R, gaudet exponente #4--s ductusque in primum i?~
riei y#x* terminum dat €Xponentem (J"r—1+;c ad quem ergo R pri-
mo loco obuenit,

COR. 3. 1IN {ferie J*x7dx ' quam vocabo 2. obuenit R primo
loco ad eXponentem m A47d 44 {eu' rdpr fi m=o,

COR. 4. PONATVR alia feries vt' o Cor. 2. oriunda ex
X%y *dy quam appellabo ¥ atque incipiat ea feries non inferiei
termino 1. fed in fequentibus, feries & vero incipiat in primo.  Si
fitd quantitas pofitiua erit €Xponens initialis feriei o numerus minor
pofitiuus vel maior negatiuus €Xponente initiali feriei §.  Hoc eft
erit m. (edd) 4u-1 < . (#41) 49-2. "Er. addendo vtrinque 74

t exponens ad quem obuenit R Primo locoin ferie o minor fimili
exponente in ferie . Proinde quinis coefficiens R jam definitus eft
antequam obueniat in ferie §, et fimiliter prius quam obuenit in fe-
rie 2 {i huius exponens initialis fit maior initiali feriei . uodfi
fit § numerus negatiuus idem patet, cogitando defedum exceflis
loco

COR. 5. s1 it numerus negatiuus et m-}-_rd‘:o non erit Rin
ferie dy.  Sed in ferie " ob fa%um ex primo feriei 4y in cum fe-
Tiel yox® terminum qui primus continet R, erit R ad exponentem
MESm 47 - + % feu m &1 4x.

COR. 6. s1 ad expon. . (e+1) +#0=14% nullus adhuc eft
terminus {erierum 2 vel 8 quae non ingrediuntur terminum 1. feriei
qQ etquas proinde %o snitiales vocare licet, erit R=o ( Cor.L Pr.6.
Difp. 1)

COR. 7. s1 propter Cor. ¢. difpareat R in ferie initiali orta
€X termino acquationis dy continente, ad eum exponentem vbi pri-
mo loco comparere debebat, neque fit aliqua feries ex parte aequa-
tionis dx continente oriunda, quae habeat R ad hunc exponenteni,
confequens eft, v coefliciens feriei (€ ad hunc expon. confletur ex

OUs feriei @ coeflicientibus antea definiti » quorum adgregatum

nifi fortuite cuanefeat, non poterit coefficiens ille cuancfcere, adeo-

que non dabity feries .

EX. s1 2 - f
i 1;,, - dJ’“.J"]?x 2—2x=’—~1 x=0 et ex Prop. fit
i SANE PRS2 #x vnde oritur {chema
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141 Fiat m 41=3 feu m=zet
s Y=Ax°4Bx+4+C+Dx"cet.
fit x?dy=2Ax3? +Bx? %—D
= —4 —Bx—C
celioibmZe—P) "
Hic 4=1, B= 14p et in tertio termino debet efle 14-p 47=0, quod
{i fortuito contingat reftat C vel D indefinitum et reliqua bene fuc-
cedunt. Haec ergo contingere poflunt in feriebus quae habent &
negatiuum et m =7 0d=0.
cor. 8 si1T R=4 etadeo r=o praetereaque =0, ferici dy
primus terminus realis erit non m Ax ™" fed dBx3-% . Terminum
primum feriei € ingredientur feries oriundae ve/ I ex partibus ae-
quationis differentialis habentibus ex et aliis habentibus dy, vel II.
ex partibus habentibus dy folis vel 1IJ. dx partibus dx continentibus
folis. Cafu L euidens eft non definiri 4 fed ex 4 pro lubitu fumto
definiri B, quippe quod ingreditur primum terminum feriei dy et
adeo primumn feriei @ . CafuIl. definitur ‘.4’4 cum B contineatur in
fingulis partibus ex quibus terminus 1. feriei componitur , ad-
eoque coefficiens ad hoc ipfum B, hoc eft fumma quantitatum quae
fingnlae in B ducuntur euanefcere debeat, nifi ponere vc.hmus B=o.
fit pdy+dy+9’x+x=0 et y= A Bx4Cx? cet. erit
ydy= AB4 BBx vbi vel B=o vel d=—1

+24C
A= B cet.
},’x: A44
= 4

Cafu IIL patet , 4 rurfus definiri, et fi omnes partes aequationis
differentialis, dx continentes, dent feries, primum feriei ¢ ingredien-
tes, definietur 4 tale, quod proy fu_bﬂitutum, cuanefcere faciat ae-
quationem pofita dy=ofeu y=4. Qui valor, licetverus effenon poflit
cum y fluens defideretur, tamen ex conditionibus methodi fequitur.
cor. g. R, vbi primo qlmenit, habet dimenfionem vaicam;
adeoque in duabus feriebus initialibus, obuenit fimul et gaudens ea-
dem vnica dimenfione.  Quodfi er. eo in loco nondum adfint ter-
muni
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mini ex feriebus non initialibus » vel fumma quantitatum quacin R

ducantur fortuito euanefeit, vel efy R=o. Sitayy +by +cx2dy=octfint

by=bA+ bB x4 Cx? Hic deberet effe 64224 hoc eft,

ay=add +24a4B 44BB by2a~b:a=o. Quod cum fieri

+244C non poflit eft B=oet hinc C, cet.

exxdy= +cB =0, et y=4 exalte.. Scilicet eft
hoc exemplum cafus indicati ful finem Cor. prace.

COR. I0. SERIET & fecundus terminus, cocflicientem hae
bet conflatum ex productis quae fingula continent B vnius dimen-
fionis, tertius ex productis quae fingula continent ¢ vnius dimenfio-
nis et practerca ex aliis quae non continent ¢ fed faltim A4 et B.
Et in genere feriei o* terminus tus conftat ex productis quae con~
tinent coefficientem # tum feriej ©, dimenfione vnica, atque aliis
quae ingrediuntur coefficientes praccedentes £ tum feriei ®.

EXEMPLVM 2. DETVR (a)+bx”+r:x"“....+/:x""...
+ k) dx=dy. Quaerendo feriem adfcendentem fit .
ay=adx"4aBx " . +alLx"! .. +a04aRx"4a8x—*
SOOI -l K....—P % —uR
S R . 2 R R +k

Vnde 4=—}:q, B= (nd-c): actingenere I=(5—]+ ) K-1): a
intc]ligcudo per K coefl. feriei ® proxime praecedentem, et hinc
O=(P-k):a et R=o hincque feries abrumpitur quaceft cEL. GoLbp-
EACHIL AF. Potrop. T.I p.20y. Sed fumma haec eft incomple-
vVtmonuit N1c. BERN. ib, P- 200. completam inueniendi metho-
dum exhibens.  Poteft vero et completa inueniri hoc modo: dids
© ferie cui aequatur p, pone

Y= a@®dx 4 audx

—dX= —flux. O —du
Cet = cet,
et cum per conftructionem, tres quantitates in columna prima fe
cltruant, debeg adhuc efle audx=du vnde habetur y=e **e fifit
o conftans arhigrq i, et le=r.  Aequationis huius refoluendae {peci~
men 1am dedjt | AC. BERN. 71 lulio alt. Er. 1696. v. Opera 1AC.
BERN. TLIL LXXIL p. 733, ibique notas cEr. crAMERL

B EXEMs
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BXEMPLYM 3. DENTVR duse aequationesdy=udxet(x-u)
dy=(y-u) dx. Ex prima fit y=c- fudx fumta fudx fic vt euanefcat
ad x=o vnde altera abit in (x--u). w=c+- fudx~u. Ponatur u=A4x"
et fudx=Ax"*": (m+1) et exponentesinlaterculos difpofiti fient

% my1 %
o m2zm Facm=o=2m, differentia indicum prodeunte
=41, fier
u= A+4+Bx 4Cx*+Dx*4 Ex*
—fudx= -A4 —3iB —3iC —1D
==
—titi=—AA4-24B—BB—2BC —CC
2BD
—24C—24D—24E
Jux= +4 +B  +C 4D

lgitur d=% +7" (3—¢) et B, (1-24) =0 Ergovel B=o vel
1=24. Si prius, patet fieri C=o=D=FE cut. ct efle exacte w=4 vnde
y=c+Ax duplex ob duplicem ipfius 4 valorem : Sin =24 oportet
vt fit 2=c. Hoc cafu ex cocfficiente feriei € ad x non definitur B.
Sed in coefficiente qui fequitur fit C-24C=o et adeo debet effe £ B~
BB=o feu B=%. Rurfus in coeff. ad x? eft (i-24) D=0 et adeo
(-3-2B+41) C=o. Iam huius producti faflor alter eft —%, ergo
oportet vt fit alter C=o. Quo pofito patet fore D=F cet. =p et u=z
+%x vnde ob e=L fit =X + 3 x +3xx;  Duae hypothefes m4-1=0
et m 4 1=2m fieri non poflunt, quia deducerent ad terminum ali-
quem ipfius # habentem 7: x vnde fudx penderet a logarithmis qui
in Prncfenti negocio adhiberi non poflunt. De his aequationibus
v. cer. cLAIRAVT in Commentar. Ac. Sc. Parif, Ann, 1734, in
Schediafiate infcripto: Solution de plufienrs problemes ou ] Lagit
de trouver des convbes, cet.  Probl. I11 Schol. p- 289. ed. Bat. Con-
tendit ibi integratione ex illis elici alterutram faltim linear. fatisfa-
cientium fcil. reGam.  Sed et qui aequationes has non rite tracta-
uerit alio et oppofito errore parabolam’ folam obtinebit, Nam fi
eliminato dy: dx fiat ux—un=y—u differentiatio dabit udx 4 xdu
—zudu=udx-du {eribendo udx prody.” Quare x4i=21 Vnde dy=
=(5+3%) dxety=f+ixpLax. Vtergo fit u= (pu); (x-u)

debe-
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debebit efle f=1, prodibitque non reta, fed parabola.  Cum au-
tem viderem pofita dy=ux fequi y= ¢4 firdx fed in aequ. #x—
su=y —u abire ¢ ex caleulo neque adeo ingredi ipfius u et y de-
terminat. hac methodo deductam, incidi in Tolutionem quam mo-
do indicaui. Neque enim acutiflimo mathematico, quantacunque
fit, quam egregiis ingenii {peciminibus fibi acquifiuit autoritas, cre-
ere poflum, non emnes cuiruas problemati alicni ﬁl.tisﬁwimtes inte-
grando reperiri.  Eius contrarium hoc in exemplo oftendi, actum-
que effet de calculi integralis praeftantia i hanc o labem inuri pa-
teremur,
EX. 4. SIT pdy4 x—y=y, Fadtis quae prop. iubet habetur
y=4x" %4 Bx***cer. prodeunte fegie cadem quae exprimit ordi-
matam cireuli pro quo eft yy=zyp s Hic vero circulus licet
fatisfaciat aequationi diﬂ‘erenriali, tamen huius fumma correcta eft
AV 2% X 4 xx=q notante g conftantem arbitrariam quae in noftro
calu =y, Vt exhibeatur ¥ etiam huic integrali refpondens, fiat in
acqu. diff. y=g4 hav vt ea abeat in nabx "pnbbxly g,
vide fit

1% % Hic ponendo #-1=s obtinetur a4 bx 4
0 % % Fex 5 cet. et pdy=ab+bbx 43 bex =
X 1 2n +2ac L 5ac

cet.=—p 41

Vode 2 indefinitum (cor. 8.callx.) b=p: 4, c= — (t4bb): 2a,e=—
be:a feries eadem quae habetur ex Iy=27 x—x2+4 definito faltim
a=Fg. Non vero in hac ferie licet ponere a=o cum alias coef-
ficientes fequentes fierent infiniti, vnde hic cafus feparato calculo
eft inueftigandus, .

EX. 5. DETVR 2z (34qx) dz—(e+@x)=o, Quae-
rendo z immed;ate pet x habetur feries, abrumpens fi— o ¢ o fit in-
teger pofitiuus. ~ Ponendo autem B+ 9 x=uet faciendo fubflitutiones
debitas habegyy azdu: y+u dz—edu: y~Oudu: vy +OBdu:
V¥=0. Vbi quaerendo z per # reperitur

a L]

@« «
~Zs—d b By, +—Nu*
v ¥ Y v
udz = +B +aN y

t. 8Fev-@: )
£ = g4 B Vade
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Vide A= (¢y-©3): a7y, B=@: e+ .y, N=o vel N indefin. et
n==c: <y Si reftituatur ipfius « valor et definiatur Nfic vt x etz evow
nefeant fimul, peractis debitis reductionibus obtinetur formula 10.
BERN. Hydraul, P. I. art, XII]I. Op. T. IIIT. n. CLXXXV, Videtur
quidem addi adhuc poffe variabilis vt in ¢x. -, fed haec jam contine-
tur fub termino Nu-ay,

EX. 6:'S1T 77+§x’]dy+;—x}/dy—%x’t{y—%xd/—xx;/:a
prodibunt exponentes ”;ZZ 2’;;:'-2 Vnde feries indicum vel

efto, 42 -2, -
i o s +2,+4velo,-2,-4,

fed priori cafu 4, B, €, cet, finguli evanefeunt.  Si vero fingatur
feries indicum —z, 0,+ 2, cet. prodit 4 indefinitum, B=4-1 et fic
porro. Vit pcr{picinnms hunc etiam cafum in parallelogrammo con-
tineri, cogitandum eft, ex regula aequari laterculosextremos ea de
caufla quia dant feriei ¢ exponentem initialem. Iam fi in noftro
cafo m=2m+ 2 vade m=—2 omittitur extremus 2sm fen —g,  Sed
coefficiens feriei ¢ ad hunc exponentem, enanefcit iam ex conditio-
nibus coefficientium aequationis, conftat enim ex initialibus ferie-
ram yy et £.xydy qui in hypothefi m=-2 funt 44 et . 44. Igitur
cum hic coefficiens feriei ( fortuito deftruatur, poterit fequens ad
exponentem 2 m+-2 feu —2 pro initiali haberi et adeo dabitur fe-
ries perinde ac fi plane defuiflet laterculus 27, Sed finon adfuiffet,
3xydy fed v. g 1xydy res non fuccefliflet. Non poteft poni
4d=0 ne C, D, cet. fiant infiniti,

P ROSECIE

Sx tres exponentes Am-+1, @m+-£, T+t , inlaterculos paral.
lelogrammi difpofiti incidant in eamdem rectam, ex datis duo-
bus reperire tertium.

SOL. S1T Q=A+y etf=/-¢ et ponendoin Prop. II. difp. I.
Amtl=4, @m+ f=C erit ex Cor. 1. cir. Prop. feries exponentium
in eamdem rectam cadentium quae fequitur: Az /, (A+7).m+

—¢, (A+29) m4l—z¢ et fic porro. . Vnde reftitutis ipforum y, &
valoribus eft exponens quivis (A4n. (Q-A) ). m+Ln. (L) Q.E I,
EX.

-
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BX, SIT —mti=z et A=~ /=g, @=0, f=3 Vnde qui-
uis in rectam per hos duos tranfeuntem incidens fit (=t4n). m+
s~z Seribendo fuccefliue o, 1, 2, 3, cet. pro z fit {eries illorum
—mt5, 3 mtL2mt,3me3 gm. 5 cet.

COR. X. CADANT omnes in eamdem horizontalem vt fit m=o
erit /= (Sch. 2. Prop. II, Difp. 1) Ergo formulaillorum eft (A4
(@-2)n) myl

CO& 2, INCIDANT in eamdem verticalem fiet = 0o et
formula illorum m A4 2-2, (1) ob A=

COR. 3. IN })m‘tibu§ acquationis alicuius differentialis quas in-
greditur dy, quas breuitatis caufTy vocabo partes dy habeant y et x
exponentes e, /3, ¥, cet. et a, b, ¢, ¢or, refpective vt fit yexdy et
fic porro : fubftituendo y=4xm abibune i1l in m. (e41) +a-1,
m. (BA1) +b-1, m(y+1) 4c-r; Quare vt omnes in eamdem
rectam incidant, debet quinis efle (o 4 42, (B-a))m+a-1-n,
(4-b), faciendo in Prop. Azaty, I=a-1, @=B41, foph,
Ergo y=a 4. (B-o) et c=g-n. (a-b) atque feries exponen-
tium ipfius p fit o, 3, 2P0, 3B-20, cer. quibus fingulis refpon-
dent finguli ipfius x exponentes 2, 8, 2 -a,3b-2a cer.

COR. 4. 1 partibus dx fint ipfius » exponentes 7, ¢. 0, qui-
bus refpondeant ipfius & exponentes p, 7, /; vt fit y= xe dux cet. patet,
fubftitutione fata eos abituros in matp, metr, mo+/, et
oftenditur fimiliter o= (7m+n (e-5)) m atque /=p-n (p-r)

COR. 5. PONENDO L) m. (et 1) +ac1=m. (B+1) +ba
et m= (b-a): (a-B) IL) m. (1) ta-i=ma+p et m=
(p-a+1): (a-m+2) L) mz+p= mo+r elt m= (7p):(7-¢).

COR. 6. 1N eamdem rectam cadant 1. (42 +a-1, m
(B-I—z)-i—b-z, M7 +-p, erit ex Prop, A= 41, I=q-y, Q=+
f=b., Fr. #=ati+n (B-a) et pza-1-n, (a-b). Sity*x*dy
ety xTdy ofp w=za=2, 3=5, b=7. Ergog=g42n et p=i+
§7 etin eamdem rectam cum his exponentibus incidunt exponentes
iplorum g5 ¥ %, y4.x" cet.. Si vero in eamdem retam ca-
dant m%+p, 7etr, m (a+1) +a-1, et a=7-1+ (e-7)
neta=pti-n (e-7).

B3 CQR.7.
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cor. 7. 1N calu cor. 1, erit b=a, ¥=p (Cor. 5) ctasp+1.
Hoc eft ipfius x finguli exponentes ad partes dy, inter fe aequantur
et vnitate excedunt {ingulos ipfius x exponentes ad partes dx itidem
inter fe aequales.

CoRr. 8 IN cafu cor.z. elt w=[3, #=¢ (Cor. 5.) et a=r-1
(Cor. 6.)

COR. 9. SVBSTITVATVR feries © Prop. I in aequationem
differentialem, et cadant omnes exponentes ex y=A4x™ oriundi in
eamdem rectam ; dabitur m et 4 et adeo ipfius y valor abfolutus,
Practerea veio feriem infinitam obtineri pofle qua hic valor ipfius y
augeatur, fic patet. In ﬁngql-:.s aequationis difterential’s partes fub-
ftituendo feriem @ prodeunt feries vt o et 21 (Prop. I et cius Cor, 2)
quarum ferierum fingularum exponentes initiales omnes aequantur
cum in eamdem rectam cadant, et adeo exponentes fubflequentes
ctiam aequales funt inter fe, fecundus vnius feriei fecundis fingula-
rum I'Cli'\lildrklln, tertius tertiis, et fic porro, qunlccunquc fit 4, cum
exponens primus cuiusuis {eriei, auctus quantitate J abeat in fecun-
dum , et quantitate 2 Jin tcrfium, et fic porro (Prop. LIIL dl/[) T.)
Ergo qualecunque fit §, coeflicientes fecundi omnium ferierum, fpe-
¢ant ad eumdem ipfius x exponentem , et funéli efliciunt’ vnicum
coeficientem feriei €. Similiter {eriei @ tertius coefficiens confla-
tur ex tertiis fingularum ferierum praedictarum, et quartus ex quar-
tis et fic porro.  In his omnibus nihil adhuc eft quod definitam po-
{tulet magnitudinem ipfius & ex Parallelogrammo ope Prop. VII.
difp. 1. iam neutiquam definiendi, Sed fimuletiam ex Cor. 10. Prop. I.
perfpisimr, cocﬁ?cicmem feriei fectzﬂdum conflari ex productis
quae imgU]J c?mmc:lt B vnius dimenhqnis, et adeo fpcchri poﬁé
tamquam productum ex duobus fadtoribus , quorum vnus eft B,
Tgitur vt hic coefficiens euanefcat debet effe vel B vel alter fator =,
Prior autem fuppofitio daret C et omnes fequentes feriei © coeffi-
cientes acquales 0, cunt in nullo feriei  coefliciente poft primum
obueniat 4 folum, fed duGtum in B, G, cer; Ergo facienda eft fe-
Haec autem fieri poteft quia praeter 4 in feriei ¢ coeffis
ciente fecundo habetur (5‘? propter qumtitﬂres ab dy pemicutcs eum
;ngrudicnte:; Ergo definitur Jp':r 4 et m, Bvero reftat indefini-

1
cunaz

tum, G, Deez, d

untur per quantitates antea datas, cum ad fe-
l'i(;i
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riei @ coeff. tertium, quartum cez, hoc ratiocinium npplicnri_nequeat
(Cor. 10. Pr. 1) F.xcmplum praebeant aequationes canonicae 10,
BERNOVLRIT Afor, Petrop. Tom. L p. 167, Opp. 10. BERN.
Tom. Ill. n. CXXXVT, P- u6. Sumamus aequationem illarum pri-
mam (ax+by) dx (extep) dy=o, quac fubftituto y = 4 x™
nancifcitur exponentes

/i
% m
X% 2m-1
vnde m=1, ponatur iam W | X+t Bx 4 ppop erit
ax=ax Aequando ipfi o coeflicien-
by=bA +bBx™ cet. tem primum datur 4 et

exdy=cd4 +(+d) cB fimul valor aliquis ipfius y

eydy=cdd +¢ (z+a’) 4B cer. completus,  Deinde in co-
efficiente fecundo poni debet §- (14d) c 4. (24d) d=0 fen d=
(b-ctzde): (cted) quo valore ipfius & adhibito et relito B
indefinito continuabitur feries,

SCHOL. AEQVATIONES hae poflunt hac generali formula

expl‘xml
£ £ € T M € £ 2

(ax+bxy..... exy +fy )-dx+ (px +qxp....oxy +1y) dy
iam in illarum fingulas partes fubftituendo feriem @, partis alicuius
Vtp"x " dx exponentes fiunt 7, (m-1) ‘e, m (m-1) +e+4
cet. atque partis vt y" x5 dy cuadunt 0. (m1) +e. (r+: 2
(n-1) e 44, (r+0) (m-1) +et29cet. Hae exponentium {eries
flunt eaedem atque ab # plane non pendentes quando = vt fit in
pnmllelogrnmmo, et hic eft cafus hactenus examinatus, Praeterea
vero fient hae feries rurfus eaedem , qualecunque fit #, i fuerit
T+i=m  Hinc methodus dcducimr, certis faltim in’ cafibus ipfius
Z valorem aliis sdhuc {eriebus exhibend;, Sit enin primo a=o et fub-
flituendo feriem @ habetur

byer = 5Ax"‘f*‘*’+ DB xmt+gtra

tx"zyz: Fc A4 x 2mre-2
px:—cf):;}x[;‘q A (ﬂl.*_(;‘)PAxm-h-l-fd
qx "ydy= +mgddx iz

hi¢

kv A\-._s,%
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b
hic ponatur m=—-et m+e-14 d=z2me-2 et habebitur forma

feriei, definienturque coefficicntes confueto modo fed A reftat inde-
finitam.  Deinde fi fit £ =0, {eriei  terminus initialis orietur ex ini-
tialibus fysdx et sapeidy, reliqua peraguntur vtante.  Scilicet vt
fubftituta ferie @ exponens #. (m-1) e fiat ferici initialis, debet
omnium fimilium efle vel maximus vel minimus et adeo 7 maxi-
mum vel minimum quod in aequatione efle poteft.  Et hinc
exponenti ex partibus dx oriundo aequabitur alius, proficifcensa par-
tibus 4y fed fic vt r+1=n.  Practerea poffet in operatione Cor.
praec. poni B=o et elici §' ex termino feriei  qui C continet.  Sed
in genere hie poﬁtis B, C, cet. omnibus =ovsque ad R Prop. L. exclu-
fiue, vbi m=1 obtinebitur pro exemplo cor. pracc. d=— (btc+
zed): v. (¢4ed) et adeo R fpediat ad ipfius x potentiam 2+rd
feu 1-(b+c+z2ed): (c+ed)) hoc eft eam ad quam {pectabat
ipflum B. Praeterea in [erie ex ¢ ydy oriunda, obuenit R fecundo
loco ad exponentem 4274, adeoque feriei @ omnes coefficientes
ipfo R pofteriores vsque ad eum qui fpetat ad exponentem 14274,
cuanefcunt, quod patet fimili modo ac Cor. 5. Pr.1. Ergo proxi-
mus feriei @ coefficiens poft R fpectat ad exponentem 14274 hoc
eft ad eum ad quem fpectaflct G in cor. praec. non pofito B=o; Et
fic patet ex fuppofitione fcholii huius camdem prodituram feriem
pro_y quae prodimra erat in Cor. praec.

cor. 10. siT reta in quam omnes exponentes cadunt hori-

zontalis, et, pofitis omnibus exponentibus in aequatione differentia-

li, integris, hos cafus compleditur hacc formula (Cor. 7) (a+ b}/
2 dx

+c},:_ ...) dx—(p+qytry «se) ®dy =0 hic patet effe y =
PHOFTY 2 4y, whi refoluendo partem dextram in feriem ope

atbytcy®

diuifionis habetur 7x per y, et ponendo x=1+2zcum detur / (z4-2)

per feriem logarithnicam, dabitur y in z ope reuerfionis {erierum,

{ed tamen non poterit exhiberi y in x. Si coefficientes p, 4,7, ,b,¢.

¢et, non progrediantur in infinitum dabitur feries vt in Cor. praec.

PoncndO]=A+B x4, er. et hic fimilibus in cafibus acindicati fu{\t
in
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i1 Schol. praec,  Similis quoque methodus alias adhuc feries inue-
niendi locum habet,

COR. IL CASVS cor, g, fimiliter continentur hac formula
2

2
(4+[1x+cx...,) J— @p+gx+rx.,.. ) dy=o

vnde rurfus vt ante dabitur Iy, leul (1+2) ponendo y=g +z, per
x, et proinde ex ferie quae numerum ey Iogarithmo inuenire docet,
dabitur 7 42 feu J Per x. " Sed tunc in integratione prima qua re-
peritur 7. nulla poteft adiici conflans, vt proinde haec folutio ae:
quationis differentialis propofitae nop f; fatis generalis: Ceterum fi
coeflicientiumi a, 4, p, q, cet. feries non fintinfinitae applicari et
iam poterit interdum methodus Schol. Prace. . Cafus vero hactenus
pertractati quomodo aliis methodis quaeaferiebus oy pendent {olui
poffint, meum iam non eft docere,

SCHOL, 2. FIERT poteft vt hoc modo finitae ipfius y ex-
prefliones prodeant, Detur axst-bycx dy=o et pofito y="gxm
prodeunt exponentes ¢ o 7. Ergo m=e. SitN coefliciens feriei
© ad exponentem M+ (n-1) d et fier .

b] & b/fxf...,. b N x *-Da
exdy=mecd..... + (m+ (1) d) N

axi= g

Vnde fit 4=— 4. (b+ec) et N=o vel N indefinitum et b (m+
(-2) d) c=0 hoc eft d=—_ (bFee)s=c. (32 1) proinds omnes fo.

~ a .
riei ® coefficientes praeter N funt ¢ et ht_y:—ﬂ_:x e-Nx -bic,

Siplures fuerint in aequatione differentiali partes vt 2.x.¢ patet ?dhuc
iplius y repertum iri valorem completum, dummodo x in his par-
tibus tales habeat exponentes qui ab exponente ¢ differant quanti-
tate 4 per integrum multiplicata , feu, qui locum habeant in feric

arlthmctxca continente terminos ¢ et —=—tunc enim eiusmodi par-
c

tes fingulae oq ferierum %> €xdy terminos eorumdem €xponen-

tium accedentes, definient fingulos feriei @ coefficientes,
i fuerit ix} aequatione ante expofita s=-b: ¢ fieret A= oo quod
indicio eft {olutioner, a logarithmis pendere.  Scilicet reduci poteft
C aequa.

s ;v«;x‘_,;
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aequatio ad hanc formam—;yx" -t Ly it dydadxicx=ownde

Elicitar R ere +—Z—lx:Conﬂ.

cor. 12. 1N omn1Bvs differentialibus quae duabus tantum
partibus conftant, cuiuscunque ceterum fint gradus , adfignari po-
teft ipfius y valor completus. Exhiberi enimpotcrunth;‘:e omnes, hac
formula: ax * dx7—-dey.dy =y "=pofito autem y=Ax " et dx=1 fitdey=
m.m-1m-2...m-e+1. 4 x 7 etaequatio abitine x _* m7f m.m-1 ...

R S ] (m-1). (m-5) + m-eFmn

m-gt1.4 FRy =0 vbi#= (m-1) (7-e)
Fm-etmn feu m=(z+u): (mt1-e+n) et 474 me"= a:
7 m.m=1....m-g+1 Propter 4 et m datos dabitur y=4x™. Si fue-
rit e=2 habetur redu®io omnium aequationum huc {pectantium gra-
dus fecundi, quam generalius perfequuti funt fummi viri 10. BER=
woverL1 Oper. T. IIIl. n.162. €t EVLERVS 2 Actis Petrop. Tomo
IIT, p.xz26. Ipfiflima methodus hic explicata exftat npud IOANN.
BERN. L ¢ fub finem. Sifuerit n+z-st1=0 fieri videtur m=o0
tunc autem fit x= 7. (7-¢) — 7 +e+m. (m+1) —e Ergovtme-
thodus fuccedat debet effe x= -7, quo pofito definitur 72 ex aequa-
tione a=m =sm.7m-1 .... m-e~+1. Dabitur vero etiam y per feriem
ope methodi Cor. g,

SCHOL. 3. Casvs tales vbi fit m= ooaut coefliciens a]iquis
= oo plerumque inde oriuntur quando y definiendum eft fimul per Zx
vel contra.  Tunc enim notum eft vulgares differentiandi et inte-
grandi regulas quibus methodus haec ferierum innititur locum non
non habere. Ita fi detur yx+ x*dy=n cuius fummam patet effe
xy=a-+nlx, fubftituto y=4x" obtinchitur m=—1 etin primo fe-
riei ({ termino 4 {e deftruet reftabitque % folum quod tamen. folum
non Potcﬁ Poni <0,

Cor. 13. $IT aat?ddz—cczdt?*+a°ddz=0 aequatio ad
quam reducitur problema Eulerianum A4S, Erud. Iun. 1744, et fub-
flituto z=Ax™ pofitaque dz=1 exponentes fiunt m, -2, cadentes
in eandem verticalem, vtex parallelogrammo feries pon detur.  Po-
patur ergo 2= A"+ B#™ cer, eft

aadd
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aaddztt=m.(m-1) aa 4t . (m+8). (m+0-1) aa Br™*
ced —

—cCZ =— ccB

Faaddz= +aa. m. (m-1) Azm2
Hic m, (m-1) aa=¢c vode m= 4 r% +c%a® et d=—z,
Vel vt alia obtineatur feries , ponatur

aaddz=m. (m-1) qq 4272 + (m48). (m4d~1) aa Br ™5

—Cciz'= —ccAt™
anttddz= m. (m-1) ag At ™

Hic vt fit primus terminus folus =y ef} ye] m=0vel m=1 et vtroque
cafu 4 indefinitum, atque §'=». Denique res etiam peragi poteft
ponendo initiales ferierum —coz ot g4 5 ddz terminos fub tertio fe-
riei aa ddz cuius coefliciens ef} (m 4 zJ). (m+2 &0). aaC et expo-
nens zi+424-2, quo facto fit +2d-2=mileud=; et in leriei aa ddz,
termino fecundo reftat coefficiens (m+3) (m+0-1) aaB folus,
nullis aliarum ferierum accedentibus, Hic vero euanefcet pofito
m=0 et d=y, manebitque B indefinitum, Quare fic oritur feries
2=44-Bt4-Ct? 4Dt cet. vbi 4 et B funt indefinitae, quae fe-
ries i in aequationem fubftituatur, fintque in ea ad ipfius # expo-
nentes e, e+-4, -2, refpectiue coefficientes L, M, N. prodibit

40ddz=2 44 C+ 6aaDt 4 1204 Bt FooiinnF (e42). (e +2) aaNes
—z=—ccd—ecB — ¢cC . . e cels
RIS S o A e +&. (e+) aal

Patet, fi fit L=o euanefcere N, et adeo fi ftatuatur A=0 evanefcere
C, E, et omnes eoefficientes ad dimenfionis ipfiusz pares, fiveroftas
tatur B=o, ad dimenfiones impares, vt hinc oriantur duae feries
antea ex fuppofiione m=;et m= deducendae, quarum quaeuis abs
B s, cc-e, (e )a0 .

fumpitur pofito coefficiente vno =0, ob N= e )) L, vbi N=o

"2 ~ri) aa
fil=o, sit coefliciens ad exponentem e-2 et erit L= (ce-(e-2). (e-3)
aa) I: e, (e<+) aa.  Proinde finon fit =0, requiritur ¢c: 2a=(e-2),
( F-i) “dl‘?ddendum L=, et feriem abrumpendam.  Ceterum coeffi-
ciens quitis niff fi¢ , o pofitiuus cum quantitas ¢c—(e-2) (e-3) a%

demt}m incidat in negatiuum poft tranfitum per 0 hoc ubi nulli funt
amplius coefficientes, ok, PROP.IIL
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ammo in aequatione i peciofu fluxio-

nes non inuoluente, reperire feriej J reliquum,

SOL. SVBSTITVATVR
nomiali manifeftum eft in tranfinutata ae
tione prodit, fore inter alia, p vnius dimenfionis.
m vt iubetpnmllclogr
ticali omnes partes
eft p vnius dimenfionis et fi
x fimul dimenfionem mini;
feribatur feries horizont
continentium, incipiendo ab illa in qu
ma, et ordine pergendo per reliquas.
eliciendo, ponatur columnae verticalis

4x™ 4 p loco y, et ex theoremate bi
quatione quae hac fubftitu-
Tam definitis 4 et
ammum, ad finiftram Heribantur in columna ver-
aequationis p continentes, incipiendo abeain qua
talium plures adfint, ab ea in qua habet
nam.  Huic fupremac parti e regione
alis partium rcliquurum aequationis, p non
a eft ipfius x dimenfio mini-

Pro primo ipfius p termino
pars fuprema aequalis finifti-

mae feriei horizontalis, et divifione habebitur ipfius B pars prima.

Haec {ubftitu
{erierum ex illis oriunda
exponens elt proxime maior exponente primo
zontalis, colligantur in fumma

atur in partes reliquas columnae verticalis et dabuntur

wuminitiales termini.  Inter hos, illi, quoruin

feriei fupremace hori-
n quae hgnr) contrario inferatur in

{eriem fupremam horizontalem, dabitque, vel fola, vel adie@a re- ]

fpondenti feriei horizontalis termino,
(]HRC €X hl})remo te!‘mino C()Illll]n
elicietur alter ipfius P terminus,

partem fecundam eius feriei

ae verticalis oritur, vnde diuifione
, roe reliqui

et ﬁL OPUS \lg(ndo ICJqu.

EX. SIT pPdany4 g XY - 2aaa—x7=0 Ex pzu*nllelogmm-

mo fit m=g et 4=a
deftruunt eft 4aap+

. Subftituto ergo a4-p=y omiﬂisquc quae fe
axptaax-t zapp +p7--x3=0. Schema

operationis
4a0p=—aax ¥ PRty
2
Te % X +T%§* HE-505 Tnd
. £ 4(139 6a
X0 - ¥ tis Firee
L B Tz 3 et
= = s
P 64 +EZTJ
e R T
it ¥ e o Y S T Y
P = ‘<—i-“{z e %

16384448

Pofi-
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Pofitis terminis p continentibug
in feriem horizontalem fit 4aa

lore {ubflituto AXP=—Lgx2 ot

in columnam verticalem et reliquis
=—aax vnde p= — 2x ethocya-
Japp=+3ax:: 16 etp I=—x7;
64. Termini quibus ineft s collecti dant fummam — zxx: 15
4igno contrario inferendaim in feriem fupremam.  Vnde eft 4aap=
Htaxx: 16 (Stellula hic locum termini vniug praccedentis occu-
pat) Ergo p= %ty 04 2 qua parte ipfius p, primae iuncta
continuantur feries e columnge Ppartibus oriundae et fit 2 x p=3%+4
X7 G4etgapp=d — 357 28+3x9: 64. 69.0 et pi=dezx%:
10244 cet. “Termini quibus ineft cylyyg ipfius x collecti efficiunt fum-

mam —3x°; 128 figno contrarioadiiciendam o xxx jam in ferie fu-

prema reperiundum. Vnde erit 42ap= 3% 3% L1315 128 vnde 7=
X% 3007 51200 4et hac ipfius P parte prioribus iunca, rurfus eft
AXP= % % +uxt: ji2a et.faPP:_If@x4: 4096z (addendo
terminum huc fpcﬂantem ante i

AN Tepertum ) et Pi= F=3x%:
10242, vnde fumma hac colleta et figno contrario relata in feriem

fuprem.nm eft 4aap= 3% % %k 509%*: 40964, dabiturquciyﬁus
P terminus quartus et fic porro.

DEM. PER conflr, reperiturp tale, quod partes omnes aequatio-
nis, p continentes, junctim aequales efficiat fummae partium x fo-
lum continentium, ad alterum latus figni aequalitatis translatarum,
et adeo quod euanefvere efficiat totam aequationem fi omnia ad
vium latus ponantur, terminis ferierum ex partibus p continentibus
oriundarum fe deflruentibus, Hic autem eft ipfius P valorqui quae-

ritur., (L B,

COR. 1. s ipfius p pars prima hac methodo inuenta non con-
tineret x fed cffet quantitas conflans, tales etiam fierent ommnes ter-
mini initiales ferierum oriundarum ex partibus columnae verticalis,
nullum x fed folas ipfius p potentias continentibus.  Vnde hoc cafi,
hoc ¢t 5 acquatio inter x et p, habet terminum aliquem omnino
conflanten, methodus non procedit, nifi nullae plane adfint ipfius

urac in x non ductae.  Sit ap+p x = aa fiet

P Potentiae p

ap=an
—axdi1x?— x3: ,

C3 xp
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xp = +a =il

}:a——x-f-_x_" x

z P cet.

3

Hic ex ap=aa fit p=a et cum nullus terminus in aequatione adfit
praeter xp fit xp=ax. Sed fi loco xp fuiflet pp, obtinuiflem pp=aa
quod fuiflet abfurdum cum methodus fupponat feries omnes ex co-
Jumnac partibus inferioribus oriundas exponentes initiales ipfius x
habere maiores exponente primo feriei fupremae horizontalis.

cor. 1. st difpofita aequatione y continente ipfa in paralle-
logrammum (Cor, 6. Pr. VIL difp. I) laterculi extremi fint duo,
vnus continens p, alter x, dabitur feries pro y immediate absque

reductione ad p.  Sit p 7 4y 2+y—x’=o0. Fict

= x—1x5 41 * —4
J/:: 42 ;—-xy +3 x= —2x"cet.
HiF : =3 =+

Hic ex data y=x’ formatur y*=x° et y3=x° deinde ipfius yy ter-
mino primo, ﬁgno contrario relato in fecundum locum feriei‘y,
habetur huius altera pars quae cum priore iuncta dat feriei yy par-
tem alteram eiusdem exponentis cum prima feriei yyy, vtriusque
fumma figno contrario fumta dat feriei y tertiam et fic porro.
scHOL. I simiL1 modo obtinebitur feries defcendens. In
exemplo Cor. praec. pone
e 5 L
AT e R
:]/: 41 e
quia y*=x fity= xety®=x%vode p’=3 — x2. Ergo ex duo-
bus prioribus feriei fupremae terminis extrahendo radicem cubicam
fit y=3% —%x° vode yy =3 —3% x quod additum primo feriei y ter-
mino efficit 4 £ x contrario figno ponendum in tertio loco feriei fu-
premae horizontalis. Ex tribus primis feriei huius terminis extra-
hendo radicem habetur y= % % —3% x~ et fic porro. Sed ope-
ratio hic ob radices extrahendas paulo moleftioreft,

+ 5T
x° FrEx~™
2 &
= Fr X g xS cet,

o

i wlae WY
ol e

PROP. IIIL
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PROP IIIL

D:‘\ TA AEQVATIONE fluxionali inter x et y reperire ¥ per fe-
riem adfcendentem fluentis x, ad modum Prop. 1IL

SOL. FIAT columna verticalis earum partium  aequationis,
quae continent y aut dy aut vtrumque, fupremum Jocum occupante
parte ﬂliqua quae it dy folum , cuje regione {cribantur partes reli-
quae aequationis per » folum et dx datae, incipiendo a dimenfione
infima.  Tam pro feriei dy primo termino fumatur o et adeo fit J=c
notante ¢ conftantem in integratione adijcj folitam'; Hic valor ipfius
dy et y fubftituatur in reliquas partes columnae finiflrae, et operatio
continuetur vt Prop. IIL integrando faltim loco diuifionis

EX. DETVR xdy+dy +y*dx=x?dx 4 dx. Pofita'd x =1 fit

dy=-0 41 % ~+x2
— 66— (2¢4+1) Bx—2C—BB—2.(
+xdy= *¥ 4+ B 4:2C
+yi= +¢c +2cB 4 BB
H2¢G
J=c+ (tec) x-(2¢4+1) B 12C-2¢C-BB
X2 %3 cet.

Propter dy=o elt y=c ynde ;'d]:o et yy =cc. Haecpars figno con-
trario adiecta ad fupremae horizontalis feriei partem 41 . dat dy=
3ki-cc vnde y= 3% (1-cc) x.  Scribendo B pro hoc coefliciente,
fit xdy=B x et yy=2¢Bx wvnde dy= 3% ¥ - (142¢) Bx et y= 3%
= (1420) B 2 Dicto € coefficiente hoc cum figno fuo, conti-

nuatyr ()pzemtio vt {chema monftrat.

. ©OR, r. simir1 methodo habetur feries defcendens fi adfit y
VEINE dimenfionis in acquatione , adhibendo operationem contrariam.
fcilicet capiendq fluxiones. = Sit ad”y4ydx"=bx™dx" erit pofi-
ta'd =

m mn m=27%

J=bri—m.my ., -ntr. abx — mn.men-x . ... m-27 1. Bx

P
2" y= S mmt. . mntey g + m-n.m-nex,...m-2n-1 B cet
Hic
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Hic pofita y=bx™ fluxio eius gradus # eft quae exhibetur in fe-
riei horizontalis infimae initio, haec ﬂguo comtrario translata in fe-
riem ﬁzpcriorem dat ferici.y terminum 11, cuius coefficiens cum ﬁgno
fuo fi dicatur B, habetur fluxionis terminus fecundus, et hinc ipfius
 tertius et fic porro.  Patet huius formulae cafum effe examinatum
exemplo IL. Prop. I Et hic feries abrumpitur i 7 et # funt integri
pofitiui, addique poteft rurfus variabilis logarithmica, pofita enim

”» »
=0+ u obtinebitur dx *=—adu: uvnde fequitur vt fitx=Conft, +- 7~
(-2) ><lu vt facile oftenditur.
scHOL Non opus efle iudico vt cum NEwTONO Method,
Flux. Prob. I §. 40 enumerem cafus , quibus conueniens eft pro
initiali feriei » termino conftantem adfumere. Id enim non his fo-
Inm cafibus fed femper fieri decet nifi integrali incompleto contenti
efle velimus.

cor. 2. st eft y=c cet. oportet, vt in fequentibus feriei y
terminis habeat x dimenfiones plures quam in primo, et adeo pofi-
tinas.  Vnde fi aequatio talis fit quae ad formam a prop. defidera-
tam reducta, habeat ipfius x dimenfiones negatiuas, vtetiam feries y
tales accipiat, non erit primus feriei y terminus conflans. Detur
x2dy+xxy=x-1, fendy+y=i: x —1: %% et difponetur aequa-
tio in hunc modum

dys —x7° 4x7t ex dy= — x~* habetur y=4x* quod
—x! figno contrario adie¢tum feriei fupremac

= +x horiz, termino 1r. eum deftruit vt ipfius
dy valor completus fit dy = — x> et ipfius y=+41: x.

~x

COR. 5. ST aequationi infit aliquis terminus habens quam-
cunque ipﬁus Y potentiam dil.lifillll per x vnius dimcuﬁonis, non po-
terit poni y =¢ quia hic terminus tunc daret differentiale logarithmi-
cum. Hoc vt euitetur, loco x feribe 244 et perage diuifionem vt
fiat 2 (24u) feries per u adfcendens. Sit dy+ny: x=z2x. Hic
fi poneretur dy=o et adeo y=c fieret ny: x=mnc: x et adeo dy=3
— nedx: x et y=pclx fed cum defideretur feries per folas ipfius x
potentias adfcendens logarithmus eam ingredi nequit.  Tam fi flatue-
retur omifla ¢, dy=zx et y=x2 fieret ny: x=nx locandum fub

eodemn
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codem 2x vade primus terminus ferie;  definitus eft. Hoc vlti-

timum incommodum patet fcmpor accidere fi pars illa aequationis de

qua iam jam fern}o eft, habeat y vnicae dimenfionis, non fi fit p*:

x aut y%; x cet. fed vt in pracfenti cafu vtrumque euitetur, pofita

x= 1+ abit aequatio in dy+y-y utyun-yuu cet. =2 4 20, vnde
Sles 20t

dy=0+2
el L e P M
= € +2-¢c +cyz
—y U= ~ic

exhibetur hic y in ipfaferie horiz, 1. Ob 4,

y=0 et y=c vnde —y u=
—cu et feriei] primum terminum iungendo figno contrario Pprimo

reali {eriei fupremae, fit dy=3 ,.; vnde p= 3% (2-) feriemmque
7 et —ypu terminis qui habent % relagis figno eontrario ad refponden-
tem fnprenme, fit dy=3% 9%(‘-}- 2-242¢) 4 vide y= 3% 3% Fcu?
cet.  Patet inucniri hoc pacto y per#, fed non reflitu; pofle x-,
loco # ad inueniendum y» per feriem cuius radix {it x.  Huius enjm
feriei cocfficiens penderet ab infinitis coefficientibug feriei prioris, cu-
ius radix eft#. Reductio haee abx ad «, {inon placeat, inuenienda eft
yopeProp. I, quoipfe couﬁlgit NEWTONVS Method. Flux. ayt, 47,
COR. 4. s1 aequatio habeat terminum ndp : x, efficiet ille,
operando {ecundum hane methodum differentiale logarithmicum et
adeo non poterit ad hanc acquationem methodus applicari, nifi for-
tuito differentialia logarithmica fe deftruant.  In exemplo coroll, .
filoco y fuiflet 1y, prodiiflet dy= 3% (1) dx: x, neque potuiflet
operatio continuari.

SCHOL. 1. EX picrrs facile perfpicitur regula NEWTO-
N1 Method. Fl, Prob. I11. art, 53 quam exemplo” ftatim applica-
bo. Ponit vero NEwToNV § aequationem eo reductam effe, vt ab
Vna parte figni aequalitatis habeatur dy: dx ab altera fra®ionis hy-
s valor finitis quantitatibus expreflus.  Sit dy: dx=1-3 4 Joofn
** + xy. Tam {chema operationis Newtonianae eft fequens

L—.2 % . XX

—_—
+y el —— XX 4 3 X7l x4 To.k’
+ xy ¥ % 4 -1 +F -1
Summa | St —2 Sx —4 3
D fei-
» % 2 ¢
R <2




O 26 LK

Scilicet terminos folum x continentes difponit in feriem horizonta-
lem, et y continentes in [eriem verticalem. Deinde pro ipfius ¥
termino primo fumit ﬁnil‘timﬂmn feriei horizontalis ductum in x et
diuifum per numerum dimenfionum quashabet x in eo, hoceft, vno
verbo, huius termini primi integrale, quod hic eft x. Hancprimam
ipﬁusy partem fubftituit in columnam verticalem vt hinc obtineat
y=+xet xp=+xx. Prima ipfius y pars x, adieta ad -3 x infu-
prema ferie horizontali dat —2 x vnde obtin tegrando y =3 - xx
etxy= ¥ —x’  Tam pars {ecunda feriei y deftruitur a prima fe-
riei xy eiusdem exponentis, et refidua eft fola --xx in termino ter-
tio feriei fuprenme horizontalis, vnde integrando habetur y=3% %
+21x?etadeo xp= ¥ 3 +Ix% Terminor. quibus ineft cubus
ipfius fumma et —2zx? vnde y= % %k ¥ —Ix‘et fic
porro. Patet NFwToNT operationem non nifi externa fpecie ali-
quantum ab ea quam tradidi differre.  Vtique operando {ecundum
Jol. Prap. aequatio data fic fuiflet difponenda, pofita dx=1, dy-y
-xy=1-3 x4 xx et termini ad finiftram ﬁgni neqmlitatis effecil-
fent columnam verticalem. NEwTownvs in {chemate {uo omittit
dy et reliquas columnae partes contrario figno ponit, eo feilicet
qnod habiturae fingulae fuiflent ad dextram figni aequalitatis, ad ter-
minos x folum continentes, translatae.  Ex prima vero fupremae fe-
riei horizontalis parte, initialem ipfius y terminum inuenit eodem
modo ac inuentus fuiflet ex /o). Prop. negleGta additione conflantis,
fed et quomodo illa poffit adiici docet. Indeformat ferierum quae ex
partibus columnae verticalis prodeunt terminos; hos autem addit fuis
quac ex operatione habent fignis, non oppofitis, ad refpondentes fe-
riei horizontalis, quoniam hﬂ‘bent fam in eius calculo oppofita figna
illis quae haberent in calculo fecundum /ol prop. inflituto, cum v. g
NewTonNo alter columnae verticalis terminusfit - xy qui e prer
ceptis ante traditis futurus erat —zx . Itaque Regula in /6. }"Up.
tradita :1equipullct Newtonianae, mihi autem ita retius enunciari
videbatur quia fic melius ratio eius in oculos incurrit.

COR. 5. poTEST fimiliter obtineri feries defcendens. ~ Sit
-’{j/‘.)’: xx=2x+3-4: x+1: XX, Oper:\tio Pperagetur fequr_'m:m
in modum:

d]:
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dy= 2x 3 —4: x 10 xx
S i —(et1): x°
—Y XX ==l —y —¢ i (i)

=X+ 4x 4 e—(e+1)ix 4+(ct1): 2xx cet.

Hoc exemplum quod 2 Nswrono mutuo fumfiex corum geners
eft quac indicaui Cor. 3. Nif; in aequatione haberetur pars -4: x
deftruenda per refpondentem feriei — -y ¢ xx, ingrederetur feriem
dy elementum lognridunicum > quo progrefﬁls operationis impcdi.
retur.

SCHOL. 2. EST etiam vfyg aliquis fAuxionum primi et vite-
riorum graduum in refoluendis aequationibus algebraicis, indicatus
a corsono fub finem Commentayi; fui in NEwTONI metho~
dum, Eum duobus exemplis illuftrabo,

L Quaeratur radix cubica ex ad4x  Sit eay, eft y=g34 5
Vnde 1) dy=1: 39y pofita dx=1. Tam fumendo pro feriei  ter-
mino initiali, y=g eft dy=t; 300 vnde y=3k 4. x : 3aa. Rurfus
differentiando aequat. 1. eft IL) ddy= — 2dy: 393=—,; 97°,
{fubftituendo ipfius dy valorem ex 1. et ponendo rurfus y=q, cft
ddy=— 2dx*: 945 ynde ob dx conftans dy=% —z2xdx: va’et
J=% % —=x2 94°  Porro differentiando aequat. IL. fit dddy =
0dy: 9y°=10dx>: 27y8=14: 274® ynde ddy=3k10x: 274° et
dy=% 3% sx*: 2748 ety= 3 % ¥ sx’: s1a® et fic opus
vrgeri poteft.

IL Sit (2+4-x) "=a"+p et quaeratur p ferie, abrumpente pro
7 integro negatiuo.  Hoc vt perficiatur capiendo fluxiones, fit 7.

(aqx) m d x=dp hoc eft pofita dx=1, m'%_m:d‘p feu

b+p) mb m < T i
m. IH_\Q =dp= m-’- prpohta a™=b. Ex differentiandi

Vero regulis confta, pofitis duabus variabilibus ¢, g, efle fdt: g=r:
R e s ¢t 9= (a4-x) * fore [ncx "
(44+x) " =Cpon, (atx)"+ [nex"dx: (a+x) ™. Iam po-

AR T acquatio differentialis ante reperta refoluitur
fequenti modos

D dp=
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dp= mbu +m.1i+_l._5xuu. +m.gm+ﬂr.+z

bx*u?
1, n
4+ m*b + momy1 b
—mpu= —m*b -—m.zm-{—/b
Btz
7= mbxu  Fmmt1 bx*uu +mmyimtz2,
TSI e e TR isiiap et

1. 2. Y 2

Ex lemmate praemiffoob dp=mbdx: (a+x) eft p=mbx: (a+x)
+/mbxdx: (a+x)* vnde dp=kmbxdx:(a+x)*quilecun-
dus ipfius dp terminus augetur acceflione primi feriei —mp u vt totus fit
=(m4mm). bxdx: (a4x)* vbiin lemmate fit n=2, et p= %
nomdl 2 :

"_1.7'_?:_. bx?s (adx) 24 mmtibx?dx: (a4x)? vadedp=

1. 2.

3% 3 4. (m41)bx?: (a+x)? augendum termino fecundofe-
mm

1m0 . :
MILMAL prx: (asx)? etadditusefficitto-
1, 2,

riei —mpu qui fit

tum tertium terminum feriei dp: % 3k (m‘ﬂ{}_{_*-_l_{_m_m + 1)
1, 2.

bxx: (a+x)? cuius vncia fit (m. m.m+ 142 m.m1): 2=
(m—}-z. 41 7}1): z32. et intcgl'al‘io pcrﬂgitlu‘ rurfus ope Iemmutis,
et fic porro. Lex pmgrei’fus facile hoc modo generatim oftenditur:
Pofito aliquo ferici dp termino =ncx”*: (a+x) * conflat ex lem-
mate inde orituram in ferie —mpu partem —mex®: (a4x) "
et in ferie dp partem +ncx”: (a4 x) ™ cui figno contrario ad-
jicitur pars refpondens feriei —mpu vt coefficiens adgregati fit (1m4-12)
¢ vnde oritur feriei p fequens terminus (m+n). Cx (7:+1>
(a+x) #+ 1 integralialiquo. Iam fit pro valore aliquoipfius 7 par
ticulari #e= (. m1 .o mtn-1): (12, L om-0), nancifeetur
feriei p fequens tcrm'.uus‘ coeflicienten (m, m 4 1. .. ... m+ n):

b L 7f+1) qui etiam prodit in praccedente feriei ptermino
{eripto #+2 in locum ipfius 7, Vnde manifeftum eft fi quantitatis ¢
adfumta lex vera fit in aliquo valore particulari ipfius #, veram et-
jam fore pro termino proxime fequente.  Sed cum hypothefeos ve-
ritas ex infpc&inne prﬁorum terminorum pateat , Co-u.‘}(ln'.mi.l erit
neceflaria.  Hanc feriem alia methodo inuenire docet cEr. w A L-
41vs, fubfinem [chediafimatis: de methodo interpolandi Newtoniana

inferti Actis Erud. anni 1745, Mart. P. L. p. 143. THE-
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THESES.

L macviarvym folarium naturam verofimillime explicat
hypothefis 8. HA vsENT11 in difl de theoriamotus folis circaaxem.
Neque eas vltra fuperficiem folis extollit ratiocinium a diutiori illa-
rum mora in haemifphaerio folis auerfo defumtum quod explicauit
cel: RRAFT in affis dead, Imp. Petyop. Tom. VIL.

IL ArmosenAERA lunaris noftrae fimilis non oftenfa eft.
Nam annuli lucidi phaenomenon i eclipfi folis 1706. vel deduci po-
teft ab inflexione lucis vi eXperimentorum pr r’rsrir m Monin.
Aead. Paris 1715. velalumine zodigeal , quae fententia eft inter alios
Academicorum Monvispe[fulani in deferiptione eclipfeos huius.  HE-
verit autem obferuatio de diuerfa apparentia macularum lunarium
fub eodem lunae fitu et iisdem atmofphaerae noftrac conditionibus,
tamlubrica eft, vt necipfe fummus aftronomus ej fatis fidifle videa-
tur, dumeam in Caﬂwrog;’ﬂp/aia commeimoratam, Scle;wgraplviae, vbi
propria eius fedes eft, non inferuit. Id quod HALLEIVS et Lov-
viLiivs inluna vidifle dicuntur, fi revera in luna fuit, mallem
CUm LIEFMANNO in Aunalib. Phyf. Med. Vratislau. anni 1722,
Nou. Claff. HII. lunam perforatam credere, quam fulgura ibi po-
nere terricolis confpicua , fed et ejus phaenomeni  explicationem
aliam dedit pE £A HIRE in Monim, 2715, Neque ex fole palle-
{cente aut flellis figuram mutantibus dum luna eas occultatura ad
ipfas accedit, aliquid inferri poteft.

HI pemonsTRATIO aequilibrii fluidorum in tubis com-
municantibus dataa pAN. BERN. HYDRODYN. S. 1T, §, 3. fatis
cuidens et rigorofa eft.

L rvimina exnubibus exire, nifi omnium faeculorum ex-
Perientiam infringere velimus negari nequit.

V. Nox maGrs concipimus motus genefin ex impulfu quam
X attrattione, Ergo qui attraCtionem ex principio rationis {uffi-
cientis quod vocant, fatis refutatam efle credunt, magnopere falluntur.

.o N caviTare thoracis, pleuram inter et pulmones, ae-
rem interefie, Xperimentis animalium antliae pneumaticae ope oc-
cifornm, ab way, Es10 in flatica ﬁmgninis, etab noaprLe1o in
Pravlect. de Org. Refpir. recenfitis euincitur, 2

D 3 VIL
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VII. MmETAPHYSICES in Phyfica nullus omnino eft vlus,
nifi ad metaphyficam referas effata quacdam, cuilibet homini ex fenfu
communi obuia,

VIIL per plenior certiorque cognitio ex naturae contempla-
tione hauritur, quam ex ca metaphyfices parte quae Theologia na-
turalis nominatur.

VIIL evorvriont foetus ex animalculis {permaticis, infi-
gniter obftant quae monet ». LyoNNET in notisad gallicam In/e-
¢totheologiae LESSERTANAE verfionem, L.L c.g. p.220. Tomil.
Quodnon omnino abfurdum fitcum D.de maveerTvIs inferi-
pto vccaf- acthiopis albipublicato, particulas feminales fumere, certis
legibus viribusque fe mutuo trahentes, videtur inferri poffe exfigu-
vis regularibus in cryflallifatione, vegetationeminerali, et fimilibus,
confpiciendis.
X. r16vRA telluris fphacroidica a priori definiri nequit, nifi
fomendo hypothefes, quae, an crREATORIS naturae hypothefes
fuerint, femper adhuc dubium eft, quantumcunque neceflario nexu
cetera ex his fluant. ~ Igicur qui Gallorum nuperrime in hanc rem
collocatos labores clevant, quod nihil noui, fed xrwroxN1 atque
avGENTL adle tim nos docuerint, -nec aeque fatis de his co-
enter iudicant.

a

natibus, nec inte
XL cownsisTiT pars aliqua ftili poetici, inalio verborum or-
dine quam qui illis in pedefiri fermone adfignari folet. Id dilucide
de Po‘ﬁ gallica oftendit P. cerceav inlibro : Reflexions fur la
poelie Francoife cuius rationes non enervauit P. 8vFIER in tradfa-
tus philofophici et practici de poeff cap. VIII.  In latinorum graeco-
rumque poetarum exemplis res euidentiffima eft,
auctoritatis praeiudicium, nihil magis philofo-

XIL ros
phiu‘e prog -iﬂhm impediit, quam terminorum philoﬁ)phicommmu[-
titudo.  Sed tamen, cum nec poﬂmms omnino carere terminis phi-
lofophicis, nec f'emc_)l receptos, fuperfluos licet, reiicere , confultius
eft, antiquas | )L\_fhcorum voces retinere, etfiopus fuerit, KErLE-
r1 in Aftronomicis exemplo, ad nouas notiones defignandas paulu-
lulum inflectere, quam multos recentiorum imimri: quorum {in-
guli, vt reconditi quid fapere videantur, nouam quisque fibi linguam
excogitant.

XIIL
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XIIL rocvs imaginis falfo ponitur in fpeculis curuis in ca-
theto incidentize. - Erroris fontem fatis bene retexit sTEv1 NVS
Op. ab Alb. Girard gallice verforum P, V. Iib, 2. P. 571 fe-d ipfe in
loci huius definitione fallitur, eft enim in cauftica, vtiam animaduer-
tit BAKROVIVS licet cauflicarum theoria deftitutus. Conf. Gr g-
GOR. Elem. Catopry, Prop, VII.

XIII. ap euincendos {piritus, animabus noftris perfectiores,
vfi funt antiqui aliqui philofoph; infigni illo difcrimine, quod inter
DEVM et nos intercedit, locumque dat multitudini {pirituum nobis
excellentiorum.  Sed, quantacunque huic argumento infit probabili-
tas, recte tamen ei oppofuiit Fonzpypy. L1Vs in differtatione de
oraculis, infinitum femper diftare fpiu’tllm quemuis creatuma CR E-

ATORE, vt hoc argumento acque vti poflit ‘(“Pl‘cmus b orens
torum fpirims, ac infimus.

XV. qvop cum veriflimum fit, mirari fubit quomodo idem
FONTENELLIVS, potuerit fimili plane ratiocinio vii > 1N quanti-
tatibus fuis quas indefinitas vocat in Elem, Geom. infiniti euincendis.
Dum enim his tamquam pontibus vtitur quibus ex finito ad infini-
tum tranfeat , non perpendit, tranfitum ex finito ad hos pontes , aliis
pontibus indigere.

XVIL aE QVINOCTII mentio fadta in epift.vlt. L X. cice-
RON. 2d ATT. cum tempore datae epiftolae optime conciliatur,
ponendo faftos ex rationibus politicis perturbatos.  Id iam ante
MIDDLETONVM #n vtz cicE RoN1S hoc monentem, obferua-
Wit 10ANN, BEYVER in Vranometria, ad Capricornum.

XVIL 1n conciliandis numeris indictionum legg. 8. et 9. C.
THEOD, indulgentiis debitor, non opus eft cum PETAVIO et
SCALIGERO numeros indictionum corrigere, nec cum notis ad

: 8 nouae edit. hyjus Cod. diverfa indiGionum initia ponere. Nam
o Sy i 1ORDAN in dpparatus Chronolog. aperi Originum

Szzémmr'-ﬁ bnexi n, CCLIIL in 1. 9. intelliguntur indiGiones a die
sl annis CHRISTI 367. 406. adeoque currentes

vsque ad dien Se

Pt annor. 368. 407. in quos incidunt confulatus
VALENTINIAyN

TCt VALENTIS iter. conflatque monor 11 VII
€ THEOD. un, jt, cof Sed in L. 8. indictiones XIIIL et ITIL. erant
eae
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eae quae exfpirauerant die x Sept. proxima ante confulatos: Honorii
VIL et Theodofii II. hoc eft ante annos 387. 407

XVII. aisror1AE ab initio fatis idone argumentis muni=
tae probabilims, {olo l:\pﬂl fomp;n‘is, {i nullae oftendi po[ﬁutcourm
eam fufpiciones, non decrefcit,  Hoc folo argumento, neglectis aliis
forte adhuc .gr.mioribus, fundamentum deftraitur omnis eius calculi,
ridiculi “magis quam Pericul()ﬁ, quo durationem fidei Chriftianae
definire aufus eft 10. crA1G, in Principiis mathematicis Theolo-
giae Chriftianac.

XVIIL. aAxtmaAE humanae immortalitas, aliter quam ex at-
tributorum divinorum  quatenus nobis innotefcunt confideratione, a
philofopho probari nequit.

XX. H1Nc, etiamfiatheus, non quiduis fibi licere, facile per-
fpicere pomt, eius tamen ins naturae imperfediffimu éft, dum
futuri flatus cogitatio illud non ingreditur, vt recte monuit . e13-
N1T1vs iniudicio de PYFENDORFIO lato, quod contra BAR-
sEvyrAacvM defendit BRANCHYV in Part. [ 00f: Tur. Rom.

XXIL EXTENSORVM ex non extenlis ortus, non fatis decla-
ratur, definiendo extenfionem: partium extra partes pofitionem,
Negabit enim aduerfarius partes extra partes poni, tumphlm non ex-
tenfa iunguntur, iureque {uo ad ratiocinia prouocabit, quibu: geome-
trae continuum e punﬂ'is componi non poifc, euincunt, Haec non
eneruantur dicendo, aliam efle puncti metaphyfici aliam mathematici
conditionem, cam fluant ex folo 'defectu extenfionis, virique corns
muni, quantmeungne de reliquo, qualitatibus fuis, fimplexa puncto
differat.  Eft vero alius modus extenfa ¢ non -extenfis componendi;
huic obiectioni non obnoxius, quem nec defenfores nec aduerfarii
fententiae huius animaduerterunt, ex vtraque parte fueti triumphum
ante victoriain. canere.

XXIL exemPLAR pandearum Florentinum , Pifanos non
Amalfi accepifle, a GVIDONE GRANDI et defenfore €ius Lve-
¢assrro euictum eft.

XXIIL vERE LEIBN LTIV $ adferuit, iurisprudentiam veterum

Romanorum ad mathematicam methodum
accedere.
LE S OE
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