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RanlNat celebris eſt modus, quo KEPLERUS in Nova Stereometria doliorum

incii 1615.) P. I. Stereometriae Archimedene Theor. IL. demonſtrationem
Prop. I. Archimedis De circuli dimenſione informavit. Sequentium gratia

ipſiusmet verba tranſcribere expediet:  Archimedes utitur demonſtra-
tione indirecta, quæ ad impoſſibile ducit; de qua multi multa: mihi,
ſenſus hic eſſe videtur. Circuli BG ſFir. 1.] circumferentia partes,
habet totidem, quot pncta, puta infinitas; quarum quælibet conſi-,
deratur. ut baſis alicujus trlanguli æquicruri cruribus 4B: ut ita trian-,,

gula in area circuli inſint infinita, omnia verticibus in centro 4 coun-,,
tia. Extendatur igitur circumferentia circuli Bũ in rectum; ſit BC,
æqualis illi, 4B ad illam perpendicularis. Erunt igitur infinitorum,,
illorum triangulorum ſeu ſectorum baſes imaginatæ omnes in una recta,,

BC juxta invicem ordinatæ. Sit una talium baſium BF quantulacun-,,
que; eique æqualis CE: connectantur autem puncta F, E, Ccum A.,,
Quia igitur triangula 4BF, AEC totidem ſunt ſuper recta BC, quot,,
ſectores in area circuli; baſes BF, EC æquales illis; omnium,,
communis altitudo B4, quæ etiam eſt ſectorum: triangula igitur,
EAC, BAF erunt æqualia, quodlibet æquabit unum ſectorem cir-,
culi; omnia ſimul in linea BC baſes habentia, id eſt, triangulum,,
BAC ex omnibus illis conſtans æquabit ſectores circuli omnes, id eſt,,
aream circuli ex omnibus conſtantem. Hoc ſibi vult illa Archimedea,,
ad impoſſibile deductio.”

i

2.

Similiter Theor. XI. corpus cylindri eſſe ad corpus ſphæræ, quam ſtrin-
git, in proportione ſesquialtera, duobus oſtendit modis: utrogue con-
ſiderans corpus ſphæræ ad analogiãm dictorum Theor. ll. tanquam pote-
ſtate in ſe continens inſinitos veluti conos, verticibus in centro ſphæræ
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g. 2.Eadem ſors haud obtigit conatibus, quibus in adjuncto Stereome-

trine Archimedene Supplemento ſolidorum in limine ejus recens propoſito-

rum quædam, ad rationes doliorum proprie pertinentia, dimetiri KEP-
LERUS ſategit: ea nimirum, quæ rotatione cirea baſes ſeu chordas ſuas

tum ſegmentorum circuli quorumcunque, tum ellipſis ſegmentorum
recta axi alterutri parallela abſciſſorum, generantur; quæ Mala ſeu Poma,

Citria, Cotoneu, Olivas vel Pruna, Cucurbitas vel Melones ſeſliles, Pruna
craſſa appellavit præmiſſis, ob uſum ſpeciei eorum ad hæc dime-

tienda,

coẽuntes, baſibus, quarum vicem ſuſtineant puncta, in ſuperſicie ſtan-
tibus; curvam ſuperſiciem ſphæræ extenſam concipiens in planum cir-
culare, cujus diameter ſit dupla diametri ſphæræ; atque ſuper hoc con-
ſtituens conum rectum, cujus altitudo æqualis ſemidiametro ſphæræ:
tum priore modo conum hunc ſphæræ æqualem (quippe ex totidem, quot
ſphæra, æqualibus utrinque conĩs conſtantem) cum cylindro æquealto
ſuper eadem baſi, hunc cum cylindro ſphæræ circumſceripto comparans
juxta flem. XII, 1o. II. I4: altero ſingens etiam cylindrum ſphæræ circum-
ſcriptum ſecari in infinita priſmata in axe cylindri coèuntia, pro baſibus
habentia lineas rectas æquales axi, quæ omnes juxta invicem ordinentur
in curva cylindri ſuperſficie; atque hanc ad analogiam Theor. ll. in rectan-
gulum planum extenſam imaginans; baſes vero cylindri in triangula uti
ABC (Fig. 1.); ut priſma orĩatur triangulare rectum, æquale corpori

cylindri.Pariter Theor. IV. demonſtrationem propoſitionis: quod columna recta

parallelarum baſium tripla ſit pyramidis æquealtæ ſuper eadem baſi; ana-

r

logice applicari ad cylindrum conum poſſe monet, ſi perpendatur: cir-

EL

i culum, qui baſis eſt cylindri coni, in infinita triangula ex centro
r dividi; quibus totidem priſmata, totidemque partes coni ſuperſtent,

I illa in axe cylindri, hæ in axe coni convenientes.i E na; G) Si majus circuli ſegmentum MDNſFig. 2.] circa ſectionem MN ſit
ſiI d ctur figura in duobus locis oppoſitis cava, ſcilicet

Circumagen um: gignicirca M N; quæ Mali fructus arborei ſorma eſt. Si minus ſegmen-
tum
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tienda, ſolidis, circuli, ellipſis, aliusve cujuslibet figuræ duabus dia-
metris invicem noumalibus prædiræ, rotatione circa axem alterutri
diametro parallelum, eumque vel extra figuram ſitum, vel ipſam con-
tingentem aut terminantem, ortis; quæ] unuſos loxos, ſtrictos, &*liu-
dracea nominavit Ipſæ tamen methodi ac ſubſidia, quibus ad di-

menſio-

tum riaN ſit circumagendum circa ſectionem ſuam MN]; ”ignitur,,
figura in locis duobus oppoſitis acuta, quam a citrii mali ſigura poſis,,
denominare

Sit (Fig. 3.) ellipſis axis major CE, minor DA; ſit MN recta priori,
MI poſteriori parallela. Segmentum majus MDN cirea MN circum-
actum dicit figuram creare ſimilem Mali cotonei; ſegmentum minus
MAaN circa eandem MN circumactum dare figuram Olivae vel Pruni.
Altero ſegmento majore MEI circa MI circumacto; provenit, inquit,
tali forma genus quoddam Melonis vel Cucurbitae ſeſſilis; ſiguram autem
ſolidam, quæ minore ſegmento MCT cirea MI circumacto fit, a Pruno
craſſo non inepte denominaveris.

(3) Sit Fig. 4 EBDH ſigura plana, quam utraque re &ta ED, BH divi-
dat in duas partes ſimiles, æquales, ac ſimiliter dispoſitas; ambæ igitur
ſimul in quatuor: quæ proinde in puncto ſectionis F, quod centrum
figuræ dicitur, invicem erunt normales. In alterutra DE ſit punctum
A extra figuram; per quod concipiatur recta alteri BH parallela. Circa
hanc tanquam axem in circulum FCG circumacta ſigura DE, cum latitu-
dine ſua BH erecta (ſeu axi ſemper parallela), creat Annulum laxum
atentem) in quo- ſpatium eſt intermedium, cujus centrum A.

Axe autem geneſeos tangente ſignram EBDH in E; ſimili ejus eſr-
cumductu gignitur Annulus ſtrictus (clauſus), ſine ſpatio intermedio.

Quodſi (Fig. æ. 3.) ſiguram planam MCIEEN, duabus diametris in-
vicem normalibus 40,CE (ſimiliter ac EBDH) præditam, ex una parte
terminat recta MN alterutri diametro CE parallela; ideoque ex oppo-
ſito, recta IK parallela lateri MN, æque ab centro figuræ Fdiſtans:
ſolidum figuræ MCIKEN circa MN rotatione genitum Oylindraceum
vocat KEPLERUS nomine, quod etiam applicat ſolidis, quadrilaterorum
mixtilineorum ut CTKE, quorum duo latera CE, KI ſunt rectæ invicem
parallelæ inæquales, rotatione circa majus horum laterum CE ortis.
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menſionem ſolidorum horum enixus eſt vir ſagaciimus, pariter acLlla al

theoremata, quæ elicuit, vel quorum certe fundamenta jecit, inſignem

per ſcripta geometrarum poſteriorum nacta ſunt celebritatem. Quo
magis illa KePLERI molimina, ſui generis, quod conſtet, prima, ab
oblivione vindicari merentur.

ſul3:3-
De Amulis &lindroceis illis Theor. XVIII. (primo Siupplementi

Stereom. Archim) ac ſequenti hæc tradit:
THEOR. XVIII.  Omnis annulus ſectionis circularis vel ellipticæ

eſt æqualis cylindro, cujus altitudo æquat longitudinem circumferen-
tiæ, quam centrum figuræ circumactæ deſcribit, baſis vero gadem eſt

cum ſectione annuli?
 Intelligo ſectionem, quæ fit plano traducto per centrum ſpatii

annularis, ad ſuperficiem annularem recto.”
s Hujus theorematis demonſtratio  iisdem elementis inſtitui

poteſt, quibus Archimedes Stereometriæ principia tradidit. Annulo
enim GOD Fig.4.1, led integro, ex centro ſpatii A ſecto in orbiculos
infinitos ED, eoque minimos: quilibet eorum tanto erit tenuior

verſus centrum 4, quanto pars ejus, ut E, fuerit propior centr,
quam eſt F& recta per Fipſi ED perpendicularis in plano ſecante; tanto
etiam craſſior verſus exteriora D: extremis vero dictis, cilicet D, E
ſimul ſumtis, duplum ſumitur ejus craſſitiei, quæ eſt in orbiculorum

medio.
 Hæc ratio locum non haberet, ſi orbiculorum ED partes cis

 ultra circumſerentiam F, lineasque per F, G perpendiculares, non
æquales æqualiterque ſitæ eſlent

COROLL-

J_qiiSit orbiculi, reſecti planis EBD, elid, per centrum rotationis 4 ductis,
atque ad rectas 4D, Ad normalibus, ſemiſiis EB Ddbe; cujus baſis, ſector

Fiantannuli plani Dde.
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COROLL.  Hææc ratio dimenſionis valet tam in circulari forma,,

annuli, quam in elliptica tam in laxis annulis, quam in ſtrictis:,,
quin imo in omnibus annulis, quæcunque ejus pro cireulo ED exiſtat,
figura ex ſectione ejus recta; dummodo in plano per 4D ad annulum,,
recto partes cis ultra F fuerint æquales æqualiterque ſitæa hinc

inde
s 4

Fiant FP æ FQ fXæ ſL, Fp  Fq /fxpfæ. In punctis P,p,
O. 9, X, æ, Z,  conſtituantur rectis AD, Ad normales PU, pu, QR, qr,
xv, æv, ZS, s.

Erunt (ſupp.) trapezia PpuU, QqrR, XavV, Zzs5 æqualia.
Solidi cavi rotatione integra quadrilateri Ppu U circa axem plano

ADd in A normalem geniti ſectorem P XapuvV U (cujus baſis eſt ſector
PpæX annuli plani, cujus ad ſectorem cylindri cavi circumſcripti

 (PXA pæ) Pp x PU rationis limes eft ratio æqualitatis) metitur

PXX Ppul.Pariter ſector ZL2zqrsSR QZ x Oor R—QZ x PpuU.
Itaque ambo hi ſectores ſimul (PX+QP) PruUL (PX+QZ) PruUQurR).
Sed ob FP FQ ct A?/ 2 AP+A”Q); pariterque arcus Fr72 Px+”QZz).
Quare duo illi ſectores ſolidi ſimul æ Ef X (PpuU+ QOrR):
hine ſemiorbiculus EBDdbe FF X EBD
orbiculus integer Ffx EBDHE

atque Annulus periph. rad. AF x EEDHE.
Poſitis AE c, FEFD=a, FP  FQ—a, PU=QR/y;

itaque AF/c+a, APc+a2, AQ/c+a +æ;
pheria= 2/, ejusdem peripheriæ arcu angulum DAd
ſunt ſemiſſis orbiculi ſectores P/ę (c ydæ

Q  o cta+xæ) yda
Pv+Q5s  29 (ctao) ydæ

ſemiorbiculus ſ (Pv  Q5)  20 (c+a) ſydæ
integrali ſydæ ita ſumto, ut incipiat ſeu

rtevane ca pro x /æ o, ex-tendatur usque ad æ æa; quo facto exhibet BFEBFD;

Unde ſemiorbiculusqę (c+a) x EBD; orbiculus EBDHE;
annulus 2nc +a) EBDHE.

 u  5raa rge.cman  l7æ rt x a..rt L' æL 5 a.t  rum iælli  r àa æaæ a;
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THEOR. XIX.  Annulus ftrictus eſt æqualis cylindro, qui habet
1 baſin circulum ſectionis annuli, altitudinem æqualem ejus circuli
næ longitudimi.? Valet enim modus iſte in omni proportione ipſius 4E ad 4F;

valetque adhuc in annulo ſtricto G), ubi circuli ED circumacti cen-
trum F deſcribit circulum FG æqualem ipſi DE circumacto. Nam
ſecatur tale ſtrictum ex E in orbiculos,, qui in  habent craſſitiemm
nullam, in D duplam ipſius craſſitiei in F; ſicuti circulus per D duplus

eſt ad circulum per F
L

r

æ

COROLL. I.  Corpus cylindraceum, quod fit circumacto quadri-
latero mixtilineo MIEN ſcirca MN], Vi ejusdem demonſtrationis

Il;l æquale eſt columnæ, quæ hoc quadrilaterum habet pro baſi, lon-

z
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gitudinem circuli per F, G, pro altitudine.” (6)
COROLL. II. Globus eſt ad annulum ſtrictum eodem circulo

 Crea-
J—

lll

Nempe, pro AE.c= o, generatim fit aunulus 2a  x EBDHE.
Vã Factis FL=FO; per punctta L, O ductis rectæ BH parallelis MN, IX:

annuli, qui rotatione quadrilateri mixtilinei M BIKHN, duabus dia-
metris invicem normalibus LO, BH præditi, circa axem per A diametro
BH parallelum oritur, ſemiorbieulus LIoOIimM pariter conſtat ſecto-
ribus, quorum binĩ quicunque Pv, Os, æque ab F diſtantes, ſimul ſunt

Ff(PpuUH+ QęrR).
Unde ſemiorbiculus LIoOimM Ffx MLOI

orbiculus integer  Ffx MBIKHIN
atque annulus periph. rad. AF x MBIXHN.

Poſitis AL=c, FL=FOæa, ceterisque manentibus:
fit, uti n;. ſemiorbiculus æſ (Pv+ Q)  (c +a) x à ſrdæ;
integrali ſydæ ita ſumto, ut evaneſcat ſeu incipiat pro ææ o, exten-
datur usque ad æ/aq, quo facto exhibet aream FLMB =FOIB.

Itaque annulus  27 (c+a) MBIKHN.Et pro AL=cæo; corpus cylindraceum, figuræ MBIXHN diirca

MN circumductu ortum, fit æ2a æx MBIEHN.

Z-
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creatum;, ut 7 ad 33. Nam tertia pars ſemidiametri ducta in quadru-,
plum circuli maximi, vel duæ tertiæ diametri in aream circuli maximi,,
creant cylindrum æqualem globo. At cylinder æqualis ſtricto habet,,
baſin quidem eandem; altitudinem vero, circumſerentiam Ergo,,

f 1 b T Vut circum erentia a° e em ametri  ſ- circumferent. ad dininji

33 ad 7; ita ſtrictum ad globum.”

n

Solida, rotatione ſegmentorum circuli ellipſis majorum MDN,
MEI (Fig. 2. 3.) circa baſes ſuas 47N, MI genita, h. e. Mulu, Cotonea,
Melones ſeſſiles, ad quæ pergit, KEPLERUS (abſciſſis ab D-, CE rectis
FO FA, Fe=VFc, per puncta O, e actis IK, NX ipſis MN, MI pa-
rallelis) dividit in Cliudracea, rotatione quadrilaterorum mixtilineorum
MCIKEN, MANKDI circa MN, Ml genita, quorum dimenſionem do-
cuit Coroll. I. Theor. XIX; atque in limbos exteriores, cylindracea exte-
rius ambientes, rotatione ſegmentorum reſiduorum IDK, NEK circa
MN, MI genitos, quos Zonas mali, cotonei, cucurbitae appellat.

Pariter in globo, rotatione ſemicirculi CDE circa diametrum CE
genito (Fig. 2.), atque in ſphæroidibus, rotatione ſemiellipſis circa
alterutrum axem CE, DA (Fig. 3.) ortis, Oliudracea diſtinguit, facta
rotatione circa CE, DA quadrilaterorum mixtilineorum CIKE, DKNA,
ab ſemicirculo vel ſemiellipſi per chordas IK, NX, axi rotationis CE, DA
parallelas, abſciſſorum; limbos exteriores, rotatione ſegmentorum
reſiduorum IDK, NEK circa eundem axem genitos, quos Zonas globi,
ſphaeroidum vocat.

De quibus Zonis jam ſequentia adſtruit.

5- 6.
THEOR. XX. Zona mali componitur ex zona globi, ſegmento

recto cylindri, cujus ſegmenti baſis eſt ſegmentum, quod defſicit in,,

B figura,,
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ſigura, quæ gignit malum, altitudo vero æqualis circulo, quem cen-

trtun ſcgmnt nã”z deſeribit
DEBOSSTR.  Expiicetur corpus mali hsdem legibus in cylindri-

cum ſegmentum (8,, quibus Archimedes Theor. II. explicavit circuli

 aream in triangulum rectangulum: ſit ſFiZ. 2. 5.] 4D ſemidiameter
cireult maximi in corpore mali; ex enjus puncto D erigatur DS ejus

 circuli maximilongitudo in rectum extenſa, quæ concipiatur in ſuper-

ficie
Da2>

H. e. Fig. æ 5) mali, geniti rotatione ſegmenti ſemicirculo majoris
Ii DN circa chordam ſuam MN, limbus exterior, rotatione circa eun-
dem axem MN ſegmenti IDE (quod  MAN ob FO æFA) ortus,
xæqualis eſt duobu- ſolidis ſimul: quorum unum eſt globi, rotatione ſemi-

circuli CDE circa diametrum CE£ geniti, limbus exterior, rotatione
ſegmenti IDK circa eandem diametrum CE ortus; alterum, ſegmentum
cylindri recti, eid-m ſegmento IDE MAN inſiſtens, cujus alti-
tudo æquatur circumferentiæ ſemidiametri AF.

ldem cylindri priſmae dein vocatur a KEPLERO, pariterque ab War-

L1s10 (Tractatus duo de Cycloide Ciſſoide Oxon. I659. P. 3. 16.)-
GREGORIUS A S. VINCcENTIO (Opus geometr. quadraturae circuli
ſectionum coni. Antverp. 1647.) Libro IX. cujus Partes priores quinque
illius tractationi impenduntur, Ungulam appellavit, quod ungularem
formam non usque adeo reſpuat 955.); quod nomen ſervatum ab
PascaL7o (Lettres de Dettonville contenant quelues unes de ſes in-
ventions de geometrie. Paris 1659.); STEPH. DE ANGELIS (De ſuper-
ſicie ungulae. Venet. 1661.) WaLLIS IO (Mechanica. Lond. 1670. p. 19I
ſq59.), plerumque nunc uſurpatur. (Cſr. ill. æsTNERT Anal. des Unendl.
S: 617ſq75.). CAVALERIUS TORRICELLIUS (Cavalerii Exercitatio
nes geometr. Bonon. 1647. ꝑ. 36I. ſqq.), STEPH DE ANGELIS (De inſi-
nitis parabolis Venet. 1659. Lib. I. ꝑ. 149- ſoq. Miſcellaneum geometri-
cum. Venet. 1660. P IL. ꝑ. 89: ſqq. P. ll. p. 22I. ſqq.), SLusus (Meſo-
labum. Leod. 1668. p- 14.), Truncum cylindricum; TacQuET (Cylin-
drica Annularia. Antverp. 1651, Lib. l. Il.) Portionem cylindri;
LALOVERA (Veterum geometria promota in ſentem de cycloide libris-
Toloſae 1650 Præſat. p. 2), HuGENIUS (Horolog oſcilla tor. Paris-
1673. Opp. varia. Lugd. Bat. 1 724. Vol. I. p. 132. ſqq.) Cuneum dixerunt.
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ficie eylindrica. Nam linea XN eſt veluti communis acies, ad quam,,
terminantur omnia ſegmenta ſolida circularia Extenſa vero,,
maxima circuli circumſerentia in rectum DS; ſegmenta ila ſolida,
circularia ſimul extenduntur, ſiunt elliptica 448N, præterquam,,
primum Sed clarius eluceſcet vis hujus transformationis in,,
ſequentibus.”

Secetur area AſDN lineis parallelis ipſi N  luti QZ,qæ] in
aliquot ſegmenta ſtrapeæia nuxtilinea, uti Qqu] æque lata minima,,

quaſi linearia; connectantur 4, S puncta: in dineam 45  ſad
rectam usque AS ex diametri punctis ſF, O, P, ꝑ] per ſectiones arex
factis ducantur  ſrectae AD] perpendiculares F, OL ſPſ, pẽu- Sit,,
autem F centrum  ſcirculi, cujus ſegmentum eſt MDN]; quæ ex,
F perpendicularis, ſecet AS in G: per G ducatur ipſi FD parallela,,
GT. Sit denique O punctum medium ſectionis IX; ex illo per-,
pendicularis OL, ſecans 458in L: per L ducatur ipſi OD parallela LE.

Cum igitur figura ſDN] circa MN circumagitur; nihil fere,
creat areola MN, quia minimum movetur: at ejus parallela per FſCE]
jam movetur in circulum longitudine G; linea per O ſI5] in circu-,
Ium longitudine OL; ſic omnes Et partes corporis cylindrici,,
MNDS) per FG, OL ſignatæ ſunt æquales cylindraceis illis veluti,,
tunicis in malo, quas gignunt lineæ ſCE, IK] in circumactu figuræ,,

B 2 MDN »n

õ) Quaſi cuneiformia; ſegmentum MDN ijpſum in variis ſitibus, quos
rotando circa MN obtinet.

ò) MDN, quod ut primum conſideratur, ſeu ab cujus ſitu rotatio eirca
MN inchoari concipitur. Idem rediens ad primum ſuum ſitum ſit 5N.

(n) Scilicet peripheriæ radiorum aD, AF, AO, pariterque radiorum AD,
Ap, GV, GX, Gæ, GT, LI, Lr, LR, ſunt ut radii; igitur uti DS, FG,
OL, If, ng, VL, Xt, æ5, TS, If, rg, IlS. Quare cum ſit DS periph.
radii AD (conſtr.); etiam F, OL, Pf, pg, VL, Xſ, æg, TS, If, rg. S
ſunt peripheriis radiorum AF, A0, AP, Ap, GV, GX, Gæ, GT, LI, Lr,
LE reſpective æquales.

Eh
EV
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MDN circa MN (3); per XVII. Theor. Tota igitur figura, ſcilicet
cyhindri priſma àNDS, conſtans ex omnium ſmali? tunicarum cor-
poribus in rectum extenſis, æqualis eſt toti corpori mali ex tunicis

conſtanti.”
Amplius cylindricum corpus ſuper baſi INE usque in L, cylin-

dro ſecto per plenitiem, in qua ſunt OL XI lineæ, erit æquale
cylindraceo mali, cui demta eſt zona exterior '8). Et igitur par-
ticula cylindri reſecta per hoc planum ſI&da], ſcilicet LSOO, erit

æquaelis zonæ mali”

Cum autem GT ſit æqualis ipſi FD; ſit ſemidiameter illius
globi, cujus maximus circulus eſt ”7IDENA; TS ſit Iongitudo illius
circuli maximi (quia ut 4Dad DS, ſic GTad TS): priſma cylindri
Tupra G Tusque in S erit æquale globo  ſęenito rotatione ſemicivculi CDE

circa diametrum CE, ſeu ſemicirculi BT circa BY); pats GVL ſimiliter
erit æqualis cylindraceo corpori globi  ſcujus ſemidiameter]? FD ſſeu

GT], per circumactum lineæ IX ad FO rectæ ſſpatii CIKE circa CE,
ſen
p_

z) Nempe ſolidum cavum ſeu tunicam mali, genitam rotatione tra-
pezii OqæZ cirea MN, (cujus ad cylindrum cavum circumſceriptum

(AP +ApyPp x QZL=p4f +g) Pp x QZL rationis limes eſt ratio
æqualitatis) metitur Pf xX Pp X QZL. Pariter portionem Oq Znmst
ungulæ MNDS, abſciſſam planis Q”Znm, qrts, per rectas QZ If,
q pg transeuntibus, (cujus ad priſma inſcriptum rationis limes eſt
ratio æqualitatis) metitur OZ x Pp x Pf. Quævis igitur portio ungulæ,
uti Oq7mZnmst, æqualis eſt tunicæ reſpondenti mali, genitæ circum-
ductu cirea MN trapezii Q9TæZ, cui portio ungulæ inſiſtit.

rſſa3) Quippe per præcedentia (nè 12) portio ungulæ MNda IK, ab c
-0e€plano IKda per IK OL transeunte, æquatur portioni mali, rotation

quadrilaterit MCIKEN cirea MN genitæ?. Quod etiam ex Coroll. I
Theor. XIX 5. 4.) conſequitur: cum portio ungulæ MNda I ſemiſſis
ſit corporis eylindrici æquealti ſuper baſil MCIKEN; ob AFZLAO

(conſtr.), pariter radii AF circumferentia, ſeu FG, it æ OL,

3&4
ersltsm—a——



&cu
ſeu Bbli circa B] deſcripto C4). Et igitur particula cylindri LSTV,
reliqua erit æqualis zonæ globi hujus, cujus ſectio eſt ſegmentum XDI,,
Ueu i TH).

Sed ODSL ſſeu IDEda S] componitur ex VITSL ſſeu i TtdaS],
ex ODTV eu IDK Ti] ſegmento cylindrico, cujus bulis IDE ſegmen-,
tum, DT/] Fũ altitudo æqualis circulo, quem V centrum,,
ſegmenti majoris IDEN deſcribit, ſi figura cirea MN circumagitur.,,
Ergo euiam horum æqualia ſic ſunt: ſcilicet ut zona mali  ſquoe
segnento IDKAas ungulae]? componatur ex zona globi ab eodem ſe-,

gmento ſIDK] deſcripta  quae portioni ungulae i TdaS?, ex
dicto ſegmento oylindrico  IIDEAIF

ſuiNltẽ
COROLL. I. ET PRAXIS STER EOMETRICA.  Malum menſuri ſic,,

agemus. Datam oportet eſſe longitudinem 4N deficientis ſegmenti,,
apud 4, in proportione ad diumetrum circuli ſeu ſemidiametrum FD;,,

ex qua datur ſector MFN ac IFX per Coroll. ad Theor. I. Nam ſi,,
dimidia N, hoc eſt O, explicetur numero, qualium FD eſt 100000;
IO erit ſinus rectus arcus DI: quo dato, datur OF ſinus comple-,,
menti, OD altitudo ſegmenti deficientis, ſeu ſagitta aut ſinus,,
verſus, in tabula ſinuum. Multiplicato igitur FO in IO, prodit area,,

trianguli IF&; qua ablata a ſectore IFX, relinquitur ſegmentum,,

IDK:,,
4) Scilicet, ob T&æ periph. circuli ejus maximi, ſeu periph. radii

GT, globus rotatione ſemicirculi BTO circa diametrum Bb genitus
æqualis eſſe oſtenditur ungulæ B TbS eodem modo, quo ungula MDNS
aſſerta fuit malo genito rotatione ſegmenti MDN
Nempe tunica quæv I v

Is g o 1, rotatione trapezii UuwW circa Bb ortaLim. GX+ Gæa) Xax U Wæ/-7CXxXax U W/XfxXax U Wæ
portionĩ reſpondenti Uuw Wnmst ungulæ BTbBS.

hujus ungulæ, ac de globi cylindraceo
3:

Pariterque de portione Bbtiod
reſpondente, valent notata no

i

7: w æ
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2ãl

j

2bi ẽ

5

4 q
IDX: quod duc in circumferentiam ſemidiametri AF J/ OF] per

5 Theor. præſens, creabitur ſegmentum oylindri IDKETi] ſuper
buſi IDK] ſegmento circuli, altitudine FG; quæ eſt pars una mali,

pars ſcilicet zonæ mali.”
Auferatur duplum ſegmentum ſIDK= MAN] circuli ab area

circuli; reſtabit ſegmentum circuli inter I MN: quod duc in
n eundem circumferentiam circuli per 4F deſcripti, creabis 3) cy-

lindiaceum mali; quæ eſt pars altera”

Et quia ſcitur Iſ; ſcitur igitur IM ſ/AO020F]. Quære
ergo globi TDCAE, geniti rotutione ſemicirculi CDE circa diaiietrum

CE? ſegmentum ICAT rotatione ſemiſegenti ICc civca CE ortun
 cujus buſeos diameter IMſ, per Theor. XIV. Eandem vero baſin
Icireuliin dininetri IM] duc in altitudinem MN; creabisque cylin-
 drum  ſIMNK, genitum rotatione rectanguli IceX ciren CE]? ſub hoc

globi ſegmento, per Theor. IlI. Cui adde duo ſegmenta globi inventa
IICM, KEN]; conflabisque cylindraceum globi inter IK MN. Id
 aufer a corpore globi noto per Theor. XIII: reſtabitque zona globi, cujus

ſectio IDK; quæ eſt pars tertia mali; pars ſcilicet altera zonæ mal.
Tribus vero partibus compoſitis, totum repræſentabitur corpus

mali” '5) tJ—

 IDEXFGY M CIKENYE c
275 AFXJIDV

limb. ſphær. ortus rotat-

l AOMDN ſeqm. IDX circa CE
x FCE o, Urehimed.ſoh. e9l. II,3 Eepleri Th.

Globi DCAE ſegment. Iſ(LM 3 æxJo ſx &8 XVI. Karſtens Lebrb. IIT0. T Alth-
s. 625)

5) Itagque Malum

ax Cot QFCrAM) ob Tet C.xcE
I itur ſegm. IOI NEE=7xCFC  Alt; 4axCax FC axũe txall
Cylindtus THNE n}Tſcunce æx coœ ExMN=anx Ce(Fc+æe) dd

4 æ5ax FC+5ax cc; FC+3 Fe* CoyAM
Hine 3lohi c3lndraceum 3

4

E]

æ5 Ctx FCr 55% Cc~4 Fe) Alr/ 3/æ Co(FCx Corſæ PO- EOVIS

r-am,&cFoataũm), =4a5c470)
sed



ex

dorſuali; quorum ſegmentorum baſes ſunt el
cienta in figuris, quæ cotoneum ſeſſl
altitudines vero æquales circumfere

COROLL. II. Sic Zzona cotonei
ponuntur ex zonis, illa ſphæroidis I

zona cucurbitæ ſeſ:ilis com-
ongi, hæc ſphærondis Iau

p iniort hæc e.

n

cyhindri preſſ ſeu elliptici ſegmeutis, illa ex] E] n
»n

rE] rlipſleos iegmenta, defi-,,
em cucurbitam cereaverant;

ntiss in lonoum exteniis, quus
centra figurarum in circumactu deſcribunt. 5 Iæ]

5- 9.
Sed globus DCAE  42xFC
Ergo zona globi  Aæxã7c æ/ 37 i Ne

E]

Malum  2(AOX MDNE).Poſitis Malo S, FD/r, MN æ/2c, FP/æ;
itaque AF  r4ã, PQnV74
KEPLERT methodo conformiter ſit
clS 2xA Px PpxQZ (conf. LHUILIER Expoſitio priucip.

arV ?7ẽ æ) ix"V Eãà mia 77ẽ xsdV ?ãæũ raxaAV 75æ5)
S  V ?7c|a x CQZE 30722)) Const.
ubi Conſtans ita eſt determinanda, ut evane ſcat ſeu incipiat pro

FP/VFA, a rec, adeoque pro æ2ær2r2, c:/r?2?;
quo caſu ſit CQZE/CcMNE: proinde
ſò iæ(V ?Jãx NE-5 Conſt; &Cont—2 7àx CMVE: 308

Quare ſolidi  pars indeſinita, rotatione ſpatii CQZEN circa genita,

 nV ??æ x MCQZEN+50j30æ2)3);
noſita HNPFR  /M)..  ~—ma

=A40MD§ L”°t).
aum uuurum demonſtratione, quæ expoſita fuit 6. conſicl-

tur: tam ſolidum, rotatione ſegmenti
--ænr

v, genrtum, æquari ſolido rotatione ſegmentihujus cirea axem CE orto, ſegmento cylindri

ſegmento TDE ſub altitudine  circumferentiæ

quam ſolidum, rotatione ſegmenti elliptici NEN circa parallelam

axi



»æ

ſi THEOR. XXI. Corpus citrii eſt difſerentia inter zonam globi

 dictum ſegmentum cylindri DEe-
axi minori DA genitum, ſimul æquale eſſe ſolido circumductu ſegmenti
hujus circa axem Da orto, ac ſegmento cylindri elliptici ſuper eodem
ſegmento NEE ſub altitudine peripheriæ radii cF.

LãL Unde Cotoneum rotatione ſegmentit MDN circa MN genitum
=nx X AO X MDN limbus exterior ſphæroĩdis oblongi, ortus rota-

l DA=20,

n?Z
tione ſegmenti TJDK-circa CE;

Cucurbita ſeſlilis, rotatione ſegmenti MEI circa MI genita,
 æ x ce Xx MEI+ limbus exterior ſphæroidis lati, ortus rotatione
ſegmenti NEK circa Da.

l

itaque 4PvV 7ã quia (t Aſo=FãdFat-ĩæ4, F; CP-4ũ=Fũ; ſ?
a

ſã

a 7x PQ/4V i-æ, quia ſDt: CcFI=FDI-FFu: FQu:
b

N aEi5 m27x APx PPQZ 5)an\ ĩ5sm æ )isi i5?|7m

l

l

i

4

Ei il 7B umm—m u7æV a2-cax202V i5ææ +xaxiæ”/ 57)

V b
In

u

Vã i VaiSEEEE imA 7c xCQ E-2562  Const.
a ll bal Et ob æ20 pro FPVFA m,2 Embe. igitur æ2/b22&2, b2 —9æ24- cè, ac CQZæ°ECcMNE,

a2 aài /bSEã adeoque Const. æ V mæcuvE+ 35) fit

l l ſolidi pars indefinita, rotatione ſpatii MCQZEN circa MN genita,
ſ

l  7/ un  u Eliã càxMCQZEN 5, -30 7æ2)
poſita PP=FD,x=b, Cotoneum Sæ27æ /b VEEEENVi 2-c ExMDN-5.5° E] yl

40D3 HEBI 7VEPariter invenitur Cucurbita ſeſſilis =æ(cex M EI+ 165 m)

(7) H. e ſolidum rotatione ſegmenti IDK (Fig a 5.) ſemicireulo
minoris



0tr
DEMONSTR.  Nam eodem modo, ut prius, cum figura IDX,,

[Fig. 2. 5.] circa IK circumagitur ſvel aRtã circa ad]'; legmen-,,
tum areolæ in ipſam IK ſvel od] terminans fere nihil creat, quia,,
pene nihil movetur: at partes remotiores jam moventur per longi-,,
tudinem circumferentiarum ſuarum; donec ultima D, vel ei reſpon-,,

dR t H3ltsens, movea ur In ongitu mmem RS, quanta eſt circumferentia,

ll 5tcirou 1 amp 1 1mi per corpus citrii Ex quibus elementis con-,
ficitur, ut corpus citrii ſit æquale ſegmento cylindri LES. C8)

At cum A0 dupla ſit ipſius FO id eſt, GV; erit OL I/ DR]
dupla ipſius VL [=/TR]. Corpus igitur ODRL rectum, duplum,,
ipſius VTRL; pars igitur ODTV æqualis parti VTRL.

Sed LES eſt differentia inter LSTV LRTV ſeu inter i ThduS
iThdRa]; quorum illud æquale zonæ globi 4), hoc æquale

ſegmento cylindri ODTV?? eu IDKTi].

ꝗ Io.
COROLL. I. ET PRAXIS.  Oportet datam eſſe longitudinem axis,,

Ix] citrii, diametri ſ20D] circuli maximi per corpus medium.,,
Multiplicato igitur axe in ſe ipſum, facto diviſo per diametrum hujus,,

-ſKq 7circuli maximi in corpore citrii, prodit aliquid  272220A1I
L22OD OD

minoris circa baſin ſuam IE, ſeu ſegmenti a Rd cirea ad genitum, æquale
eſt exceſſui, quo globi rotatione ſemicirculi CDE circa diametrum CE,
ſeu BTOD circa BD genitĩ Iimbus exterior, ſegmenti IZDX circa CE, ſeu
iTk circa Bb circumductu genitus, ſuperat ſegmentum cylindri, cujus
baſis eſt idem ſegmentum IDK iThæald, altitudlo circum-
ferentiæ ſemidiametri AFPFO C6V.

38) Nempe tunica quævis citrii, rotatione trapeæĩi iyvo circa ad genita,
Lim. a(LIL+ Lr) xX Ir x hy=287 xX LI x Ir X hiy =If x lr X hy =por-

tionĩ reſpondenti hyvostnm ungulæ adRS.



I8

adjiciendum diametro citrii ſ20D0]. Ut hoc aggregatum ſ2D4]
 eſt ad diametrum circuli 200000: ſic axis [IX] ad ſinum ſdimidii
arcus DIV ſegmenti TIDK], quod creat citrium; ſic diameter
 [20D] eitrii ad ſinum verſum Ex eo ſimilis, ſed tamen bre-

vior eſt calculus una operatione, quam prius ſꝗ. 7.]. Non enim in-
digemus cylindracco mali: ſed invento primum ſegmento VTDO,
deinde zona globi LSTV, aufertur illud ab hac; reſtat LRS cor-

 pus citrii” ò
5- II.

COROLL. II. æSic corpus olivæ vel pruni elliptici eſt differentia
inter zonam ſphæroidis, illic longi, hic lati, inter dictum ſe-

ꝗ I12.
 gmentum cylindri elliptici”

9) Nempe FD: IO: OD ſſin. tot.
S: ſin. DI: ſin. verſ. DIDa: IK: 20D  Lioooœ Ji

ideoque 2Da: IK: 20D  20000m0 ſin. DI: ſin. verſ. DI.
(ac) Itaque Citrium=ſ 7æ7 5)2 5xdPxIDE=ńT'-2(FD-OD) IDE)-

Poſitis Citrio /S, FD ær, Ix æ 2c, FP /23
itaque FO A/ r?gæ, PQ æ Vr7æ:
fit d8 20P x Po X QZL—7æV r2c2)daev rææ

 onQæxdæs/ 75ẽ/ r?ẽ x adæv' ??%3)
Const. 7G-æ)8 V7Pæã x COZE)

ſed S  O pro FPFO, æV ??cẽ, igitur c*ærà-xt, COZE/CIKE.
Quare Conſt=2æ(c3 rſ?ca x CIKE);

ſolidi pars indeſinita, rotatione trapeæii TQZK circa IK genita,

235G]4 æ?t 7—4 x IQZE).
Unde poſita FP  FD, x /r;
Citrium S/2Gc r7c x IDEYnTK?2FO x IDK)-

Ql) Scilicet demonſtratio§. 10. rurſus quogue applicatur ſeę”mentis ellipti-

cis ſemiellipſi minoribus Zonis ſphæroidum. Unde (Fig. 3.) ſolidum,
rota-



Fꝗ. I2.

l

l Citrium, olivam, prunum ellipticum, æqualibus utrinque

l

lis truncata, h. e. quæ (Fig. 2. 3. ab IK, NX abſciſlis OB/O0H. e&eL,

ductisque Bb, Hh rectæ DA, Gg, LI rectæa CE parallelis) rota-
tione quadrilaterorum mixtilineorum BbDhH circa H, GEIL circa
GL generantur, ac quorum primum tertium proxime ad dolii figuram
accedere KEPLERUS cenſet, idem Theor. XXI. Coroll. I. dividit in cylin-
dros rotatione rectangulorum BbhH circa BH, GgIL circa GL ortos: atque
in limbos exteriores, ſegmentorum bDb cirea BII, gEI circa GL cir-

C2 cum-

rotatione ſegmenti ellipſis IDX circa baſin TX genitum, h. e. Oliva,
limho exter. ſphæroidis oblongi, orto rotatione ſegm. IDX circa CE223P0}IDV;
ſolidum rotatione ſegmenti elliplis VEX eirca NX ortum, ſeu Prunum eraſſum,

 limbo exter. ſphæroidis lati, orto rotatione ſegm. VEX circa CF283FexNEE.
Poſitis Oliva =S, CEæn2qa, DA=2,1K=2c, FP /2x;

itaque rPOV 74 PQ2Vta. æſ
a

b

by a ſæ(a— a2- dæ x V bæ5
=27Qdæ x v br-nrLo arc x 2dæ x ſ//42

b a b V

I4

8 =Cont2G x2;:s3t +7 x COZE)
L,. LæAtqui Sæopro PPæFO, æV a--c3, igitur—c2æb2-æ?, CQZE=CIKE.

a?

Ergo Const /2 x Jæ bV x CIKE);
ll4

ſolidi pars indefinita, rotatione ſpatii IQZK genita,
L onꝗ x z5-5 x Da3Lb//q x IOZLK)

Unde poſita FPæPFD, æ/V;

a

Oliva 822(3303- ẽ3, IDEũ T”*-2FoIDK)
Pariter invenitur Prunum craſum— cal NE32Fe x NEK).

hii

Iã

Ei

El -B—ra 5EEEEEEEE Eſã ò.onL PNENE4 FREEER: 2FV EVæ  Vrrg;abq L 2 taaa n mm aumX, ei  -i: -nẽ ri"ta

æ aoe æ n



cumductu ortos, quos zonas citrii, olivæ, pruni truncati vocat; ſimi-
liter ac de zonis mali, cotonel, cucurbitæ ſeſſilis, vel potius ſpheræ

ſphæroidum, de illis infert:
THEOR. XXII.  Zona citrii truncati utrinque æqualibus circulis

componitur ex corpore minoris citrii, quod creatur ab eodem cit-
culi ſegmento, quo zonu propoſita crecta eſt; ex ſegmento

 cylindri, cujus baſis eſt idem minus ſegmentum circuli, altitudo
æqualis circumſerentiæ circuli truncantis.?

COROLL. Il.  Zona olivæ] aut pruni elliptici truncati componi-
 tur ſimiliter ex corpore olivæ aut pruni minoris, quod eodem elli-
pſeos ſegmento creatur; ex ſegmento cylindri preſſi, quod eidem

r a/ ellipſeos ſegmento ſuperſtat, altitudinem habens æqualem circum-
u ferentiæ circuli truncantis olivam aut prunum.”

EXĩ
H. e. ſolidum, rotatione ſegmenti bDh circa BH genitum, æqua-

le eſt duobus ſolidis ſimul: quorum unum rotatione ejusdem ſegmen-
ræ;: ti bDh circa baſin ſuam bh oritur; alterum eſt cylindrus rectus, inſi-

ſtens baſi bDh, cujus altitudo æqualis circumferentiæ radii Oo  BA

l

r

d æ

ſ

 Hh. Nempe uti (Fig. 5. 5. 6. 8.) ungula BbTSæ globo vel ſphæ-
-4 roidi oblongo ſecabatur in portionem Bbdaih= cylindraceo globi vel-

ſphæroidis; in ſegmentum cylindricum i Thd Ra ſuper baũi i Th alti-
ib I. li tudinis RT=periph. radii GV; atque in ungulam ad RS= citrio vel
æ

olivæ, rotatione ſegmentorum IDX circa IK ortis (õ: 9: II.): in
hæc ungula adRS dividetur in ſolidum cylindraceo citrii vel olivæ,
trapeæii mixtilinei IbbX circa IK circumductu orto; in ſegmentum

bZlll
cylindricum altitudinis =periph. radii Oo, ſuper baſi/¢Dh; in

ungulam citrio vel olivæ minori, ſeu ſolido rotatione ſegmenti bDh

circa bh genitoo. Quare quod, ablato cylindraceo, reſtat ab corpore
eitrii vel olivæ æqualis ungulæ adRS, h. e. limbus exterior ſen zonã

eadem eſt ſolidorum horum truncatorum,

æquabitur duobus poſterioribus ungulæ hujus partibus ſimul-

Pariter-

st. aatara——  æ—,
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Parit r dtererque o en 1u: zonam pruni truncati, rotatione ſegmenti,
gEl circa GL nitam eſſege  pruno minori, rotatione ejusdem ſegmen-ti gEI circa gl orto  cylindro recto, cujus baſis idem ſegmentum gEI,

altitudo periph. radii ef.

s I3.
Hinc zona citrii truncati =bhò2 Foxt Db) C) 2m5x 0oxbDl (Fig. 2.)

=n;iHè--2 FOXbDh)
zona olivæ truncatæ =uę m.2Foxs DV) )+27x01bDh

(Fig. 3)
5E2FOXDb)

Zona pruni craſſi runcatin 5 YetaEm C1) 427x5efxgEI

cã La FexgEl).
Poſitis zona citrii truncati æS,  D=, Iæ2c, BH=bh2ꝗ, FP/x Vig.2.);

Sed 5S o pro FP/pQo, x r4, ſ /r?—x",& CQZE= ChhE.
Igitur Cont =27Gę +V -?xCbhE);

ſolidi S pars indefinita, rotatione quadriluteri bQZh circa BH genita,

n”388; (2) 3Vr5ExhbQãZh
pro FP= FD, xV, zona integra S&25G r? cxbDh)

=nſ; BH? —2P0xbDh.)
Similique modo calculus no 2I. ad zonas olivæ pruni craſſ truncati

applicatur.

s. I4-



Atqui cylindri rotatione rectangulorum ſ BbhE circa BH, geniu

GIL circa GL
iE mxOxXBH ¥5 n¥eſ? }GL

Ergocitrium truncatum =æ Oo?xBH EH? 2 FOxbDh) Fig. 2:

L] oliva truncata xr+;(ꝗ́.) Err-: Fo ply
Fig3:

ll prunum craſum truncatum=7(ẽſ? xGL+ i GL? —2 FoxgEl)
i

F I5.l

L

Sphæroidis zonam, rotatione ſegmenti IDK circa axem majoremlEEu
CE, vel ſegmenti NEK circa axem minorem DA (Fig. 3.) genitam,

m eſſe, priorem æ poſteriorem /næ G) 7æ vel
illaE5ũ immediate methodis no 15. 2ſ.oſtenditur, vel ex olivæa pruni

.r n craſſi expreſſionibus nè 2I. infertur.
Methodo igitur Kepleriana erit.

llllã Sphæroides oblongum truncatum, rotatione quaũrilaterĩ cIDKe cirea ce genĩtum,-

ſi
-x =cylindro, rectanguli cIKe circa ce circumductu orto  zonæ ſhæroĩdis

ELuſ mxFOxce +3055 r?)CE) r/ l a nxce(F} +3(FD? FOr) ob TE?: D” =10: r-F0
IK:4D: F0)

Iii

n nxce(2FD+FO?);D

I

l

IEEEEE: i Sphæroides latum truncatum, rotatione quadrilateri 4NEKO circa AO
I

genitum,

ſ CEY ꝗKò) nxTe xA0 175E m =mnxA0 F +5.5-
JalismnxAo Fe? +53F 7 ob Dà?: CE?  Ne} TE?NE? :4FE?-F)

;nxAOCFE?



ꝗ I6.Pariter ſphæra æqualibus utrinque circu
quam trapezium mixtilimeum cIDKe circa c
Fig. 2.), prodit

F E (S)
lis parallelis truncata,
e circumactum generat

mx xce 558 mxce (FO +5D FO})
=mnxce 27D° +5O?

malum ſimiliter utrinque truncatum, rotatione quadrilateri RbDIS cir-

ca RS genitum,
=mn (doxRS+2ES +247x6Dh)  6. ne 15.):

cotoneum truncatum, rotatione quadrilateri ’Rb

Fig-3)
nGxas3(5) æ: +245D5) C8. 8. 15.):

cucurbita ſeſſilis truncata, rotatione quadrilateri TZEIU circa TU genita

nũ01v35)- TUS +2PEl) 8. 15.). H

s 1.
Ceteris, quæ de citriis, olivis, prunis, aliisque ſolidis ad dolii

DhS circa RS genitum

figuram accuratius etiam accedentibus, agitat, ſed non æque expedit Lã VKEPLERUS, Ob ſcriptionis hujus limites miſſis,
num huc pertinet, quæ Theoremati XVII. adjunxit: i

I

l

l
ſegmenti cylindrici GST I Fię- 5.], contentum tribus ſuperficiebus, 3

ſemicirculo GT ſ BTV, ſemiellipſi GS BSV] planis, cy-,
lindrica  BTASB], ſic ut ſectionis planorum linea ſ Bb] perpendi-,,
culariter incidat in G punctum axis HF ſ œ&lindri], hoc, inquam,,,
ſeomentiim ſa hatæar
5u; æ naveL au totum oylndrum T7 æquealtum, ut 7 ad,,
33 vel 14 ad 66 fere; ad ſegmentum vero HGS reſiduum ſemi-,,

evlindriim H~TC ſ l-7r a-

Nam infra in Sup
una ſpecie cylindri,

p emento Archimedeo demonſtrabitur hoc de,
quando ſcil. ejus altitudo æquat circumferen-,

tiam,,



d

tiam baſs At cum non tantum totus globus  ſrotatione ſe-
micirculi BTV circa diametrum Bb genitus7 ſit æqualis toti ſemicy-

lindro ſungulæ BbTS], totum ſtrictum  ſ ſeu &lindraceum,
votaetione tropeæii Bbti circa Bb ortum] toti ſegmento IBbtiad] cy-

lindri, ubi vertices ſB, b] ellipſis ſectricis tangunt baſes; ſed etiam
partes globi ſtricti æquales ſecundum aliquotam circumſerentiæ par-
tem, quibus ſunt proportionales, ſint æquales partibus ſegmentorum ſe-
micylindri cylindri dictorum ſecundum eandem quotam altitudinis, vi
ejusdem explicationis corporum rotundorum in rectum: ſequitur, ut

 ſegmenta iſta ſegmentorum, quorum unius baſis eſt circulus, alte-
 rius ſemicirculus, ſint altitudinibus ſuis proportionalia; ſic inter

ſe in omni altitudine retineant proportionem eandem, quæ eſt toto-

rum, ſcil. 7 ad 33. Quibus vero haſes non ſunt circulus ſemi-
circulus, ſed alia circuli ſegmenta, illa miſcent proportionem baſium
huic proportioni 7 ad 33. Itaque etiam de his cylindricorum ſe-
gmentorum ſegmentis valet axioma quod, quæ inſiſtant eidem

n baſi, ſint inter ſe ut altitudines 3).

õ. 18-

2) Nempe globus rotatione ſemicirculi BTSH circa diametrum BbL genV-

tus, æqualis eſt ungulæ BOTS 6. ne 14.)
Atqui globus hic cylindr. circumſceript. /2: 3
cylindr. ille circumſcer: eylindr. T I:7

Ergo
globus il cylinar. T- O: n/2x7: 35279I4: 66
ungula BLTS,
ungula BbTS à eylindr. T /4™4: 37 14: 33
ungula BLTS HGS 4: 35-4 =i4: I0

Quæcunoue nimirum ſit altitudo TS ungulæ BITS:
Ocum (4) tunica quævis globĩ, enjus ſemidiameter GT, ſit2xxXxXux UV,

portio reſpondens Uuw Wnmst ungulæ BV TS  UWxXaxXſ3
eſt
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ꝗ. IS.
Quod ad alterum tractationis propoſitæ caput attinet: primo

KErLERUS in demonſtratione Theor. XX. (6. 6. Fig. 7.) tum aream

MMDNIIſ MMNIlI' ſ 74 Ineis iIp1I pira eIs ecat In egmenta æquelata minima,
quaſi linearia; quam cylindri priſma MNDS componit ex partibus
per rectas invicem parallelas FG, OL ſignatis, h. e. ex planis CIbſ,
IKda invicem atque plano uE nIgu am juxta irectam DS tangenti, pa-
rallelis: prouti dein CAVALERIUS in Geometria indiviſibilibus contiuno-
rum nova quadum ratione promota (Bonon. 1635. iterumque ibid. 1673)

comparandis invicem figuris planis inſcriptas lineas rectas, determi-
natæ alicui rectæ parallelas; ſolidis, plana deſignato cuidam plano
parallela, tam illas, quam hæc numero indeſinita, tanquam indiviſi-
hilia eorum elementa adhibuit. (?4)

Jam

eſt portio quævis ungnlæ B TS: tunicam reſpond. globi radii Q ſæ2ſ: 2axCXæTS: 25GT
itaque etiam ungula BETS globum radii GT=/TS: 27x õT =sltitudo ung: ;zeriph. cire.

Sed globus radii GT: cylindr. circumſcr. /2: 3 max. globi.
oylindr. hic circumſer.: cylindr. TT2GT: TS

Quare rurſus ungula BY7S cylindr. TT—2: 37
Ungulæ igitur, ab cylindro recto per centrum baſis puncta in latere

cylindri abſciſſæ, ſunt uti cylindri, ab eodem cylindro per eadem in
latere ipſius puncta abſciſſi; proinde uti altitudines.

Seu cum em.) unguſa altitud.  ſuper baũ B7b: ſhæram baſis 5æ: periph. cire. mx. ſph.

eademque ſphæra haſis: ung. altitud. h ſuper B7b6 eadem periph: h

LBEEE ingu æ a titnc inum b, uper bali B7b6 ſunt ut altitudines h.
Pariter portio quævis ſegmenti adiæ TS ungnlæ: tunicam reſpond clobiæTS: 2æxQT

hinc ſegmentum adiè 7S ungulæ BYTS: zonam ſphæricam baſis i Te æ TS: 22GTD

Unde, uti modo, infertur: ungularum altitudinum H,h, ſuper baſi BTV,
ſegmenta, eidem ſemicirculi BTD ſegmento iTh inſiſtentia eodemque

llllplano axi cylindrĩ parallelo abſciſſa eſſe uti altt dH æ H

ſeu ſegmentorum. larum

Q4) Librum ſuum
(Exercitat. p. 1

lH Iu mes, ungu I l

ante annum 1629. jam conſcriptum fuiſſe CAVALERIUS
82. ſeq.) pluribus teſtimoniis aſſerit. Doctrinam ſuam

D l indi-
N

-4rręœ8; 4, hii

ſSi E E æiã
næ æ] rbnt: à æ

m æ æmlagl ſ-

il EE
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i Jam GULDINUS quidem Centrobarycue Lib. Il. Proef. ꝑ. 4. Lib.
u IV. n. 325. ſeq. (Viennae, 1640. 1641.) aſſeruit: CAVALERIUM ex

I KEP-
ux

indiviſibilium ab ipſo jam ſub anni 1626. initium conceptam, pluribus-
E

que Kepleri problematibus applicatam fuiſſe, ex literis ejus ad Galileum
conſtare FrISUS reſort (Elogi di Galileo Galilei e di Bonav. Cova-

l

E

Fundamenta methodi indiviſibilium ad dimetiendas figuras planas ac
ſolidas applicatæ continentur iis, quæ cel. LuuiLiEzR L I. Eæ. B

100. IOI. 103. II2. tradit. Methodum ipſam pluribus deſcribit MoN-
rucLA Hist. des mathemat. Paris, 1758. T. II. ꝑ. 26. ſeq-.

CAVALERIUS (Geometr. Praefat.) occaſionem inveniendæ methodi

-i ſuæ admirationem ſuppeditaſſe refert: quod ſolida revolutione circa axem
v I:

orta ab figurarum planarum gignentium conditione adẽo degenerarent,
ut aliam omnino ab eisdem rationem ſequerentur; cylindrus ex. gr. in

n eadem baſl cĩrca eundem axem cum cono conſtitutus eſſet ejusdemn

triplus, cum tamen ex paralellogrammo trianguli dictum conum ge-
nerantis duplo oriatur. Ubi itaque prius ex. gr. cylindrum ex indefi-

Eò
nitis numero parallelogrammis, conum vero, in eadem baſi circa eun-

Vãl
E dem axem cum cylindro conſtitutum, ex indeſinitis numero triangulis
æ per axem tranſeuntibus veluti compactum effingens, habita dictorum

E

i

æ

æ

r

E

E

li

planorum mutua ratione, jllico ipſorum ſolidorum ab ipſis genitorum5

emergere rationem exiſtimaſſet: cum jam plane conſtaret, planorum
rationĩ genitorum ab iisdem ſolidorum rationem minime concordare;

nv figurarum menſuram tali ratione inquirentem oleum operam perdere
ſibi jure cenſendum ait viſum fuiſſee Verum paulo profundius rem con-
templatum in hane tandem deveniſſe ſententiam: ad rem ſuam lineas

plana non ad invicem coincidentia, ſed æquidiſtantia aſſumenda eſe;

ra
ſic enim in plurimis ratione inveſtigata ſe reperiſſe: tum corporum pro-
portionĩ ipſorum planorum in corpore omnium, tum planorum propor-

n tioni ipſarum linearum in plano omnium proportionem ad amuſſim in
 m omnibus reſpondere; plana gr. cylindri omnia ad omnia plana coni,

M3

W

æ ili

2x ſſ ẽ æ;. 

Eã

baſi communi parallela (nempe circulorum congeriem, quæ in
lindrum conum veluti veſtigia plani a baſi ad oppoſitam baſi
tinuo illi æquidiſtanter fluentis quodammodo relinqui inutelliga
eĩ, quam habet cylindrus ad conum.
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i
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KrPLERO, nominatim ex demonſtrationibus Theorem. II. III. IV.
Stereom. ejus Archimed. anſam arripuiſſe occaſionem ſuam metho-

D 2 dum
Uſum horum Indiviſibilium juxta ARCHIMEDIS ſtylum per figuras in-

ſcriptas circumſcriptas demonſtrationemque ad impoſſibile ducentem
confirmari poſſe, CAVALERIUS non demum (uti MONTUCLA narrat
I. c. ꝑ. 27. 3>1.) in Exercitationibus ad Guldini repellendas obje-
ctiones, ſed jam in ipſa Geometria (Lib. VII. Edit. 20æ p. 488. ſeqq.
Conſ. Exercitat. p. 93. ſeqq.) de figuris planis oſtendit; in Exercita-
tionibus (Exerc. II. ꝑ. 116. ſequ.) demonſtrationem Geometr. ꝑ. 54.
de ſolidis tantum indicatam expoſuit: ad quæ dein generatim ad calcem
Exercit. III. in Guldinum provocavit.

Simile quid indiviſibilium methodo molitus eſt SovERUS (Curvi ac
retti proportio promota. Patav. 1630. Lib. V. ꝑ. 276. ſeqq.) motu,
quem vocavit ad datam figuram inter duas parallelas æquidiſtanter pro-
portionali, figuris analogis eo creatis; ſed in ſimpliciſſimis tantum
ſubſtitit. Conſ. CAVALERII Exercitat. p. 182. ſeq.

GALILEUS in Diſcurſu demonſtrationibus circœ duæs novas ſcien- l
tias pertinenter ad mechanicam motum localem, primum Lugã.
Bat. 1634. Italice, tum ibid. 1699. Latine editis, non ſolum in Dial. l

I

I. p. a5. ſeqq. edit poſter. ſed in Dial. IlI. Prop. I. ꝑ. 152. ſeq. indi-
Ell

viſibilibus Cavalerianis ad demonſtrandum uſus et. Prius notat FrI- hl
I

lsis (ELlog. del Galileo p. 77 ſeq. Elog. del Caovalieri. 18. ſeq.):
atque ex KEPLERI Stereometria (ad quam generatim, cum MONTUCLA
I. e. ꝑ. 16. ſeqq. primum geometriæ promovendæ impulſum magniſico,
ſed potiſſimum infiniti ſolum formulæ uſum in geometriam introductum

ad exempla I. recensita applicatum celebrante præconio refert)
notionem horum indiviſibilium hauſiſſe GaL1LEUM tradit; de quibus in-
tegrum Tractatum conſcribere in animo quidem habuerit, ſed quamvis

iiteratis excitatus CAvaLERII literis propoſitum haud effecerit. Hune
ideo Geometriae ſuæ editionem diſtuliſſe addit JAcGEMANN (Geſchichte

l

des Lebens und der Schriften des Galileo Galilei. S. 137) i
FERMATIUS in Diſſ. De aequationum localium tran mutatione

emenduatione ad multimodam curvilineorum inter ſe vel cum rectili-
neis

r

ann 1æææL., a avu bo ie"/-à i x anFpr ẽr- EE
E&
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dum indiviſibilium producendi; ut ipſemet in Praefatione Geometrine
ſuæ

neis comparationem, cui annectitur proportionis geometricue in quœ-
drandis inſinitis parabolis hyperbolis uſus (Varia opera matht-
mat. Toloſae 1679. 44 ſeqq.) eandem indiviſibilium methodum, cum
caleulo etiam conjunctam, tanquam compendium Archimedeæ per cir-
cumſcriptiones inſcriptiones adhibet: quam in epist. ad Hoberval-
lium 22 Sept. 1656. data (p. 1306. ſeq.) jam ſeptem circiter abhine annis

cum amico conimunicaſſe ſeribit; præter ſolida, ad problemata de
maximis minimis, centrorum gravitatis, tangentium ac rectificatio-
nſs curvarum, aliaque, ſub methodi maximorum minſmorum nomine
tum ab initio ſtatim, tum poſtea extendit. Conſ. Linfluence de Fermat
ſur ſon ſiecle relativement aux progres de la haute geometrie du
calcul, par Genty. 1784. 52. ſequ.

Indiviſibilium doctrina, quam ex attentiori ſeriptorum ARCHIMEDIS
conſideratione ſibi comparaverit, ſe integro quinquennio, antequam
in lucem CAVALER?US eum emiſerit, uſum fuiſſe in multis iisque plane
arduis propoſitionibus, ROBERVALLIUS contendit in Epist. ad Torri-
cellium anno I644. data. (Divers ouvrages de math. de phys. por
Mſſ. de  Acad. roy. des. ſc. Paoris 1693. ꝑ. 285. Conf. Montucla p. 3-
ſeq.) Exſtat etiam in citata Collectione (ꝑ 190-245.) ipſius De indi-
viſibilibus Tractatus, Gallico idiomate, tunc primum publici juris factus-

CARTESIUS in Epist. ad Merſennum circa annum r638. ſcripta (Hen-
Des Cartes Epiſtolae. Pars IIl. Amſt. 1683. Ep. 58. P. 228.), quo tem-
pore CAVALERII Geometriam nondum viderat (ibid. Ep. 85. ꝓ- 343)
in propoſitionis de area eycloidum demonſtratione diverſa duo triangula

mixtilinea æqualia eſſe concludit quorum omnes r tas lineas eo-

 57 3  vr v n uw————m-quadraturarum circuli Gregorii a S. Vincentio. Antverp. 1656-
128°
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ſuæ innuat. C5) Sed CAVALERIUS (Exercitat. lH. p. 192. I80. 193.)
jure ad hæxc regerit: tum, quod innuat in Proefat. Geo. on eſſe,

LS—u
anſam

128. contendit: nĩl eſſe GrREGO.II ductibus cum CavaLERII per indi-
viſibilia methodo commune, imo nec afſine. Idem I c. GREGORIUM
ductus ſuos compoſuiſſe anno 1621, biennio poſt Romam cenſendos
miſiſſe Grienbergero, literis hujus aliisque teſtibus aſſerit. GrEGORIUS
ipſe, præter Lib. VII. de proportionalitatibus, cetera, quæ in Opere
ſuo continentur, parata ſe habuiſſe anno 1625 ipſumque Opus a vieinti

EH 5quinque annis, antequam ederetur, concepiſſe, in Praeſat. ejus ꝑ. 2.
ſeq. refert.

Qui tot geometrarum coævorum in eundem compoſitionis continuo-
rum conceptum ad geometriam promovendam applicandum, plerorum-
que etiam in eandem veterum de curvilinels demonſtrationes prolixio-
res indirectas in compendium atque ad ratiocinationem directam ana-
lyſi magis aceommodatam redigendi rationem, conſenſus ſuſpicionem

haud improbabilem communis cujusdam originis ſpecialioris poteſt
movere.

Methodi ipſius veterum, quam ſingulis tantum propoſitionibus appli-
catam ſiſtunt, partem potiſſimam ac frequentatiiſimam ad generalia
theoremata (eadem, quæ tradit LuuiLiR I. C. I. Ex. 3. S 4.)
Lucas VALERIUS (De centro gravitatis Libri tres. Homae, 1603.

Lib. IL. Prop. 6. 11. Lib. IlL. Prop. I. 2. 3.) redactam primus, quod
ſciam, expoſuerat.

5) Eodem tenore oLrrus (Elem. Mathes. univ. T. I. Geom. 411.)
demonſtrationi Keplerianæ theorematis de area cireuli ſubjunxit:,, Hac
demonſtrandi methodo primus uſus eſt KEPLERUS (in Nova Stereom.,,
dolior. P. I. Theor. IL Eam exemplo ejus excitatus (vid. Praefat.,,
ad Geometr. indiviſibil. p. b. 2.) ſub nomine indiviſibilium magis ex-,,
coluit CAVALERIUS. Et. T V r

 ap 11 rraerrone ratetur) uiteriuL,,adhuc progreſſus, plurium quam ArcHIMEDES KEr rUS ſolido-,,
ILErum,, ſmenſuram]è dedit nova methodo indiviſibilium, a Kæ?LERO,,

P. I. Theor. ll. Stereom. indicata.

E
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anſam ſe occaſionem arripuiſſe ex XKEPLERO methodum ſuam inve-
niendi, ſed tantum de ea jam inventa periculum faciendi in iis
ſolidis, quæ a KEPLERO in Stereometria ſua fuerant promulgata;
tum diverſa omnino eſſe utriusque methodi fundamenta, cum KEP-
LERUS ex minutiſſimis corporibus majora. componat, iisque utatur

tanquam concurrentibus, ipſe tantum dicat, plana eſſe ut aggregata.
N: omnium linearum æquidiſtantium, corpora ut aggregata omnium

planorum pariter æquidiſtantium; ac plana corporata Theorematis

EIEEEE
IV. KEPLERI longe ab iis planis baſi parallelis abeſſe, quæ in ſua

Ym Geometrio tradantur.

y lli Ut KEPLERI Theorema XX. penitius penetraret, ſibi frangere,

c 5t

r

h

E

r

7

quod ajunt, caput aut cerebrum noluiſſe GULDINUS profitetur. Nec,

quod ſciam, niſin MONTUCLA ꝑ. I8.), poſt ipſum FrisiUS
(Elog. del Cuvalieri. p. 18.) methodi Cavalerianæ, quæ demonſtra-

ES4
tio ejus exhibet, veſtigia commemorarunt; prior diſertius, his ver-

E ĩ lillilli
bis:,, Ceſt ici, que Kepler employoit un procedè fort reſſemblant

à celui de la methode des indiviſibles.
Ail

lãvr Ceterum CAVALERIUS (I. c. p. 193. ſeq.) contra Guldinum ad- æurvà huc monet: etſi concederet, ſibi aliquid luminis ex Stereometria
l

æ KEPLERI ad procedendum per hæc indiviſibilia ſuppeditatum fuiſſe
r r (quod tamen omnino neget); hanc ſummam totius artificii ſuæ

IEæi methodi nequaquam eſſe Et re ipſa modus, quo dimenſiones mali,
BERS citrii, olive CAVALERIUS Geom. Lib. llI. Theor. 33. Coroll. 19. 20-

22. per indiviſibilia conſecutus eſt, prorſus eſt ab Kepleriana eas-
dem inveſtigandi methodo diverſus.

ꝗ- 19.
Nempe KEPLERUS tum orbiculos annulorum Theoremat: XVIII.

ſeq. in partes rotundas, quaſi ſectores cylindrorum cavorum, di-
vidit; tum Theoremate XX. ejusque applicationibus, ac Theor. XVII.
malum, ſphæram, ceteraque ſolida rotunda ibi tractata ex oylin-

draceis
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draceis veluti tunicis ſen ſuperficiebus rotundis componit, quas ſin-
gulas ſingulis quadrilateris planis ungulæ æquales eſſe oſtendit:
eadem methodo 5), quam poſtea TORRICELLIUS (De dimenſione
parabolae ſolidique hyperbolici acuti problemata duo. Opera geometrica.

Florent. 1614.) præter alias figuras, dimetiendo uni ex ſolidis ab
KEPLERO promulgatis, 5omo ſcil. ſeu ei, quod rotatione hyperbo-
læ circa aſymptotum generatur, adhibuit, atque in Prooemio Diss.
ſuæ de ſolido illo hyperbelico acuto (p- 94.) his commendavit ver-
bis:,, Methodus noſtra, quam uſurpaturi ſumus, procedet per in-,,
diviſibilia curva, ſine aliorum exemplo. Conſiderabimus enim,,
omnes cylindricas ſuperficies in noſtro ſolido deſcriptibiles. Cujus,,

rei cum nullum CAVALERIUS ipſe tradiderit in ſua Geometria ex-,,
emplum exiſtimavimus noſtram arguendi rationem exemplis,,
aliquot eſſe corroborandam  Præmittemus itaque ante ipſum opus,,,

ſub exemplorum nomine, quasdam geometriæ propoſitiones jam,,
pridem notas, ſed a nobis per indiviſibilia curva demonſtratas.,,
Sic enim magis manifeſtum fiet, hunc modum demonſtrandi non,,

eſſe negligendum, præſertim cum in rebus difficillimis maximum,,
ipſius momentum reperiatur.  Quibus conformiter HERMANNUS
in Oratione de ortu progreſſu geometriae (Sermones in ſecundo solen-
ni Acad. ſc. imper. conventu 1726. recitati. Petrop. p. 39.), nulla
KErLERI facta mentione, de TORRICELLIO prædicavit:,, Invenio,,

TORRICELLIUM multo felicius, quam ab ipſo CAVALERIO præiſti-,,
tum ſit, hanc methodum,, ſindiviſibilium] explicuiſſe, atque ad,,
plura invenienda adhibuiſſe; introductis etiam indiviſibilibus cur-,,
vis, de quibus apud CAVALERIUM nulla mentio occurrebat,

ꝗ- 20.

Q6) Vid. de ea LuuILiER L c. I13. ſeq.
7) Exſtat tamen ejus exemplum ad figuras planas applicatum in CA-

VALERII Geom. Lib. VI. Prop. 4.5. 6. 9;. quarum priores tres Xxem.
plo 3, quarta Ex. 8. TORRICELLII analogæ ſunt.
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Porro audaci, quam Theoremate XX. ſeq. inſtituit, ſolidorum
ſuorum in priſmata cylindrica explicatione, acriter quidem in Vin-
diciis Archimedis (Poris. 1616. p. 2. ſeqq.) ab ANDERSONO repre-
henſa, KEPLERUS præivit fœcundiſſimis priſmatum illorum ad ſolida

rotunda quam plurima dimetienda, ſuperficies ipſorum quadrandas,
centra gravitatis tam ſolidorum quam ſuperficierum determinanda,
alinsque inveſtigationes, applicationibus, quæ in ſcriptis mathema-
ticorum ſupra (n° 8.) nominatorum inveniuntur 8): itaque geo-
metris non materiam anſam ſolum induſtriam exercendi ſolidis
recens ab ſe propoſitis ſuggeſſit; ſed novum ad ea tractanda ſub-
ſidium pandit, de cujus ubertate STEPH. DE ANGELIS in Pracfat.
Partis lll. Miscellanei geometr. p. 221. prædicat:,, Quot ſint ea ſy mp-
 tomata, quæ ex analogia inter ſolida rotunda inter truncos cy-

lindticos exiſtentes ſuper figuris genetricibus ipſorum emanent,
licuit lectori videre ex his, quæ paſſim expoſuimus in noſtris ope-
Iibus, ac præſertim in tota autecedenti Parte. Sed ne cogitet in

his pedem ſiſtendum. Quam plurima etenim remanent, quorum
 aliqua tangemus in Parte præſenti; ſimulque campum longe late-

que patentem ad innumera nova indaganda aperiemus. Et du-
ctum tam ſemicirculi, quam ſegmentorum circuli, in ſe mutuo ad

ungulas cylindricas deducere ipſe GREGORIUS A S. VINCENTIO I è-
P. 717. 969. ſeqq. notavit.

ꝗ- 2I-

8) MoNTUCLA I. c. p. 18. tantum refert:,, Parmi les problemes, dont
»Kepler ſe tire heureuſement, le ſeul, oũ il y ait quelque difficultè, eſt

celui, oũ il ſagit de meſurer le ſolide formẽ par un ſegment de cer-
cle ou dellipſe tournant autour de ſa corde. I le developpoit en un

àutre corps ſormẽ en coin. Quæ ceterum addit, nonniſi ad Theo-
remà XXI. pertinent; nec mentem KerLERI USqUCquaque exhibent,

ad mera indiviſibilia Cavaleriana comparationem ſolidi rotundi atque
ungulæ reducunt.



ꝗ. æI.
Ipſo præterea modo, quo priſmata ſua cylindrica eorumque

ſegmenta œncepit, dimetiendisque ſolidis ſuis rotundis adhibuit,
KEPLE® US præcipuas quasdam illorum proprietates ac cum ſolidis ro-

tundis analogias vel diſerte 6. ſeqq. 17. ſtabilivit, vel inferre po-
ſteriori loco docuit.

Sic, quæ GREGORIUS A S. VINCENTIO Lib. IX. Prop. 7. 173
TacuET L c. Lib. I. Prop. II. 12. 13. 14. I7. earumque Corollariis
primis, parte Prop. I8, porro Prop 405 STEPH. DE ANGELIS De
inf. Parab. Lib. II. Prop. 19, Miscellen. grometr. P. II. Prop. I. ho-
bent, eadem ſunt cum Keplerianis ſupra ꝗ. 6. 8. 9. I7. expoſitis:
TACQUET demonſtrationes poſteriores Prop. 12. Iſ. I5. eaiumque
Coroll. 1, pariterque STEPH. DE ANGELIS demonſtrationem Prop. Io,

Lib. ll. De inf porab. eadem, quà KEPLERUS S. 6. I7, me-
thodo ſtruunt

Palma-

(œ9) Quod ſolidum rotundum baſis æquale ſit ungulæ, cujus altitudo
æqualis circumferentiæ circuli maximi ſolidi; generatim ungula ſit
ad ſolidum rotundum baſis, uti altitudo prioris ad circumſerentiam cĩ-
enli maximi in poſteriore.

AYNSCOM. I. c. p. 129. ſeq. cenſuræa Merſenni: nihil, quod ad rem
faciat, novi GREGORTUM A S. ViINCENTIO ꝑrotuliſſe; præter alia oppo-
nit: “Quis ſphæram ad corpus non ſphæricum, ad portionem nimirum
cylindricam, quam ungulam vocat, ante vel præter auctorem redu-,,
xit Expreſſe vero hoc, quod de corpore ſphæræ Ke?rLERUS 6.
no 14.), de ſuperſicie tantum GrREGORIUS Lib. IX. Prop. 74- docuit:
ubi ungulæ, cujus baſis ſemicirculus, altitudo par circumferentiæ cir-
culi, pariter ac ſphæræ eodem ſemicirculo genitæ, ſuperſiciem quadru-
plam ejusdem circuli eſſe oſtendit. Notari autem analogiæ cum Kep-
lerianis (Theor. II. XI. XX:) gratia Gregorianum pronunciatum Prop.
76. ſubjunctum meretur:,, Maniſeſtum igitur eſt, ungularem ſuperſi-
ciem a ſphœræ rotunditate nullo alio diſſcrre, niſi ſecundum lineas,,

E ex-,,
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Palmaria vero GREGORII de cubatura ungulæ theoremata, ſci-
licet: ungulam, cujus altitudo ſit æqualis diametro ſemicirculi, qui
buſis eſt ungulæ, æqualem eſſe pyramidi, cujus altitudo eſt ſemidia-
meter, baſis vero quadratum diametri c. Prop. 24. 70.); om-
nem ungulam a cylindro recto per centrum ac punctum in latere ab-
ſcisam eſſe inſcriptæ ſibi pyramidis maximæ duplum, priſmatis vero

circumſcripti beſſem (Prop. 71. 72. TacCQuET I. C. Lib. I. Prop. 20.);
focili conſequentia ex KErLERI Theor. XVIL. (5. 17.) deducuntur.
Nempe (Fig. 5.)

ejusmodi quævis ungela B6 TS 5 eylindr. 77 4: 54 Cylindr. ?Y parallelepip. 5 cylindro T7 circum ſeript. æ 7: 4
purallelep. cyl. TY circumſcript.: priſma ungulæ B6TS circumſcript. =2:1

Igitur ungula BEI'S priſma iph cireumſeriptum =2:3Pioinde ungnta B?S 3 priſm. circumſeript. ideoque æ2 Pyram. max. inſcript-

7 Diam. Bi-Sed pyramidis maximæ inſcriptæ haſis (triangulum rectilinenum BY TY æ t//7
Ergo unguld B6&TS z pyram. æquealtæ ſuper diam. Bòd

pyram. cujus baſis æ ĩam. I altitudo =7 altitud. ungulæ-

5. 2:.
Par eſt ratio Theorematum XVIII. ſq. KEPLERI ad TACQUETI O&-

lindric. annular. Lib. lll. Partem I. Partis IV. propoſitiones quatuor
priores.

Nempe

expanſas circulares; unde ſi quis hac ratione aſſlerat ARCH IMEDEM
doveniſſe in notitiam demonſtrationum, quibus in materia ſphæræ
cylindri uſus eſt, non videtur a vero aberraturus.

(20) Priores earundem propoſitionum demonſtrationes TacuETI,
STEPH. DE ANGELIS demonſtratio Prop. I. P, IL. Miscellan. geom. pari-

terque Pascarin e. Lettre d Mr. de Carcavy. p. 19. ſeq.) demon-
ſtratio propoſitionis ab Prop. 13. 74. 15. TACQUETI citatis STEPH-
b: ANGELIS (poſteriore nò 29.) enunciato tantum diverſæ, ea proce-
dunt methodo, quam indicat MONTUCLA P. IS. (nè æ38.) Conf. Luu-
LiLr 132. Methodo Keplerianæ analoga ſoliditatem ungularum inve-
ſtigat ĩll. KAaESTNERUS I. è. 618 ſeu.
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Nempe i1 ACQUETI Propoſitio 3. Partis I. primaria, cujus ce-
teræ 6;3. facilia ſunt conſectaria, idem, quod ErrLELI Theore-
nata illa Corollarium prioris, docet; ac tertia ejus denonſratio
(p. 61.) eodem eum Kepleriana principio nititur.

Propoſitio 43. (Partis IV. prima) congruit cum KEPLERI Coroll 2
Theor. XIX. In demonſtratione ejus TACQUET immediate primum
evincit: annulum clauſum eſſe ad ſphæram

lindrus rectus ſuper bam huic cireulo æqu

gulam per latus ejus centrum b ſ bſT

cireuli genitoris, uti cy-
ali ad portionem ſeu un-

aisa cilam; unde in Schol. infert:quod in cylindro circulari ſit portio per latus centrum abſciſſa hoc
in annulo circulari clouſo eſſe ſphæram genitoris circuli ipſi annuloH

inſcriptam; quæ pariter ex collatis invicem Theor. XIX. Cor. 2.

Theor. XVII. KEPLERI ſponte ſ
ſos ellipticos ad ſp
habere ſimili mod

con equuutur. Prop. 44. annulos clau-
hæroides ellipſis genitricis eandem rationem 37: 2
o oſtendit; quod modo Kepleriano facile concludi-

45. ex ratione annulorum patentium ad
tos (quam ſuppeditant Theor. X VIil. ſu.)
s annulorum patentium circularium atque

ellipticorum ad ſphæram genitoris circuli ſphæroides ellipſis ge-
nitricis componunt.

tur Propoſitiones 43.
clauſos ab eadem figura geni

ex Propp. 42. 44. ratione

s 23.

G) Utraque propoſitio ſimul ſic etiam poteſt deduci. Denotantibus 4
annulum circularem vel ellipticum; C cylindrum, parallelogrammi
ctanguli cireulo vel ellipſi circumſeripti
annulo axem gen't

1um; c, cylindrum ſphæræ vel ſphæroidi circumſcrip-tum; S, ſphæram vel ſphæroĩdem: eſt
A: C æ ſigura genitrix: parallelogr. circumſcr. (ThXIX. Cor. 1.)
C: c

c:5  4:IItaque 4: 65 ꝗ: 2



5 23.
Cum in figuris 2. n03. definitis centrum figuræ pariter ſit cen-

trum gravitatis: Theoremata xXVI. X7X. KEPLERI Coroll. prioris
atque Coroll. I. poſterioris caſum exhibent adeo luculentum regulæ ge-

neralis ab GULDINO L c. Lib. I. ꝑ. 147. propoſitæ 3?); ut hic ne-
ceſſarium ipſe duxerit, detrimento, quod inventionis ſuæ prerogati-
væ ſubnaſci inde poſſet, ſequenti cavere monito (Lib. IV. p. 322.):
s Varia habet  KEPLERUS in Stereom.] quæ per noſtram rotatio-
nem, qua ipſe utitur ſed ſine centro gravitatis (de quo ipſe ni-
 hil, niſi quando per accidens centrum figuræ idem eſt cum centro
gravitatis), rectius explicantur demonſtrantur. Nihilominus
CAVALERIUS (Exercitat. ll. ꝑ. I84. ſq.) tum quam ſimilia ſint KEPLERI

theoremata GULDINI regula, quam ſacile juxta normam ab hoc
adverſus ſe uſurpatam judicari poſſet, ipſum ex KErLERO ſuam re-
gulam conſtruxiſſe, quod hic ſpecialiter tradidit, tantum univèr-
ſaliter extendiſſe, notavit; tum præſertim etiam inſtitit:  quod ne-

dum regula, ſed ratio, quam ſLib. II. p. 146.] affert ejusdem re-
?ngulæ, qualiscunque ſit, ſimillima ſit Kepleriane Ego tamen,

ait ꝑ. I85., GULDINO talia unquam non objeciſſem: neque enim in-
 ventoris laudem omnino tollere putandum eſt, quod ipſius inventi
,rude aliquod exemplar artifex præcognoveritV; quibus contra nimis
KEPLERI ſcita extenuare videtur. Nimium vero illis tribuit cel. BũsCcH
(Encyliopudie der mathemat. wiſſ. Hamb. 1795. S. 88.), KEPLERUM
perhibens in Stereom. de ſolidis rotundis univerſim ac de eentro gra-
vitatis figurarum genitricium demonſtraſe, quæ de annulis tantum
cylindraceisque centro figuræ gignentium planorum docuit.

ꝗ. 24-

xmv.Q2œ) Vid. de ea MonTuCrA b. c. ꝑ. I9. ſeqq. LuuItiEæR I. ę. Cap.
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Quod ad applicationes pithometricas attinet, ſtrictim obſervo:

10, modum ab KrrLERO uſurpatum partem doliorum eylindricam
limbum ſeu zonam exteriorem diſtinguendi ut calculo etiam juxta
methodum Cavalerianam applicando commodiorem alias conſueto
fuiſſe ill. KæSTNERO probatum (Ueber die Ausmeſſuug bauchichter
orper, nebſt Auveudung auf die Viſirtunſt. Leipæ. Magaæin fiur Ma-
themat. 1787. ISt. S. 2. ſ. 5. 9.);

29. formulam, qua idem Vir cel. (8. I2. n° 22.) capacitatem dolii
circularem affectantis amplitudinem accurate expreſſam ſiſtit ;3)

Va

quæ malum KEPLERI truncatum immediate exhibet, ad citrium ve-
ro truncatum applicatur mutatione ſigni indicata S. 13. nè 32, cum

iis congruere, quas ꝗ. I4. 16. ex KEPLERI doctrina deduximus;

3. regulam doliorum dimetiendorum, quam cel. LaMBERT (Beytrãge
æum Gebruuche der Mathemat. I Th. Berlin 1765. ll. Die Viſirtunſt. 13.

1921. 27.) ex ſuppoſita circulari aſſerum flexura ue vero ad uſum
ſatis propinquam eruit, poſteaque (Be&y?rage Illl Th. 1772. IL. Zuſutæ.
æur Viſirtunſt. S. 22. ſqq.) ad ellipticam aſſerum curvaturam accurate
applicari deprehendit (34), coincidere cum iis, quæ ꝗ. I7. ex prin-

cipiis

G3) Eam omnium maxime concinnam ac præſtantem eſſe prædicat cel.
SPAETH (Abhandlung von runden, ovalen, ey- und polygonal- Fiſ

ſern. Niirnb. 1794. S. 86.
3'4) Conf. LAMBERTS Anmerkungen ilber die Beſtimmung des hòrper-

lichen Raums jeder Segmente von ſolchen Kòrpern, welche durch
die Umdrehung einer coniſchen Section um ihre Axe entſtehen. Leipæ.
Muag. 1786. 7V St. S. 426. ſſ; ubi quoque notatur, eandem regulam
jam tradi in MARTINI Pithometriae theoria nova. Vitemb. 1723:

Ceterum in ſphæram quoque truncatam ea ipſa regula exacte quadrat

 16.); quod ex LaMBERTI æquatione integrali Lg. æ4 Lę-
b -2) Conſt. (Beytr. llI Th. S. 25. Leipa. Mag. 17286:S:5.)

con-

-mn24
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cipiis Keplerianis pro ſphæroĩidibus truncatis eliciuntur. Ipſe KEPLE-

RUS rationem eorum non habuit, quod (Stereom. P. II.) numquam
ullum dolium conſtitutum putabat ex ventre ſphæroidis Archimedei;
 quam  ſfigiuram, pergit] ut veræ proximam (nondum notis aliis,

quarum geneſin ſupra docui) CLAVIUS ſGeometria practicu. Mogunt.
1606. ꝑ. 234.] Tubjecit. Nam ſphæroidis longi, quod in medio
juſtam doliis aptam habeat buccoſitatem, ĩexura verſus trun-
catos vertices nimia eſt, nec ulla vincula in ea diu poſſunt hærere-
Sin autem ſumſeris medium ventrem ſphæroidis valde gracilis:
minues quidem hoc incommodum; at viciſſim ventrem dolio nul-

lum permittis, ac ſi ex puro puto cylindro illud conſtrueres.”

conſequitur. Scilicet Conſt. fit æ Lg. T ſi y=o pro æ /mu;

Conſt. o, ſi y o pro æ b. Priori caſu prodit LAMBERTI æqua-
tio ad ellipſin æ5 V67 2; poſteriori æquatio æ  vb7- 57 ad

circulum.
Calculus itaque juxta regulam illam inſtitutus truncum ſphæræ, ſphæ-

roidis oblongi, vel lati repræſentabit, prouti quadratum diametri ven-
tris dolii erit quadratis longitudinis ejus ac diametri fundi ſimul æquale,

minus, vel majus. Communiter ſecundum obtinet ob longitudinem

dolii diametro ventris majorem.
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