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| Nfiewt
Sac celebris eft modus, quo KEPLERUS in Nova Stereometria doliovin
(Lincii 1615.) P.1. Stercometrine drchintedene Theor. I1. demonftrationem
Prop. L. drchimedis De civculi dimnenfione informavit. Sequentium gratia
ipfiusmet verba tranfcribere expediet: « Archimedes utitur demontftra-
tione indireda, quz ad impoflibileducit; de qua multi multa: mihi,
fenfus hic effe videtur. Circuli BG [Fig. 1.] circumferentia partes »
habet totidem , quot puncta, puta infinitas; quarum quelibet confi- »
deratur ut bafis alicujus trianguli =equicruri cruribus 4B: ut ita trian- ,
‘ gulainarea circuli infing infinita, omnia verticibus in centro 4 cotun- »
| tia, Extendatur igitur circumferentia circuli BGin reGum; & fit BC»
wqualis illi, & 4B ad illam perpendicularis. Erunt igitur infinitorum
illorum triangulorum feu {fectorum bafes imaginate omnes in una recta s
BC juxta invicem ordinatx, Sit una talium bafium BF quantulacun-
que; eique zqualis CE: conne&antur autem pun&a F, E, Ccum A4.,,
Quia igitur triangula ABF, AEC totidem funt fuper recta BC, quot,,
\ {ecores in area circuli; & bafes BF, EC mquales illis; & omnium 5
communis altitudo B4, quz etiam elt {fetornm: triangula igitur »
EAC, BAF erunt equalia, & quodlibet =quabit unum fectorem cir- 5
culi; & omnia fimul in linea BC bafes habentia, id eft, triangulum ,,
BAC ex omnibus illis conftans equabit {ecores circuli omnes, id eft, »

aream circuli ex omnibus conftantem. Hoc (ibi vult illa Archimedea y
I ad impoflibile deducio.” (')

(I)ISEn?iIIter Theor. X1. corpus cylindri effe ad corpus fphzerze, quam ftrin-
git, inproportione fesquialtera, duobus oftendit modis: utroque cOn=
fiderans corpus fpheerae ad analogiam diftorum Theor. 11, tanquam pote-
ftate in {e continens infinitos veluti conos, verticibus in centro {phara

A 3 coéun-




§ a2

Eadem fors haud obtigit conatibus, quibus in adjuncto Stereone-
srine Archimedeae Supplemento folidorumin limine ejus recens propofito-
am, ad rationes doliorum proprie pertinentia, dimetiri KEP=

rum quzd
ea nimirum, quz rotatione circa bafes feu chordas fuas

LERUS fategit:
tum fegmentorum circuli quorumeungue, tum ellipfis {fegmentorum

reca axi alterutri parallela abfcifforum, generantur; que Mala{ew Pome,
Citria, Cotonex , Olivas vel Pruna, Cucrrbitas vel Melones [effiles, Prunt

eraffo appellavit (*): premiffis, ob ufum {peciei eorum ad hxc dime-
tienda,

coduntes, bafibus, quarum vicem fuftineant punéta, in fuperficie {tan-
tibus; & curvam f{uperficiem l'phmrmextenfﬂm concipiensin planum cir=
culare, cujus diameter fit dupla diametri fphzerae; atque fuper hoc con=
frituens conum reftum , cujus altitudo zqualis femidiametro {pheerae:
tum priore modo conum hune {pheerze 2qualem (quippe ex totidem, quot
fphzra, 2qualibus utrinque conis conftantem) cum cylindro zquealto
foper eadembafi, & hunc cum cylindro fphzerze circumfcripto comparans
juxta Elem.XII, 10.11. 142 altero fingens etiam cylindrum {pheerae circum=
{criptum fecari in infinita prifmata in axe cylindricoéuntia, pro bafibus
habentia lineas re€tas zquales axi, quz omnes juxta invicem ordinents®
in curva cylindri fuperficie ; atquehanc ad analogiam Theor. 11, in reétan”
gulum planum extenfam imaginans; bafes vero cylindri in triangula ﬂt%
ABC (Fig. 1.); ut prifma oriatur triangulare reftum, zquale corport
cylindri.

pariter Theor.1V. demonftrationem propofitionis: quod columnareét?
parallelarum bafium tripla fit pyramidis 2equealt fuper eadem bafi; 2927
logice applicari ad cylindrum & conum poffe monet, fi perpendatur: sl
,, culum, qui bafis eft cylindri & coni, in infinita triangula ex centr®
,, dividi; quibus totidem prifmata , totidemque partes coni fuperftents
5 illa in axe cylindri, he in axe coni convenientes,”

N fit

() “Si majus circuli fegmentum MDN Fig.2.] circa feftionem Jiget
1C!

,, circumagendums gignitur figura in duobus locis oppofitis €aVa fei

,» circa M & N'; quee Mali frutus arborei forma eft, Siminus [egrn‘;';
”




tienda, folidis, circuli, ellipfis, aliusve cujuslibet Aguree duabus dia-
metris invicem normalibus predite, rotatione circa axem alterutri
diametro parallelum, eumque vel extra figuram ficum, vel ipfam cons
tingentem aut terminantem, ortis; quee Amnfos laxos, firictoss Cylin-
dracea nominavit (3). Ipfe tamen methodi ac fubfidia, quibus ad di-

menfio-

tum [JIIAN} fitcircumagendum circa {e@ionem fuam [ MN]; gignitur ,
figura in locis duobus oppofitis acuta, quam a citrii mali figura poflis ;..
denominare.”

Sit (Fig.3.) ellipfis axis major CE, minor DA; & fit M.N reftapriori,
DAT pofteriori parallela. Segmentum majus MDN circa MN circum-
altum dicit figuram creare {imilem Mali cotonei; fegmentum minus
DMAN circa eandem MN circumaétum dare figuram Olivae vel Pruni.
Altero fegmento majore MET circa M circumatto; provenit, inquit,
tali forma genus quoddam Melonis vel Cucurbitae foffilis ; figuram autem
folidam, quae minore fegmento MCY circa M1 circumaéto fit, a Pruna
craffo non inepte denominaveris. :

(3) Sit (Fig- 4.) EBDH figura plana, quam utraque re&a ED,RE diyi-
dat in duas partes {imiles, xquales, ac fimiliter dispofitas; ambz igitur
fimul in quatuor: quee proinde in punéto feétionis F', quod centrum
figurze dicitur , invicem erunt normales. In alterutra DE fit punftum
A extra figuram; per quod concipiatur refta alteri BET parallela. = Circa
hanc tanquam axem in circulum FCG circumatta figura DE, cum latitu-
dine fua BH erefta (feu axi femper parallela), creat dnnulum laxun
(patentem); in quo fpatium eft intermedium, cujus centrum A.

Axe autem genefeos tangente figuram EBDH in £; fimili e¢jus eir-
cumdu&u gignitur dnnulus fbrictus (claufus), fine fpatio intermedio,

_Quodfi (Fig.2.3) figuram planam MCIKEN, duabus diametris in-
vicem normalibus 40,CE (fimiliter ac EBDH) praeditam, ex una parte
terminat re€a MN alterutri diametro CE parallela; i(icoque ex oppo-
fito, refta IK parallela lateri MIN, & 2que ab centro figuree Fdiftans:
fohdun: figure MCIKEN circa MN rotatione genitum Cylindraceunu
vocat KErLERUS nomine, quod etiam applicat folidis, quadrilaterorum
mixtilineorum ut CIKE, quorum duo latera CE, K7 funt recte invicem
parallel inequales, rotatione circa majus horum laterum C£ ortis.
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menfionem folidotum horum enixus eft vir fagaciffimus, pariter ac
theoremata, quz elicuit, vel quorum certe fundamenta jecit, infignem
per feripta geometrarum pofteriorum nacta funt celebritatem. Quo
magis illa KePLER1 melimina, fui generis, quod conftet, prima, ab
oblivione vindicari merentur.

§ 3

De Amulis & Cylindraceis illis Theor. XVIIL, (primo- Spplementi
Stereom. Avchim.) ac fequenti hxc tradit:

Tueor. XVIII. “Omnis annulus {fe@ionis circularis vel ellipticze
» eft =qualis eylindro, cujus altitudo quat longitudinem circumferen-
» ti®, quam centrum figurz circumacte defcribit, bafis vero eadem elt
» cum fe@ione annuli.”

“Intelligo fe@ionem, quz fit plano traducto per centrum fpatil
» annularis, ad fuperficiem annularem recto.” ?

“Hujus theorematis demonftratio — iisdem elementis inftitui
» poteft, quibus Archimedes Stereometrize principia tradidit. Annulo
» enim GCD [Fig. 4.], {ed integro, ex centro fpatii A {e&to in orbiculos
» infinitos ED, eoque minimos: quilibet eorum tanto erit tenuiof
».verfus centrum 4, quanto pars ejus, ut E, fuerit propior centro,
»-quam eft F&redta per Fipfi £D perpendicularis in plano {ecante ; tanto
»etiam craflior verfus exteriora D: extremis vero didis, fcilicet D, B>
» fimul fumtis, duplum fumitur ejus craffitiei, qua eft in orbiculoru™
» medio.”

« Hzc ratio locum non haberet, fi orbiculorum ED partes CiS &
5. nltra circumf nott

ntiam /G, lineasque per F, G perpendiculares,
» wquales =qualiterque fite eflent.” (%)

COROLL-

RS

uétis,

4) Sit orbiculi, refeti planis EBD,ebd, per centrum rotationis Ad e
el ; S : o
atque ad re€as 4D, Ad normalibus, femiflis £BDdbe; cujus balis, fec

annuii plani £Dde, Fiant
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Cororr. “Heec ratio dimeafionis valet tam in cireulari forma ,,
annuli; quam-in elliptica — tam in laxis annulis, quam in fri@is: ,,
quin imo in omnibus annulis, quazcunque ejus pro circulo ED exiftat ,,
figura ex {ectione ejus redta s dummodo in plano per 4D ad annulum ,,
recto partes cis & ultra F fuerint wquales xqualiterque fite hinc & 5,

inde ="

§ 4.

Fiant FP =FQ =fX = fZ, Fp — Fg = fx—Ffz. In pun&is P,p,
0, g, X, x, Z, z conftituantur re&is 4D, 44 normales PU, pu, {)R, qry
XV, xv, ZS,zs.

Erunt (fupp.) trapezia PpuU, QqrR, Xav?, Zz,8 xqualia.

Solidi cavi rotatione integra quadrilateri Ppul/ -circa axem plano
ADd in A normalem geniti feftorem P Xapuv ¥V U (cujus bafis eft fector
PpxX annuli plani, & cnjus ad feftorem cylindri cavi circumferipti
=% (PX+px) Pp x PU rationis limes eft ratio @qualitatis) metitur
PX x Ppul.

Pariter feftor QZzgrsSR—0QZ x QgrR—=0QZ x Ppul.

Ttaque ambo hi fectores fimul ==(PX+QZ) Ppull = 5 (PX+0Z) (LpulT+Qqr Ry,

Sed ob FP==FQ cft AF=%(4P+4Q); pariterque arcus _Ff-———';—(I’XtQZ),

Quare duo illi fectores folidifimul = Ff x (PpulU + QgrR):

& hinc femiorbiculus £BDdbe = Ff x EB])

orbiculus integer = Ffx EBDHE
atque Annulus == periph. rad. 4F x ERDHE,
hI’oﬁtls AE —¢, FE'—FD—a, FD HO=nt, PU=QR=—y;
1L}aqu.e AF:C&':"_" L—;”’:C';“_“' » AO=c+a+x; radii 1 peri-
pheria== 2w, ctejusdem peripherie arcu angulum D Ad metiente= g
funt femiffis orbiculi fectores Py — ® (C+a»~m) ¥ (]

Qs = ¢ (cta+x) yd
ydx
Po+Qs— 5¢ (c+a
\Eae = ) ydx
{‘eln[‘orblculus =[(Pv+ Q) — 26 (c+a) ]yd.r
integrali fydx ita fumgo ; -

» ut incipiat feu evanefc i k=
tendatur usque ad @ — o . : § Sl

5 quo fafto exhibet aream BFE~—BFD;

Unde femiorbiculus=¢ (¢+@) X EBD; orbiculus — o (cta) EBDHLES;

& annulys = 27(c+a) EBDHE,
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Tueor. XIX. © Annulus ftrictus eft squalis cylindro, qui habet
q ¥ » q

» bafin circulum {eGtionis annuli, altitudinem =qualem ejus circuli

- Iungitudmi.”

« Valet enim modus ifte in omni proportione ipfius AE ad 4F;

, valetque adhuc in annulo ftricto (°), ubi circuli ED circumadti cen-
strum F defcribic circulum FG xqualem ipfi DE circumaco. Nam
,» {ecatur tale ftriGum ex E-in orbiculos,, qui in-E habent craffitient
, nullam, in D duplam ipfius craffitiei in F; ficut circulus per D duplus

» eft ad circulum per E.”

CoroLL. I «Corpus cylindraceum , quod fit circumacto quadri=

, latero mixtilineo A/IKN [circa MN], Vi ejusdem demonftrationis

» &qual

e eft columnz, qux hoc quadrilaterum habet pro bafi, & lon-

» gitudinem circuli per F, G, pro altitudine.” (°)

CororL. Il «Globus eft ad annulum ftrictum eodem circulo
3 CLEA=~
e

(5) Nempe, pro AE=c=0, generatim fit annulus =2a » X EBDHE-
(6) Faétis FL=FO; &per punéta L,0 duttis re@z BH parallelis MIN,IK*
annuli, qui rotatione quadrilateri mixtilinei MBIKHN, duabus dis-
metris invicem normalibus LO,BH praediti, circa axem per 4 diantetr®
BH parallelum oritur , femiorbieulus LloOIimDI pariter conftat fe€to-
ribus ; quorum bini quicunque Pv, Qs, ®que ab Fdiftantes, fimul funk

= Ff(PpeU+QqgrR).
Unde femiorbiculus LlOLimM = Ff x MLOI
orbiculus integer =% MBIKHN
atque annulus = periph.rad. 4F' X MBIKHN:

Pofitis AL=c¢; FL=FO==a, ceterisque manentibus:
fit, utin® g. femiorbiculus == f(Pv+Qs) = ¢ (c+a) X o fydx;
integrali f3da ita fumto, ut evanefcat feu incipiat pro x =0, &e
datur usque ad x=a, quo faéto exhibet aream FL]‘IBzFOIB'
Itaque annulus = 2= (c+a) MBIKFEN. J
Et pro AL=c==0; corpus cylindraceum, figura MBIKHN ?u—ca
BN circumduétu ortym, fit =.2a =% MBIKHN:

xten-




creatum ; ut %7 ad 33. Nam tertia pars {emidiametri ducta it quadrus
plum circuli maximi, vel duz tertiz diametri in aream circuli maximi, ,,
creant cylindrum zqualem globo. At cylinder wqualis {tri®to habet ,,
bafin quidem eandem; altitudinem vero, circumferentiam. Ergo
ut circumferentia ad beflem diametri «f3 civeumferent. od dinin.]”
33 ad 7; ita {tritum ad globum.”

$ 5.
Solida, rotatione fegmentorum circuli & ellipfis majorum MDN,
MEI (Fig. 2. 3.) circa bafes {uas ArN, M genita, h. e. Maly, Cotonea,
Melones [¢ffiles , ad quae pergit, KEPLERUS (abftiffis ab DA, CE redis
FO—TF4, Fe— Fc, & per pun&a O,e adis IK, NK ipfis MN, MI pa=
rallelis) dividit in Cylindracen, rotatione quadrilaterorum mixtilineorum

MCIKEN,MANKDI circa MN, I genita, quorum dimenfionem do=
cuit Coroll. 1. Theor. X1X; atque' in limbos exteriores, cylindracea exte-
tius ambientes, rotatione fegmentorum refiduorum IDK,NEK circa
ﬂ[i\[‘,ﬂ!l genitos, quos Zonas mali, cotonei, cucurbitae appellat.
Pariter in globo, rotatione femicirculi CDE circa diametrum CE
genito (Fig. 2.), atque in {phzroidibus, rotatione f{emiellipfis circa
alterutrum axem CE,DA (Fig.3.) ortis, Cylindracea diftinguit, facta
rotatione circa CE,DA quadrilaterorum mixtilineorum CIKE,DKNA,
| ab femicirculo vel femiellipfi per chordas IX,NX, axi rotationis CE, DA
parallelas, abfcifforums & /limbos exteriores, rotatione fegmentorum
refiduorum IDK,NEK circa eundem axem genitos, quos Zonas globi,
Jphaeroiduim vocat.

De quibus Zowis jam fequentia adftruit,

§. 6.
: e X i &
THEOR. XX, “Zonamalj componitut ex zona globi, & fegmento »
recto cylindri, cujus fegmenti bafis eft fegmentum, quod deficit inl »
B figura ,,




rero xqualis circulo, quem cen-
» (7)
J

$

LY

,, figiira, que gignitm

£l e

5 trurm fegme _
dem legibus in cylindri-
rculi

DemonNsTR. Explicetur corpu

medes Theor. II. explicavit
. 2. §.] AD {emidiameter
D evigatur DS ejus

5, cum fegmentum (%), quibus A

idum rectangulum: & fic [ F

4 aream in triang

1

i maximi in corpore n

3 1L

gitudo in rectum extenfa, qua concipiatur in {uper-

5> circuli maxiniilo
ficie

() H.e (Fig.2 5.) mali, geniti rotatione fegmenti femicirculo majoris
MDN circa chordam fuam MN, limbus exterior, rotatione circa eun~
dem axem M N fegmenti JDK (quod = MAN ob FO = FA4) ortus,

zqualis eft duobu s fimul: quorum unum eft globi, rotatione femi-
circuli CDE circa diametrum C£ geniti, limbus exterior, rotatione
fegmenti IZDK circa eandem diametrum C£ ortus; alterum, {fegmentum
cylindri re€ti, eidem fegmento IDK — MAN infiftens, & cujus alti-
tudo =quatur circumferentize femidiametri AF.

RO, pariterque ab WAL~
e Oxon. 1659. p. 3. 10.)

(8) Idem cylindri prifma dein vocatur a Keex
v1sio (Trallatus duo de Cycloide & Cif)
GreEGORIUS A S. VINCENTIO (Op:u geometr. quadraturae circuli &
feélionum coni. Antverp. 1647.) Libro 1X. cujus Partes priores quinqu®
illius traltationi impenduntur, Ungulam appellavit, quod ungularent
formam non usque adeo refpuat (p. 955-); quod nomen fervatum ab
Pascario (Lettres de Dettonville contenant quelgues unes de fes in-
ventions de geometrie. Paris 1659.); STEPH. DE ANGELIS (De fuper:
ficieungulae. Venet.1661.) WavLvristo (Mechanica. Lond.1670. p- 197e
f9g-), plerumque nunc ufurpatar. (Cfr. ill.K mster: Anal. des Unendl:
§. 617./99.)- CAVALERIUS & TORRICELLIUS (Cavalerit Exercitalio:
nes geometr. Bonon. 1647. p.361. {qq.), STEPH DEANGELIS (De infi-
nitis parabolis Venet. 1659. Lib. 1l p. 142 fgq. Mifcellaneum gwmﬂf‘i'
cum. Venet. 1660. P-11. p. 89. fgq. P.111, p.221. fgq.), SLUSLUS (Mefo-
labum. Leod. 1668. p-104.), Lruncum cylindricum; TACQUET (C:yl‘:’_i'
drica & Annularia. Antverp. 1651, Lib.1. & 11.) Portionem ryll'ﬂ""_l"
LacoverA (¥eterum geomebria promota in feptem de cyeloide Libres-
Tolofae 1660 Prefat. p. 2.), Hucentus (Horolog ofcilbator. 1 L
1673. Opp. varia. Lugd, Bat.1724. Vol. 1. p.132.139-) Cuneum dixeront
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ficie eylindrica. Nam linea 2N eft veluti communis acies, ad quam
terminantur omnia {egmenta {olida circularia (9). Extenfa vero,,
maxima circuli circumferentin in retum DS§; fegmenta il'a folida,,
circularia fimul extenduntur , & fiunt e

ptica MSN, praterquam ,,

primum (*©). Sed clarius elucefcet vis hujus transformationis in ,
fequentibus.”

Secetur area MDN line.is parallelis ipi AN «[uti QZ,qz)” in »

aliquot fegmenta “[#rapexia mixtilinea, usi Qqx7]” wque lata minima, »

uafi linearia; & connectantur 4§ punda: & in Jineam A4S “[ad

R & in dine {
reltam usque AS] ” ex diametri punéis [F, 0, P,p] per fetiones are

»
facis ducantur ©[reffae AD]” perpendiculares F@, 0L [Pf;pz]
autem F centrum < [cirenli, cujus fegmentuns off MDN]”; &, QUE €X 5
F perpendicularis , fecet 48 in G: & per G ducatur ipfi FD parallela
GT. Sit denique O punctum medium {eionis IK; & ex illo per-

Sit

»
”»
pendicularis OL, fecans 4Sin L: & per L ducatur ipi OD parallela LR.”

Cum igitur figura [MDN] circa 4N circumagitur; nihil fere
creatareola M N, quia minimum movetur: at ejus parallela per F[ CE]
jam movetur in circulum longitudine £G; linea per O [IK] in circu-
lum longitudine OL; & ficomnes (*'). Et partes corporis cylindrici
[#NDS] per FG, OL fignatee funt ®quales cylindraceis illis veluti
tunicis in malo, quas gignunt linewe [CE, IK] in circumadtu figure

”
»
»
23
”

£

B2 MDN ,,

(9) Quafi cuneiformia ; fegmentum MDN ipfam in variis fitibus, quos
rotando circa N obtinet.

(10) MDN, quod ut primum confideratur, fey ab cujus fitu rotatio circa
M N inchoari concipitur. Idem rediens ad primum fuum fitum fit AZSN.

(1) Sz:ilic:et peripheriz radiorum 4D, AF, A0, pariterque radiorum AP,
Ap, G 7, GX, Ga,GT, LI, 'Lr, LR, funt ut radii; igitur uti DS, FG,
OL,Tf, pg, VL, X}, g, TS, If,rg, RS. Quare cum fit S == periph.
radii 4D (conftr.); etiam FG, OL, Pf, pg, VL, Xf, xg, TS, If. 78 RS
funt peripheriis radiorum AF, 40, AP, Ap,GV,GX, Gx,GT, Ll Lr,

{tive xquales:

LR refpe
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» cylindri prifma 2
poribus in re&tum extenfis, xqualis eft toti corpori mali ex tunicis

» conftanti.”

5 ticula cy

»

2

»

N DS, conftans ex omnium «[7

zqualis zon® mali.”

globi, cu
circuli maximi (* ¢) (quia ut 4Dad DS, fic GTad TS) : prifma cylindri

-RYe==xfe

MDN circa MN (*2); per XVIL. Theor. Tota igitur fignra, fcilicet

77 tunicarum cor-

,» Amplius cylindricum corpus fuper bafi IMNK usque in L, cylin-
dro fedo per planitiem , in qua funt OL & KI linex, erit mquale
cylindraceo mali, cui demta eft zona exterior (*3). Et igitur par-
indri refe@a per hoc planum-[llx}laj, {cilicet LSDO, erit

,, Cum autem GT fit zqualis ipi FD; & fit {emidiameter illius

us maximus circulus et MIDENA; & T8 fic longitudo illius

fupra G T'usque in Seritzquale globo «[ genitorotatione femicireuli CDE

circa diametyum CE, feu femiciveuli BTb civcn Bb]”; & pars GVL {imiliter

»» erit equalis cylindraceo corpori globi «[cx

yjtis femidiameter]” FD [ et

GT}”, per circumactum linex IK ad FO reCte «[fpatii CIKE circa CF

Jes

(12) Nempe folidum cayum feu tunicam mali, genitam rotatione tra~

pezii QqzZ circa MN, (cujus ad cylindrum cayvum circumferiptu®
= #(AP + A4p)Pp x QZ=7(Pf +pg)Pp x QZ rationis limes eft ratio
zqualitatis) metitur Pfx Pp X QZ. Pariter portionem l:)(/zanJ‘
ungule MNDS, abfciffam planis QZnm, gzts, per reftas QZ & ofs
gz & pg transeuntibus, (cujus ad prifma infcriptum rationis limes €
ratio zqualitatis) metitur QZ x Pp x Pf. Quavis igitur portio ungul®,
uti QgzZnnist, =qualis eft tunicee refpondenti mali, genitee circum®
duttu circa MN trapeziiQgzZ, cui portio ungula infiftit.

ft

(13) Quippe per pr&c dentia (n912) portio ungule MNdalK, ablcifia

plano IKda per IK & OL transeunte, sequatur portioni mali, rotation€

quadrilateri MCIKEN circa MN genitz. Quod etiam ex Corol{-.f-

Theor.X1X. (§.4.) confequitur: cum portio ungulee MNdallK femillis
4 q P g

1

fit corporis cylindrici 2quealti {uper bafi MCIKEN ; &, ob /]F:—'EAO
(conftr.), pariter radii 4F circumferentia, fen FG, fit = 2 0L,
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fen Bb Bb)” deferipto (*4). Et igitur particula cylindti LSTY 5,
reliqua eritequalis zonz globi hujus, cujus fectio oft fegmentum KDI ,,
Lo iT#].

Sed ODSL [Jen IDEdeS] componitur ex P7ST, [feniTkdaS], & ,
ex OD TV [ fen IDKETi] fegmento cylindrico, cujus bafis IDK fegmen-
tum, & [DT=] ¥ altitudo zqualis (* ') circulo, quem Fcentrum 4
{egmenti majoris MIDKN deferibit,

1 ’.:>u“1 circa MN circumagitur.
Ergo etiam horum ®qualia fic func:
S

»
feilicet ut zona mali « [quae =

e » S : -
Jegmento IDKAaS wigulae]” componatur ex zomq globi ab eodem fe- .,

gmento [IDK] deferipta “[guae = porzioni ungulae i ThdaS)”, & ex »
dicto fegmento cylindrico «[IDKEFi].

R
CororL, I. ET PRAXIS STEREOMETRICA, «

Malum menfuri fic 5
agemus. Datam oportet efle longitudinem 7N

deficientis {egmenti ,,
apud 4, in proportione ad diametrum circuli {eu femidiametrum FD; 4
ex qua datur fetor MFN ac IFK per Coroll. ad Theor. 1L, Nam fi,,

dimidia MN, hoc elt 70, explicetur numero, qualium ED eft 100000; ,,

10 erit finus rectus arcus DI: quo dato, datur & OF finys comple- ,,

menti, & OD altitudo fegmenti deficientis, fey fagitta aut finus ,,
verfus, in tabula finuum. Multiplicato igitur FO in 10, prodit

area
trianguli IFK; qua ablata a fedtore IFK

> telinquitur fegmentum ,,
IDK:

—_— :
(14) Scilicet, ob T'S= periph. circuli ejus maximi, feu periph. radii

GT, globus rotatione femicircali B, circa diametrum Bb genitus
zqualis elle oftenditur ungule BTHS eoder wodo, quo ungula MDNS
afferta fuit = malo genito rotatione fegmenti ﬂZDN’Dcirca MN.
Nempe tunica quaevis globi, rotatione tm;;ezii UuwwW circa Bb orta
== Lim. n(GX + Gar) Xy U We2ax G5k Xax U WX« Xax U W=
portioni refpondenti Uww Wrmst ungule BTHS.

Pariterque de portione Bbkiad hujus ungule, ac de globi cylindracea
refpondente , valent notata no 13.




» IDK: quod duc in circumferentiam {femidiametri 4F [= OF] pet
prefe s, & creabitur fegmentum cylindri [IDKAT:] {uper
K | fegmetito circuli, &altitudine FG; quex eft pars una mali,
» pars {cilicet zonx mali.”

,» Auferatur duplum fegmentum [ID](:— MAN] circuli ab area
,, circuli 5 reftabit fegmentum circuli inter 7K & MN: quod duc in
,, eandem circumferentiam circoli per 4F delcripti, & creabis (*3) cy-
» lindraceum mali; quz eft pars altera.”

«Et quia feitur IK; fcitur igitur & IM[=40=20F]. Quxre
» ergo globi “[DCAE, geniti votatione femicirculi CDE circa diaietyiitt
CE]” fegmentum ICM “[roratione femifegmenti ICc civca CE ortuit}
» cujus bafeos diameter IMf, per Theor. XI1V. Eandem vero bafit

[cireuluin dimmetri IM]” duc in altitudinem MN; creabisque cyli-
» drum “[IMNK, genitum rotatione veffanguli IceK civca CE]” {ub hoc
» globi fegmento, per Theor.Ill. Cuiadde duo {egmenta globi inventd
[ICAM, KEN]; ” conflabisque cylindraceum globi inter IK & MN. 1d
, auferacorpore globi noto per Theor. XI11: reftabitque zona globi, cujus
» [eGio IDK; quze eft pars tertia mali; pars fcilicet altera zonz mali.”

« Tribus vero partibus compofitis, totum reprzfentabitur corpt®
nalt (s g 8

( IDEXFG+MCIKENXFG)
s AFX DN E +limb. {phzr. ortus To tate
e,

fegm. IDK circa CE
L AOXMDN J 7
FCH -rc (Arehimed./ph.&5 eyl 11,3 Kepleri I

XWVI. Kayftens Lehrb. 11 1. 7 Aith-
§. 625°)

(15) Ttaque Malum =

VNN

Globi DCAE {egment. 7041 — 1) ax Todx

7% Ccd (2 FC+AM) ob Ied = CexcE

XLu‘l(:F(,‘i-/{JI) :-_;wau‘\XFC+ 2 o Cedx AN

Teitur fegm. ZCHM+NEK

N=17% (‘c(l‘C*J"C)"q"l

JMNE = "XIc%ce = mx0

= é"X(Lrl/(rC'

3

X Ce (3 FC+3 Fe+Ce)AM
% Co( FOX 0o f~fffm"

1)
c)

= 44(F Foe-ATL

= §7’1-‘C.-4»1A71}(i4‘t" +I'Cx A M+ AT) = Sed
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Cororr:IL. “Sic zona cotonei & zong cucurbite feflilis com.

ponuntur ex zonis, illa fphxroidis longi, hec fphwroidis lati, &

ylindri prefli feu elliptici fegmeutis, il

a ex planiori, hzc ex ,,
dorfuali; quorum fegmentorum bafes fung ellipfeos fegmenta, defi- ,,
L e [ gt f
cientia 1n Hguris, quax cotoneum & feflilem clcirbitam creaveraiit
altitudines vero wquales circumferentiis in longum extenfis quas

g e > qu
centra figurarum in circuma®u deferibupng,» )

| e §- 9.
Sed globus DCAE = %axF(r
Ergo zona globi == 374N = Iax i

& Malum = 7(A0x ﬂ]DA‘T*’;;ﬂ’u:v“).
Pofitis Malo =8, FD=r, M N —2c, FP—g;
itaque AF =4/72_c2, PO=A/72"32:
KepreErT methodo conformiter fit
dS=2axADPx PpxQZ (conf. Luurrier Expofitioprbncip. cale. diff. €9 int. §.1 13.)
=ax(V/ 7 E e AN R (A T s e +axdad/ 75T
8 = 0x(V/ 7702 X CQZE — 3(r*—a ~)) + Const,
ubi Conftans ita eft determinanda, ut § evanefcat fe
FP—=—F4, a=—/r2—c?, adeoque pro x>
quo cafu fit COZE——CMNE: proinde
0 :"7(__‘/,4: ~:xc_;[‘VE_§.c3)+Conﬁ; &Con[b::,(‘/mx i.‘,”NEJrgCS)G
Quare {olidi S pars indefinita, rotatione fpatii 171(.’,()3]?;\'(:11'(:&ﬂbvgel.lim,
= 27(V/732 % ZWCQZEN+»§03\§(,;__32)§);
&polita FP—FD,x—r; = SRy 2 A Loy
d e=rsMalumS=27(4/; "“‘XMDNngf*‘):7(on_ﬂ[DN+L‘,) V3.
ratione, quz expofita fuit §. 6. confici-
mentj ellipfis IDK (I%g.3.) circa MN,
fum, quari folido rotatione fegmenti

m CE orto, 4. fegment sirie S
v gmento cylindri elliptici fuper eodem
fegmento IDK & fub altitudine — circumferentiz femidiametri AF5

quam folidum, rotatione fegment; elliptici NEK circa MI parallelam
axi

u incipiat pro

=T2—¢2, c2=y2—a?;

(16) Eadem nimirum demonf

tur: tam folidum, rotatione feo
o

parallelam axi majori CE, geni
hujus circa axe




Sog S

Tueor. XXI. «Corpus citrii eft differentia inter zonam globi &
» dictum fegmentum cylindri.” (*7) De-

axi minori DA genitum, fimul zquale effe folido circumdu&u fegmenti
hujus circa axem DA orto, ac fegmento cylindri elliptici fuper eodem
fegmento NEK & fub altitudine = peripheriz radii cF.

Unde Cotoneum rotatione fegmenti MDN circa MN genitum
=X AO X MDN + limbus exterior fphzeroidis oblongi, ortus rota-
tione fegmenti 7DK-circa CE;

& Cucurbita feflilis,, rotatione fegmenti MET circa MI genitds
= =X ce X MEI+ limbus exterior fphaeroidis lati, ortus rotatione
fegmenti NEK circa DA.

Pofitis Cotnneo =

=20,DA=2b,MN =2¢,FP==x;
itaque A[—_'V(L' 025 quia CF9; 47 rl&—[qu h\‘{._,uv(l cbfl CFY-- A 19=Fp%: arl

, quia 1-1)'1-01"1:1_[;‘1_.17‘1:17,@1 ’
c2 +x>dxxb1/b~,x-
‘\/:--c x"i\x"'\/[r--)m —X”ld"‘\/b- x-)

3
XCQZE—iXZ{b:'x2J:> <+ Const.
3

£t d§ =27xAPxPpxQZ(* ")‘h( ~/ 33,

S =

b
Et ob § =0 pro FP:—FA’XZ-“\/[_—,:.M

mitar xzzl,g\% ,,ﬁ_x-_‘l ¢2, ac CQZE=—=—CMNE,
a?

ﬂ
b ~ b2
adeoque Const. = m(—\/,"“‘,;.u:chINE+ 25 —ﬂ) § Bt
folidi & pars indefinita, rotatione :p1t11 ]LI(’()LFNCJrca DN genita,

3

b
__.7( AEE XMCQZEN + 2 02 m_,ﬂ_(,“___l \':');

J

& pofita FP=FD,x=b, Cotonecum Sﬁ,rc \/a 23X MDN-

=r(A0x MDN + '(?r N )

Pariter invenitur Cucurbita feffilis = »(cex MEI + h( )‘> Mmr )

cu
(17) H. e. folidum rotatione fegmenti IDK (Fig. 2.5) femicir
minoris

lo
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DemonsTr, “Nam eodem modo, ut prius, cum figura IDK,,
[ Fig. 2. §.] eirca IK circumagitur “[vel aRd cirea ad]”’; fegmen-,,
tum areole in ipfam IK [wvel ad] terminans fere nihil creat, quia ,,
7 pene nihil movetur: at partes remotiores jam moventur per longi- ,,
tudinem circumferentiarum {uarum ; donec ultima D, velei relpon- ,,
dens R, moveatur in longitudinem RS, quanta eft circumferentia »

circuli ampliflimi per corpus citrii (1), Ex quibus elementis con- 5

1 . os v
% ficitur, ut corpus citrii fic equale fegmento cylindri LRS. (*3)

At cum 40 dupla fit ipfius FO id eft, GV erit& OL [= DR]»
’ dupla ipfius VL [= TR]. Corpus igitur ODRL reGum, duplum ,
c %

ipfius PTRL; & pars igitur ODTV zqualis parti VTRL.

Sed LRS eft differentia inter LSTV & LRTY « [ few inter iThduS
q € iThdRa]”; quorum illud =quale zonzw globi (*4), hoc mquale
fegmento cylindri ODTV?” [ fen IDKLT:].

§. 10

Cororr. I. ET PRAXIs. “Oportet datam efle Iongitudinem axis »
[IK] citrii, &diametri [20D] circuli maximi per corpus medium. ,,
Multiplicato igitur axe in fe ipfum, & facto divifo per diametrum hujus ,,

et . e T g
circuli maximi in corpore citrii, prodit aliquid « [LZD—Z.IO(L :z,OA]
2

minoris circa bafin fuam I X, feu fegmenti a Rd circa ad genitum , zquale
eft exceflui, quo globi rotatione femicirculi CD & circa diametrum CE,
feu BT circa Bb geniti limbus exterior, fegmenti ZDK circa CE, feu
;T;\ cnf“ca'de c;rcumdu&u genitus, fuperat fegmentum cylindri, cujus
alis elt 1dem fegm T i [ R R i i <
At idem fegmentum IDK =;T}, =aRd, & altitudo = circum
ferentize femidiametri 4F— FO=qv7.

J : [y e 3 ¢ :
(18) Nempe tunica quaevis citrii, rotatione tranezii Tuyvo circa ad genita,

= Lim. a(Li+ Lr) X Ir % hy —ar x Lix Ir x by =I1f % Ir X hy =Pt~
5 tioni refpondenti Zyvostnm ungule adRS.




» adjiciendum diametro citrii [20D]. Ut hoc aggregatum [2DA]
» elt ad diametrum circuli 200000:" fic axis [ IK] ad finum * [ dimidii
arcus DI]” fegmenti [IDK], quod creat citrinm; fic & diameter
» [20D] eitrii ad finum verfum (*?). Exeo fimilis, fed tamen bre-
»» vior eft calculus una operatione, quam prius [§. 7.]. Non enim in-
s;sdigemus cylindraceo mali: {ed invento primum {fegmento VTDO,
» deinde zona globi LSTY, aufertur illud ab hac; & reftat LRS cor-
s5.pus G AR )
Goara.

Corotrr. I “Sic corpus olive vel pruni elliptici eft differentia

»inter zonam {phwroidis, illic longi, hic lati, & inter dictum fe-

Iri- elliptici.” (2')
§. 12.

s gmentum cy

(19) Nempe FD: 70: 0D | _ (fin. tot.) :
Da :IK : 20D )’\—<on0000 i fin. DI : fin. verf. DI

ideoque2DA: IK : 20D = 200000 : fin. DI: fin. verf. DI.

(20) Itaque Citrium = [z x7x¢ (15)-27% XAFx IDE=7r (£ TRe-2(FD-0D)IDK s
Pofitis Citrio = S,FD —r,IK = 2¢,FP = x;
itague FO'— /1752, PQ'= /12~
fit dS = 20P X Pp X QZ—=pn(x-4/ 772 )dxA/T
= 2n(2xdxy/ 72-22—A/77c% X 2dxy/ ;553
8 = Const, — :n(§(r2-x2)§'+ V7262 X CQZE)
fed §& = o0 pro FP_FO,x-4/r3=c2, igitur ¢?=r2-z2,& CQZE:CIKE-
QuareConft-=27(%¢3 44/7372 x CIKE) 3
& folidi § pars indefinita, rotatione trapezii IQZK circa IK genit?s
= 27(3 30223/ Fga ') IQZK).
Unde pofita FP=FD, 2 =r; :
Citrium S=0a(3c3—4/1—c? X IDKy—= (1T} 3—»FO0 x IDK).
(21) Scilicet demonftratio §.10. rurfus quoque applicatur fegmentis ellipti-

cis femiellipfi minoribus & zonis {phaeroidum, Unde (¥ig:3) i‘ujidurt’;r
rota-




=0
Gieix2s

Citrinm, olivam, prunum ellipticum, xqualibus utrinque circu-
lis truncata, h. e. quz (Fig. 2. 3. ab IK, ]
ductisque Bb, Hh rectx DA,

19

NK abfciflis 0B—0H, eG=¢L,
& Gg, Ll re@x CE parallelis). rota-

neorum BbDhH circa BH, GgE!L circa
GL g;uu W.:m, ac quornm primum

acceder
drosr

13

tione quadrilaterorum mixti

& tertinm proxime ad dolii figuram
EPLERUS cenlet, idem Theor. XXI. Coroll. L. dividit in cylin-
otatione rectangulorum BbhH circa BH, GIL circa GL ortos : atque
in limbos exteriores, {egmentorum 4D} circa BH, gFl circa GL cir-
C2

cuma-

rotatione fegmenti ellipfis ZDX circa bafin 7/ e i

s
—limbo exter. fphzroidis oblongi orto mhtmm fegm, 1[)1{ circa CE—22XFOXIDK ;
& folidum rotatione fe

— limbo exter. {pher
Pofitis Oliva = §, CE = :
itaque FO—-Vm.cq PQ— V

aflum,
irca CE—27XFeXNEK,
26, FP—=g;

fit d§ ~4w(x——V(L———c )dx X Z‘/b:—

=2x(2xdx X Z\/1, e VR
a

S AR iy
§ = Conft —2+(3 X302 L WETTT 4 o7y

b2
Atqui §=opro FP=F0, Y‘——\/"'"‘C"‘ xtur(% 2=b2-z2, & CQZE=CIXE.
12

§rils e
Ergo Const = 2#(3 x '—-03 + ‘V“:--C" X CIKE);

& folidi § pars mdeﬁmm, rotatione fp'ltu IQZK genita,

2 x IQZK)

b2
27(% X —cg_.ﬂ X (b~—x 2)2 —-J./
Unde pofita FP—FD), D==hs

5 ey
Oliva S:M(;x;cs.-‘;\/a —c2xIDK)=r( ({Z%)ﬁlKS.-zFOxIDK).

Pariter invenitur Prunum craffum=gzr(} (%%)2 NE3—2Fe x NEK).




" cumductu ortos, quos 20mas citrii, olive, pruni truncati vocat; & fimi-
liter ac de zonis mali, cotonei, cucurbitz feflilis, vel potius {phwerz
& fpheroidum, de illis infert :

Tueor. XXII «Zona citrii truncati utrinque zqualibus circulis
,»Componitur ex corpore minoris citrii, quod creatur ab eodem cir-
»culi fegmento, quo & zona propofita creata eflt; & ex fegmento

»oylindri, cujus bafis eft idem minus fegmentum circuli, alticudo
» zqualis circumferentiz circuli truncantis.”

CoroLL. . *Zona olivee aut pruni elliptici truncati componi=
» tur {imiliter ex corpore olive aut pruni minoris, quod eodem elli-
» pleos fegmento creatur; & ex fegmento cylindri prefli, quod eidem
»ellipleos fegmento fuperftat, altitudinem habens zqualem circum-
» ferentize circuli truncantis olivam aut prunum.”

H. e. folidum, rotatione fegmenti D) circa BH genitum, xqua~
le eft duobus {olidis fimul: quorum unum rotatione ejusdem fegmen-
ti Db circa bafin fuam bh oritur; alterum eft cylindrus rectus, infi-
ftens bafi 6Dh, & cujus altitudo zqualis circumferentizx radii Oo=Bb
—nfh. Nempe uti (Fig. 5. §. 6. 8.) ungula BbTS=globo vel {phx-
roidi oblongo fecabatur in portionem Bbduik = cylindraceo globi vel
{phzroidiss in fegmentum cylindricum i7%JRa {uper bafi iT/ & alti-
tudinis R7==periph. radii G¥; atque in ungulam adRS§= citrio vel
oliv, rotatione fegmentorum IDK circa IK ortis (§. 9. 11.): ita
hacc ungula ¢dRS dividetur in {olidum =cylindraceo citrii vel oliv®»
trapezii mixtilinei IbhK circa IK circumductu orto; in fegmentu™
cylindricum altitudinis =periph, radii 0o, fuper bafi=>54Dh; & in
ungulam == citrio vel olivie minori, feu folido rotatione fegmenti bDb
circa bh genito. Quare quod, ablato cylindraceo, reftat ab corpore
citrii vel olivie zqualis ungule adRS, h. e. limbus exterior feu zona
citrii vel olive, quz eadem zona eft {olidorum horum truncatoru®s

xquabitur duobus pofterioribus ungulz hujus partibus fimul-
Paritet-
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Pariterque oftenditur: zonam pruni truncati, rotatjone fegmenti,
&El circa GL genitam effe= pruno minori, rotatione ejusdem fegmen-
ti g B/ circa g/ orto + cylindro re&o, cujus bafis idem fegmentum gF/,
altitudo == periph. radii ef.

§. 1.
Hinc zona citrii truncati =m(34h3--2 Foxb Dh) (2°) +27%00xb Db (Fig. 2.)
=7 (§8H3--2FOxb Dh)

DANZ =
zona olivee truncate =7 (% (E) bh3--2.oxb Db (2*)4 2% 0oxb Dh
(Fig. 34)
DA\2 — |
:7’('16<TE> BH3—2FOxbD) )

3 CENZ -
zona pruni crafli truncatl:w(‘};<53> gl3_.21«‘f><gE1) 1 +z7r'><efxgEZ

=l CEN>— 3
=7 (% D_A> GL3—2 FexgFl).
Pofitis zonacitrii truncati =S, # D=r, IK=2c, BH=bh=2g, FP=x (Fig.2.);
ideoque FO=N/r>—c*, Fo—=A/1*—g?, PO—=4/72_,2:
eft 4S =27XOPXPPXQZ =47 (x--A/7>*—c? ) dx ‘/rﬁ_;ﬂ\ : .
L e e — uti n°20.
§ =Conft — 2775 (r*—x*)2+4/7>*—ZxCQZE if
Sed §—o pro FP=Fo, x:‘\/r:_g%g2=;~2-—x9,& CQZE= CbhE.
Igitur Conft =27 (3¢% +4/7* _c*XxCbhE);
{olidi § pars indefinita, rotatione quadrilateri bQZh circa BH genita,
=27(3¢*—3(r*—x?) ’2'—‘/2'2_03%(7;21) )5
& pro FP=— FD, x==7, zona integra §— , (§g3_vﬁijDb)
=x(rBH3—2 F()xk[)[)_) %
Similique modo caleulus 1o 21, a4 4o
applicatur.

nas olivee & pruni crafli truncatt

. 14s




e

e 34 [ BbhH circa BH)
Atqui cylindri rotatione re@angulorum < igle S;Ezi GL > geniti

(7% 00*xBH
25 <L wXe*XGL
Ergocitrium truncatum =z( 00° *XBH+1 IH°—-21<0beb) Fig. 2.
oliva truncata =7(00? xEH-i—(( ) BE3-2FOxbDb)
5\ CE 7
153
prunum craffum truncatum=m( ef* XGL + Z(ﬁ) GL3—2 FexgEl)

Ooaes
Sphzroidis zonam, rotatione {egmenti IDK circa axem majorem
CE, vel fegmenti NEK circa axem minorem DA (Fig % ) genitam

efle, priorem = 67;( Ch ) K3 ,poﬁerlorem——bw( Xﬁ(a vel

immediate methodis n° 15. 21. oftenditur, vel ex ohv,,c & prum
craffi expreflionibus n° z1. infertur.
Methodo igitur Kepleriana erit.
Sphaeroides oblongum truncatum,rotatione quadrilateri cJDKe circace geuituﬂ"'
=—=cylindro, reftanguli cIKe circa ce circumdu&u orto +zonz fphacmidls

=X FO*Xce 4 71( ) K3 =mxce(FO* + (D3> IK?)

= mxce(FO* +3(FD* — F0* ) ob CE* : DA* =107 : FD L‘)
= =IK*:4(FD*—LY
— T;WXCC(ZFDZ-I—}’T):)S 10
& Spharoides latum truncatum, rotatione quadrilateri ANEK O Circ3 4
genitum,
S CEN” ik
::—.’71}/\1[;”)\"”?01'"';" 3 \ NI\’ =7x40 (iw' rv(\m> ;\1]/')2
: e 7 5 3 T5e_ ke
==7xdQ(Fe* +5 (FE* —Fe®) ob Da* : CB*=Ne* : FE2— )
— N :4(FE*

o §. 16
= 37XA0(2FE* + Fe*). ;



K= 23
Ssuarey

Pariter fphzra mqualibus utrinque ¢

reulis parallelis truncata,

quam  wrapezium mixtilimeum cIDKe circa ¢e circumacium generat
(Fig. 2.), prodit

= AXEO e+ EAXIKS (15) ==mxoe ( 5O 43 (1D - FO*)
=7Xce ( 2FD? 4 F0O? e
malum fimiliter utrinque truncatum » totatione quadrilateri R6DAS cir-
1 ca RS genitum,
] =7 (40°XRS+LRS3 +24FxbDh) (§-6.&nory.):
cotoneum truncatum, rotatione quadrilateri RbDbS circa RS genitum
(Fig. 3.) s
=n(@xns+i(gp) B +24560) (§.5. 11
cucurbita feflilis truncata, rotatione quadrilateri TgElU circa TU genita,

= OFN s
=@ *TU+§(5,)* TV + 2 Foxg ) (§.8. 15.).
§. 17

Ceteris, qua de citriis, olivis, prunis, aliisque folidis ad
: figuram accuratius etiam accedentibus, agitat, f{ed nop xque expedit
! “ KepLERUS ,- 0b {oriptionis hujus limites miffis , commemorare etiams=
num huc pertinet, que Theoremari XVII. adjunxit; © Segmentum ,,
fegmenti cylindrici 6S7 [ Fig. 5.7, contentum tribus fuperficiebus ,
femicirculo G T [ BT}, {emiellipli GS [BSE] planis, & curva Y-
) lindvica { BZ6SB], fic ut fe@ionis planorum
culariter incidat in G pun@um axis HF [
) fegmentum fe habet ad totum cylind
33 vel 14 ad 66 fere; ad fegmentum
cylindrum HGTS (plano feilicet per
ut 14ad 19,
) Nam infra in Supple

dolii

linea [ Bb] perpendi-,,
&lindri], hoc, inquam,
rum 7' sequealtum, ut 7 ad,
vero HGS refiduum ad femi-
axem HG dudo relciffum),s

mento Archimedeo demonftrabitur hoc des
una fpecie cylindri, quando fii), ejus altitudo wquat circumferen-»

tiam y,




»tiam bafis (32). At cum non tantum totus globus ®[rofasione fe-
micirculi BT civca digmetrum Bb genitus}” fic ®qualis toti femicy~
»lindro «[zngule BbTS)”, & totum ftriGum <[ fen cylindracennt,
votatione tropezii Bbhi civca Bb ortum]” toti fegmento [ Bbhiad] cy-
,, Jindri , ubi vertices [ B, »] ellipfis fectricis tangunt bafes ; fed etiam
»» partes globi & {tricti aquales fecundum aliquotam circumferentiz par-
»» tem, quibus funt proportionales, fint zquales partibus fegmentorum fe-
,» micylindri & cylindri diGorum fecundum eandem quotam alticudinis,vi
» ejusdem explicationis corporum rotundorum in re&um : {fequitur, ut &
»Jegmenta ifta fegmentorum, quorum unius bafis eft circulus, alte-
»rius {femicirculus, fint altitudinibus {uis proportionalia; & fic inter
»{e in omni altitudine retineant proportionem eandem, quz el toto~
»rum, fcil. 7 ad 33. Quibus vero bafes non funt circulus & femis
neirculus, fed alia circuli fegmenta, illa mifcent proportionem bafiunt
»huic proportioni 7 ad 33. Itaque etiam de his cylindricorum fe-
» gmentorum {egmentis valet axioma — quod, quz infiftant eidem
»bafi, fint inter {e ut altitudines” (*3),

§. 18-

(22) Nempe globus rotatione femicirculi BTb circa diametrum Bb gen-
tus, zequalis eft ungule BbT'S (§. 6. ne 14.)

Atqui globus hic : cylindr. circumfeript.=2: 3
cylindr. ille circumfer : cylindr. T =Sr
Ergo
globus 9 i s
ungula BbTS) : cylindr. T =0 gr=0xy: gx22=T4"
yngula BbTS : L eylindr. T =4:37 —14:33
ungula BsTS : HGS Doried 13310
(23) Quzcunque nimirum fit altitudo T'S ungulae BLTS: 2
cum (* ,) tunica quaevis globi, cujusfemidiameter G T, fit= ~<px,x\“l W
& portie refpondens UuwwWnmst ungulee BbTS = U [‘/)u\@)‘X/’
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Giovxg:

Quod ad alterum traQationis propofita caput attinet: prinio
KepLerUSs in demonftratione Theor. XX, (§. 6. Fiz. 5.) tam aream
MDN lineis ipfi N parallelis fecat in fegmenta zequelata minima,
quafi linearia; quam cylindri prifma AZNDS componit ex partibus
per rectas invicem parallelas FG,OL fignatis; h. e, ex planis CELB,
IKda invicem, atque plano, ungul;

am juxea tetam: DS tangenti, pa-

{ tallelis: prouti dein CAVALERIUS in Geosrerriy indivifibilibus continno-
Yum nove quadwn vatione promota (Bonon. 163 7. iterumque ibid. 1653.)
comparandis invicem figuris planis inferiptas lineas ret

nate alicui reGte parallelas; folidis, plana de

mi-

as , det
fignato cui

dam plano
parallela, tam illas, quam hzc numero indefinita ,

tanquam indivifi-
bilia eorum elementa adhibuit. EE5)

1m

T e
eft portio quavis ungule Bo 7S : tanicam refpond. globi radii ¢

XF:
itaque etiam ungula B6Z'S : globum radii GT=7 - 27x G T = altitudo ung: periph. circ.

x G
max. globi.

Sed globus radii GT' : cylindr. circumfer. — 2 : 3
& oylindr. hic circumfer, : cylindr. T2 2GT
Q\m;c rurfus ungula Bb7'S : cylindr. T2
Ungulee igitur, ab cylindro reto per centrum bafis & punétain latere
cylindri abfcifize, funt uti cylindri, ab eodem cylindro per eadem in
latere ipfius puntta abicifii; proinde uti altitudines,
Seucum (dews) ungula altitud. H fuper hali B

: pheram bafis = 7 : periph. circ, max. {ph.

eademque {pl bafis : ung. altitud. b fuper 7 em per b
Ungulz altitudinum #, b, fuper bah B7p funt ut altitud H,h.

Pariter portio quievis fegmenti adik 7S ungulz : tunicam refpond. zonz globi= 78 : 2#8XGT
& hinc fegmentum adit 7’ ungule By 7§ . 3

; ; zonam fphericam bafisi 7k =78 : 27XGT
Jnde, uti modo, infertur: ung

¢ sularum altitudinum A, fuper bafi BT®,
fegmenta, eidem femicirculi BT) fegme
gme

1 5 >nto Tk infiftentia, eodemque
2 X1 Cy. r ¢ Ty i 2 " 3

piano axi cylindrl parallelo abfciffa, effe uti altitudines A,k ungularum
feu fegmentorum,

; : (24) Librum f{uum ante annuym 162
. 2

X: ¥ 0. jam conferiptum fuiffe CAVALERIUS
; (Exercitat, p. 182,

feq.) pluribus teftimoniis afferit, Dotrinam foam
D d indi-
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Jam GurLDINUs quidem Cenmtrobarycae Lib. 1L Praef. p. 4. & Lib.

IV. p. 325. leq. (Viennae, 1640, 1641.) afferuit: CAVALERIUM €X
KEep-

indivifibilium ab ipfo jam fub anni 1626. initium conceptam, pluribus-
que Kepleri problematibus applicatam fuiffe, ex literis ejus ad Galileum
conftare Fristus refert ( Elogi di Galileo Galilei e di Bonav, Cavas
lieri. Milano 1778. Elog. del Cavalieri. p. 19.)

Fundamenta methodi indivifibilium ad dimetiendas figuras planas a¢
folidas applicatee continentur iis, que cel. LuurLier Z c. § 1. £2: 3¢
& § 100. 101. 103, 112. tradit. Methodum ipfam pluribus deferibit MoxN=
rucLa Hist, des mathemat. Paris, 1758. T. 1L p. 26. feqq.

Cavarertus ( Geometr. Praefat.) occafionem invenienda method!
fuze admirationem fuppeditafle refert: quod folida revolutione circa axem™
orta ab figurarum planarum gignentium conditione adeo degenerarents
ut aliam omnino ab eisdem rationem fequerentur; cylindrus ex. gr- in
eadem bafi & circa eundem axem cum cono conftitutus effet ejusdef®
triplus, cum-tamen ex paralellogrammo trianguli di€um conum g€
nerantis duplo oriatur. Ubi itaque prius ex, gr. cylindrum ex indefi-
nitis numero parallelogrammis, conum vero, in eadem bafi & circa et~
dem axem cum cylindro conftitutum, ex indefinitis numero trianguli
per axem tranfeuntibus veluti compactum effingens, habita dictort™
planorum mutua ratione, illico & ipforum folidorum ab ipfis genitor#™
emergere rationem exiftimaffet: cum jam plane conftaret, p]imarum
rationi genitorum ab iisdem folidorum rationem minime concordar€’
figurarum menfuram tali ratione inquirentem oleum & operam perdere
fibi jure cenfendum ait vifum fuiffe. Verum paulo profundius rem €0~
templatum in hanc tandem devenifle {fententiam: ad rem fuam H“e‘as
& plana non ad invicem coincidentia, fed zquidiftantia affumenda effes
fic enim in plurimis ratione inveftigata fe reperiffe: tum corporum P**"
portioni ipforum planorum in corpore omnium, tum planorum prOPO'r'
tioni ipfarum linearum in plano omnium proportionem ad amuffim 1%
omnibus refpondere; plana ex. gr. cylindri omnia ad omnia pland conts
bafi communi parallela (nempe circulorum congeriem, que intr# cy-
lindrum & conum veluti veftigia plani a bafi ad oppofitam pafin cO7"
tinuo illi. xquidiftanter fluentis quodammodo relinqui mtelliganf”r)’
ei, quam habet cylindrus ad conum. Ui
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y KreLERO; nominatim ex demonfteationibus Theorenr. IL IIL IV.
Stereon, ejus Archimed. anfam arripuifle & occafionem fuam metho-
D=y dum

Ufum horum indivifibilium juxta Arcrrmeprs ftylum per figuras in-
feriptas & circumferiptas domon!’rrntionemque ad impoffibile ducentem
confirmari poffe, CAVALERIUS non demum (uti MonTycLA narrat
L c. p. 27. 31.) in Exercitationibus & ad Guidini repellendas obje-

| Ctiones, fed jam in ipfa Geometria (Lib. VIL. Edit. 2dz p. 488. feqq.

| Conf. Exercitat. p. 93. feqq.) de figuris planis oftendit; in Exercita-
tionibus (Faere. 1. p. 1106. feqq.) demonftrationem Geometr. p- 504
de folidis tantum indicatam expofuit: ad qui dein generatim ad calcem :
Exercit, 111, in Guldinum provocavit,

Simile quid indivifibilium methodo molitus eft Sovrgrys (Curvi ac
efli proportio promota. Patav. 1630. Lib. V. p. 276. feqq.) motu,
quem vocavit ad datam figuram inter duas parallelas sequidiftanter pro-
portionali, & figuris analogis eo creatis; fed in {fimpliciffimis tantum
fubftitit. Conf. Cavavrerir Exercitat. p. 182. feq.

Gaviveus in Difeurfu & demonfirationibus circa duas novas fcien-
tias pertinentes ad mechanicam & motum localem primum Lugd,
Bat. 1634. Ttalice, tum ibid. 1699. Latine editis, non folum in Dial
1. p. 25. feqq. edit pofter. fed & in Dial. TII. Prop. 1. p- 152. feq. indi-
vifibilibus Cavalerianis ad demonftrandum ufus eft. Prius notat Fri-
stus (Llog. del Galileo p. 77- feq. Elog. del Cavalieri, p. 18. feq.):
atque ex Kerrerr Stereometria (ad quam generatim, cum MoNTUCLA
L c. p. 16. feqq. primum geometrize promovendae impulfum magnifico
fed potiflimum infiniti folum formule ufum in geometriam introduftum
& ad exempla §. I recensita applicatum celebrante preeconio refert)
notionem horum indivifibilium haufiffe Ga LiLEUM tradit; de quibus in-
tegrum Trattatum confcribere in animo quidem habuerit, fed quamvis
iteratis excitatus Cavarerir liters propofitum haud effecerit. Hunc
ideo Geometriae fuz' editionem diftulifle addit Jacemann ( Gefchichte
des Lebens und der Schriften des Galileo Galilei. S. 137.)

FervaTrus in Difl, De aequationum localium transmutatione &

emendatione ad multimodam curvilineorum inter Jevel cumreﬂ:lf-
neis




dum indivifibilium’ producendi; ut ipfemet in Pracfatione Geonetrine \
{uz

neis comparationem , cui anne&itur proportionis geometricae in qua:
drandis infinitis parabolis & hyperbolis ufus (Varia opera mathe:
mat. Tolofae 1679. p. 44 feqq.) eandem indivifibilium methodum, cum
culo etiam conjunétam, tanquam compendium Archimedez per cif-
cur ptiones & inferig
lium 22 Sept. 1636. data’ (p. 136. feq.) jam feptem circiter abhinc annis
cum amico communicafle feribit; &, preeter folida, ad problemata de
maximis & minimis, centrorum gravitatis, tangentium ac reétificatio-
nis curvarum, aliaque, {ub methodi maximorum & minimorum nominé
tum ab initio fiatim, tum poftea extendit. Conf. L’influence de Fermab
fur fon fiecle relativement aux progres de la haute geometrie & d¥
calcul, par Genty. 1784. p. 52. feqq.

Indivifibilium doétrina, quam ex attentiori fcriptorum ArcrrMEDIS
confideratione fibi comparaverit, fe integro quinquennio, antequam
in lucem CAvALERIUS eum emiferit, ufum fuifle in multis iisque plﬂlle
arduis propoﬁtionibus, RoBeErvALLIUS contendit in FEpist. ad Torri-
cellium anno 1644. data. (Divers ouvrages de math. & de phys. par
M. de PAcad. roy. des. fc. Paris 1693. p. 285. Conf. Montucla p. 34
feq.) Exftat etiam in citata Collettione (p. 190-245.) ipfius De indi-
vifibilibus Trafatus, Gallico idiomate, tunc primum publici juris faétus-

CARTESIUS in Epist. ad Merfennum circa annum 1638. feripta (Ben-
Des Cartes Epiftolae. Pars 111 Am/t.1683. Ep. 58. p. 228.), quo te®~
pore CAVALERIT Geometriam nondum viderat (ibid. Ep. 85. p- 343)
in propofitionis de area cycloidum demonftratione diverfa duo trianguld
mixtilinea ®qualia’ effe concludit, quorum omnes reftas lineas, €
dem fenfu in utroque duétas, zquales efle oftenderat. |

Conftruétio folidorum ex dutu, quem GREGORTUS 2 S. VincENTIO
(Op. geometr. Lib. VIL. p.704.) vocat, plani in planum., Cavaleriani®
indivifibilibus fimili nititur idea (conf. CavaLerir Egercitat. V1P
536. feq.) : demontftrationes autem non per indivifibilia, fed Archimedé?
exhauftione GreGORIUS perficit; quare eatenus verum eft, guod €O
tra Merfennum Avnscomius (Expofitio ac deduétio geametﬂ‘"z
quadraturarum circuli Gregorii a S. Vincentio. Antverp: 1656}‘02 3

28+

¢

ones adhibet: quam in epist. ad Roberval-
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\ fuze innuat, (*3) Sed CavaLER1vs (Exercitar, TH. p. 192. 180. 193.)

jure ad hue regerit: tum, quod innuag in Praefat. Gegn. non effe,

anfam

Sy psin
128, contendit: nil efle Gltlﬁ(}04m per indi-

vifibilia methodo commune, imo nec affine. Idem 7 ¢ GREGORIUM

duttus fuos compofuiffe anno 1621, & biennio poft Romam cenfendos

mififfe Grienbergero, literis hujus aliisque teftibus afferit. GREGORIUS
| ipfe, preeter Lib. VII, de Proportionalitatibus, cetera, quae in Opere
{uo continentur, parata fe habuifie anno 16253 ipfumque Opus a viginti
quinque annis, antequam ederetur, concepifie, in Praefat. ejus p. 2.
feq. refert,

Qui tot geometrarum cozevorum in eundem compofitionis continuo-
Tum conceptum ad geometriam promovendam applicandum, plerorum-
que etiam in eandem veterum de curvilineis demonfirationes prolixio-
res & indireétasin compendium atquead ratiocinationem direftam & ana-
lyfi' magis accommodatam redigendi rationem, confenfys fufpicionem
haud improbabilem communis cujusdam originis fpecialioris poteft
movere,

Methodi ipfius veterum,, quam fingulis tantum propofitionibus appli~
catam fiftunt, partem potiffimam ac frequentatiflimam ad generalia
theoremata (eadem, quee tradit LavrLier 1, ¢, §. 1. Ex.3. & §. 4.)
Lucas Vaverivs (De centro gravitatis Libri tre;, Romae, 1603.
Lib. 11. Prop. 6. 11. & Lib. 111 Prop. 1, 3, 3.) reda@am primus, quod
{feiam, expofuerat.

(25) Eodem tenore WorLrrus (Elem. Mathes, yniy, T.I. Geom. §.411.)
demonftrationi Keplerianz theorematis de area circuli fubjunxit: °,, Hac
demonftrandi methodo primus ufus eft KepLpryg (in Nova Stereom.,,
dolior. P. 1. Theor. 1) Eam exemplo ejus excitatus (vid. Pracfat.,,
ad (_}w'""t" indivifibil, p. b, 2.) fub nomine indivifibilium magis ex-,,
coluit Cavarerrus, Et, T, V. Commentas, de praecipuis feriptis ma-y,
themat. Cap. 111, §. 12. ,,Archimcdea,“ inquit, ,, promovere ftuduit,,
KepLerUus in Noypg Stereom, doliorum — Ejus exemplo excitatuss
CAVALERIUS (quemadmodym ipfe in Pracfatione fatetur) ulterius,
adhuc progreflus, plurium quam Arcuimepes & Keprerus {olido-ss
| rum ,,[memhrum]“ dedit nova methodo indivifibilium, a KepLEROs,
| P. L Theor. I1. Stereom, indicata,
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anfam fe & occafionem arripuiffe ex Keprero methodum fuam inve-
niendi, fed tantum de ea jam inventa periculum faciendi in iis
folidis, - quze a KEPLERO in Stereometria {fua fuerant promulgata;
tum diverla omnino effe utriusque methodi fundamenta, cum Kee-
LERUS. ex minutiffimis corporibus majora. componat, iisque utatul
tanquam. concurrentibus, ipfe tantum dicat, plana effe ut aggregata .
omnium lineatum xquidiftantium, & corpora ut aggregata omnium
planorum  pariter zquidiftantium; ac plana corporata Theorematis
1V. KepLERI longe ab iis planis kafi parallelis abefle, quz in {uz
Geometrix tradantur,

Ut KepLer1 Theorema XX. penitius penetraret, fibi frangere,
quod ajunt, caput aut cerebrum noluiffe Gurpinus profitetur, - Nec,
quod {fciam, nifi MoNTUCLA (1 ¢ p. 18.), & pott ipflum Frisivs
( Elog. del Cavalieri. p. 18.) methodi Cavalerianx, que demonltra-
tio ejus exhibet, veftigia commemorarunt ; prior difertius, his ver-
bis: 5, Ceft ici, que Kepler employoit un procedé fort reflemblant
»» 2 celuide la methode des indivifibles, <

Ceterum Cavarerius (L ¢ p. 193. feq.) contra Guldinum ad-
huc monet: etfi concederet, fibi aliquid luminis ex Stereomerrit
Keprert ad procedendum per hexc indivifibilia fuppeditatum fuifle
(quod tamen omnino neget); hanc fummam totius artificii {u®
methodi nequaquam effe. Et re ipfa modus, quo dimenfiones malis
citrii, olivie CAVALERIUS Geomn. Lib. 1IL Theor. 33. Coroll. 19. 20¢

22. per indivifibilia confecurys eft, prorfus eft ab Kepleriana €as
dem inveftigandi methodo diverfus,

§- 19,
Nempe KePLERUS tum orbiculos annulorum Theoremate XVH_I'
feq. in partes rotundas, quafi fe&ores cylindrorum cavorun s di-
vidits tum Theoremare XX, ejusque applicationibus , ac Theor xVIL

> . o in-
malum, {pheeram, ceteraque {olida rotunda ibi tractata €x C}’h_
dracels
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draceis veluti tunicis feu fuperficiebus rotundis componit, quas fin-
gulas fingulis quadrilateris planis ungule zquales efle oftendic
eadem methodo (?°), quam poltea TorRicELLIUS (De dimenfione
Darabolae folidique hyperbolici acuz; problemate duo.  Opera geometrica,
Floyent. 1644.) prater alias figuras, dimetiendo uni ex {olidis ab
KepLERO promulgatis, somo fi], fey ei, quod rotatione hyperbo-
le circa afymptotum generatur , adhibuit, atque in Procemio Diss.
* fuwe de folido illo hyperbelico acuto (p- 94.) his commendavit ver-
bis: ,, Methodus noftra, quam ufurpaturi {umus, procedet per in-,,
divifibilia curva, fine aliorum exemplo.  Confiderabimus enim,,
omnes cylindricas fuperficies in noftro folido deferiptibiles.  Cujus,,
rei cum nullum CAVALERIUS ipfe tradiderit in fua Geometrin ex-,,
emplum (*7); exiftimavimus noftram arguendi rationem exemplis,,
aliquot effe corroborandam — Premittemus itaque ante ipfum opus, ,,
{ub exemplorum nomine, quasdam geometrixe Propofitiones jam,,
pridem notas, fed a nobis per indivifibilia curva demonftratas. ,,

Sic enim magis manifeftum fiet, hunc modum demonftrandi non,,
effe negligendum, prafertim cum in rebus difficillimis maximum ,,
ipfius momentum reperiatur. Quibus conformiter HERMANNUS
in Oratione de ortu & progre[fie geometrine . ( Sermones i3 Jeeundo folen-
ni dead. [c. imper. comventu 1726. 2'ecitqti. Petrop. p. 39.), nulla
Keprer1 fadta mentione, de TORRICELLID przdicavit: ,, Invenio,,
TorricerLium multo felicius, quam ab ipfo Cavarerio prafti-,,
tum f{it, hanc methodum ,,[iudivz'jz‘bi/ium] “ explicuifle, atque ad,,
plura invenienda adhibuiffe; introductis etiam indivifibilibus cur-,,
vis, de quibus apud CAVALERIUM nulla mentio occurrebat,

§. 20.

‘__—_—_\‘
26) Vid. de ea Luvirigg Z, ¢, §. 113. feq.
(27) Exftat tamen ejus exemplum ad figuras planas applicatum in Ca=
vaLerixr Geom. Lib, VI, Prop. 4. 5. 6. 9. quarum priores tres £xem.
B plo 1, quarta Ex, 8, TorrIcELLI; analogz funt.
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Porro audaci, quam Theoremate XX, feq. inftituit, {olidorum
fiorum in prifmata cylindrica explicatione, acriter quidem in Fin?
diciis  Archimedis ( Paris. 1616, p. 2. feqq.) ab ANDERSONO™ repre-
henfa, KEPLERUS praivit feecundiffimis prifmatum illorum ad folida
rotunda quam plurima dimetienda, {uperficies ipforum quadrandass
centra gravitatis tam folidorum quam fuperficierum determinanda,

aliasque inveftigationes, applicationibus, quz in feriptis mathema= -
ticorum fupra (n° §.) nominatorum inveniuntur (*8): itaque geo-
metris non materiam & anfam folum induftriam exercendi folidis
recens ab fe propofitis {uggeflic; fed & novum ad ea tractanda {ub-
fidium pandit, de cujus ubertate STEPH. DE ANGELIS in Praefuts
Partis 1L Miscellanei geometr. p. 22.1. pradicat: ,, Quot fint ea fymp-
»tomata, quz ex analogia inter folida rotunda & inter truncos cy-
» lindiicos exiftentes fuper figuris genetricibus ipforum emanent,
»licuit leGori videre ex his, quz paflim expofuimus in noftris ope=

s»ibus, ac prafertim in tota antecedenti Parte. Sed ne cogitet i
5, his pedem fiftendum. Quam plurima etenim remanent, quoruft
»aliqua tangemus in Parte preefenti; fimulque campum longe laté
,que patentem ad innumera nova indaganda aperiemus.« Et du-
&um tam {femicirculi, quam {egmentorum circuli, in fe mutuo ad
ungulas cylindricas deducere iple' GREGORIUS A S. VINCENTIO /- ¢
p- 717. 969. 1e9q. notavit. . o1

Gk

e
(28) MoNTUCLA L c. p. 18. tantum refert: ,,Parmi les problemes, dont
»Kepler fe tire heureufement, le feul, ot il y aitquelque difficulté,
»celui, ob il fagit de mefurer le folide formé par un fegment de €€~
sscle ‘ou d'ellipfe tournant autour de fa corde. 1ile developpoit €n utt
»autre corps formé en coin.“ Quae ceterum addit, nonnifi ad Z7€%"
rema XX pertinent; nec mentem Kprer: usquequaque exhibents
& ad mera indivifibilia Cavaleriana comparationem folidi rotundi atque
ungulze reducunt.
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Ipfo przterea modo, quo prifmata {ua cylindrica eorumque
{egmenta concepit, dinretiendisque folidis fuis rotundis adhibuit,
Kepreaus przeipuas quasdam illorum proprietates ac cum folidis ro-
tundis analogias vel diferce §, 6. feqq. 17. ftabilivit, vel inferre po-
{teriori loco docuit.

Sic, quz GREGORIUS A S. ViNcenTIO Lib IX. Prop. 7. 173
Tacquer / c. Lib.-I. Prop. 11. 12. 13, 14. 1. earumque Corollariis
primis, parte Prop. 18, porro Prop, 405 STEPH. DE ANGELIS De
iif. Parab. Lib. 1L Prop. 10, Miscelln, gromety. P, 11 Prop. 1. ha-
bent, eadem funt cum Keplerianis fupra §- 6.8.9. 17. expofitis: &
Tacquer demonitrationes pofteriores Prop. 12. 14. 15. earumque
Coroll. 1, pariterque STEPH. DE ANGELIS demonftrationem Prop. 10,
Lip. 1I. De inf.- parab, (*°) eadem, qua KEPLERUS §. 6. 17, me-
thodo ftruunt (3°).

Palma-

(29) Quod folidum rotundum bafis 2quale fit ungulee, cujus altitudo
®qualis circumferentize circuli maximi folidi; & generatim ungula fi¢
ad folidum rotundum bafis, uti altitudo prioris ad cireymferentiam cir-
culi maximi in pofteriore:

Avnscom. L c. p. 129. feq. cenfure Merfenni: nihil, quod ad rem
faciat, novi Grecorium A S. VINCENTIO protuliffe; precter alia oppo-
nit: “Quis fpheeram ad corpus non 1"pha:ricum, ad portionem nimirum
cylindricam, quam ungulam vocat, ante vel practer auftorem redu-,,
xit?¢ Exprefle vero hoc, quod de corpore fphxere Krprerus (§.6.
n“’-x.,.,), de fup.erﬁcic tantum Grecorpyg Lib. 1X. Prop. 74. docuit:
llbl. uugu.l:c, CUJL}S bafis 1"emicirculus, altitudo par circumferentiz cir-
culi, p:;mter ac -tphuglm eodem femicireqlo genitze, fuperficiem quadru-
Pl“_m .eJllb'r}ewm circuli effe oftendit, Notari autem analogiz cum Kep-
1“”“’”{ ( Theor. 11, XI, XX.) gratia Gregorianum pronunciatum Prop-
76. {ubjunctum meretuy: » Manifefrum igitor eft, ungularem fuperfi-
ciem a fphere rotunditate nully alj, dilferre, nifi fecundum lineas,,

> E €X-y,
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Palmaria vero GREGORII de cubatura ungule theoremata, {ci-
licet : ungulam, cujus altitudo fit ®qualis diametro femicirculi, qui
bafis eft ungul®, xzqualem effe pyramidi, cujus altitudo eft femidia-
meter, bafis vero quadratum diametri (4 c. Prop. 24. 70.); & om-
nem ungulam a cylindro recto per centrum ac punctum in latere ab-
{eigfam efle inferipte fibi pyramidis maxima duplum, prifmatis vero
circumf{eripti beflem ( Prop. 71. 72. TacQuer L ¢. Lib. 1. Prop. 20.);
uentia ex KepLer1i Theor, XVIL (§. 17.) deducuntur.

Nempe ( Fiz. 5.)

facili confec

ejusmodi quvis ungpla By T'S : I eylindr. 77 =4:87
—5 Cylindr. 7T g ]‘s:n‘;.llclcpip. L eylindro 7’7 circum feript.= 7 : 4
par: lulcp.»; cyl. 77 circumfeript. : prifma unql‘]t’. BbT'S circum{eript. =20
Igitor ﬁnqula BvT'S : prifma ipli circumferiptum =3
Proinde ungula Bb7S = :; prifm. circumfeript. ideoque =z Pyram. max, infeript-

Diam. By4-
Ergo unguld Bb7'S = % pyram. aquealtx fuper diam. Bb4
= pyram. cujus bafis = diam.4 altitudo =~ altitud.ungulz.

S oo

Par eft ratio Theorematum XVIIL {q. KepLert ad TacQueTr (-
lindric. € annulay. Lib Ul Partem 1. & Partis1V, propofitiones quatuioX

maxi

Sed pyrar

inferiptz bafis (triangulum re@ilinenm Bb7") =

priores.
Nemp¢

M

&

,, expanfas & circulares; unde fi quis hac ratione afferat ArcHIME
,»deveniffe in notitiam demonftrationum, quibus in materia fphacr®
,» cylindri ufus eft, non videtur a vero aberraturus.
(30) Priores earundem propofitionum demonfirationes TACQUETTs &
Stepn. pE ANGELTS demonfiratio Prop. 1. P, 1. Miscellan. geom- part
terque Pascavit (L c. Lettre & Mr, de Carcavy. p. 19. feq.) demo”
feratio propofitionis ab Prop. 13. 14. 15. Tacquerr & citatis SrEPH:
v ANGELIs ( pofteriore n° 29.) enunciato tantum diverfe, €2 proce”

2 % T uI-
dunt methodo, quam indicat MonTucLA p- 18. (n° 28.) Conf. L_” -
, inve-

Lier §. 132. Methodo Keplerianze analoga foliditatem ungularud

frigat ill. KAESTNERUS 2, 2. §. 618 feq.
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Nempe TacqueT! Propofitio §. Partis 1, primaria , & cujus ce-
tere 6 — 35, facilia funt confedaria, idem,

-l

quod KgprLexi 77

Cw
#ata illa & Corollarium prioris , docets ac tertia ejus deuionitratio

(p. 61.) eodem cum Kepleriana principio nititur,

Propofitio 43. (Partis 1V, Prima) congruit cum Kgprerr Corol. 2.
Theor, XIX. In demonfiratione ejus TacQueET immediate primum
evincit: annulum claufum effe aq [phzram circuli genitoris, uti cye
afi huic circulo ®quali ad portionem feu un<
gulam per-latus ejus & centrum bafis iil)ﬁ:iﬂ{]m; unde in Schol. infert:

quod in cylindro circulari fig portio per latys & centrum abfciffa, hoc
in annulo circulari claufo effe {phacr:

lindrus rectus fuper b

am genitoris cireuli ipfi annulo
illfcl‘ipt;1111; quz pariter ex collatis invicem Theor. XIX. Cor. 2. &
Theor. XVII. Keprex1 fponte confequuntur,
{os ellipticos ad {phwxroides ellj
habere imili modo oftendit

Prop. 44. annulos clau.
plis genitricis eandem rationem 37 : 2
quod & modo Kepleriano facile concludis
" 31 S o o
tur (" ) PfOPOG“‘”WS 43. 45. ex ratione annulorum patentium ad
claufos ab eadem figura genitos (quam [up peditant Theor. X VL g,

; 5 g q PP 2!
& ex Propp. 42. 44. rationes annulorum patentium circularium atque
ellipticorum ad {pheram genitoris circuli

& {phwroides elliplis ge-
Nitricis componunt,

§ 234

(31) Utraque. propofitio fimul fic etiam

annulum circularem vel ellipticum © cylindrum parallelogrammi re-
&anguli circulo vel ell;

> ; pfi circumferipti rotatione circa eundem cum
annulo axem genitum 5 6 eylindrum fphzorze vel fpheeroidi circumf{erip-
tum; 8, fpheram vel {pheeroidem: eft

él:C = figura genitrix:pumllelogr. circumfer, (Th.XIX.&Cor.1.)
Ye

poteft deduci, Denotantibus A4

Ea
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§ 23

Cum in figuris §. 2; ne 3. definitis centrum figurz pariter fit cen
trum gravitatis : Theoremata XVIIL XIX. Keprert & Corol. prioris
atque Coroll. 1. pofterioris cafum exhibent adeo luculentum regulz ge-
neralis ab GULDINO / ¢. Lib. IL. p. 147. propofite (°?); ut hic ne-
ceffarium ipfe duxerit, detrimento, quod inventionis fuz prrerogati-
v fubnalci inde poffet , fequenti cavere monito (Lib. IV. p. 322.)°
% Varia habet “[KepLERUS in Stereons.]” quz per noftram rotatio-
nem, qua & ipfe utitur {ed fine centro gravitatis (de quo ipfe ni-»
»hil , nifi quando per accidens centrum figurz idem eft cum centro
»gravitatis) , redius explicantur & demonftrantur.” Nihilominus
Cavarerius (Exercizas, 1L p. 184. fq.) tum quam fimilia fint KepLERI
theoremata & GurLDINI regula, & quam facile juxta normam ab hoG
adverfus {fe ufurpatam judicari poflet, ipfum ex KepLERO fuam re-
gulam conftruxiffe, & quod hic fpecialiter tradidit, tantum univer-
faliter extendifle, notavit; tum praefertim etiam inftitit: “quod ne-
»dum regula, fed & ratio, quam [Lib. II. p. 146.] affert ejusdem re-
»gule , qualiscunque fic, fimillima fit Keplerianee — Ego tamen,
ait p. 185., “GuLDINO talia unquam non objeciffem: neque enim in-
» ventoris laudem omnino tollere putandum eft, quod ipfius inventt
»rude aliquod exemplar artifex prcognoverit”; quibus contra nimis
KepLERI {cita extenvare videtur. Nimium vero illis tribuit cel. Biisc#
( Bncyhlopidie der mathemat. Wiff. Hamb. 1795. S. 88.), KepLerUM
perhibens in Stereom. de {olidis rotundis univerfim ac de eentro gra-
vitatis figurarum genitricium demonftraffe, quz de annulis tantu™
cylindraceisque & centro figure gignentium planorum docuit.
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g § 24

Quod ad applicationes pithometricas attinet, ftrictim obfervo s
1°, modum ab KepLERO ufurpatum partem doliorum cylindricam &
limbum feu zonam exteriorem diftinguendi ut calculo etiam juxta
methodum Cavalerianam applicando commodiorem alias confueto
fuiffe ill. KmsTNERO probatum ( Ueber die Ausmeffing bauchichser
Kirper , nebft Anwendung auf die Vifirkunpt, Leipz. Magazin fir Ma-
thenat. 1787. LSt S. 2. £ 5,935
2°. formulam, qua idem Vir cel. (S. 12. n° 22.) capacitatem dolii
circularem affecantis amplitudinem accurate expreffam fiftic (33),
& quze malum KEPLERI truncatum immediate exhibet, ad citrium ve-
ro truncatum applicatur mutatione figni indicata S. 13, n° 32, cum
iis congruere , quas §. 14. 16, ex KEPLERI doctrina deduximus ;

3°. regulam doliorum dimetiendorum, quam cel. LamperT (Beytrige
zum Gebranche der Mathemat. 1 Th. Berlin 1765. 1L Dic Vifirkunft. §. 13+
1921, 27.) €X {uppofita circulari afferum flexura ve vero ad ufum
fatis propinquam eruit, pofteaque (Beysrige LI Th. 1772. 1L Zufizze
2ur Vifivkunft. S.22.1qq.) ad ellipticam afferum curvaturam accurate

applicari deprehendit (34), coincidere cum iis, quee §. 1y. ex prin-
cipiis

(33) Eam omnium maxime concinnam ac preeftantem effe preedicat cel,
Sparrn (Abhandlung von runden, ovalen , ey -und palygunal-FiLf
fern. Niirnb. 1794. S.86. f.)

(34) Conf. Lamserts Anmerkungen iiber die Befbimmung des kérper-
Zi‘chcn Raums jcx.icr chl.ucnte von folchen Kirpern, swelche durch
izf Umdrihu(zg einer conifchen Section um ihre Axe entfbehen. Leipz.
Dlag. 1"3) IV St. S. 426. ff; ubi quoque notatur, eandem regulam
jam tradi Ul.mfl"ﬂm Pithometriae theoria nova. Vitemb. 1723

Ceterum in {phzram quoque truncatam ea ipfa regula exalte quadrat

‘ (S 16.); quod & ex Lawnertr mquatione integrali Lg. @ =75 Lz

‘ (62 -y*) + Conft. (Beyur. 1L Th. §. 25, Leipz. Mag- 1786 S+ 5)

con-
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3
cipiis Keplerianis pro fphzroidibus truncatis eliciuntur. Ipfe KEPLE- I
qus rationem eorum nen habuit, quod (Stereont. P. [.) numquam

wllum dolium conflitutum putabat ex ventre fphzroidis Archimedeis
« quam < [fignran, pergit]” ut verx proximam (nondum notis aliis,
» quarum genefin fupra docui) Cravius [Geousetria pratiica. Mogunt.
{6o6. p. 234.] fubjecit. Nam fphexroidis longi, quod in medio
» jultam & doliis aptam habeat buccofitatem, flexura verfus trun-
,, catos vertices nimia eft, nec ulla vincula in ea diu poflunt hxrere.
» Sin autem {umferis medium ventrem {pheeroidis valde gracilis :
,, minues quidem hoc incommodum ; at viciffim ventrem dolio nul-
,» lum permittis, ac {i ex puro puto cylindro illud conftrueres.”

confequitur. Scilicet Con/l. fit = Lg. %, i ¥y = o pro x =1; &
Conft. =0, fiy =—oprox=". Priori cafu prodit LAMBERTI 22qua~
a

tio ad ellipfin x = 5 b2 pofteriori wquatio & = wb? - y? ad

circulums

Calculus itagae juxta regulam illam inftitutus truncum fpheerze, {ph®-
#6idis oblongi, vel lati reprafentabit, prouti quadratum diametri ven”
tris dolii etit quadratis longitudinis ejus ac diametri fundi fimul zequales
minus, vel majus. Communiter fecundum obtinet ob longitudine™
dolii diametro ventris majorem.
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