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Circu]omm areas et peripheriaszquales effe, quorum radii aut dise
metri zquales {int; ad Elemens. Lib. 1. Ax.8. demonfiratione dire.
¢ta vel indirecta, priore {imili ei, quz inl, 4. pofteriore analoga
lis, que inlll, 5,6, admbcnturf[ facile reducitur,

Hoc, certe antequam ea applicetur , oftenfum efle fupponit
Lib. 111. Defin. 1. Tum, guod ipfa declarat, et quod deinde in enup-
ciatis 111, 26. 27, 28. 29 fit, expreflionis loco: civeuli, quorm dia-
metri, wel quornm , qua ex centris, aquales fint, denon.ungtlo brevior :
civeuli equales , absque vitio ‘lubrepuoms ,» demonftrationibus alias in-
de metuendo, potelt adhiberi, e

Rette igitur quidem Clovius (Euclid. Elem., Francof. 160%. Wol. 1.
. 216.) in {cholio ad hanc definitionem monet: Quomian Euclides hoc
tertio Libro varias civeuli proprietates demonflrat 5 idcirco explicar piins
teraninos quosdan , quorum frequens in eo futurus ¢t ufus, Sibimet vero
haud conftat, quando pergit : Primsum itague docet , eos circudos effe
«quales, quorum diametri vel fermidiametri aquales JuntX.. Nec prorfus
congrue Rob. Simfon ( Elements of Euclid. Second. edition, p. 59.) omnino
hasic: definitionem non effe, fed theorema ; Tartalea ( Euclide tradotto
fol. 37, a.) fuppofitum potius, per fe quidem [atis manifefum, [en poftula-
2, quans. definitionem effe, pronuntient ; Borelli ( Euclid, refliz, p. 63.)
dng. de Muychettis (Euclid, veforimn, p. 10,), Kenig (Elemens & Euclide,
. 98.) ex definitionum ferie plane eam expungunt, atque inter axio-
mata , fimpliciter, vel adjunéta qualicunque declaratione aut demon-
{tratione , referunt,
1v.

Pariter , i cetera paria eflent, prolixioris formule loco: figure
Jolide, que fimilibus planis, multitudine finul et magnitudine equalibus con-
tinenturs brevior: equales et fimiles fignra folide, per Lib, XI, Def, 10.
declarata ejus fignificatione, legitime deinceps in enunciandis propo-
{iticaum conditionibus ufurparetur. Quod vero nuspiam in Elementis
fieri deprehenditur, v

In demonitrationibus propofitionum XI, 25, 28, 59. 33. XII, 3.
occurrunt quidem figure folidz, quas fimilibus planis, mulatudine hl-
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mul et magnitudine =qualibus, contineri oftenditur. In hoc autem ibi
non fubliftitur : fed easdem figuras magnitudine zquales efle infertur.

Rurfus quidem facili Eib. I. 4x. 8. applicatione, quod ad legitime
ne¢tendam hane confequentiam delideratur, fuppleri cenlet Clavius in
Schol, ad Lib. XI, Defin. 10. (1. ¢. p. 376.): Quodfi plana fmilia, quibus
corpora fimilia ex pracedenti definitione circumferibuntur, fuevint equalia,
Jrngula fingulis ; dicentur ejusmodi figure [olidenon folum fimiles, verimn etiam
aquales,  Naim fi animo concipiantur [efe penervare mutuo hujusinodi [olidw 5
neutvum alteyum evcedet ,  propter equalitatem ac fimilitudinem Plenoruinte
Ex fimilitudine enim plonorun infertur. angulovim [olidorum equalitos, ut in
pracedentt definivione docuimus ;. ex eovundem vero equofitate, laterun pro-
portionalium equalitas, ut in Lemmate V1,22, dociimus.  Quave [olido, ille
omni ex parte [1bi mutuo congruent 5 ac propteve inter: [efe exiffent equalin,

VIL

Qua ifr argumentarione cetera plana forent, {iuniverfim valeret,
quod de angulis folidis fumitur, et in Scho/ Defin. 71 (ad quod Defin g.
Scholion vemittit) 1. ¢, p. 377. alleritur his verbis: Ex his pex/picummcui-
wis evit, illos angulos folidos inter [e effe wquales, qui continentur angulis pla-
nis et multitudine et mognitudine wqualibus,  Nam hujusmodi- anguli- fihi
mutno congruent , [i [efe penetvare intelliguntur.

VILL

Sed primum , quando angulus folidus fub pluribus, quam tribus,
angulis planis continetur, hi foli eum non determinant ; pariter atque
latera fola non determinant figuram rectilineam, cujus numerus late-
rum ternario eft major. Ut angulo folido dato, qui pluribus angulis
planis, quam tvibus, continetur, ®qualis juxta XI,26. ad datam re¢tam
lineam darumque in ipla punétum conftituatur ; prater iplos angulos
planos, qui folidum datum comprehendunt, anguli etiam adhibendi funt,
quos crura daci anguli folidi continent in planis diagonalibus, quibus in
angulos folidos dividiter, qui finguli cribus tantum angulis planis ter-
AT (Vid, Clawii Schol wd X1, 36. 1. ¢, p. 420, [ )  Variatis intrs
limites, quos definiunt XI, zo. 21. angulis illis planis diagonalibus,
ceterum fervatis numero, magnitudine, ordine etiam (quam conditio-
nem omnino neceffariam, ab Clavio omillam, Bermannus Element Euclids
» 316 axiomati {uo de angulis folidis adjungit) angulorum planorum
1gccralmn_1 3 dly'erh anguli folidi prodeunt, Ita innumeros angulos fo-
lidos, qui fub iisdem quaguor angulis planis., eodem ordine difpofitis,
con-
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cohitineantur , nee invieem cengruant, conflitui poffe ftricim no-
tat i, Segner ( Vorlefingen iiber die Rechenfuingt und Geomerrie, ate Aufl,
XIr, Abfchir. S. 42, S, 585.)5 prolixe Rob, Simfon (1, c, p- 335 (3q.)
oltendir, -

» X,

Deinde in [olidis quidem angulis, qui trifus tantum continentur
angulis planis, quorum finguli unius fingulis altcr_ms.:eqpales func,
Plana angulorum zqualium ®qualicer ad fe mutuo inclinari, ex flabi-
itis in demonf{tratione XI, 35+ facile deducitur 5 vel brevius imme-
diate ea methodo, qua utitor Siufon (Lib, XI. Prop. 4, I, c. pe 213
Eleinens & Euclide por ay?'i/;’ou.‘].). 306./2[.), rlemonlh‘_atur._ Unde, {i
jusmodi anguli folidi, et, quiillos terminant, anguli plani eum, qui
in figuris /4 c. dclipeatm’,_{}r.um.hxmlem mutuum obgment, vel obti-
lere poflunt; applicatos {ibi invicem congruere .omnino contequitur,
( vid. Simfon L, ¢, Prop, B, p, 214, Culillon L, ¢ p. 308, Segner i, ¢, §, 67
p. 595.J12)

X.

Eosdem vero, fi vel ipfi anguli folidi, vel plani refpetive
=quales, {ub quibus continentur, diverfimode difpofiti fint, ira ut,
dum in eedem plano, cruribus ad easdem iftius partes divergentibus,
duo illorum anguli plani refpective mquales collocantur, ipfique an-
guli {olidi ambo fuper hoc _plano conftituuntur, ceteri bini equales an-
guli plani ad diverfas verticum partes jaceant, fic {il}i invicem ada-
ptari non pofle, ut congruant, accurate monent viri ill. Seguer (Le,
S. 56, 57. 58. p. 5911q.), Kayfien (Mathefis theoret, element. atque [irh.
bimioy, Geomerrs elenm. Seft. XI,'§. 286, p. 146 [q. Lebvbegriff der &
Mathemazik, 1L The Ite Abthe Geometr, XXIII, dbfchn, §. 51z, 513,
¥ 517, 519.)

XTI,

Quare nonnifi ita, uti §. IX, X, circumferipta fimilis fitus figni-
catione, vera funt, que Siufon aflerit Prop. B, (/ ¢, Do 214.) ¢ o
&rueve ipvicem poffe duos angulos [olidos , ternis comprehenfos angudis planis,
Qorum finguli unins fingulis altevius mqu/e?' _ﬁnt_, ac fimilizer difpofitis et
quany inde deducit, ac Lib. X1, Definitioni 10. ex Elementis iplius
Judicio ejiciendz fubftiwuic, Propofitione*C (I, c. p, 115 [q. Caflillon L. co
P-309[9.): folidas Sfiguras,. que eodens mumero planoru equaliyin, fimilivum
ﬁmi/ilcrque difpofitoruim teriinentur 5 et quarym uudlys angulus folidus plu-
A3 yibus




vibits, quam tribus, angulis planis contineatur, congruere, proinde aquales |
ac fimiles effe,

XIIL.

Sic feliciter quidem propolitione illa C, fupplet demonfirationes
X1,25. 29. 33, X1I,3: non ®que demonitrationem XI,2%. cujus con-
clufioni firmandz ad eandem Prop. C. pariter, loco Lib, XI. Def, 10.
quod vulgo fit, provocat. Ob fitum enim oppofitum angulorum fo- -
lidorum , quorum anguli plani refpective =quales funt, propofitiones
B, C, earumque demonftrationes in prifmata, de quibus agitur, uni-
verfim non quadrant (S, X.) o !

Nec in parallelepipedis obliquis e® valent X1, 28. ad Lib, 1, 4x. 8,

reducendi rationes , quas Tucquet (Elein. Geom, Lib, VII, Prop. 28.), et »

ill, Keftner (Aufongsgr. dev Avithm, Geom, - - - 4te dufl, Geom, 59 Sus |
. 374. /3.) proponunt.
XIV.

Id generatim primum inde patet: quod, {iuniverlim {uccede-
rent, congruentes exhiberent angulos folidos H et 4, G et D (vid,
Keftneri Tab, V1L, fig, 118,), quorum finguli anguli plani in paralles
lepipedo obliquo ., feu cujus acies bafi ABHE oblique infiftunt, @qua-
les non funt; cum quidem dint anguli EHB =— EAB, FGC — FD(
(15 34.), fed anguli EHG — ABC (XI; 10.) = 2, R - BAD
(1,29.), BHG = AEF==2R - EAD, CGH = DFE = 5 R - FDA,
FGH =— DCB =2 R - CDA. Pariterque congtuere deberent ap-

guli folidi prifmatum ad Cet F, B et £, quorum linguli anguli pla- |

ni zquales nen funt.
XV,

Speciatim, quam utraque jubet, plani diagonalis FCBE ad fe
iplum applicatio fitu ita inyerfo, ut puncta G, F, £ B cadant in pun-
¢ta B C, B, #, non fuccedic in parallelogrammo obliquangulo, cujusy
qui eidem Jateri adj
les funt

XVI.

Et, 1i reCtangulum fuerit parallelogrammum diagonale FCBE,
ac proinde ad fe iplum poflit fitu inverlo, quo precipitur, adapeari ;
tuncque plani FEAD ficus coineidat cum plano CBHG : in oblic
quo parallelepipedo obliguangula neceflario (XI, 4,) erunt pm‘lal'
lelo

jacent, anguli FCB et CFE, ERC et BEF ingquds -
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IeIogramma FEAD, CBHG; ang. EFD = HGC non erit — BCG, nec
ang, FEA = CBH, cum fit FE4 = GHB; proinde refta rp non ca-
det in CG, reéta EA non cadet in BH ; nec parallelogrammum FEAD
Cum CBHG congruet, : '

XVII,

Rurfus, quod ad Tacqneri methodum attinet, {i planum diago-
Nale FCBE fuerit parallelogrammum re¢tangulum : idem in parallefe.
Pipedo obliquo neceffario ( Lib. XI. Def. 4.) obliquum erit ad plana
bafium- 44, DG ; proinde diverfimode ad partes earunr EB.4 et EBH,
FCD et FCG inclinabitur, ex una fcilicet parte fub angulo acuto, ex
altera fub obtufo, qui cum priore fimul efficit duos rectos, Quare,
Prifmate GFCBEH fupra planum foum FCBEita conftituto, ut angu-
1.6, H: vergant ad angulos D, 4, plana triangulorum FCG, EBH non
Cadent in plana CFD, BEA,

XVIII,
Ceterum jam whiffon, qui recula Coutabrigic 1708, Tocqueti Ele-

menta geometrie Euclidea aullariis pluribus illuftravit, infufficientiam
demonftrationis illius generatim notat, ( Tacqueti Elens, Euclid. Geons.
>~ ~ Rome1745. Tom, I p.223) Erronee auten, pracer parallelepi-
Peda refta, forte etinm ad unins ant alterius [peciei obliqua ipfumr acconmo-
ari poffe cenfet 3 et vulgarem, que in Elementis traditur, XI, 28, de-
Monftrationem accuratam effe judicat,

XIX.

Non Pafeal ipfe in Trad, de wquilibrio liquorsny , et de gravitare
iy, quod innuit i, Gehler ( Phyfikal. Worterb, I Th, 8. 243.), fed
Chanur 1n epiftola ad Perieriunz, quam hic editioni pofthuma Tratta-
tum illorum cum aliis quibusdam commentationibus adjunxit , Carrefii
de barometro ex mercurio et aqua compofito accurating obfervandis
ejus variationibus adhibendo confiliom memorat,  Hiygeyiys ( Oper,
var, Yol 1.p. 277.) hujus =que, ac alterius barometri compofiti, quod
Vulgo Hugenianum appellatur, inventionem fibi iphi tribuit, Pofie-
Fioren conflyultionem altera folum meliorem effe (1, ¢, P. 279 {q.) predi-
Cat: qguia ultimum barometyum nudto minoris voluminis fit; et quin obfer-
Yeverit, quod in priovi parum aéris, quems aque exhalat i VACHO, pedeters-
Vi angearur semporis dinturnitate,

XX,




In poftetiori barometro (1 c. p. 278.) liquorem mercurio fuper-
fundere jubet, gui hieme non congeletur , et qui nequeat diffolvere mercn- |
Vi, eX. gy, aquUAm conmuien WIXEANL UM ;; aqie fortis; pergitque:
Spiritus vini poffidet quidem hos duins qualitates 5 [ed yon conveniver bayo-
metro , quia per coloven dilatatur. s

XXI,

Ut inveniatur, quantum differentia, quas mdicat hoc pofferius barones
21y excedont ills, quas poteft indicave bavometrum vilgare 5 {upprella de-
monftratione (que nec eo, quem De Luc Rech, fur les modific, de Patmofphe
T, I §. 30.indicat, loco invenitur) generalem effe (1. p. 278.) dicit K\
vegulam : differentias novi baromerri effe ad differentins borometvi vulga- |
vis 5 ur decies quoter qrmdr:ztlmt diametri ])yxizlmu, ad idem qmulmtm}l
plus wicies olties quadratiin diametri tubi, qui aguam continet; poﬁto
feilicet, quod mercurii et aque gravitates fpecifice fint ==14: 1,

XXIL.

Juxta cel. Van Swinden (Pofit, phyf. T, II. Poss prior. §. 225
Not. d.) vegulmn illam demonflravit Defaguliers ( Courfe of e\]m'imcuta/
philof. Vol, IL Le&t, X, dmnot. 4. p. 352./q ) etla Hire (Mem. de P Acads
des e, 1708, Amft, p. 204 [q.) eam demonflrerve conatus eff 5 [ed ad for-
anidyn 14 D% : D* == 27 d* pervenir.  Re autem ipfa prioris demon-
{tratio iisdem, quibus altera, premiffis, minus ceterum accurate et
petfpicue expofitis, nititur; ultima tantum conclufio per errorem
calculi, vel mendum typographicum,diverfa eft,

XXIIT,

. Hugenii regula tantam efle diametrum pyxidis refpectu diametr!
tubi fupponi, ut maximz altitudinis aque in hoc variationes libellam !
€jus in pyxide haud fenfibiliter mutent: quod et De Luc (1 ¢.) ¢
Desagulicrs (1,¢, p, 265 innuere; atque hic calculo fuo, fed minus
apte, nlerere yolyiffe videtor.
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