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l anlliCUirculorum areas et peripherias æquales eſſe, quorum radii aut dia-

metri æquales ſint; ad Element. Lib. I. Ax. 8. demonſtratione dire-
cta vel indirecta, priore ſimili el, quæ in l, 4. poſteriore analoga
iis, quæ in III, 5. 6. adhibentur, facile reducitur,

II.
Hoc, certe antequam ea applicetur, oſtenſum eſſe ſupponit

Lib. III. Defiu. Tum, guod ipſa declarat, et quod deinde in enun-
ciatis III, 26. 27. 28. 29. fit, expreſſionis loco: circuli, quorum dia-
metri, vel quorum, quaæ ex centris, æquales ſimt, denominatio brevior-
circuli aquales, absque vitio ſubreptionis, demonſtrationibus alias in-
de metuendo, poteſt adhiberi.

III

Recte igitur quidem Clavius Buclid. Elem. Francof. 1607. Vol. I.
216.) in ſcholio ad hanc deſinitionem monet: Quoniam Euclides hoc

tertio Libro vorias circuli proprietates demonſtrat  idcirco explicat prius
teriiinos guosdam, quorum frequens in eo futurus eſt uſus. Sibimet vero
haud conſtat, quando pergit: Primum ituque docet, eos circulos eſſe
æquales, quorum diametri vel ſemidiametri æquales ſuntAę Nec prorſus
congrue Rob. Simſon Elements of Euclid. Second. edition. 59.) omnino
hanc definitionem non æſſe, ſed theorema3 Tartalea (Euclide tradotto
fol. 37. a.) ſuppoſitum potius, per ſe quidem ſutis munifeſium, ſeu poſtula-
tum, quam definitionem eſſe, pronuntiant: Borelli CEuclid, reſiit. 63.)
Ang. de Marchettis CEuclid. reform. p. 10,), Kunig (Elemens  Euclide.
P. 98.) ex definitionum ſerie plane eam expungunt, atque inter axio-
mauta, ſimpliciter, vel adjuncta qualicunque declarationẽ aut demon-
ſtratione, referunt.

V.
Puariter, ſi cetera paria eſlent, prolixioris formulæ loco: figuræ

ſolide, quæ ſimilibus planis, multitudine ſimul et mognitudine æqualibus con-

tinentur, brevior: æquales et ſimiles figuraæ ſolide, per Lib. XI. Def. 1o.
declarata ejus ſigniſicatione, legitime deinceps in enunciandis propo-
ſitionum conditionibus uſurparetur. Quod vero nuspiam in Elenentis
fieri deprehenditur.

V.
In demonſtrationibus propoſitionum XI, 25 28 20. 33. XII, 3.

occurrunt quidem ſiguræ ſolidæ, auas ſimilibus planis, multitudine ſi-
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mul et magnitudine æqualibus, contineri oſtenditur. In hoc autem ibi

r-;:

non ſubſiſtitur: ſed easdem figuras magnitudine æquales eſſe infertur.

v LRurſus quidem facili Eib. I. 4æ. 8. applicatione, quod ad legitime
nectendam hanc conſequentiam deſideratur, ſuppleri cenſet Clvius in
Schol. ad Lib. XI. Defin. 10. (.L. C. ꝑ. 376.): Quodſi plana ſimilia, quibus
corpora ſimilia ex precedenti definitione circumſcribuntur, fuerint æqualia,
ſingulu ſingulis; dicentur ejusmodi figuræe ſolide non ſolum ſimiles, verum etiam
æquoles. Nam ſi animo concipiantur ſeſe penetrore mutuo hujusmodi ſolidu
neutrum olterum e cedet, propter equalitatem ac ſimilitudinem planoruii.
Ex ſimilitudine enim planorum iufertr angulovum ſolidorum æquolitus, ut in
praecedenti defiuitivne docuimus; ex eorundem vero æquolitute, laterum pro-
portionolium æqualitus, ut in Lemmate VI, 23. dociimus. Quare ſolida illa
omni ex parte ſibi mutuo congruent; ac propteren inter ſeſe exiſleut æaqualin.

VII.Qua in argumentarione cetera plana forent, ſi univerſim valeret,
quod de angulis ſolidis ſumitur, et in Schol Defin 71 (ad quod Deſin
Scholion remittit) l. e. ꝑ. 377. alſeritur his verbis: Ex his perſpicuiun cui-
vis erit, illos angulos ſolidos inter ſe eſſe æquales, qui continentur angulis pla-
nis et multitudine et magnitudine æqualibuss Nam hijusmodi anguli ſibi
m utuo cougruent, ſi ſeſe penetrare intelliguntur.

Sed primum, quando angulus ſolidus ſub pluribus, quam tribus,
angulis planis continetur, hi ſoli eum non determinant; pariter atque
Iatera ſola non determinant figuram rectilineam, cujus numerus late-
rum ternario eſt major. Ut angulo ſolido dato, qui pluribus angulis
planis, quam tribus, continetur, æqualis juxta XI, 26. æd datam rectam

ineam datumque in ipſa punctum conſtituatur; præter ipſos angulos
planos, qui ſolidum datum comprehendunt. anguli etiam adhibendi ſunt,
quos cruræ dati anguli ſolidi continent in planis diagonalibus, quibus in
angulos ſolidos dividitur, qui ſinguli tribus tantum angulis planis ter-
minantur Vià, Clavii Schol ad XI, a6. l. c. p. 420. ſ4) Variatis intra
limites, quos definiunt XI, 20. 21. angulis illis ꝑlanis diagonalibus,
ceterum fervatis numero, magnitudine, ordine etiam (quam conditio-
nem omnino neceſſariam ab Clvio omiſſam, Bermannus Element Euclid.
r. 3536 axiomati ſuo de angulis ſolidis adjungit) angulorum planorum
lateralium: diverſi anguli ſolidi prodeunt. Ita innumeros angulos ſo-
lidos, qui ſub iisdem quatuor angulis planis, eodęm ordine diſpoſitis,

con-
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cdhitineantur, nec invieem congruant, conſtitu poſſe ſtrictim no-
tat ill. Segner Vorleſungen iiber die Rechenhimt imd Gevinetrie e Aufl
X1I, Abſchu. S4. S. 585.); prolixe Rob. Siſon (l. C. P- 335 ſ4q.) æut

oſtendit.
IX.

Deinde in ſolidis quidem angulis, qui tritus tantum continentur
angulis planis, quorum ſinguli unius ſingulis alterius æquales ſunt,
plana angulorum æqualium æqualiter ad ſe mutuo inclinari, ex ſtabi-
litis in demonſtratione XI, 35. facile deducitur; vel brevius imme-
diate ea methodo, qua utitur Siuſou (Lib. XI. Prop. A. I. e. p. a15.
Eleiens d Euclide por Caſtillon. 5306. ſ4.)], demonitratur. Unde, ſi
ejusmodi anguli ſolidi, et, qui illos terminant, anguli plani eum, qui
in ſiguris I c. delineatur, ſitum ſimilem mutuum obtinent, vel obti-
nere poſſunt; applicatos ſibi invicem congruere omnino conſequitur.
Vid. Simſou I, c, Prop. B. p. a14. Cſlillon l c. p. 308, Segnuer l c, S. 65.
P. 595. ſa-

X.

Eosdem vero, ſi vel ipſi anguli folidi, vel plani reſpective
æquales, ſub quibus continentur, diverſimode diſpoſiti ſint, ĩta ut,
dum in eodem plano, cruribus ad easdem iſiius partes divergentibus,
duo illorum anguli plani reſpective æquales collocantur, ipſique an-
guli ſolidi ambo ſuper hoc plano conſtituuntur, ceteri bini æquales an-
guli plani ad diverſas verticum partes jaceant, ſic ſibi invicem ada-
ptari non poſſe, ut congruant, accurate monent viri ĩll. Segner (l. e.
S. 56. 57- 58. 391 ſq.), Karſten (Matheſis theoret. element. utque ſib-
limiov. Geometr. elem. Sect. XI. 286. p. 146 ſq. Lebrbegriſf der geſ-
Muhematih. II. Th. Ite Abih. Geometr, XX11I, Abſclm. S. 511, 523.
V. 517. 519)

xI.
Quare nonniſi ita, uti IX, X, circumſcripta ſimilis ſitus ſigni-

ficatione, vera ſunt, quæ Simſon aſſerit Prop. B.  c. p. aT4.): co-
gruere invicem poſſe duos angulos ſolidos, ternis comprehenſos angulis planis,
quorum ſinguli unius ſingulis alterius æquales ſint, oc ſimiliter diſpoſiti; et,
quam inde deducit, ac Lib. XI. Defmitioni 10. ex Elementis ipſius
judicio ejiciendæ ſubſtituit, PropoſitioneC c. 115 ſꝗ. Cqjlillon L c.
P 5309 ſq.): ſolidas figuras, quæ eodem nuimero planorum equalium, ſimilinn,
limiliterque diſpoſitorum teriuinentur, et quarum nullus angulus ſolidus plu-
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ribus, quam tribus, angulis planis contineatur, congruere, proinde æqualis
ac ſimiles eſſe.

XII.
Sic ſeliciter quidem propoſitione illa C. Tupplet demonſtrationes

XI, 25. 29. 33. XII, 3; non æque demonſtrationem XI, 248. cujus con-
cluſioni firmandæ ad eandem Prop. C. puriter, loco Lib. XI. Def. io
quod vulgo fit, provocat. Ob ſitum enim oppoſitum angulorum ſo-
lidorum, quorum anguli plani reſpective æquales ſunt, propoſitiones
B, C, earumque demonſtrationes in priſmata, de quibus agitur, uri-
verſim non quadrant ſ- x. xIiI.

Nec in parallelepipedis obliquis eæ valent XI, 28. ad Lib. I. Ax. 8.
reducendi rationes, quas Tacquet Elem. Geom, Lib. VII. Prop. æ8.), et
ill, Kæſtner (Aufangsgr. der Arithm, Geom, 4t0 Aufl. Geom, 59 Saæ

374. ſa.) proponunt.
XIV.

Id generatim primum ĩnde patet: quod, ſi univerſim ſuccede-
rent, congruentes exhiberent angulos ſolidos H et 4, G et D (vid.
Kaæſineri Tab. V1I. ſig. r18.), quorum ſinguli anguli lani in paralle-
lepipedo obliquo, leu cujus acies baſi ABHE oblique inſiſtunt, æqua-
les non ſunt; cum quidem ſint anguli ZHB EAB, FGC FDC

34.), ſed anguli EHG  ABC XI, 10.) 2R- BAD
29.), BHG AEF/ 2 R EAD, CGH DFE 2 R- FDA,

FGH DCB 2 R- CDA. Puriterque congruere deberent an-
guli ſolidi priſmatum ad Cet F, B et E, quorum ſinguli anguli plæ-
ni æquales non ſunt.

xV.
Speciatim, quam utraque jubet, plani diagonalis CBE ad ſe

inſum applicatio ſitu iĩta inverſo, ut puncta C, F, E, B cadant in pun-
cta E C, B, æ, non ſuccedit in parallelogrammo obliquangulo, eujus,
qui eidem lateri adjacent, anguli FCB e? CFE, EBC et BEF inuquir
les ſunt.

xVI.Et, ſi rectangulum fuerit parallelogrammum diagonale FCBE.
ac proinde ad ſe ipſum poſliz ſitu ioverſo, quo præcipitur, udaptari;
tuncque plani FEAD litus coacidat cum plano CEHG: in obli-
quo parallelepipedo obliguangula neceſſario (XI, 4.) erunt paral-

lelo-



m_ 7lelogramma FEAD, CBHG; ang. EFD/ HGC non erit BCũ, nec
ang. FEA  CBH, cum ſit FEA GHB; proinde recta FD non ca-
det in CG, recta E4 non cadet in BH; nec parallelogrammum FEAD
cum CBH congruet,

xXVIL.
Rurſus, quod ad Tacqueti methodum attinet, ſi planum diago-

nale FCBE fuerit parallelogrammum rectangulum: idem in parallele-
Pipedo obliquo neceſſario (Lib. XI. Deſ. 4.) obliquum erit ad plana
balium 4H, DG; proinde diverſimode ad partes earum EBA et EBH,
FCD et FCG inclinabitur, ex uns ſcilicet parte ſub angulo acuto, ex
altera ſub ohtufo, qui cum priore ſimul eſficit duos rectos. Quare,
priſmate GFOBEH ſupra planum ſuum FCBE ita conſtituto, ut angu-
il G, H vergant ad angulos D, 4, plana triangulorum FCG, EBH non
cadent in plana CFD, BEA.

XVIII.Ceterum jam Whiſion, qui recuſa Coutabrigia 1708. Tucqueti Ele-
menta geometria Eucliden auctariis pluribus illuſtravit, inſuſficientiam
demonſtrationis illius generatim notat, (Tacqueti Elem Euclid. Geom.
 Romaæe 1745. Tom, I. p. 223 Erronee autem, præter parallelepi-
peda recta, forte etiam ad unius aut olterius ſpeciei obliquu ipſuin nccommo-
dori poſſe cenſet; et vulgarem, quæ in Elementis traditur, XI, 23. de-
monſtrationem accuratam eſſe judicat.

XIX.Non Paſcal ipſe in Tract. de æquilibrio liquorum, et de gravitare
aẽvis, quod innuit id. Gehler (Phyſital. irterb. I. Th. S. 243.), ſed
Chaiur m epiſtola ad Perierium, quam hic editioni poſthumæ Tracta-
tuum illorum cum alis quibusdam commentationibus adjunxit, Correſii
de barometro ex mercurio et aqus compoſito accuratius obſervandis
tjus variationibus adhibendo conſilium memorat. Hugenius (Oper.
var, Vol I. p. 277.) hujus æque, ac alterius barometri compoſiti, quo
vulgo Hugenianum appellatur, inventionem ſibi ipſi tribuit. Poſe-
rioreu conſtructionem altera ſolum meliorem eſſe e. p. 279 ſq.) prædi-
cat: quia ultimum barometrum multo minoris voluminis ſit; et quin obſer-
vaverit, quod in priori parum aẽris, quem aqua ex halat in vacuo, pedeten-
tim angeatur tenporis diuturnitate,

xX
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xX.
In poſteriori barometro (I e. ꝑ. 278.) liquorem mercurĩio ſuper-

fundere jubet, qui hieme non congeletur, et qui nequeat diſſolvere inercu-
rium, ex. gr. aquum commumem mixtam cum z aquaæ fortis; pergitque:
Spiritus vini poſſidet quidem has duas qualitates; ſed non conveniret haro-
metro, quiu per calovrem dilatatur.

XXI.
Ut inveniatur, quantum differentiæ, quas indicat hoc poſterius baroniè- Ll

trum, excedont illas, quas poteſt indicare barometrum vulgore; ſuppreſſa de-
monſtratione (quæ nec eo, quem De Luc Rech. ſir les inodific. de Patmoſph.
T. I. S. 30. indicat, loco invenitur) generalem eſſe (I. ꝑ. 275.) dicit
regulam: differentias novi borometri eſſe ad differentias barometri vulgo-
vis ut decies quater quadratum diametri pyxidum, ad idem quadrotum
plus vicies octies qundratum diametri tubi, qui aquam continet; poſito
ſeilicet, quod mercuril et aquæ gravitates ſpeciſicæ ſint 7 14: I.

XXII.
Juxta cel. Van Swinden (Poſit. yſ, T. II. Purs prior. S. æa5.

Not. d.) regulum illai demonſtravit Deſaguliers Courſe of e perimental
philoſ Vol, II. Lect, X. Aunot. 4. p. 352. ſ): et la Hire (Mem. de V Acada
des ſc. r708. Amſt. p. 204 ſq.) eam demonſtrare conatus eſt; ſed aãd for-
mulom 14 D: D? A2à pervenit. Re autem jipſa prioris demon-
Itratio jisdem, quibus altera, præmiſſis, minus ceterum accurate el
perſpicue expoſitis, nititur; ultima tantum concluſio per errorem
calculi, vel mendum typographicum, diverſa eſt,

xxIin.Hugenii regula tantam eſſe diametrum pyxidis reſpectu diametri
tubi ſupponit, ut maximæ altitudinis aquæ in hoc variationes libellam
fjus in ꝓyxide haud ſenſibiliter mutent: quod et De Luc U. e.) el
Desaguliers c. p. 265) innuere; atque hic calculo ſuo, ſed minus
apte, inſerere voluiſſe videtur.
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