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Hodyedelgebobrner, ’
vblmcifer, »chbg_umrebrenber Herr!

%it et aufriditigfien Bepfreude gefelle idy nic) i

A
,4»..

alien ‘vedlichen Batgetsr, weldhen diefer Tag eitice
3 er feerlichiten ift; anwelchent Gy, Hodredel-
gebobrnen suder hochften Chrenfruffe in Jhrent Baterlunde

eyfobett find, ,

Sehont lange Haben Sie, Wohlweifer Hery Ses
tator! durd Shre grofen Cigenfdhaften, duve Ihre ungehens
ehelfe Frommigheit, durd) Jhre erhabene Tugenben, durch h-
ren Cifer, auf der glanzenven Bahn Fhres vercwigtien
BVatersd, veffen Andenten bey uns immer in Segen bisiben
wird, mit den edlen Gefinnungen eined Patrioten. fortzudrins
gen, nicht blvs die Yufmerambeit aller wohldenFendon Burger
auf.fich- gesogen, fondern auch oft. ihre Bewuuderung rege
geniacht. A

Ruw fehen fie ihre Winfhe erfillt. - Nun- vevehren jie
Dicfelben unter den weifen Negenten unfers Staates, s einen

SPatrioten, welcher fie s den grofiten Hoffnungen bevechtiget.

Und wie viel Fann Libed nicht von einein INanue ermarter,
felchen angeframmte: Tugend, erhobt. durch das glangendfte
Befpiel cines Vaters, der nod) vor wenig Jabhrew feme exhay
bene Rierde war, und auf deffen ©rab e8 uoch Thvanen cinep
wehmuthsoollen Dantbarkeit vevgiet, warne BVateriandsliehe,
Grfabrung und Senntnife von derv wwern Bevfaffungen des

¢

‘Staats, grofe Abficht, die Unfehutd su fehusen, wenw fic vew

folgt wird, woblthatig: gegen diejenigen 3 feni, weldhe um
Hiilfe fiehen, die Tugend und Weigheit su fchasen und ju be-
Tobtterr, wo fie fich in threm wabhren Glange seighy tberall guten
menfchen GSutes s thurr, und quch machtigen Bofewichtern
mit Dem SRuthe und der Entfchlofienbeit eines edlen Menfchen-
freundes ihre ADficht su veveiteln, — welchen aUe diefe grofe
Cigenfehaften fchrmicfen ? !

b} ' - Wie




oWie erglich roinfche. ihly berehrimastoiirdiger
Sere. Roed! meiner BWaterftadt gy, Jhnen al$: ihrem ngwett
Mitregentert GMk? * Alle jene Bollfommenbeiten Jhres o1~
fies werden der Waiirde, womit die Preiswnrdigen Vater unjers
Raterlandes Shre grofen Verdienfte belphuen, erft ihren gans
sem SBevth gebery, und ibr einen Gfatrs beplegen, wodursh Sie
ach nod) Die Vewnnderung dev Machwelt werden.

Der Herr des Sehickfald verbervlicher much durdy S&ie feine
Gnade , niach welcher ev die SRohifabrt unfrer Republid m
fchomften Flove biithen laff. Gr hat Sie dagu ermabit, Do
Sic, aleich Jhrem ruhmiedigen Heru Bater . eitie Ficrde und
Stise unjers Staafes. fepn folien. 6t werden Sie aufgefors
dert , cine Bahn. su-betreten, 1wo Shre Sugend umnd Weisheit
fich 1t cinesy. neuen Glange. geigen wiyD. . Obiefer Gl Der
Liebe umd des SRohithuns fen Shunen in allen ihren rubmiichen
Bemihunaen frets sur Seite! - Cr Pebrine eine jebe Cuifchliefs
fung, welde Sie gum allgemeinien Beften fafen, nit pent erys
Tichften Grfplae. B3 su dem frdtefrent Riele des menfedlichen
Sebensd hin fele er- Sie s @egen’ Qirbecs D jur Fretide
aller Redlichen Alle Jhre sRiniche crfistie er in bem reichiten
Mmaafie!’ Sshie voruehme Tamilie bihe in alelibrent Siveigen,
. eine jeve: Glidfelighei,  welde nuv die befren uner den
seenfchen geniefeny Fonmen; e Shren Geife froblich vor Dem
Deren, den AUGutigen macdend |

o winfche ich’ mit dem redlichfterr-Devset und it dem
yolEommenften Suteanen sy dom Almaditiger, Daf cv fiealle
erfiilien werde. | Sch: bitte aber uatch fue oty am “Dero nie
unfchaghare Gewogenheit wund um cine gutige 2ufnabme diefes
sheined Veefuches, mich einigen meiner awitburger gk 3u
madyew; weldenidh die Chrehabe Shnen suwidmen. , Mit der
pplifonmmeniter Hodachiung und @hufurd)t werde iy ftes feyu,

 $ochedelgebolener; Woblweifer Herr,
Dero

gebotfarnfer Diener

M § O Behn,

U hbect,
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% oy mache hiemit den Anfang, die Goinfcye einiger von meinen Mit:
biivgern gii evflllen, und dem Puiblicum cine Theotie von der
Mitngroifenithaft voryulegen, wovinn ich woryiiglich anf unfeve Repub(ie
0 ikt genemmen habe, Nach unfererBerfaffung werdenausdemSer
it and der' Bivgerfehaft alfemal einige Pevfonen ertydhle, welden die
Aufjicht hber diefeSadye ton unfern Gtaat anvevteanet witd. CinemPas
trioten muf o3 immer febrangenehuvfentt, wenw ex die LVevfaffung des
Geterbes genau Eunet, weldyes unter fetiner Anfficht jum allgemeinen
Weftent’ getrieben werden foll.  Unch felbft derjenige, toelcer diefes
wntet der Auffiche andrev betreibet, wird, wenn cr ein vechtfehaffence
Man ift, o8 weit ficber feben, daf fein Borgefebier feine Bors
fdidge, feine Bearbeitung des ifm anvevtraneten Werles nady richtiz
gen GrundfdBen beuvtbeilen, und folglich anch mit Einfiche feine At
heit” fehdBen Eonne, afs wean: er uidyte - von - diefern Gefchdafte vers
feebt, und dody fich das Anfelen gelen mbchee, als ob ihm alles bins
veichend befannt wive.

Dic Mathematif wup durchaus als eine Iiffenfchaft getrielen

ferden, weldhe nady ifren Theilen genteinniBig ife), und es feygn foll.
[y P

Srdch diefer AbFiht Bemtibe ich mich ihre Grundfase unfern Gymuaz
fiaften” und andevn jungen-feuten vboryurragett, @s wirde miv eing
grefie Freuve feyn, wentt ichy ‘auch felbft einigen meiner jungen Mt
Bivger duvch’ viefe mathematifchen Auffate niiliich werben fdnnte,
und jwar tm' defo mebr, weil mich ciuﬁcbmw[ié und angefebene
S dmner unjers Staates dagu aufaefordect haben, diefe Sache ju ent:
wickm, Dic Gefchdfte des Pingmeifiers und deg Mingmardeyen
fefson gewifie Qenutniffe von dev Jacur geometrifcher Proportionen,
yor der Dtegel Detri fberhaupt, von dev Dtegel der Miption, von der
Hiligationsregel vorans. Ny bofie Hiemit alles’gefagt ju baberw,
wiit dic Sronung g vechefertigen ; i weldyer ichy die'hivhev gehovigen
3abvbetten vortragen werde,

§. 1.

gBenn wit eine Grdfie mit ciner andern pevgleichen wolfen, um

bt Werhalenif feft ju febent fo miifion ‘fie @rdfen von eineriey Mre
ferly, wenigfiens mifen wiv' fie”in - dein s@ergleich als folche anfefen
“Foment, - Q1Y foniren auf bicfo%{rage: wie fich) ein Menfc) gegen «is
. 3 nen




nen Baum verhdle? gar niches antworten, e8 fey denn, daf wiv fie
Pepde als Kdeper anfehen, deven §dnge, oder Schwere wiv gegen cins
ander duvd) ein Berhiltnif ausdricken wollen. Nur in cinem foldyen
Galle (unen wiv ¢ beftimmen, wie ficy ibre tdngen, oder Scyweren
gegen einander verhalten.. Denn nun (@t (ich ein gemeinfehaftlicher
Naasftab denfen, twir Eunen es durd) Jablen ausdrticfen, wie viel:
mal diefer in bepden entbalten ift, und dann laffen fich diefe Jablen
feicht i ein Wevbaltnif bringen,  Bergleichen wiv jwo Srofen
von cinevien vt mit cinguders o laffen fich nur jrwo Fragen aufwers
fon.  Die evfte ijt diefe: umy wie viel ift die cine Grofe grofer
ober Eletiter al8 Die andre? Daber entftebt das acithmetifche Berbalt:
nif.  Dic andre diefe: wie bielmal ift Die eine inn der andern ents
Balten? Daberdas geometrifche. Jn benden Unterfuchungen werden
wic findin, daf fie fich entwoeder gleich oder ungleidy find,  Folglid)
ift o woebl das avithmetifehe als aud) das geometrifche Berhdltniff ent:
weder cin Berhdltnif der Gleichheit oder Ungleichheit.

§. 2.

Dasjenige, was wir der eincn Grdfe in Anfebung der andern
Beylegen, beift tberbaupt der Name des Berbditniffes. 5'1811' Edunen
diefen auf eine doppelte Avt finden, und-jwar in dem aritbmetifchen
Berhaleniffe durc) die Subtraction, in dem geometrifchen duvdy die
Divifion.  Fragt man g &, um wic viel Einbeiten 12 grofer als
7 ift, fogicben wit 7 von 12 ab; folglich ift der RName oder die Difs
foreny 5. SBill man aber wiffen, wie vielmal 7 w12 euthalten ift:
fo muf man diefe durch jene dividivcn, und dev Name oder Exponent
wivd 17mal fenus ; P

Sinigen meiner Lefer ju gefallen will id) einige Jeichen evfldven,
peren wiruns bedienen mifen, um ung Furyund deutlich ausgudriicten,
Anbeftimmte Sablen find folche, die wir fo grof und Elein annehmen
fgonnett, a8 wir wollen.  Sollen fie al8 Betannt gedacht werden: fo
prauchen it die evfien Dudyftaben des Qt(pba?cfs, als a, b, c, u. f. w.
Die unbefannten oder evft 5ui3eftiumgcnbely@rot}en werden begeichnet
duvdly x. oder Y. ober Z.  Grdfen, die addivet werden follen, verbin:
det man durch dieh Jeidgen -+, als a-+-b.  Das Jeichen der Sub:
traction ift —, als a—Db, man foll b von a wegnehmen.  Die Multi:
plication yu begeichnen, fchreiben wir entweder a, b odera 4 b, ob% ab.
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Doch diefer Tehte {Eaﬂ fantr bey Ejeﬂi}nmtu} Jablen pic{\t gebraudye suers
den, weil fonft cine Jwendenrigheit entftchen wiirde, nmd ¢s jucis
felbaft Bliche, ob dief Jeichen 3 6 dvey multiplicive durd) 6 oder feechs
und drenfig angeigen follte.  In der Divifion witd entrweder dief Jeis

hen az b oder —%—gefdgt, nd in GepdenFallen heifit ¢s a dividire duech b.
Das Jeidyenr der Gleichbeit ift diefes =, alg az=b oder 649

oy 0

e :

AGiv Fonnen jwey Verhdltniffe mit cinander vergleichos , went
fie entweder Depde arithmerifch odev gesmetrifch find,  Wbiv werdert
bey dicfer Unterfuchung finden, daf fie entweder cinecley HNamen ha
Ben oder nicht.  Jm erfren Fall evvodehft eine Proporfion,  Bevr
bdltnifie, die gleiche Nanten haben, find fidy gleich.  Es befteht alfo
Dic VProportion i der Sleichhoit sweper Berhdlfniffe. TWird
der gemeinfchaftliche DName duvehy die Divifion gefunden: fo entfrebt
¢ine georetvijche Proportion.,  LWir haben cine Fovmel, weldye die
Erifdvung der'geometvifchen Propostion febr deutlich awsdeicker, und
diefe ift folgende: azam—=—Dh:bm. 2Ans diefer cvhellet, ¥) daf die
Berhalmiffe ficly gleich find, 2) daff dev Naime duwed) die Divifion ges
funden wird, und 3) daf der Name m ift.  Man-nebme an m=—=1¢
fo Beftebt dicfe Proporeion aus BVerhdlmiffer sev Gleichbeit. Jft m
ciner gangenr Jabl gleidy: fo find dic evfien Glieder in der Nation die
Eleineren, und die BVerhdleniffe werdenWerbaltniffe der tleinernilngleid):
peit genannt.  Ift aber m einem Bruche gleicdh: o find dic erfien
Glicder dic grofiren, und die Verbaleniffe find Berhaltuiffe der g
fern Ungleichbeit,  BBiv wollen alle dren Falfe duvch BVenfpiele in be:
ftimmten ablen exldutern, 1) 232, 3==8:8, 1=—=2:2=8:8,
2) 2723 6=—7:7% 6—=2314—%:42. 3)8:8,4=24:24,7—
8:2=24:6. @ewdbnlich pflegen dic Matbematiter m als eine
gange 3abl angunepmen, und’ nach dicfer Worausfehnng bedeutct
a:am==b:bm cineProportion, welche ang Werhdltniffen dev Fleineriy
Ungleichbeit beftebet, umd am : 2—bm: b wive die Fovmel ciner Pro;
vortion von Berbdltniffen der Eleinern Ungleichheit.

S eitter fedett eometri‘fd)cﬁ Proportion ift Dasd Facit der
beyden mittiern @licder dent Facit der Depdert Guffeven gle;g%. A
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1) @3 fen die Proportion aus Verhdltniffers der Gleichbeit jufams
men gefet, als aza=b:b: fo ift das Facit der duffern Gliies
deen fo wobl als der benden mittlern = ab.

2) Gind Berhdltniffe der Eleinern UngleichBeit da, als azam=
b:bm; fo ift das Product der mittlern Glieder =—amb und
der duffern ==abm=—nbem Facit, was entfiebt, wenn das Eleinve
Glied dev erften Nation ==a und das Fleine Glied der andern
Ration ==b und der gemeinfehafliche Same ==m durch ciuan:
der multiplicivet werden,  DanunProducte ficy gleich werden,
wenn wiv gleiche Grdfen durd) gleiche mulsipliciven, uud dief
fo toohl bey dem Product dev mittlern als dev auffern Glicoer
gefchieht: fo mifen diefe fich nothwendig gleich fepn,

3) Chen diefes bat fiate, weun dic Proportion aus Berhiltniffen
der Eleinern Lngleichbeit befiebt, wie dev Augenfchein jeiget, als
am:a=bm:b. Folglichift. amb=abm,.

NBir Eounen uns aber Feine geometrifche Proportion denfen,
woferne fie nicht ju einer vou -diefen Gattungen gebdret. Es ift alfo
pinveichend bewiefen, daf in jeder geometrijchen Proportion das Proz
buct det mittlern Gfieder dem Product dev duffern gleic) fey. . Dies
fer Beweis Fanu noch Elirzer gefiibret werden, wenn it in der Fovs
mel der Proportion den amen m {0 anfeben, daf ¢8 unbeftimmt
bleibt, ob er =1 oder = einer ganjen Jabl oder = einem VBruche
fep,  lsdenn faffet diefe, Formel a:am==b:bm alle pren Gattungen
der geometrifchen Proportion infich.  Was alfo aus iby nothwendig
folgt, das. ift eine nothrwendige LBeftimmung einer jeden Proportions
Danun dag Product det wittlern Glieder—amb, das Produeeder aufz
fern==abm ift, und beyde durd) die Multiplication gfeicher Grofe ent:
ftanden find: fo miffen fie fich aud nothoendig gleich feyn.

Y ) )

Berden folglich dreyy Gfieder dev Proportion gegeben:. fo fonnen

it feidht das vierte findens «Es fey adas enfie Bied: o iffes==dew
wentet, multipticice duech dag dritte - dividivt durc) dag. wiev'te oder
~ amb:bm==a. ' Dasswepte ift = dem-erften, multiplicivt. durdy
dag [ehte, dividirt durch das duitte == abm: b==am:.  Dasg britte
ift = abm: am=—== b und das vierte amb: a — bm. us diefen Cr;
Fldrungen -der Glieder {onnen wiv Teiche, dic. Regeln 3ichn . wic wiv
Das vievte Gilied finden,. wWeun s die drey andein gegeben fing,
: G IR,




§. 6

Su einer jeden geometvifthen Proportion ift das Produce der
Hepden mitelern Glieder. dem Product der benden duferften gleidy,
Nun entftcht die Frage: ob wiv bicr von dem Pracdicat auf das Sub:
ject vidhtig fchiiefen tonnen?  Dic Wernunftlehre erlanbt nus dicfe
Folgerung nur deun, wean wiv dag Prddicas als cine Erfldrung (de-
finitio) vou dem Subject anfeben tonnen.  Dief muf aber bewicfen
werden. Wit wollen alfo vier Grofen als foldhe annehmen, von twelz
chen es befanut ift, daf das Facit der dugerfren Glieder dem Facit dev
mittlevn gleich fen, und nun unterfuchen, ob wir aus diefer Hopothefe
fthiiefen fonnen, daf diefe vier ®rdfen in dev beftimmeen Ordnung ciie
SProportion auemachen. ~ Man nebme a.b,c.d. o an, daf ad— 5.
Solglich iff a:b=ad:bd, weil fid) die Facta verbalten , wic die
Multiplicanda, wenn die Multiplicatoves gleidh find, Es ift aber
nach unfrer Hypothefe oder WVerausfebung ad — 4. Solglich Fann
ch fite ad gleichgelzend gefeht werden. Folglid) ift ab=ad: b= cfbf,
Da fich nun dic Quota verhalten wie die Dividenda, wenn die Divi:
foves fich gleichen: fo ift aucha:b=cd:bd=c:d und a:b—c.d,
&3 madyen alfo die vier Grofen in dev fefrgefetten Orduumg cine
geometrifche Proportion, wenn Dad Facit der mittlern GSlicder
Dem Facit ver duffern gleich ift.  Wir wollen dief auch durch ein
Beyfpiel in befiimmten Jablen beweifen. Bon 4. 6. 8. 12, fey
4,12=6,8,=48. Folglih4:6=4,12:6,12=6, 8:6,
12==48:72=8:12.

A

Hicr erdfnet fich uns die Quelle aller Proportionaleegelin,
Und was verfiehen denn die Matbematifer duvdy cine foldhe Reyel
anders, als eine Propofition, ovinn angezeigt witd, was wir
fliv cine Werduderung mit den Gliedern einer Propovtion: vornehs
men Ednnen, obne daf dadurd) eine Propovtion verlohren gehr,  ABiv
find Berechtiget , diefen Grvundfob zu bilden : s Fann cine jede
Berdnderung mit den Gliedern in ciner Proportion, wobey das Facit
der mittlern Glieder dem Facit dev dufern. gleich bleibt, vorgenom:
men swerden , obne daf fiberbaupt die geometrifcheProvortion verlohren
gebt (6.6.),  Tiirden aber diefe Producte fich nach der Verdnderung
der Glieder nicht mebr gleich fepn: fo rotide auch Feine geometrifdhe

> Propors
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i}m;u;rmi ibrig Bleiben (5. 4.  Gefehit wiv wollten unterficher,
00 diefer Sak.: Erhole die Glicder dev Propostion ju iHrew Ouas
draten, eine Propostionalvegel fey.: fo dirfte man nur anfehen:
a®:a’m”®==bb’m?, und nun die duffern und mittlevn Gilicder muls
tipliciven, afs a® b*m*=a*m®b*: o wiithe man gleiche Facta has
Gen, und folglich muf diefer Sab cine wakre Propoveionalvegel i
fich foffen..  IBave die Frage defes OO es eine Propovtionalvegel
gebe , swewn man fagtes das Facit dew beyden crfien Glicder verfhilt fic
jum zwenten, wie dag Facit, dev beyden: lefsten jum vievtens fo davf
man. nue diefe Vevandberung wmit dev Fovmm! azam=b:bar vorneh:
men, alg anm dam = bbmbm ; und unn die Leftimmten Facta fuchen.
S biefeus Falle wdre aambm nicht ambbm  glich.  Folglicly wivde
dicfer. @ab cine falfche, oder eigentlic) gab feine Proportivpnafves
gel fepu,

§ .8

S edner. jeden georactvifthen Proportion verfialt ficy das erfe
Glied g groepten.,. wie dag dritte jum. vievtens. So lange alfo das
britte Gilied unperdndere feine Grofe bebdlt, wind audh das: vierte
tinmer Saffelbige Bleiben., man. vevandre das. evfte wnd jwepte Glied
nach Gefallen, wenn wman nur dahin fieht, daf der Name deg Wer:
Balenifies bepbehalten. wird. - Uy das fefite Glied gu finden, muf
ntan, das Facit dev mittlern Gifieder durd) dag evfte dividiven. Jg
tleinet alfo das erfte und jwente Glied werden,, defto. weniger SHLH
bat man, um. das vierte ju finden.. Mividivet man: bende Giiede
snech denfelben Divifor: fo wird ibr BWerhdltnif nidht vevandert.
Spier geiget ficly uns alfo ein Weg jur AbETrzung ver Wrbeit um dag
lete Glied - finden : abe:abom == dadm oder abrabm=d:dm
oder azam = d:dm. Esift cine Propovtionalregel, dafi das erfte
®lied fich sum dritten vevhilt, wie das jwente Fum vievten, als
arb=—am:bm. Denn die Facta der dufern und mittleen Glieder
Bleiben fidy gleich (6. 7.)  @s ift abm= bam.’ Wiv Edunen alfe
auch das evfie, und dritte Glied gegen einander aufgefon faffens;, odee
fie durd) denfelben Divifer Eleiner machen, und uns: daduedy dieTMiho
etleichtern, Das vierte Glied ju finden, @3 fon adzam=—xd:rm,
Solglich ift auch (ad:d): am==(rd:d):rm=a:am==r:rm.  Greplich
wisd diefe AbFirzung nur alsdann fiate baben sdunen, wenn entiwedes
das

L= B




2 ecfre und grocyte, oder dag cxfte und.dritte Glicd einen gemeinihaft:
fichen Divifor Haben, und unter fichy gufommengefefite Jablen fins,
nteedeffen find fie diefes doch oft; und bievauf guitndet fich die fadze
Sefive der fogenannten Welfchen Prafit, deven AUntwendung ung die
Ktugheit cmpfichlt, wenn fie andies moghid) ift,
: § o

Y1nd tvie oft iff flenicht in dev fo geaannten Rege! Defi md
Diefe grimdet ficd) gang auf die Theovie von der geometrifdy
pottion, oder fie ift viclmebt diefe Theovie felbfi auf beftimmte
angetandt.  MWas ift diefe Regel anders, als eineMethode, in cinet
geometvifchen Propovtion, wenn drey Glieder gegeben fiud, das vierte
au finden,  SBey der Answendung diefer febre mup vorauegefehet weir
den, daf fie angeandt werden fann, und daf diefes auf eine vegels
madfiige Ave gefchiehts €3 giebt Grofen, weldhe in einer foldhen
WBerbindung ftehen, daf die eine verhaltnifmagig grofer oder fleiner
witd, fo i die audre entweder ju: oder abuimme,  Alsdenn Finnen
wiv bebaupten, a verbdlt fich jub, fo wie fich die Gedfe, die fish
auf a begieht, gu devjenigen, weldhe fich auf b begicht, - Ju: folchen
Fallen [aHt fich die fo genannte Regula divecta antwenden, - Unterdeffen
finden wir doch in der Natur viele Falle, daf a grofer wird, wenn
b punimmt; obne daff diefes nad) demfelben BVeehaltnif gefehichi.
Man laffe cine Kugel aus einer Hobe in dev frepen tnft fentrecht herah
falten, oder auf eine fchiefe Fidche hevabrollen: fo wird jwar die Babr,
soefche fie juviick gelegt bat, defto grofer, je ldnger ibre frepe Betver
gung gedauvet bat. Wiv wiffen aber aus dev Phyfie, daf diefe Be:
wegung in jedem fnlgcnbcu')}ngcnbhc? geidgmmbct:, tnd alfo derNtarinmg
gudfer fenm witd, weldhen fie in den folgenden Jeitedumen befehreibot,
SHier wivde man alfp febr falfch vechnew, wenn mon nadder Hes
gel etri beftimmen wollte, wie grof der gauge Raum fey, welchen
die Sugel wabrend ibres Fallens befchricben bat, i 46

§. 10,

IBiv finden audy Grofen, welche eine foldhe Begiehung anf ein:
ander baben, daf nach dem Abnehmen dev einen das Groferwerden dep
andern fich verhaltnipmafig vidytet,  Jn diefem Fall miffen wiv fo
febliefen: a verbdlt fich ju b, wie dasjenige, was fich auf b begiehe;
34 demjenigen, was fich auf a ggie[)t. Die Jegel Detri, - welche
> bier
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bier angewandt werden mug, nennct man die umgebebrte (inverfa).
Ueberbattps muf dicfe alsdenn gebrancht werden, toem wiv eine und
Diefelbe Groge auf verfchichene Vrten i gleiche Theife zerlegen
toollen.  Senn die gleichen Theile veon einer Gedfe werden in cben
dern Werhalenif Eleiner, in welchen die gange Anuzabl alfer Theile jus
nimme,  TWaun jrwangig vow ciner Grofe einjeln a befommzen hirten:
fo' swiiede cine jede von 4o Povfonen une L evhalten Edunen..  Folglich
wiirde maw anfelien miffen: wie 20 1t g0, {0 verhale fidy pie Jabl,
die fich anf 40 31 der . die fich auf 20 begiecht, oder 20: 40 ="=21a
Auch bicr giebr es in dev Natnr viele Faille, daf a abuimme, fenit
b junimme, ofue daf mwan dic Pegel Detri anf fie anwenden Fann,
@5 ift ymav ausgemadht , daf in cinem Gefdfe defio weniger Waffer
guettef bleibe, jefaugere Jeit o8 hevans geffoffen it €8 flicfer aber
nady bydroftatifchen Gefelen nicht in jeden gleichen Jeitvamm bey glei:
dher fage des Gefdfes gleich viel Waffer hevaus ; fondern je hidhev die
driicfende Waffermaffe in dent Sefafe ift, defio mehe entftrdmer ihnt
in gleichem Jeitvaunn,  Wiv febeiw alfo, daf jroar defto weniger Waf
fer guricE bleibt, je fanger es Gerausgeflofen: ift, aber daf diefes
nicht nach. einem: umgefebrten Verhdltniffe mit den Jeitedumen ftatt
Bat, und daf fidy folglidy auf diefen Fall die Regel Detri gar nidyt
angvenpen. [ift.  Wer alfo diefe Negel gebrawchen will, farn auf cine
jovicfache Ave fid) ivven.  FWendet er fie auf Grofen an, dic fich
jwar i thremy Junehmen ober Abu:hmen nach cinander vidyten, aber
fo, dag diefes nidyt verbdltnifmdfig gefchicht: fo wivd er auf Reful
tate geflibret nerden, weldye gang faifd findh.  Chen fo witrde er auch
fich: Betriigen Eonnen, ey er nid)t vorher forgfiltig unterfuchte, ob
in vorformmendent Falle die Regula Detvi divecta oder fnverfa ange;
wandt weeden miiffe.  Seibft grofe Minner Haben fich nidht felten
Bier Wbereifet, und tenn es meine Abjicht wiive, die Sebler andrey
g viigen s fo toticde ich diefes feicht durch Beyfpicle beweifen: Edunen.
8 2

Die Aufgaberr, weldhe dively Wnwendung der Regel Detei auf?
geldfet werdenn, find entroeder von der Art, d3f wiv duvd) deey gege:
bene Grdfien das vierte Proportionalglied finden follen , oder es
werdern mefrere Grdfen gegebens, weldye wiv cvft in die gebdrige BVer:
#idung Gringen muiffen.  Im. erften Fall wiv die gange Abficyt er;
. reicht,




reicht, wenn die mittlern Gfivder dued) einander multiplicivet, und
dief Product durch dag crfic Glied dividirt wird.  Daber Fomme eine
cinfache Stegel Detvi,  Terden mebrere ®licder gegebens o wird
diefe Degel mehr als einmal angemandt werden , nm Bie jufindende
Gsvofe jv beftimmen.  Daber cvwichit dic sufanmmengefeste Stegel
Detvt,  Es giedt Fille, wo Aujgaben, die cigentlich fur diefe e
qel gebdren , doch ju der cinfadyen gebrache werden fonnen.  AGiv
wollen dieh durdh ein Bepfpiel evldutern, & ift ausgemadt , dag
rco & fuafiehn mal genonnuin in cinem Nabre fo viel Sutereffe
teaqen, afs 100 F in funfiebn Jabren, wonn fie anders nady
gleidhen Sneeveffen belegt find. qRdre alfo dic Frage, wenn a==100 B
in cinem Sabre b—=4 F awJnterefie tragen wourden, wie grof witrde
die Yntereffe von ad=100, 400F i c= 12 Sabren fepn s fo mufite
man nady dev jufammen gefeften Negel Detri anfesens 1) arad= b
(adb: a) = ver jahrlichen Juereffevon ad. 2) 1:c==(adb:a.,)z
(adbera)==222,4%3, *, ¥ 5400, 48— 19200 % gleic der jrdifr
jafrigen Jntereffe vOR 40000 $.  Da nun aber ad, cmal genom:
mien , oo fo viel Futeveffe tragew muf, afs ad in ¢ Jabreus fo
Fonnen wir awc) nach dev einfachen Regel Detri eben die jdlfidbrige

Sntereffe diefes Sapitals auf die Art fnden: a sadc==b:(adcbra)=
19200 B

113

Suamzy

Es gieht aber andy Gattungen von der jufammengefeliten Regel
@etvi, weldhe ibrer Tatur nach nicht auf die cinfache Regel gebrache
qerden. fonmar,  diegen i dov Aufgabe verfehiedene Fragen , toeldye
etngeln beantivorvtct woecden miffen: fo nmf;‘untlgmemig dieNegel Detri
mebrmal angewandt werden.. SHieher gehdret 1) die Societdts Regel,
(regula focietatis), 2) di¢ Segel dev Mifchung (regula mixtionis),
3) die Regel der Werbindung (regulaalligationis). tac) dem ®efes det
PBilligeeit aben fichy die Perfonen: verglichen, welde gefelfjchaftlich
Bandeln, daf fie mad)y dem Berhdlmiffe des bergefehoffoncn Geides,
wd dev Jeit, mie lange fie ¢3 hevgegeben babew, an dem Gerinnite
oder Schaden ifies gemeinfchaftlichen Unternebmens Wnebeil haben,
€5 mug alfo fite jeden Jnteveffenten Befonders bevechuer werdett, wie
grof fein Gewinnft oder fein Berluft foy.  Eben diefes fat fiate,
oenn eine Maffe aus Theilen von verfchicdenet At jufammen gefehet
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#t,  wud man beredhnen will, ic vicl von jeber Gattung 3 einer
wergedferten oder verfleinerten 9Maffe gethan werden miffe.  Jn
Anufgaben von dev Art it unsg fchon tas Wevhdlenif der Ingredienzen
au einer folchen SMaffe befannt gemadyt,  Mon nefume an, daf jur

Maffe = a gefommen fev, 1)b, 2) ¢, 3) 4. IWolfte man nun cine
Maffe=am haben, woriun die Theile in chen dem Werhaltnif, wie

in a angefroffen werden s fo wiedé man alle diefe Yngrediengen jua in
ei e Summe bringen, und nun anfelen miffen 1) bt c4d:am =
b:amb: (a et dj=—=dem, wic viel vonb genommen werden mug,
2)bA4-c4d:am=—=c:amc: (b-+c+d) 3)(bFc+d):am=
d:amd:b4-c~-d.  Folglich wiream—amb:(b+c+-d) f-amc;
(b4 c-d) 4 amd: (b 4 c 4 d).

§. 13.

it diefer Hegel der Mirtion fieht die Alligationstegel in einer
febr genauen Perbindung,  Sie muf fich freylich in jene julekt aufs
Iofen, SIGir miiffen aber in der Alligationsregel dasjenige evft fuchen,
was ung in jener bey dev Anfgabe belonnt gemadht wird.  Jn der
Degel der Mirtion Eeunen wir {chon das Weebdltnif, in weldhem die
Theile fteben, die die gange Maffe ausmachen.  ach der Negel der
2lligation wollen wiv erft diefi Werbalmif finden, und wann es ges
funden ift, afsdaun die Grdfe cines jeden Theils befimmen, weldhe
s dem Gangen genommen werden muf,  Man denfe fich cinen Wein:
“Bindler, der 100 Kanuen, cine jede ju 14 Sdilling fillen follte,
wnd doch nue jwo Sorten von Wein hdrte; von dev evften foftete die
Kanne 9 Schilling, vou der andern 20 Schilling.  Nun entfteht
bie Frage, wie viele Kannen mnf er von jeder Sorte ju dewt 100
Kannen jufammen gicfen, um weder fich noch feinem Staufer ju nahe
jutbun?  Sn diefer Aufgabe liegen diefe beyde Sragen: 1) ie pief
g et von jeder Sotte ju ciner Kanne nefimen, um fie fite 14 Schiff,
wevtaufen ju Ednnen, 2) wie viel von jeder ju dev ganzen Maffe ? E)facfg
per erften Aufgabe muf das Berhaltmif der Theile ju einer Kanne bes
ftimmt, und nach der jwoten, wenn dief nun feftgefetet ify, muf cs
durd die Diegel der Mirtion ausgemacht werden, wie viel von jeder
Sorte die gange Mafe crfodert. Alle Aufgaben von der Art, wors
inn Beyde Fragen beantwortet werden follen, muffen duvd) die Allign:

tionsvegel aufgeldfet werden
$ 14
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Wllein: anf welche Avt? ~ Diefe Frage muf ich meiner Hanpes
abficht wegen binveichend i beantworten fuchen,  Die gange Mafje,
weldhe man hevausbringen will . Fans aus jwo Jvten vou ungleidhens
Giehalte oder Werthe, fie fann auch aus mehrorn ufammen u fefen:
fep. W3iv wolfen den crften Fall suerft vornehmett Der Werth
von A fry =a, von B=b.  Man {olf vou beyden eine Maffe =d
von dem Woerth —m jufammeniebin, @3 verfieht ficy von felbft,
paf der Werth mywifechenatmd bfalfen, und daf alfo dev efite yon diex
jen Deptien hober, der audre gevinger als m feyn muf. Da ¢s hun
willfabulicy iff, welchen wiv als den grofern annehmen wollen fo
viag a hdhet als'm nnd b gevinger fepn,  Wie wittffer alfo m mit beys
den fo verbinden , dafi dadure) das Berhdlmif gwifchen a und b fo bes
ftitumt wich, damit fiie T der Werth von m Devans tdmmt,  Man
fefie alfo gegew a dic Differeny von mund b, und gegen b die Diffes
teny bon a und m. Beyde Differengen, welcdhe dieAlligation aus:
machen, muitipicice man durd) Sen Wereh dev daneben ftehenden Jnx
gredienen.  Man uehme die Summe dee Diffeveuzen alg dag evile
S lied it ciner Proportion, die Summe dev' Producte: alg das yoeyte

fied an:- fo Geftimme die Summe der Differenjen 448 Ganze’, was
von bepden Gattungen genommen wird, die Sumime dev Producte
den WBceth, ‘wefdien fle in der Alligation Haben.  Ttum fuche maty,
was nach gleichem Verbaltniffe dev Werth von 1 feyn muf: {0 wird
m nothwendig gefunden werden, Um dich ju Geweifen feben wiv foan:
m_—b+:1‘-———m:am-—bn-—}'—Ba‘——bm:a——b:am—bm: rrmi
SHicraugerhellet, daf a— b die ganze Summe von benden Jugredien:
3Eu, and am —bm die gange ju fuchende Maffe, m—Db basjenige,
was Yon a und a—m dasjenige angeige;, was von b ju der gangen
Maffé = d genommen werden muff, wenn dev Werth davon fiir jede
inbeit m feyn foll.  AWir Fennen alfo nunmebro das Verhalmif jriz
fchen Aund B, aus weldyem djufammen gefeBet wird,  Um ferner jit
Beftimnen, wie viel von jeder Gattung genommen serdent muf, feken
it ans 1) a—b: d==m—b: (md—bd): (a—b) == demjenigent, W3S
von A ju b genomuen werden, 2)a—brd=—a—m: (ad—dm) 3
fa—b) = derjenigen Grdfe;, die von bgur gangen Mafje = d hingu:
Fommen muf.  Defe Droportionen Eonnen wir auf folgende At aus:

deiicken: mie fich verkdlt die gange Summe des Jufalies yon A und
B=&
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B—a—b judem, was uach der Alligation ven Aoder B ju ibt fom:
men mu§ == m—>b edev a—m: 1o verhile ficy die gange Maffe=d ju
dem, was ju ipr von A oder B bingugweken ift,

§. 15,
>
Aus diefen Cutwickelungen Founen wiv alfo folgende Regely
Bevleiten,
" 1) iehe vou dem Werth oder Gebale der mittlern Grdfe den
gBerth oder Gebalt der fleinern ab=—=m—>b.
2) Multiplicive diefe Diffeveny durd) die ganze Maffe =— (m—Db)d,
3) Dividire dic Product durch die Diffeveny des bobern und ger
ringern LBerths: 0 findeft du (nd—bd) :(a—Db) oder dasjenige,
was du von A ju d nehmen muft,
Anf cine dbnliche Art Fann man ¢ aud) finden, wie viel von B
in der Ulligation erfodert witd, Man darf nur die Differeny des b
Hern und mittlern Serthe durd) die gange Maffe multipliciven, und
dief; Product durch die Differeny des hdhern und niedern Terthes diz
vidiren=— (ad—dm):(a—Db). Es fey 1) a== dem Preis fiir cine
Kanne TBein ju 20 B, 2) b der Preis ciner Kanne =9 6l., 3)
m—14§l., 4)d=—=100Kanucu. Somufvon A (m—b)d:(a—b)
—Ci4—9) 1002 (20—9)=">33=45x1 Kannen cine jede yu 20 §l,
und von B (a—m) d: (a—b)=1(20—14), 100: (20—9)=="3%
— 54:%Kannen eine jede jt 9L, genommen werden,  Die Summe
on bepden ift = 4511 -+ §47% ==991r= 100 Kaunen. Da nun
die 4555 K+ von Hdberm Preife sufanmen 4573, 20 fl. = 9o9rx il
und die 547K, 3u 9 bl = 5475, 9 == 4033 L. foften: fo ift dev
Preis fiir die 00 K. — 909449053 fil.= 1400 6l ; folglich fie
jede cinjelne Kanne = "5l = 14l Die Richtigleit jener AL
gationgrege! fann man auch durch dic Aequation bewcifen,  Es fep
1) dev Sbrper des grofern Werths =2 2) bes Eleinern —=b 3 des
mittlern =m, 4)dic Grofie des gewifchten Kdvpers vom Werehe m
gleich d» 5) der gefuchte Theil vou 2 gleich x, folglich tivd der
qBerth von dem Korper a ju I gleich ax und von b gleich (1 —x)
b—b—bx fepn. Der TWerth von 1 ift=m. Folglichy ift 2ax +b—
bx—m. GKolglihax—bx —m—b. Folglidy x = (m—b):
(a—b). Folglich 1 : d=(m—Db): (7 b): (md —bd) : (a—b)
== demjenigen, g von 3 g d gefelst werden muf.  Blicbe alfes
ubrige
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Whrige, und twdre dev gufirchende Theilven b gu 1=bx> fo wilrse auf
cine abnliche Art (a—m) d:a—b als dagjeni
welches von b ju d genomnen wevden miifte,
et mit dewjenigen vollfomumen fberein, was (§.
gationsregel gefunden ward.

bevanstonmnen,
depde Nefultate Fomy
14.) durc) die Al

§. 16

Wir Fonnen audy durd) fie, drey, vier, und mehrove Gatinn
gen vou veefchicdenem BBerthe oder Gehalte verbaltnifmdfig fo vers
bi}lbcn , baf daduvch cine jufammengefete Maffe von Geffimmtem
Serthe oder Gebalte gefunden wird, Um defto leichter das gehirige
Werhaltnif der Jngrediengen jum Gangen finden, wnd die gange
Berechuung berfeben ju Eonnen, bat man eine gewiffe Abjendernng
1) fiuv den befonbern Werth dev verfchicdenen GSattungen, dic
verbunden twerden follen, 2) fir den Werth der jufindenden

Maffe, 3) fite die Alligationen derfelben durch Hrilfe des jufuchenson -

FBerthes der gangen Maffe, und 4) fiir die Producte gemadht, veren
GSumme fich 3u dev Summe dev Aligationen, {o wie der jufuchende
et ju 1 verhale, und gwar auf folgende et €3 foll 1) von 4,
wovon ein Pfund ==a=—=123; 2) von B, wovon cin
=b=10%; 3) von D, wovon ¢in ff==d =7 foftet, fo gie[
ufammen gefeht werden, dafi cine Maffe von 250 {§ = m fierays.
tommt, wovon jedes Pfund g 3 == £ foftet.  Hier fille doy Jufu:
chende Wereh £ jwifchen b und d, und folglich fann nur d dadurch
mit a und b alligivet wevden,  Nun Faun man Gequem die Srdfien r;
neben einander ftellen:
i 2 | f—d af —ad
b'| f—d bf —bd
t'd | a—fdb—f | da—df4bd—df
a4 b—ad:af +-bf—2df=1:f

SHieraus evhellet , daf fich dic Summe aller alligivten Svdfen zu
der Summe ibres gangen IWerthes, wie 1 ju dem gefuchten Aevthe
von der gangen Maffe verhdlt, Wird alfo die gange Maffe m aus
Theifen von A, B und Dgrade in dem Berhaltniffe jufommen gefekt,
wie die alligivten Grdfen fich in der gefunducn Summa a+b—od
3 einander verhalten : {o wivd die Maffe von dem verlangeenWertfhe—f
feon miffen,  Diefes ann nunt, da einmal ibr BerbANIE unter ein.

' €. anbdet
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ander Geftimme ift, leicht durdy die HRegel der Pirtion gefhehen. Juv
Maffe m=250 {ff, rooven dag Pf. 8 P foften foll, muf gefelst werden
1) a-+b—2d: f—d:m:(t‘m——dm):(a«—’rb——zd) —(8—7) 250"

(124 10—14) =" =
-2).1/}-b—:d:f——d-:-_m:(fm~—dm):(n+b——2d):;( : —31- (B
3);1+b——-2d:a—{-b—zf‘:m:(am—}-bm———-:‘.ﬂn):(a+b———2f)::‘
(12410—16) 250=1875{fronD.

(ond

Dic Swmme diefer jujammen gefelten Theile von A, B und D
geben alfo 250 ff = der vevlangten Maffe.  Der Wertly 1) von dent
erften 3UE 1B it =315, 12 R=375%" 2) von deu jroenten 31 13}
=212, 104 = 31285, 3) bol denl 18786 = 1878, 78

131228, Solglich ift der Werth der gangen Maffe m gleich 3758
431289 + 13128 9 =2000 . Der Preis fiv jedes Plund
von dicfer Maffe ift alje *536 L =8 S =—1,
§ 17

NBiirden vier Korper von verfchicdenen WWerthe gegebert, mim
ans diefen eine Maffe von beftimmtem Gehalte oder Preife gufanumens
sufesens fo wirde der sufichende Preis entweder nuE gevinger, wie iz
ner von dem vieren, oder nur grdfer wie einer, oder qeringet tvie
jweene, und alfo andy grdfer wic die jrocene andre fepnrs  Ju den
Beyden exften Fallen fanu diefe Aufgabe nur auf eine Art, und i dewt
fefsten auf 3o verfthicdne Arten aufgeldfet werden,  Denn in dem
crften Fall (At fich nur dev Kdrper von hoberm Werthe mit dent drey
fibrigen, und im yweyten dec Korper von geringerm WBerthe mit dent
dten ubrigen durd) die Alligationssegel perbinden. Wi pooffen nut
nochy den Fall erlautern, wenn dev perlangte Werth grade in die Mitte
falte. Esfey 1)der grdfere Werth fite 1 ff oon A=—a-—=108 2) fur
11 von B==b=09 % 3) fiix 1 {fvon C=c=06% 4)flr1ffoon
D—d—4%. Man fudt cine Maffe vott 200 fg=n1, wovon dev
Preis fitr jedes Pund =7 H=—F Man fuche nun juceft dag ndthiz
ge Berbdltnif dex Theile von A, B, C, D in der Maffe m,

Erijte Anfldfung s
a | f—c | af—ac \
b ! f—d | bf—db
J a—f | ca—fc

| @ | bt | ab—f

e LA

a—{-b-—-c-—ﬁf—}—bf——-fs——df::x:f. Tun




“Oun fudye man nach dex Regel der Mirtion, tvie vielvon jeder Sovte
31 m genommen werdets mugs Man Eann alfo auf folgende At an:
fefen : die gange Summe der alligivten Grodfen —a+4+b—c-—d
gicht m, wic viel wird dagn von jeder Gattung verhaltnipmagis exs
fodert?  Die Berechnung davon ift folgende:

1) a4 b—c—d:f—e=m: (fm—em): @+b—c—d=
(7—6)200: (10 4 9~ 6-—4)=2°5 =22} {5 von A, foften.
223,10 P=2223 F.

2) a4b—c—dif—d=m: {fin—dm):Ca4 b—c—d)=(7—4)
200:(10 4 9—6—4) =5°==66 {f§ von B, foften 665, 9B
==600 ¥

3) a 4 b—c—d:a—f=m:(a—f)m:(a 4+ b—c—dy=(10—7)
200:9="52°=665{ff von C, foften 66,6 =400 &-

4) a+4-b—c—d:b—F= m:(bm—fm): (a+b—c—d)=(y—7)
20019 =="*3° =445 {f vou D, foften 443, 4 =1775 8-

Folglich entficht einr gufonmmengefeher Kdeper =—=200{fF—=m, def
fen Preis = 1400 B und alfo it dev Werth jedes Plundes 255

T :@“:f
Stwote Auflofung ¢
Ia f—d | af—ad |
f b | f—c bf—bcl
¢ ! b—f | be—cf
d | a—f | ad—adf |

a4-b—c—d:af 4+ bf —fc—df =1:f
Srun Ednnen wir fiie jede Gattung beredhnen, wic viel daven jir
w genommen werden mije.
1) ad b—c—dif—d=m:(fm—dm):(a + b—c—d)=—(7—4)
200:9=="°3° =665 {f von A, foften 66§, 10 H— 6667 H-
2) a4 b—c—d: f—c=m:(fm—cm): (a + b—c—d)=(7-—06)
200:9=—72%§°—12251F, Foften 223,9@:_200?@ :
3) a4 b—c—d:b—f=m: (bm—fm): a(+4 b—c—d)=(9—7)
200:9=="4g° =44} 1B, foften 44%,6 H=2665 - :
4) a-+b—c—d:a—f=—m:(am—fm): a4 b—c—d=(10—7
200:9="5"= 66 {6, foften 66¢,4 =266 "
5:3' ift alfo der pfammengefelte Kdvper —zoo ff=m und det Preis
file die ganje Maffe =140 B ; folglich dex Preis v = "33 L
=7 H=A Soll
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Solfen wodymefrere Gattingen gon Kbroten, dievon werfdhicdes
gem Gehalte find, porbunden werdan, um cine SNaffe vou cinem bee
ﬁimmwi Gehalte jugeben: fo fann viefe Aufgabe auf nod) mebrere
Heton dutd die Alligationsregel aufgeldfut wevden., - Diefe Bemers
fFung ift davuin vou Aichtigheit, el uns dadurdy der Leg gebabuet
wivd , von dner Giattung ebtweber  einen gudfern. oder Eleinern
T heil 31 det'ganyen SRafie ju nehmen, und dody diefe von dem geboriz
aen Gebalte aus den gegebenen Kovpern jufominen jit fcGen, Wi
Fonuen affo won ben wmehern mdqlichen Aufidfungen grade diejenige
wablen , welde fich fiiw die Girdfe dev cingeln RKbdrper, die wir haben,
und goeldhe wir alfigiven swollen, nach unfrer bejondern AUbficht am

eften fehickets

§. 18,

Diefe Theotic von der Negel der Alligation ift worjiglich bey dens
SRfungefen vou dem grifiten Duben. Alles was Bier ju unterfuchen
ift, tounen <oiv durch folgende Fragen angeigen: B o & i

GRic Eann ¢s beftimmt Werden: wie viel $oth fein Silber in eiz
ner Mavf von cinem PBavren Silber, odet wie viel Kavat fein
G3old in ciner Maffe Gold cuthalten ift;

SGie fann man aus SBavven vou vetrfchiedenem Giehalte cine
Shaffe sufoemmen fehen, weldye von erforderfichem Gebalte ift;

g) Bic fonn man dic DBerechnung machen, b wit Bortheil ju
wiingen fey , oder widht; y
) ABie muf ¢s unterfucht wevden, o eine gefdhlagene sninge fo
wobl in Schrot als Kern richtig fen?

Dic Grange, welde ich diefer Sdrift fesen mufl, cxt[a}xﬁet 123
e nicht, diefe Fragen it yu beantwoorten. Ny werde 4b1c1c_1lntcr;
fuchung Bey ciner anderit Gelegenbeit anftellen , und alles in das
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