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otiffimum iis, qui Quanti fcientiam, quod ad omnia

rerum genera, qua fingi modo poflunt, pertingit,

nacti funt = Contemplationem Serzeram communt

aliqua lege formatarum & ad terminum quemvis
produftarum, non ,folu_m effe leCL\:_ld;}ln, mentisque huma-
na aciem in peryeftigando vero eximium in modum inten-
dere; fed etiam, utalios ufus prectermittam, maximo’cuin
fructu nonnunquam adhiberi tam in Quadraruris {patiorum,
quam Curvarum Rettificationibus, Ad has Seties primario
referas fic diftas Figuratas, quae exhibent termifos ex coh-
tinua Arithmetice proportionalium, ortorumque numero-
rum additione genitos.  Peculidres, quas habent ejusmodi
Sevies Fygurite affettiones’, infignes fane funt & ulteriorem
merentur’ difcuffionem , cum earum ufus latiffime pateat,
adeo, ut ipfum Combinationum Myferiuns his circum{criba-
tur limitibus 5 1d quod palam erit, ubi Modos combinandi
res quascunque contulerimius cum ipfis Seriebus figuraris:
Equidem Varii, “inter quos o' Wallifium & Nic. Mercato.
sem nominare licet, Serierum Figuratarum naturam {pecula-
ri adgrefli unt, ab Inductione feu Singularium enumeratione
rem exorfi. Sed cum fingularia numero prorfuss {ing infinita,
ita, ut omnes cafus {ingulares recenfere idem fit'ac areram
maris numierare velle 5 - proprietates diftarum Serieram dejq-
ceps ab aliis ex ideis primis & fimpliciffimis univerfaljter {unt
erute 5 id quod Scientiarum- humanaruim' ordg omnino po-
ftulat. - Rette enim ' Zrijfoteles Analyt, Poft. Libr. 1. . 157
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gos.  eduverey, 0 v wwSohe Ssweiiocens 5 &y & Emaywyie.
1dem fapientie antiffes rem lucidius exponit,Phyfic, Libr. L c.1.
Tive yaig cicueSa ynoouew Exasov, oray T diTie yweplswpey
To WOITA, net) TOS CpYS TOS TEETUS, ol UEXEs TWY SorNEYs
Propofitum eft hoc Conamine explicare ea Serierum Figura-
tarum Symptomata,. que - Artis ic dicte Combinatorie con-
ftituunt fundamentum’; reliquis vel plane miffis vel leviter
taftis. Qua quidem in re eam, quam rei natura patitaz, ad-
hibebo perfpicuitatem, ea expofiturus, que fini prafixo re-
fpondent. Sed ne preefamen excedat 1pfum negotium expe-
diendum ; orationis vulgaris vinculo folutus ; rem ipfam
adgrediar. < [ ‘

DE POTIORIBVS. SERIERVM FIGVRATARVM
SYMPTOMATIBVS, QVIBVS COMBINATIONVM
Y MYSTERIVM CONTINETVR.

1. Numeri qui dicuntur Figurati fapponunt Seriem Pyi-
mitivam. ex terminis equalibus conflatami's nec non)Gesera-
tores, . qui Seriem quamvis propofitam inchoant.  Serdes prés
mitiva, que {ub formationis, conditione {peftatur, ex qua
reliqua omnia quafi refoltant, potelt efle quelibet, terminos
modo aquales comprehendat ; nec non Generatores 1n Serie-
bus quibusvis ex arbitrio definiuntur.  Simplicitati tamen
rei propofitze congruum : Componete Seriem primitivam &
Seriei cujusvis Generatores ex Ynitaubus,

1. His ita conftitutis ;. genefis feu formatio, numerornm
figuratorum .quee .involvit {ummas erminorum . ex continua
additione genitas, eft in poreftate ; his folummodo obferva-
ts.. . @. ZTerminum primume Seriei fequentis refpondere ter-
mino primo Seriei antecedentis. /3. Loca vacua impleri Cy-
phris.. . Zerminum quemlibet in Seiie qualiber provenire;
1i, ‘per_partes operando;,: Termini.uno loco fuperiores Serick
preecedentis, addantur ;- unde Terminus genitus in:Serie 4es
quenti @quabitur fumms terminorum in Serie praecedentg
uno loco elevatorum, En! Schema ipfum,
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IIL Ex Schematis huius contemplatione, fequentia abs:
que ulla difficaltate colliguntur.,

1. Columnas feuSeries effe vel horizentales vel verticales.

2. Columnam primam verticalem Monadibus conftare ;
fecundam numeris lateralibus, tertiam trigonalibus, quartam
pyramidalibus &c. in infinitum. Serieram enim Summatyi-
cium, quales funt Series figuratee, ea eft proprietas, ‘ut fine
fine pergant. ¢l ; ¥

2. Numerum Cyphrarym expreflum per Indicem Seriei
verticalis effe unitate minorem. . Vnde, fi Series dicatur m;
erit numerns cyphrarum m—r. :

4. Columnarum horizontalium terminos ab unitate per
intermedios tranfeuntes, ‘ad{cendere ad altiffimum gradum ;
quem, fi attigerint, defcendunt per ecosdem intermedios us-
que ad unitatem. e el S y

5. 'Terminum ordinis indefiniti n in Serie verticali m
‘®equari termino m in Serie horizontali n.

., 6. Serierum horizontalium fummas efficere Progreflio-
nem Geometricam eamque. duplam,. :Sic Summa Seriei ho-
rizontalis primae 1 7= 15 fumma Seriei horizentalis fecundee
1 11— 2; fammaSerier horizontalis rertiec f2 1z g5 foms
ma Seriel horizontalis quarte 1 1313 11— 8 &, '

; A3 Pro-




Ve F O
Propof. I. Theor.

Si Sevies primitiva conffat Fuitatibus 5 fummae teymino-
vum quotlibet ¢ft ad fummam tevininorunt fotidem ultimo @qia-
lium, ut Fuitas ad Seviei primative Indicem,

i
'

o] . Demonfir. ; :

Cum Series primitiva componatur ex Vnitatibus ;- erit
Summa teminorum quotvis ab initio eadem cum {umma
terminorum totidem ultimo qualium, fen quod idem: cum
multiplo termini ultimi; juxta pumerum terminorun,. Vade,
fi fumma terminorum quotvis ab initio vocemr S5 multipluim
termini ultimi, quod refpondet numero terminorum ab ini-
tio additorum mn < 1; Vnitas 1 & Seriei primitiye Index I,
erifutique S:n®1—1: 1. .

Curol, £. Hinc patet: Rationem ditarum Summarum in-
ter {e comparatarum, effe zequalitatis.

Corol. 11. Si Series primitiva loco Vnitatum ‘comprehen-
dat terminos quoscunque inter {e aquales,uti, a =b = c =
doe=f&ceritSenx fm :

Propof. 1. Theor. -
8 fint Sevies di figurate proxime [e confequentes, in qua-
vum antecedente Summa tevminovum ad Sunimam tevminoruns
totidem maximo equalium ut Vnitas ad Seviei Indicem ; erit
82 Summa tevininorum Sevie: proxime confequentis ad Summans
terminorui. totidem maximo equulium , ut Vaitas ad bujus
Serier Indicem. 3%
Vocentur Series duwe figurate proxime fe confequentes
P & S, in quarum antecedente fint termini, a,b,c,d e, f
&ec. & in confequente o, g, hy k, 1, p, q, &e.  Numerus ter-
minorum in'Serie antecedente {it' 115 erit in Serie confequen-
tent1. Index Seriei antecedentis fit m ; erit Index Seriei
fequentis m ¥ r.© Dico jam: Siin Serie antecedente fira t by
cfdfetfsnux £ 1: m; fore in Serie’ confequente q
pilikihiganin, g =aimitr
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e (k- Demonftr. :

; In Serie antecedente'per hyp. eft'm : 1
n»f: atbtctdietfizitem me:

atbtctdte; porro m : 1

n—2idsathbictd &e'lam " cum
q=afbrerdtett . p— afbtctdie
&c. ex defin. art, 1. & 1L, erit, expreffis ter-
.1 1 |minis Seriei {fequentis per terminos Seriei
antecedentis q = n.f,p—=n—re,l=n—2.d,k—n—3.c

HILH

o oo os
e ————
g =g o
=
|
o

3 m m m m
b—=n—4.b, g=n—s5a; unde qtptltkthtg=

m m
nftn—1eftn—2.dtn—3.ctn—4.bin—s a & falta redu-

m
&ione — n.f fetdfctbta—ic—2d—3c—4b—sa. Subftitu-

m ¥
tis terminis ex Serie confequente, provenit qtpfltkthte =
n.q—p—Il—k—h—g.: Sublarg frattione per multiplicationem

I T
fitmgtm. ptltkthtg=ng—p—l—k—h—g, fataque
translatione mq } mtr ptly ktht{g = nq.  Sublato

mqerit mtL ptlikthtg = ng—mq & divifo per
m{rIutrinqgue pflikthtg=n—mq. Additoq utrpin-

: mtx
queficqtpfltkthtg —n—m qgfq=ntrq Di
; mti1. mtr
vifo denique perm 13 erit qtp 1tk thtg=nfrgq;
mtz

unde




unde refolvendo fit qtptlfkthtg: F{T q :bl mﬁ_
e.

Corol. I. Hinc liquet : Rationem, quam haber Summa
terminorum quotyis ad Summam terminorum totidem’ ma-
ximo zqualium 1in Serie prima effe. ut 1 : I35 ‘in’ fecunda ut
£: 1 intertiaut 1 2 115 in' quarta ut 1 2 [V &e. b )

Corol. {I." Rationem Summarum di&aram inter fe com-
paratarum efle conftantem feu invariabilem in quavis Serie,

Propof; IT1. Probl,
Exi dato Indice Seviez-w. &7 HURICYO [ LY INEnOYIn 1 5 dyves
nive teymnorum quotlibet Summam. o

, Solutio. : i 1

Cum Series P & S de quibuslibet Sericbus poffint ex-
plicari 5 nec non in Demonftratione pracedente inventum
fit ot pflikthtg = n—=m, q; mediante hdc ®quatio-

mir .
ne, qua termiforum Sumrmam notat; in Methodum ireidis
mus , fommandi terminos quosvis n in Serie qualiber m 3
hoc folum obfervato: Terminum q equalem Summa uno
loco fuperiorum terminorum Seriei praecedentis art. 11, expri-
mi per {ummam terminorum Seriei pracedentis inventam,

1. Quod ad Seriem primam ex Vnitatibus conflatam at-
tinet ; Summa terminorum n erit n. Eft enim per Propof.
primam, 1 : 1 7= nr:S, :

2. Pro invenienda Summa terminorum n in Serie f{e-

cunda, ponatir m "1, /9 = n; upde n—m. q=n.n i’

1 mtI I.2.
3. Pro invenienda Summa terminorum n. in Serie tertiaj
BCM—2 - h ot ~BHt S — 0. 0—1. 12

.2 I.2¢ 3

4. Pro
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1o AusPeocinvenienda Summa;terminorum:, n 7in Serie
Guarta . ponatliy Nk % 3y QI M—Te-N—2 5 cerit S T

152,53
n. n—I. .n—2 n—3 :

% o028 3 i : 3 :
Denique in Serie-metip Summa indefinita, tetminoerum n
- N—1. N2 fra3ull=o4iia % e L - AN 0p g

¥ m

9 2
Propof. 1V. Probl,

Ex dato [ndice Seriei nr, inpvenive terminum quemlibet 1.
D AR R hOTC Raos -

~ €um terminus ordimis n. fir femper equalis Summee tegs

minorum uno loco fuperiorum Seriel praecedentis ; neceffe
eft, ut tam numerus terminorumSerie: praecedentis , quam
IndexSeriei dite definiantur, Ef autem generationis ter-
minus 11:1n, Serie propofita ;m , unde numerys terminorum
Seriel pracedentis erit n—1 & Index m—1." '

1. Hinc, cum per Propof, 11l in Serie prima S —n;

AR T

‘erit terniinus ordinis n in Serie fecunda n=1. I

3  §
2. Summa terminorum ‘n' in Serie fecunda per, eandem
Propol. HEaventa'eéft'n. n—1'; unde'terminus’ ordinis' fi in

T2

Serie tertia erit n—m n¥%7

GRS L EHen
3. Summa terminorum n_in Serie tertia inventa-eft
n. n—1. n—2 ; unde terminus n in Serie quarta erit

y

4 Sum-



10 S e
4. Summa tevminotum n in Serie quartadifventa eft
n, n—1. ‘n—2. n=3'; unde terminus-niin'Série iquintd erit

L. 2700 R
n—IL n—2. n—3, n—4.

T 95 Bia gt

Denique i Serie m' erit terminus ordinisiny i~ ¢ !
n—I n—2. 0—3. 04 - ----.Thaimgy, ;
P AR DRSS T W

. Propof. V. Theor. Ve i
In Seriebus figuratis Summa’ tevininorum ab unitate inci-
pientium ¢ff ad Summam texminorim totidem ultimun [equents

@qudlium ; ut Vuitas'ad Seviei propofita Indicem, =

: P ST e O et ¢ 1
Supra - oftenfum’ in Demonftratione Propof. IIL effe
PIM kg ='n—m §q.- | Qué quidem zequado multi-

= 2 gl it 5nTI( Ry ';"») '( T )( 2%
licatapermtr; dat (pflikjhig) (m71)—(n—m)q.
gx cujus refolatiofie” provenit »p’J-{r ik ¥hifg @ (n—m) g*=
y:mirL I SeRfgRsa. o
Hoc eft : Summa terminorum ab unitate incipientiom eft ad
Summam terminorum. totidem ultmam, {equgnti;equaliym
ut Vnitas ad Seriei propofitac Indicem (mflg ?

Propof, VI ProBL. 11 1119 siitas shor
Ex dato Indice Sevie: m €9 numero teviminovum #; inve-
wire terminorum quotlibet ab unitnte incipicntium ySumman.

.

JULSLEELEED
Solutio. oy o
Cum terminos ab_unitate initium capere affumamus ;
evidens eft, numerum terminorum n fub hac hypothefi effe
n{m—1I Siigitur in Formulis Summarum: {flpra Pro%%f.




< ¢ .
e g By
111 in'venta'rum,. Iog:o n fubftituatur n ¢ m—f 5 germinorum
ab_unitate incipientium Summe innoteleent, 20rH
. & Nempe, in Serie prima ubi m=—r; formula {upra
anventa'n hic etiam valer, :
2. In Serie fecunda, ubim

: m =2 ; formula fupra invents*
NN~ I ansmutatur in n.nt :

R ALGL IR i
"'3. In Serie- tertia, ubi'm = 3; formula n. n=1, n—o
5251 i S
” o) J § ; 2 L. -3;
tranfitin n. ntr nta, 3

b & FRIED ¢
Denique in Serie m, eritSumma terminorum ab unitate in-
ciplentium 1

nfm—i nifm—2 ntm—3, nfm—g - - -
5 1, Bt 4t i m
e TR ah - Propof, VIIL Probl. . .

v o Ex dato Indice Seriei m ab UniLote Icipientis'; invenive
Lerminuny quenivis u,

ror e
i

‘Soluttordndh VI-NE Lo

. Cum Summa terminorum, quotlibet ab unitare incipien-
tium ex Propof. VI, pracedente "dériy 5 “terminys ordinis n
Setiei m ab, unitate ipcipientis, . fimul dabitur'; fimode m
transmutetur In m—i; unde pro Formulj illa », Quee exprimit
Summam terminorum guotlibet ab unitate incipientium, hac
pro termino quovis ordinis ‘n il Serie m venit :
ntm—a, ntm—3 n t m—4. nfl‘ni'—jy 3= g

I 2 8 e T 1

Nota,
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Haee funt pragcipua, que myfterio Combinationnm ex-
plicando poflunt infervire ; Striesum fizuratarum fymproma-
ta ; uti proxima data occafione conabor. oftendere; Vi ,piura
paucis comprehenderentur ; ad rei propolite univerfalitarem,
Quantum fierl potuit, refpexi; id quod fcientiarum humana-
fam matare effe convenienufliium, * cenfeo. Eqéidem Jo.
Wallifius in Avithmetica [ua-Infinit. quedany hoé fpelafitia

de Seriebus figuratis ateulit; {ed rem totam [uduétione fula fir~
mans - 1is; qui Metbodi Vniverfalis leges {ectammug; minus
Garisfrcere videtur.  Majori cum fucceffu hoc difcufferunc ar-
gumentum fac. & Io. Bernoulli 5 ille in {ua Arre Conj. hic
Tom. 1L Operum Le&t. Hofp. 47: quibus: theferir “jlingi
B. Chriftianus Aug. Houfenius . Elem. Mathef anno 1734.
Lipfiee 1 4to edits; quo duce meolim Mathemyta percepiles
femper letabor. Reftat, ut indicem Lectiones academicas per
{emeftre hybernum anno 1763. habendas.
Hor. X-XI: Privatim exphcabo Philofophiamn theam-mae
thematicam ex Euclide Veftitutam. - 3
Hor. X1 - X1, Pfjcholegiant, fecuturus Librum meum
fub indice editum = < Ferfisch itber di¢ Folge der Vevinderungen
iia-der menfohlichen  Seele. BRI i
Hor. 1-1H. Matbefin Puram, nach meiner Auweifung
~u den mathematifchen Wiflenfehaften. - ; i
Hor. 11-1V. Mathefin: Applicatam ; fecondum eadem
Elementa. 4 i y - PR 1 L L
- ot Hor Ve, Pulbjice Statican, Hydroffaticam & Hydrau-
o e - oL s R ot AP LR
% Nec iis. deero, qui 4lgebram 5 nec non Arthitechiram
~Civilem & milirarem {ecundum B. Hederics. Progyimnafuiite
Trébitettonita,,. qUE cum, yariis obfervationibus denud pu-
blicavi ., addifcere cupiupt, SR el ol 1) Sa8
Sg;ibebaalm_Helhlﬁadii;d.,‘is.fffli..‘.a‘l‘lx_lb;l.jﬁg.; S
b - - - r\ '.'4 “—;
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