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iotiſſimum iis, qui Quanti ſcientiam, quod ad omnia
rerum genera, quæ fingi modo poſſunt, pertingit,N

aliqua lege formatarum ad terminum quemvis
1 næcti ſnt: Contemplationem Serierum communi

productarum, non ſolum eſſe jucundam, mentisque huma-
næ aciem in perveſtigando vero eximium in modum inten-
dere; ſed etiam, ut alios uſus prætermittam, maximo cum
fructu nonnunquam adhiberi tam in Quadraturis ſpatiorum,
quam Curvarum Rectificationibus. Ad has Series primario
referas ſic dictas Figuratas, quæ exhibent terminos ex con-
tinua Arithmetice proportionalium, ortorumque numero-
rum additione genitos. Peculiares, quas habent ejusmodi
Serios Figuratæ affectiones, inſignes ſane ſunt ulteriorem

mnerentur diſcuſſionem, cum earum uſus latiſſime pateat,
adeo, ut ipſum Combinationum Myſterium his circumſcriba-
tur limitibus; id quod palam erit, ubi Modos combinandi
res quascunque contulerius cum ipſis Seriebus figuratis.
Equidem Varii, inter quos Io. alliſium Nic. Mercato-
rem nominare licet, Serierum Figuratarum naturam ſpecula-
ri adgreſſi ſunt, ab Iuductione ſeu Singularium enumeratione
rem exorſi. Sed cum ſingularia numero prorſus ſint infinita,

ita, ut omnes caſus ſingulares recenſere idem ſit ac arenam
maris numerare velle; proprietates dictarum Serierum dein-
ceps ab aliis ex ideis primis ſimpliciſſimis univerſaliter ſunt
erutæ; id quod Scientiarum humanarum ordo omnino po-
ſtulat. Recte enim Aistoteles Analyt. Poſt. Libr. l. c. i5.
H utv ànideibis in vòn nudine ĩ inuyoi in vò narã ib-
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cos. ẽtiarer  vè næò”nE Seœcics, ii un 8 tnæ°E-
Idem ſapientiæ antiſtes rem lucidius exponit, Plyſic. Libr. I. I.
Tore volę ciueSæ ynòræ unvor, druv vè Jiri yæelowuẽ
 no©òvæ, næl vàs dexẽs ròs neòrus, uul uExe: vσ soLQ
Propoſitum eſt hoc Conamine explicare ea Serierum Figura-
torum Symptomata, quæ| Artis. ſie dict]a Combinatoriæ con-
ſtituunt fundamentum; reliquis vèl plane miſſis vel leviter
tactis. Qua quidem in re eam, quam rei natura patitur, ad-
hibebo perſpicuitatem, ea expoſiturus, cuæ fini præſixo rẽ-
ſpondent. Sed ne præfamen excedat ipſum negotium expe-
diendum; orationis vulgaris vinculo ſolutus; rem ipſam
adgrediar.

DE POTIORIBVS SERIERVM FIGVRATARVM
SYMPTOMATIBVS. QVIBVS COMBEINATIONVM

MYSTERIVM CONTINETVE-LI. Numeri qui dicuntur Figurati ſupponunt Seriem Pri-
mitivam ex terminis æqualibus conflatam; nec non Genera-
tores, qui Seriem quamvis propęſitam inchoant. sries pri-
mitiva, quæ ſub formationis conditione ſpectatur, ex qua
relioua omnia quaſi reſultant, poteſt eſſe quælibet, terminos
modo æquales comprehendat; nec non Generatores in Serie-
bus quibusvis ex arbitrio definiuntur. Simplicitati tamen
rei propoſitæ congruum: Componere Seriem primitivam
Seriei cujusvis Generatores ex Vnitatibus.

II. His ita conſtitutis; geneſis ſeu ſormatio numerorum
figuratorum quæ involvit ſummas terminorum ex continua
additione genitas, eſt in poreſtarte; his ſolummodo obſerva-
tis. u. Terminum primum Seriei ſequentis reſpondere ter-
mino primo Seriei antecedenti;s. B. Loca vacua impleri Cy-
phris. Terminum quemlibet in Seiie qualibet provenire;
ſi, per partes operando, Termini uno loco ſuperiores Serięr]
præcedentis, addantur; unde Terminus genitus in Serie ſe-
quenti æquabitur ſummæ terminorum in Serie præcedentę
uno loco elevatorum. En Schema ipſum.

Indices



c& sIudices Serierum.

III. IV. VII. IX &c
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III. Ex Schematis huius contemplatione, ſequentia abs-
que ulla difficultate colliguntur.

I. Columnas ſeu Series eſſe vel horizontales vel verticales.
2. Columnam primam verticalem Monadibus conſtare;

fecundam numeris lateralibus, tertiam trigonalibus, quartam
pyramidalibus &c. in infinitum. Serierum enim ſummatri-
cium, quales ſunt Series figuratæ, ea eſt proprietas, ut ſine

fine pergant. ſti3. Numerum. Cyphrarum expreſſum per Indicem Seriei
verticalis èſſe unitate minorem. Vnde, ſi Series dicatur m;
erit numerus cyphrarum mi1I.

4. Columnarum horizontalium terminos ab unitate per
intermedios tranſeuntes, adſcendere ad altiſimum gradum;
quem, ſi artigerint, deſcendunt per eosdem intermedios us-
que ad unitatem.5. Terminum ordipis indefiniti n in Serie verticali m
æquari termino m in Serie horizontali n.

6. Serierum horizontalium ſummas eſficere Progreſſio-nem Geometricam eamque duplam. Sic Summa Seriei ho-
rizontalis primæ 11 ſumma Seriei horizontalis ſecundæ
1512; ſumma Serięi horizonialis tertiæ1 72 11 54; ſum-
ma Seriei horizontalis quariæ I7513118
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6 F-  ſPropoſ. I. Theor.
Si Series primitiva conſtat VPnitutibus; ſummae termino-

vum quotlibet eſt ad ſummam terminorum totidem ultimo æqia-
lium, ut Vnitas ad Seriei primitivæ indicem

H Demonſtr.
Cum Series primitiva componatur ex Vnitatibus; erit

Summa terminorum quotvis ab initio eadem cum ſumma
terminorum totidem ultimo æqualium, ſeu quòd idem: cum
multiplo termini ultimi; juxta numerum terminorum. Vnde,
ſi ſumma terminorum quotvis ab initio vocetur S; multipſuiũ
termini ultimi, quod reſpondet numero terminorũm ab ini-
tio additorum n 1; Vnitas I Seriei primitivæ Index I.
erſẽ utique S: n æ 1 I: I.Corol. I. Hinc patet: Rationem dictarum Summarum in-

ter ſe comparatarum, eſſe æqualitatis.
Corol. II. Si Series primitiva loco Vnitatum comprehen-

d ter ſe æquales tb-at termmos quoscunque in ul, a  —cde  f&. erit S: n æ f &1: I.

Propoſ. II. Theor.
Si ſint Series duæ figuratæ proxime ſe conſequentes, in qua-

rum antecedente Summa terminorum ad Summam terminorum
totidem maximo æqualium ut Vnitas ad Seriei Indicem; erit

Summa termiuorum Seviei prox ime conſequentis ad Summam
terminorum totidem maximo æqualium, ut Vnitas ad hujus
Seriei Indieem.

Vocentur Series duæ figuratæ pioxime ſe conſequenteę
P S, in quarum antecedente ſint termini, a, b, c, ꝗ, e, f,
&c. in conſequente o, g, h l p, q, Numerus ter-
minorum in Serie antecedenre ſit n; erit in Serie conſequen-
te n  I. Index Seriei antecedentis. ſit m; erit Index Serĩeĩ
ſequentis m t I. Dico jam: Si in Serie antecedente fit à t bt
ctd 7æ tſ: næ f1I: m; fore in Serie conſequente ꝗ F
Pſl khig: nt1I. q&5I: mſI Demon-



Demonſir.
O In Serie antecedente per hyp. ett m: 1
8 næf: atbtcrdtetf, item m: 1h n—e: atbtcrdte; porro m: 1

IS]7. n—2.4: atbfcrd &e Iam, cum
l: q atb tctdterf, »/atbtcrdte&c. ex defin. art. I. II. erit, expreſſis ter-

q—-~A—minis Seriei ſequentis per terminos Seriei
ntecedentis q n. f,,/n1Ie, In2.d, kn—3.c

m m m mrni.b, 8n—3.a unde q ptlfk thtg5&r—— /-Y-254LIUpV
m maf n1. et n—2. dt n—3.c tn4.b tn—35. a ſacta redu-

m

ctione  n. f te dtetbtai djzc4bs3a. Subiſtitu-

5. æ

tis terminis ex Serie conſequente, provenit  tpltkthtg—
n. pI L%h—j, Sublata fractione per multiplicationem

m
fit mq fm. pſl 1 th t gnqV)pIllcDnh—ǵ, ſactaque
translatione mq  m1. ꝑ l4 ktht nꝗ. Sublato
ma erit mt I. p tlkh g nqmq diviſo per
m I utrinque  ltk+ h  3nm. Addito q utrin-

mtIque ”t q ptltEthię; =nm fq& ntI. q. Di-

mtI mt1viſo denique per m t1 erit qrp tltk th g m/nſI ꝗ5
mpi

unde
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3  cæunde reſolvero fit q?ptltkthtg8: nf. qI: mtL
Qe. d.Corol. I. Hinc liquet: Rationem, quam haber Summa

terminorum quotvis ad Summam terminorum totidem mã-
ximo æqualium in Serie prima eſſe; ut I: I; in ſecunda ut
1: II; in tertia ur 1: ll; in quaita ut 1: IV &c.

Corol. II. Rationem Summarum dictarum inter ſe crm-
paratarum eſſe conſtantem ſeu invariabilem in quavis Serie.

Propoſ III. Probl.
Ex dato Indice Seriei m 8& nuniero. terminovum n; iuve-

nire terninorum quotlibet Summam

Solutio. 4  VnCum Series P S de quibuslibet Seriehus põſint ex-
plicari; nec non in Demonſtratione præcedente inventum
ſit o p?l 7ht g n—mm. q; mediante hãc æquatio-

mtine, quæ terminorum Sumrmam norat; in Methodum incidi-
mus, ſummandi terminos quosvis n in Serie qualibèr]
hoc ſolum obſervato: Terminum q æqualem Summæ uno
loco ſuperiorum terminorum Seriei præcedentis art. lI, expri-
mi per ſummam terminorum Seriæi præcedentis. inventam.

I. Quod ad Seriem primãàm ex Vnitatibus conſlatam at-
tinet; Summa terminorum n erit n. Eſt enim per Propqſ.

ii

primam, T: 1 n æ I: S.
I

2. Pro invenienda Summa terminorum n in Serie ſe-

cunda, ponaturm I, n; unde nn. qn. ni-

ll mtI I.2.3. Pro invenienda Summa terminorum n. in Serie tęrtiæ;
fiat m2, q n. n—I. Erit 8&n.n—1.n2

5.2 x. 2. 3 4. Pro



N  xſ 0Pio-invenienda Summa terminorn m n in Seriequatta, ponat; m 3, :9n. n—. 2; erit S&
Vã

I. 2. 3.

n. nI. 2. n3
I. 2. 3. 4Denique in Serie m eſr Summuæ indefinita terminorum n

n. I. 2 3. 4.nmV I
22,. 35 4 ---mPropoſ. IV. Probl.

Ex qato Iudice Seriei m, invenire terminum quemlibet n.
rAgar?2:- u-L54 Soliitio,lil Cui terminus orũtuis n ſir ſemper æqualis Summæ ter-

minorum unõ Iocõ ſiperiorum Seriei præcẽdentis; neceſſe
eſt, ut tam numerus termnorumSerie: præcedentis, quam
Index Serjei ditæ definiantur. Eſt aurem gengrationis ter-
minos arn Seri] propoſiam, unde numierus terminorum
Serie: præcedentis erit nr Index m1i1

I. Hinc, cum per Propoſ. lI in Serie prima S n;
m)5 umæris termſigus ordinis n in Serie: ſecunda n-

I2 Sũmnĩã terminorumn in Serie ſecunda per, eandem

Propoſĩll: inventa eſtn n1 unde terminus ordinis ĩ' in
ſlt

I. 2
Serie tertia erit n—mn E

——rrr—amn rmna. llt3 S8umna terminorum nĩn Serie tertia inventa æſt
n. n—I. n2; unde terminus n in Serie quarta erit

y L au—— 5-niL  7m8 a-4ini3E=t EEFEVES Hilin2I. IT. n73 8 n 1u4yij an ii gu u l B 4 Sum-



IO f- æ4. Summa terminotum n in Serie quartalventa eſt
n. I. n2. 3; unde terminũs nſinòerie quinta ẽrit

I. 2. 3 4n—I. —2. 3. n4.
I. 2. 3. 4Denique in Serie m erit terminus ordinis'n IiI

n—I n—. 3. n4 -Tnm-1.
I. 2. 3. 4 -aaa ſ m  aI.

Propoſ. V. Theor.1In Seriebus figuratis Summa terminorum ab unitati inci-
pientium eſt ad Summam teminovum totidem ultimum ſequenti
æequilium; ut Vuitas ad Seriti propoſit| ludicemm riumberU

Demonſiv.n
Vi Hſ
EiſEIſEES

Supra oſtenſum in Dernònſtratione Propoſ. III. eſſe
ſL

PlT t t g  nm ꝗ&.. Quæ quidem æquatuo multi-
—h————mtrl4plicãata per m t1; dat œtXihivę ;i ſæomaq

ex cujus reſolatiohie provenit &?tĩ 3hi ſ g: ſ&
r: mtI.Hoc eſt: Summa terminorum ab unitate incipientium eſt ad
Jummam terminorum: igtidem ultimum, ſeauguũti æꝗualium
ut Vnitas ad Seriei propoſitæ Indicẽm (m?.

Eal

Propoſ. Vi/PnoBl. v Li-1 5°Ex dato Indice Seriei m numero terminorum n; inve-r a

nire terminorum quotlibet ab unitute incipientium ;Summam.

niſi?æ ahbi EEEIS SlEſi:i Solutio.
Cum terminos ab unitate initium capere àſſumamus;

evidens eſt, numerum terminorum n ſub fiãchypoiheſ eſſe
n t m1I. Si igitur in Formulis Summarum; ſupta Proòſ.

E i i III.



rks æ x-II. inventarum, loco n ſubſtituatur n  mi; terminorum
ab unitatè incipientium Summæ innoteſcent.

I. Nempe, in Serie prima ubi m—1; formula ſupra
inventa n hic etiam valet.

I i

I

2. In Serie ſecunda, ubi m 2; ſormula ſupra inventa
n. n3 transmutatur in n. n?I.

I.2 I. 23. In Serie tertia, ubi m 3; formula n. I. n—2

tranſit in n, n 11. nt2. I. 2..3
102,Denique in Serie m, erit'Summa terminorum ab unitate in-

cipientium
ntmi. nt m 2. ntm3. ntm4 n
 SESSS

I. N Z. i 4 i ma

IAti VFllP5>ryr  n EEEEEIS Hilti EEE E:EEPNEN l a m] Propoſ, VII Probl. tE
Ex. duto Indice, Seriei m ab unitate incipientis; iuvenire

Yermivum quœmt n
ll E4 x il5u mu. Solutive.. su 11
 Cum Summa torminorum guotlibet ab unitate incipien-

ĩiim ex Piòpoſ VI. præccãente dettY; terminus ordinis n
Netięi m ab, unitate incipientis, ſimul dabitur; ſi modo m
Arànsmutetur in mi; unde pro Formulà illa, quæ exprimit
ælimmam terminorũm ouotlibet ab tnitate incipientium, hæc
pro iminò ꝗuovis orditis n ſſ Serie m venit
ntm. n t.573°  "n- n ?y?i|æ;

I, E. :l 4 m Ii



EE I Nota. 1 3n”.Haee ſunt pragcipua, quæ myſteric Combiuationuu ex-
plicando poſſunt inſervire, Sæicium figuraturum ſymptoma-
ta; uti proxima data occaſione conabor oſtendere: Vt. piura
paucis comprehenderentur; ad rei propoſitæ univerſalitatem,
Quantum ſieri potuit, reſpexi; id quod ſcientiarum huimana-
rum nutræ eſſe convenientiſſimim, cenſeo. Equitiem ſo.
Walliſius in Arithmetica ſua ſuſiuit. quẽ&dæ: huè ſpè tantia
de Seriebus figuratis attulit; ſed rem totam ſuductione ſulà ũr-
mans, iis, qui Methodi Vniverſalis leges ſectamur, minus
ſatisfacere videtuar. Majori cum ſueceſſu hoc diſcuſſerunt ar-
gumentum duc. Io. Bernoulli; ille in ſua Arte Conj. hic
Pom. IlI. Operum Lect. Hoh. 47 quibus ihererir jlingi
B. Chriſtianus Aug. Houſenius in Elem. Matheſ. anno 1734-
Lipſiæ in 40 editis, quo duee męœolim Mut hemuto percepiſſe;
ſemper lætabor. Reſtat, ut indicem Lectiones academicas pę-
ſemeſtre hybernum anno 1765. habendas. iſ;Hor. XXI. Privatim expticabo Philoſophiam menm

thematitam ex Euclide veſtitutum- E
Hor. XI- Xil. Pſicbologiam, ſecuturus Librum meum

ſub indice editum: Verſich  uber diè Filge der Veriũnderungen

in der monſohlichen Selee-427.6Hor. ll- IlI. Matbeſin Piram, nach meiner Aumeiſung
æu den mathematiſecben Wiſſenſchaften.

Hor. lll- IV. Matheſin. Applicatam, ſecundum eadem

Elementa..

EE
Hor. IV-V. Putſce staticiin, Hyſtupatio m Bge-

L3dicam docebo.Nec iis dee?b qui Algebram nec non Arthſtecũãũ
Civilem militarem ſecundum B. Hederica Progyiinaſhiũt;
Arelitebionita, qæ cum ypriis obſetvationibus denuò' Br
blicavi, addiſcère cgiuu L 7a3imm n c VIIseribe bam-Helmũadii ĩ5.SIEEEEEEEEE mLquo r7ſ3.. a
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