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Ilb.æ m communes problematibus circa Series quam plurimis, praeſer-

tim his, qua Methodo, generaliſſima illa quidem et latiſſime patente, Leib-
nitiana tractantur, per coefſicientes fictos, qui aſſumuntur tanquam dati, diſ-
ficultates: has, ipſas pariter, quae de Serierum Reverſione praecipit, vii vulgo
inſtituitur, anãlyſis, experia eſt longe grauiſſimas, vbi Infinitinomiorum, quae
poſtulantur, Dignitates, et coefficientium fictorum, ſequentium per antece-

dentium omnium recurfum, determinatio, moleſtiam plane taedioſam creant,
et ad ſubſtitutiones tantum non inſuperabiles deducunt. Quibus incomnio-
dis remedium attulit paratiſimum certiſſimumque Excellentiſſimus HIN DEN-
BVRGIVS, Pracceptor atque Patronus plurimum mihi veneranqus, expoſita
nova Methodo combinatorio- analytiea, quam libris duobus: Infinitiuomii Dignita-

tuin Expouentis indetevininati Hiſtoria, Leges. ac Formulae Gottingac 1779.
410, ęt Noui Syſtematis Permutationum, Combinationum ac Variationum primae
linene Lięſine n 788, 430, luculenter pertractauit, eoque ipſo, qui fructus ex
Combinaroria Avte ad Anolyſin redundent longe vberrimi, exemplis quam plu-
rimis et maxime perſpicuis oſtenditt. Huius igitur methodi ope, quae ipſius
eſt prae ceteris praeſtamia, ſerierum, a factorum polynomicorum quotcunque
complicatione oriundarum; Geneſis et Ternminus generalis, Infinitinomiorum. autem,

pati facilitate atꝗue Binomiorum, Dignitates exhiberi, coeſficientes quaeſiti
ſinguli, ex ordine et exa ordinem, a praecedentibus independenrer, in ter-
minis ſtatim ſimpliciſimis, per ſeriei non fictae ſed datae coefficientes atque
exponentes, deriuari, ad alia Jroblemata, per Methodum inprimis Potentiarum, ac-
commodari, ſubſtitutionum autem moleſtiſima diuerticula penitus evitari poſſunt.

BHis praeſigiis et adminicalls adiutus ESCHENBACHIVS, Vir Cla-
riſfimus, peculiarilibello: De ſerierum Reuerſione, formulis analytico- combinatoriis

exhibita Lipſioe 1789 edito, problema hoc complicatiſſimum ingenioſe
tractauit, fic, vt formulam, terminis combinatorio- analyticis conſtantem exhibe-
ret, qua ſeriei quaeſitae coeſficiens indeterminatus, extra ordinem, et ab an-
tecedentibus independenter, datis ſolummodo ſeriei propoſitae coeſficientibus
et exponentibus, determinatur, Demonſtratio Fornmulae Eſchenhachianae ũũta enim

ab auctore eam appellare non dubitauid cum neque in ipſius Auctoris libello

 tradita
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tradita appareat, neque etiam ita ſit comparata, vt in oculos ſtatim incurrat,
operae pretium me facturum eſſe arbitratus ſum, ſi opportunitate ſcribendi
oblata, quae Eſchenbachius deſiderantibus in medio reliquit, ſpecimem qualis-

cunque diligentine editurus, tractanda mihi ſumſerim, duplicem demonſtratio-
nem, quam diu de hac re cogitans tandem inveni, hunc in finem propoſiturus,

Erunt ſortaſle, qui mihi obiiciant, meam formulae ſchẽnbachianae de-
monſtrationem èſſe ſuperſluam. Nam de la Grangium, VPitum Celeb. iamtradidiſſe
formulam Fiſcheri quidem V. Cl. iudicio (ex cuius libro nuperrime
edito primam eius accepi notitiam) geveraliſſiue, maximoque, euiut Anotyſis ca-
pax ſit, rigore demonſtratam, ex qua formula Eſchenbachiana derivari poſſit
Seiendum autem eſt, demonſtrationem formulae æ la Grangii, èòntra, quàm
contendit Fiſcherus, non ſolum non genèralem eſſe, (valet enim tantummodo
ſi m numerus eſt integer poſitiuus), ſed demonſtrationis etiam rioorem dubiis adhuc

Dobnoxium reperiri. Ex Identitate enim valorum ferierum huiismodi

a hx  tx:..  æſx  ſiatqueAx Bx2.  C3..  Ax Bx-V Iiã.. E

neque initium neque. ſnem habentium,. non licet eòdem modo, quam fieri
poteſt in ſeriebus initium habentibus, coeſficientes in. “raquę ſerie ad eandem
variabilis æ poteſtatem ꝑęrtinentes, aequales eſſe, tuto: æu: directe concludere:
Qua de re. alio loco fuſius dicendi feſe offerèt occaſiòiſ:-

Cum libri Fiſcheriani mentionem iniecerimi, inon poſſum non ſbreuiter
hic monere, ſigna, quibus Fiſcherus in libro ſdo Wus eſt Dinen ſiunseeichen)
cum ſignis Hindenburgionis Combinatoriis (0A, BB, ete.) plane convenire
praeter formam externam, quam, quia eorum inventionem et vſum iniuſtiſſme

1 ꝑ 18dix eſt aequationis æx  x æ/o0 ſ a; functionem incogniiae x ſigniſicat) for-
mulam hane tradidit de la Grongius: a--

dxm bx ſa) Lll ſdxm) ær... N mm=momp/d q;  œ S i  a; 5t σ» ete.P E44dD-2-43ilitV&—.2 dx I.2.3 dxæ I.2.3.4 dx?in qua, facte differentiatione, loco x, ſfubſtituendum eſt Cſ. Nouvelle nirhode pour riſoudrs
les Equotions litterales par le moyen des ſeries. Mem. de VAcod. Roy. des S. et. B. L. à Berlin

2770. p- 251- 326. Huius diſſertetionis verſio germanica invenitur in Michilſens 310n Bonde
dir Enleriſcben Finleituug in die Analy ſis des Uuendlieben. S. 19 270.

h) Iheorie der Duuſiousæeichen, nehst ibrer Auendung auf verſchiedene Muterien ous der Anol.
am?l Gioeſſen. II. 7heile 37792. Vorrede S. IV.

(e) Cſ. Combinatoriſche Analyth und Theorie der Dimenſionsæeichen, in Parallele geſtell: Heinrich
Auguſt Toepfer, Leipæig ing3. Stite 52 61. atque Tabula III. et IilL.
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ſibi vult attribui, data opera paululum immutavit. Quod, quo melius
ei procederet, plagiumque ſuum, ſi fieri ullo modo poſſet, lectores harum
rerum ignaros lateret, omnia, quae accuratioris libri ſui cum Hindenburgianis
ſquorum non niſi vnius Vov. Syſt Perm.) ac obiter tantum, mentionem fecit,

alterius vero Unfinit. Dignit.) eiusque ipſius, e quo plurima hauſit, ne titulum
quidem nominauit] comparationis inſtituendae occaſionem praebere potuiſſent,
maximo ſtudio adhibito vitavit, eamque etiam ob cauſam regulas ipſas, nume-

rorum Diſcerptiones ac Variationes complexionisque cuiusvis propoſitae
Numerum. Permutationum inveniendi ſquibus tamen. ſigna ſua, ꝗiuae vocat,
dimtnſionalia nituntur] tradere auſus non eſt, ſed exempla tantum er tabu-

E SV4V ]1

Tam, exX Hindctiburgiana penitus tranſc?ſptam, attulit, de Complexionibus autem
ſimpliciter, admiſſis vel non admiſs repetitionibus, earumque notis, de Permu-
tutionibus, de ſignis localibus, eorumque in Analyſi vſu longe maximo, de diſtantiae
&exponentibus, atque Coeſficientium binomiulium et polynomiolium notis, ne verbum
quidem dicere, ideoque fuam ſignoruni dimenſionalium theoriam limitibus
nimis arctis circumſcribere, coactus eſt. Quod detrimentum inde lectores ca-
piant, optime oſendit Toepferus Vir Clariſſimus pluraque hac de re in
theſibus huic diſſertationi adiectis expoſui, vnde luce clarius apparet, ſigna
monadica dimenſionalia Fiſcheriana, longe inferiora effectu eſſe Hindenburgianis
multiplicibus. combinatoriis, tantum abeſt (quod inſinuare quidem vult Fiſcbe-
rus, TVorrede S. vV] lectoribus) Vt plus illa valeant, quam haec, eſficere.

His vero ſignis alienis Fiſcherus non ſolum eodem modo atque Hinden-
burgius, vnde tranſcripſit, vſus eſt, ſed etiam enndenr plane ordinem ſecutus,

ea primo loco Infinitinomio Ax  Bxtr Cxæræ ad dignitatem expo-
neutis integri poſitiut?? deinde Infinitinomio 1 BX  Cx Dx*
ac denique Infinitinomio Ax Bxæ+r Cxut ad dignitatem exponentis inde
terminati euehendo, applicuit, atque ita eandem viam ingreſſus, easdem plane

propoſitiones ac formulas ielementares invenit, tradidit, problematibus applicuit,
et perpauca, quae eſſent alicuius momenti, et quae ipſe inveniſſe iuſtõ dici poſir,

Iill E lii i addi-Combinoreriſche Analyiik Seite 16- a.

Ibid. S 61-68.
itid. S. 21:. 22.

Q) Ibid. vieræebnter Abſchuiit.



Vl IE:iaddidit Namquue etiam formula, quam non ſolum libri ſui, ſed totius
fere Analyſeos, primariam eſſe iudicauit, quamque, ſicuti reliqua: omnia, tan-
quam inventionem ſuam venditauit, nulla alia eſt quam Eſchenbachiana regreſ-

soria C). Quod ne lectoribus in oculos incurrat ſtatim, aliud ei nomen
gemeine Aufloſungsveibe) dedit, ſignorum autem Combinatorio- analyticorum
loco, quibls Eſchenbachius eam exhibuit, ſua dimenſionalia, proque Coeficien-
tium Binoiniolium notis eorum valores poſuitt. Quam formulam ab ſchenba-
chiv Viro Clariſimo ſine demonſtratione prolatam, etiam Fiſcherum demonſtrare
non potuiſſe non miror, cum res multo ſaciliores demonſtrare non potuerit

Reli-
 Ibid. zehnter Alſchnitt, atque Tabula VII.

Ibid. eilfier æolſter und dreixebuter Alſchnite, atque Tabula VIIL.
Exemplis hoc tantummodo duobus, ex pluribus, probabo:

I7VYx+x*1) Iuuent Fiſcherus Theorie dar Dimenſ. L Th. 5. 122. Seite 181) log. 7x)

735+ 5 45x 25x42x5 rx x+35x5x+ x' x*+%xſaæ55 x 42x +Z856 2A x' +25t ete. atque legẽm hie apparentem,
ſed  poſeriori b ĩpſo quaeſtam, ſcillime demonſtrare potuiſſet,  modd non prorinus;/7a

1I+x? llll 1Ix 4 xæin ſeriem conuertiſſet, ſed cogitaſet, eſt 1I—x x, Hine log. T x
log. +x')  log. x) 2log. 0 x), vnde ſtatim exſurgit ſeries quacfira et, vti

ipſi viſa eſt praeter neceſſitatem, obſtinata cum rermino generali.

2) Sit væ ſin. verſ, x, 35 2, ſin  xæ ſin 2y, atque eſt coſ. zt i ũ
P
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Poſit

ſiliti

—itil



i d
Reliquum eſt, ut de argumento ipſius diſſertationis breuiter exponam.

Signo nouo, quo vſus ſum, aliisque, quaæ Hindenburgius Vir Celeberri-
mus iam introduxit, in I. et paſim in notis breuiſſime explicitis, in Il- IV
relationes quasdam coeſficientium in ſerierum dignitatibus per formulas locales
propoſui, quibus prima in. ꝗ. V. ſuperſtruitur demonſtratio, quam excipit
duplex formulae ipſius regreſſoriae, per ſigna combinatoria et per valores eo-
rum expoſitio, adhibitis ſimul pluribus, ad ipſius. formulae vlteriorem explica-
tionem, idoneis exemplis. Aliam ꝗ&. VI. continet formulam localem Ion-
ge generaliſimam, methodo Bernoulliana ab liliſri Kaeſnero pluribus lociò
uſurpata, demonſtratam, cum Corollatio, in quo potiores, quae inde pen-
dent, formulae ſpecialiores, exhibentur. Huius formulae ſubſidio altera Fo-
mulae Eſchenbachianae demonſtratio absque omni diſficultate in s. VII, abſol-
uitur. Quibus peractis, in ꝗ. VIII. formula proponitur, ſeriei quaeſitae log-

n

rithmum naturalem, datis ſolummodo coefficientibus et ex ponentibus, em

epine

li n a.a 4-4. 11
 a

Poſito vero p æ mutatur ꝑ ſin in Z;3 atque eſt 2”€$2/4-9V2 +LyVLiltæli li  n 1L.2.3.4.5.0
Y a. æ 30404.4. 16.36.. 4n IA44.16.36 v 3

i

æ  2356  ã43508 13300m an/;;?ææ;” l1.2.3.45.67.3 E I.2.3.4 5.6... n I)en +2)I: 12 52 12 n2 aæ ?æ ;32.. n>
1.2.3.4

I Lſ >?n B zæ I. 2. 3 nEli

a æa

225 294L hilòut nc6 q 8uB a
Aa2ntzoænãa

1I 2. 3.4 34.5. 45.6.7.. ri;+2).. ntæ??g: jetdir iaà 4 ..s. .2.4.6 2.4.6.. on Vv4 4- E —M-- -/—~—~—//2575"4—-~q//nrp34 3.5. 6 35.7.8. 35.7..ænt1n42)) 435tc?
Hae aequationes exprimunt quadratum arcus per ſinum. Eſt autem 222 /x 2yqI

Ifiue etiom 1r /m VvY2 4
l.

I I I.2atque ſin verſ. x =2 ſin Lx, ſiue 2v=2*y2, ergo ;x /.2V+ 22v2 -7n23
I.2 2.34 3.45.6

li

I Za4 L2 ,65-5 +Da3 288,... I22 Zunnm2.34 34.5.6 4567.8- nt1) 2)... ta) ...l

I.2.3 1.2.3... nnAuAL -nn-1yn+1——---—-A2~}4A 2  24.5.67.5 EE E n4+42).... ;:ntæ)

poſſunt, in una ndeo eademque propoſitione, ſimul diverſa cogitari.

m
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primens, eaque legitima demonſtratione munitur, exemplis illuſtratur, Formula
denique regreſſoria, quam Eſchenbachius V. ClL. duabus ſeriebus ſibi aequalibus
accomodauit, ſignorum combinatoriorum et localium compendio in 1X. ſim.
plicius et magis perſpicue expreſſa, agitur vltimo loco, ſed breuiſſime X;
de Leibnitiano ad ſerierum reverſionem pertinente problemate complicatiſſimo,
in quo ſoluendo coefficientes ſeriei fictae, tam per terminos reccurrentes, quam
per ſolos datos determinantu. Methodus enim combinatorio- anãlytica pari
vtilitate adhibetur, ſiue ſerierum terminos quoslibet extra ordinem (in quo
ſere dominatur ſola) ab antecedentibus independenter, ſiue ſequentes, per regreſ
fom ad antecedentes, ex ordine quaeras. Caeterum literae in calculo adhibirae,

ralores omnes, poſitiuos et negatiuos, integros et fractos, induere, atque etiam
nihilo aequari, poſſunt, niſi expreſſa caueatur reſtrictione t V.) aut res ipſæ

i

Ioquatur. Sic v. c. litterae, r in ꝗ, Ill etIV, m et 'm in ꝗ. VI, et quae ſerierum
erminos ſaepiſſime numerat, n, non niſi valores integros poſitiuos admittere
oſſunt.

Plura quae ad calculum combinatorio- analyticum pertinent, fuſius repe-
mre hic non potui, ideoque ſacpenumero, ad duos Hindenburgii Celebervimi
morOos provocaui, hac tamen inita ratione, vt etiam ĩi, qui ducibus iſtis ſummis

l

x

honſtrationes intelligere poſſint. Quodſi mihi contigerit eſſe felici, hunc
meſtituti, calculum iſtum nondum callent, res ipſas hic propoſitas, earumque de-

ũbellum a viris doctis non reprobatum viderim, et quidquam pvtilitatis at-

n

ſulerim Methodo analytico- combinatoriae, quae maior eſt, quam iuſtis

Jic praedicare poſſim laudibus, maximam me felicitatem nactum eſſe nullus
ſubiro.

l

 Lipſioe d. XXXI. Aug.

MDCCLXXXXIII.
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5. I.
D. ponitur Series  by c;ta. æp,  +bH/5r:"@

liV;

ſiue m 7 7 P?ſn5 ſive etiam p piigim;
PP”xsm+d  pę;smr:}a PVæ &+r15 ;|ac,,.

Hae, Terminorum inteqgrorum, ?2ſi, ??la... p~un, vel Coeftientiun
tantummodo, pur, pPær,.... P” a-nſeriei p notae, (quarum inter ſe relatio
formula generali Pſœ +171 Pæu+nyn+nd ęxprimitur) Signa Localia (Lokalæeichen,
Lotalausdricke) vocantur, vſusque eorum in Analyſi, inprimis combinatoria, longe ma-

ximus eſt.
Signorum Localium pſi, P Ja+1 valorts, a ſeriei p, non ſolum

Coeficientibur, ſed etiam Exponentibus, ipſiusque Vaoriabilis determinatione pendent. In-
dicandi itaque ſunt, quoties iis vtimur, ſeriei ꝑ coefficientes a, b, c, d,... exponentes
s, d, litteraque x, variabilem denotans; quod commodius vix effici poterit, quam ſi ſeries

ipſa aX  byp td  c;3], =pDP apponitur.
Valores autem ſignorum localium pææi, p122,.. Pxa+n, de quibus hie

potiſſimum agitur, ſeriei p ſolummodo Coefficientibus a, b, c, d, determinantur.
r1 2 3 4...Signum itaque hoc: ꝑ ſa, b, c, d,...] ſive etiam P ſa, h ę àa.. lũl (praeſertim

ubi loco a, b, c, d... coefficientes occurrunt magis compoliti et complicati) quod Sta-
lam appellabo, indicat, Seriei p coeſſicientes eſſe ex ordine, primum a, ſecundum b, ter-
tium quartum d....; idque ſemper addam, quotiescunque ſignis Pſær, Pææ.

Hvtar Qua re eſficitur, vt ſigna haec localia non ſolum ſtatim intelligi, ſed etiam ipſo-
rum valores,, ſi opus eſt, ſignis et notis vulgaribus exhiberi poſſint; cui rei hae inſer-
uiunt formulae combinatorio- analyticaæ:

Pur æ a:
Pmææ mſ,;n aA
P'x;3 ſan-1 q2A  n”2 ſ23
Pus man—t ;A  n”;;— ſ3 ng-3 ;c

n7n l7 n n
P xn mſ;: arA m”;,; m2ſ u”  t cC lib tt n N

vbi

QO) Noii Syſtematis Permutationum, Combinationum ac Variationum primoe lincae. p. XXXIII.

A



vbi Cluſſibus Combinatoriis aoA, b/B, cC.... reſpondet Index ſb t, d, e. 3 *I
N 1, 23, 3, 4--Facillimum itaque eſt, valorem cuiusvis ſignorum localium p/xi1, Px2,. per ſca-

l.m appoſitam, et, qui ab ea pendet, indicem, exhibere. Sie v. c. poſito n=4 erit

p" æs /mat B2 am: ”hd 4 c2l l m/I. m/2 m33h204 nILm2"73 nãſ4,2. V I. a. B- I. nu.2. 3.Alia ſcala ſit: q Io, B, V. e.....] et index (B, v, ò, atque eritA)

Ib. 2, 3: 4.f t f. f Ff f.rg. taog fſEIV ũE.
E——-OFna  5u8s5 0+ na z1 2Qy  T ã ;8 ſi,

5. IL
Duae ſint ſcalae: q ſæ. B, 5, à-] et ꝑ Iꝗſu1, ꝗææ, qꝗus...J, atque erit

plu6o+n S qfum—+D.

Demon ſtratio.
(ex ſaar+m....]  qfu'  qfuaxq qfu;3x&+: ete.... (5. L)O=E, et
qfuixf qu;t q&fu3aſ: ll il ll pænt p'uaxit: Plusxit-+

pPuv+ngt--nn,,  E (x vę...ſ æ q uixtt qę”xſ+:
 qſfu;102,, qſęσnxitHrn unde ſequitur p'æxœ+”€ ꝗ'fuœ+».

s. IIL

Nou. Syſt. Perm. 5. VI, 7, p. LIV, et Infin. Dign. 5. XXV, 5, B. 11q. Ḿ1, n”, G....
nſl, cocſicientes deſignant binomihles dignitatis mtoe, primum, ſecundum, tertium. ntum.

Nou. Syſt. Perm. p. XL. Signa a'A, buB, C.... n?N, ad Inicem definitum, iis
E

AN

ſemper adſcribendum, qui hie l b, c, d, e.. eſt referenda, indicant, numerum n
\I, 2. 3.4:-/diſcerpendum eſſe modis omnibus poſſibilibus, in unom, duas, tres... n partes, fic, vt nu-

meri vel partes minores praecedant, pares vel muiores ſequantur; in qualibet autem diſ-
cerptione ponendas eſſe, loco numerorum I, 2. 3, 4.-. quae numeris iſtis in Indice
reſpondent, literas b, c, d, e... et quamlibet denique inde ortam complexionem ducendam
eſſe in Numerum Permutationum, qui nimirum Indicot, quot variis modis literae, quibus
complexio compoſita eſt, poſſint transponi,. Sic, pro complexione generali aæ bẽ v dè... rè,

4. 3. 2 I.eſt ss-_-; a. a Læ. vhi æ, ſ, 7 ò-... f. numeri funt integri
poſitiui, atque v/o ẽ 25 3.. ę. Infin. Dign. 5. XIII. P. 32. Nov. S3ſt. Perm. S.
II, 23, p. XXIV. Signum, exempli cauſa, C hic monet: 1) numerum ꝗ diſcerpendum
eſſe in rres numeros ſiue partes omnibus modis poſſibilibus, ſic, vt numeri minores prae-
cedent, pares vero aut maiores ſequantur, quj ſunt: I, 1, 73 I, 2, 1, 3.53
1. 4. 4 2, à, 5 2, 3 4 3 3 3; numero ſeptem 2) in qualibet diſcer-

ptione



5. I. r

sap+n Ssròbpæn  +a5R ;”n.. ..r +ròapiL—n..
nG+nònpt æ 2nrn4un nuſu+n

m4I rp IDò, b, c, d, hili J©
D e mo n ſtr atio.

as  bx+d xs21 a3+r  a3+nd l )y m+1 p+ »ixè ton+1)
ptI 255m+Dd pI™5;1)+21  pn- nn 45* n+ 14nd et ſumtis diffe-

lã

rentialibus: r

m (ax* hxs tà; cx5ram ſęquItſũ4ahF/Lt 21x+2-t G+ròa xs +rà-
nA6 naxstu-. Jdx æ son Dnpœ-I85+DI n+0+òp+I,4, 35m+n4d-1

m—(1)+ adyp+1 ”x4n430-1,.,  (stnD+ nò) pm+ nu +nyxsun+ nFn-1 A.. dxr
ergo ſpæm  pęæxſmrd P”=—+D1 xsm-n—rx Pſrõ-FDxS 4nd lli

r n F GHròaxs+rd-1r...  4nd daxs--ni-i:- lIsax  òbx3 ti-1iIp_ sn+Dm1 xt xst4-n-i onr” q) nuſ+1 naxtm+ 5a-i.
m1Vr m- Ir

x
Lortnuò m-+ 4m-1 xfn+mnn-i et facta multiplicatione

mT

s] a v 5 r.
A 2 sapſut

ptione Iloco numerorum I, 2 3, 4... ſubſtituendas eſſe reſpectiue literas b, c, 4, e..
Llllt]qua ſubſtitutione has nanciſcimur complexiones, bhb; beg; baſ;; bee; cor; cde; ddd; 3)

harum denique eomplexionum quamlibet ducendam eſſe in numerum permutationum, per

formulam modo traditam, definitum, vnde fit &C 36h  cbcg  6bdf  3he- 3f
 Gede+d?,. Quomodo diſcerptiones omnes ſine errandi periculo poſſint exhiberi, doeuit
Exeell. Hindenburgius, Infin. Dign. 5. XXH. ꝑ. 73 ſeq. et excerpſit Clar. Eſchenbachius
in Diſſert. de Serierum Reuerſione pn. 1620.

In fine huius. libelli duas exhibui Tabulas, quarum prior diſcerptiones numerorum
I IO, poſterior valores ſignorum aA, a?A.... a'A; ſæB, hB.... oB etc. ad Indi-

ſd B, v ò..  continet. Tabula poſterior, e priori, ſic vt modo memoraui, formata
Nceom I, 2, 3. lã Vaã hYdi beri etiam potet ſi Index eſt alius, quam ſ  Z  V. e, P q

NI 2 3 Na l i In. 2$0,3.ſcribendo nimiium loco literarum ſ, 5, literas ꝑ, ꝗ°, F... reſpectiue, cas ſcili-
2.3... ſuo loco ſingulis, reſpondent,cet, quae in Indice numeris I,

r n a, a, ſignificat, literarum a, b, c, C+1) tam, (\+1) tam, quae ſeilicet r aut
locis prima remota eſtt Nov, Syſtem. Perm ꝑ. XXXVII. Eſt itaque hic littera

r ſiue n diſtantioe exponens. Conf, Ibid. J. LXV, 8, 9. Interdum diſtantiae exponueniti
occurrunt negotiui-



5 PV”1 xm+2-1 sap7; xStmnn+i1-1 supæn xt °n+1)+ na-1
 &ra hpix§s®m+1+d-3 Gd) bp”næs-n-rn--i

ll

r

4rũ) ap umn—r 1asm4 tni-1

n I

 -+nò) apſæ xsant17bnd-1
=æD p I”nsũm; D-1 can4 ũ) ntſ;ęmED-1  æ D2-;mt,”m sn3 1)41-1

mr1 r mI
r

ergo sapſæ- G+ òlpſæn  Gaæ0rp”n Grapſæa——rtn..
n

Gnòpſt” smn  u  ”ũò+D Q. E. D.
Coroll. I. Sit sn, et dm +I atque eſt

 napu—+10 o-n—nbpſn Gnn+2a2p”u—m...  m—i+napa—rn...Ll

I/

nm apſæ1 ænn+n-nm- ,n+Iu1 O
m+I rèrgo

ã r nnn +nbpæn  Gm—n2pum... rmnnnpſ;—r17 -mnaptiær

Pr* ) Inna;i i Haec formula continet regulam Illuſtris Katſtneri, Viri Celeberrimi, pro Infini- 4

linomii Dignitatibus, qua inveniuntur ſucceſſiue coefficlentium p?æ2, p'æ3, P'æ4 etc.

aequentes, per omnes antecedentes (ũ).

Coroll. II. P1,D mſam—iſyn m”m3c nC. i mſiam-2m7N (e) IqamqrA+

m41 2 3 i npſa, b, 5, qd, e.. li ũ al

&VFrgo
Cò) Kaeſtners Aunolyſis des Unendlichen 5. 56. XI. Si enim Ioco

n nhn, a, h, c, d... a a; pmui, paæ, Pær. Pa+n, pu”ũò-+2 in noſtra formula, ſeribitur
 n41, 1, u ,4-.. An, 2+D, I, A, B,.. Ln, L(n+1), formula prodit Keeſtneriana.

De ſignorum pæn valoribus s. I. Eſt autem mt193 (m+1); m+19 (m+ 1)qã”;
humts El

mD4Ig æ m +I1) "9;.. n+1ſſ= (n1) "T. Scilicet TV, litterarum ẽ, C..

i i ſul3 +r
deſignat (n-1)tam. Hine Coeſicientes binomiales ſſ et nũI, qui ſint et quid ſignificent, facile
intelligitur,. Nempe diſtantiae exponentes etiam hie, vt alibi, viiliter adhibentur,



tal

Ergo
sap? æœ+1  G4 Obpan 20Pſæ?... V+ +nòapær

-1

sn+ 1-nò; arA  mſmſ; n3 n”m208C ut +mN)
IgE El ElHac in formula ponatur mæ 1I, et eſt

ns0p7 æ+ G+bplun G219P;r æ-,. Gnap æt
=nà Aò8  ec.. ærNN m v llitſſh, c, d, e,.

lb

Aj a, 38 4,-Ccaſum hune, ſi m=æ 1, ſinguluriter ponderandum eſſe credidi, quoniam primo
intuitu formula hrac pho propoſita ei applicari non poſſe videatur.

t

Jlll i Nill51 ſ; œn  òqſærq' un 420æ3 ;xσ-5... F  rO”+D ꝗ; C——+n.
G4nqſfunò q”æ= t8rynòf i+5,m”358

q ſæ, v, j t
Demonſtratio.

Scala ſit ꝑ ſa, b, c, d....], et eſt 6. In.
r nmæ&tn tòbpæn  Gròrp}αm.. Hòpm; (s m;pſu:

sun+I) nd nm-I4m4+4)
m +1 Y

sap

3Introducatur alia ſcala q ſæ, ſ, v, ò  et ſita qur, b= qſua, c =æ vus, etc.
atque erit ſcala ꝑ Iæ1, ꝗfuæ, ꝗæ;,. ergo IL)

58”1 ſętn  s1qſææ ſ;nun  Gianqſa; ';;-n  ròqtæœs ꝗſa-rm.
l

m‘r
mòqſæœ;- qm”” E Sm nnd cm+ſ nmn; et, ſi ponitur m æ prodit

1 qB 0r;  GCrOqæ]q;'usn  òqſæ; ꝗ-xn. ch-qfqæt+nxn-rm..
A

1+ nd ròq́ſæœm q&æ1 —~ſ— q8 m x2. q+ 850m Q E. D.
n

sqæ

Coroll.



Vi i
qt2460m

r5

-1 El n 3

teiæt73D HeſuætVmmN id. I. et nota e.)
4 mnErgo

ś-æ1 q' nœr” 6rqæ: ;un ròqſ|r ;xeEn...  nòqſæσ ꝗẽ u1
-1

raPAt+5]ſ /1eC 1mnNlIst+ę tnarſl 1 fæL

2

20- 303 i nœ" d

ſi itaque 3=f, vel fg=po, eſt
iut ſæn ctoqta; usn 6noqu; T“n Grqtæσn;T

arA b'B enC D 4  mNndfl

Haec ſufficiunt, ad formulae Eſchenbachianae demonſtrationem primam exhibendam.

5. V.P r o bl e m a.
Sit data aequatio: y' &æ &x?  gę d  x-r1  ſæ+31  ę +rn

exprimere x per ſeriem, cuius membra ſecundum dignitates variabilis y progrediuntur,

ubi I, r, d, s numeros ſignificare poſſunt omnes, pro quibus theorema binomiale valet,
hac tamen unica reſtrictione addita, ſit neque æ neque r o.

S ol ut io.
«s+ Is+ad) ſs3ò Is+44)Forma ſeriel quaeſitae haec eſt: rAy3y  4C7  4by  4Ity

n IG+nq)

 ayũ) Scalae

(f) Coefficientes ficti punctis notantur ſupra poſitis. Nou. Syſtem. Perm. ꝑ. XXXIV. De
forma ſeriei fictae cf. Kaeſtneri Analyſis enalicher Groeſſen. 5. 690. Si enim x  gy*

I I+à1hya+3 acquatio data eſt, forma ſeriei quaeſita: haec eſt: y æ ſxAHx A
I+2 l

Cx ſcribatur Ioco x, V Ah, à reſpectiue yl, w, x r, B, d, et erit
ll l +9 1 420)x 3iy ſi data aequatio eſt y'& œx+ſ-xtti 4tas,. unde
I Is+d) 1207 (ſequiturx Ay  By +Cy

I 4



Iã

Scalae ſint

q læ, v 5 et p =æ ſà, B, c, D,...]
æ5 dar+3d FEGHEGSES coxt+nd CGEEES] erit Cum ſit yt= ax

y

Et quoniam

xri=/  p ury
xsrai—

Emi

xs+30/
Al

x trn?—/

xs4ud

ſBx+4

ls Is+d)
rAy By

stæstò) stu
Cy

PS&S-U /——o—-—2

axr-+ 2d

s i V]

Is+20
r

+9 næy

st24 stad)

xy

E 3 zq 51+ q gax  qF a5ta  qſ uat|
Is 39)

sti I6] 38
+P ury

st2 Ist3d)
5 ny r

38)s480 st
5 r

p u5vY

3mã r O

st1nd

s

+q i nrmmæs tnd LlU aT

n Iæind)

Ay
st4

P uy i
s1ad I+nd)-

s+30 I ſũ àꝑ 2r
L

mn smi Is tud)uy i i HmmnY i

IF In-1]& sito-1da IsInũ

uy —9 uoy/
stndIS+nũ

+p xy

u P i o—my i

is tndeſt etiam

 502 0 °F

Fil



Vl
L]

ro=Aq iã vl
I-

Subſtitutis his in aequatione I valoribus, hanc nanciſcimur aequationem:

s I5+30)
y+ v... ar Aq v

ſstnũ)s IGũ s
l

Bq u1 y cq u
 +à)liZ sa s5a2 5tda 6q a] V uiqu  uq u P u q æ

N stad s s rad Lll i sFa2d suiq +u m +...9 xonq u3
s+3d s s3d ui quia;. V u-nq ua

s4d s+P i x-3q  us

Stma s
ru-D xæc n—mt1)q æ n;”)

sHh—nd s ApP urq un
sn a .u

+9 i rIq ęm llliè

Ell s Ii

v?Eſt itaque Aq u—I =Ax1I æ o, et

s+d
s lmBꝗ  +ꝑ æ q æ =Ba ra mũ

i SB5-1ru r sdSubſtituantur hi valores in aequatione A, et eſt ili
s 5 Is 5 Sd Is+q à

r x° r à=q ru y7oſ



E  4——4 9

Valor coeſficientis ficti C determinatur hac aequatione:
El std s s ad s s 44r E r E]Cq ut P q æ? +P æ ꝗ u; 27 O0. Eſt autem ?«æ2, ſeriei, x*td per

h

Eii +1 tædN 7 exprimentis, coeſſiciens ſecundus, ergu  Y n2; quod obtinemus, ſi in ae-r

quationis A coefficiente ſecundo, Ioco s ponatur s +d. Continet enim aequatio A ſe-
riem, x, per y exprimentem, et loco s, quilibet numerus, ſive integer ſive fractus, ſive po-
ſitiuus ſive negatiuus, ergo etiam s +d ſubſtitui poteſt Eodem modo demonſtratur, eſſe

a1 an stadERED] s 280+42P? u =æ |a u; eſt enim u ſeriei, xt2, per v exprimentis, coeſficiens
primus, cuius valorem invenimus, ſi in aequationis A coefficiente primo, loco s poni-

tur s;2d. Q34E] st2d s s 72n sp-

sV r 5 +2 r TEſt itaque li r ãq iã q æ2451  q x350, et cum ſ5. IV.)
stad s st2d 554+ad s i u-==s s :4~ r EIEIEEEE rT5758 65  u mm æe  ue 7d a q o, etam

EFLT:] s stad
s J lilii lll s rumna uq a =o, ergo CmI nsI stXstò s120 IG+11)

Em r s r ret x  Q ry :439 u y 420ꝗ x3
3 +a s s 4 21 sbll rCoeſſiciens D determinatur hac aequatione: Dq ut ꝑ n ꝗ æ2 +9P æ ꝗ u3

s4 3d sJE—— E-+P æ ꝗ. ”a æ o
Eſt

(8) Litteram s numerum quemliber hic poſſe ſignificare, per ſe clarum eſt. Vera itaque eſt

t Ism. 20 IsH29s-a,aequatio- æ§ H 7963 æt.7 +ãa u2.y, Euehenda autem aequa-
st+d Ils+d)

s+a Jtione A ad dignitatem enponentis;, obtinemus hanc aequationem: x æ/ 3æI.y
5a It+a1;

——a—as -S5 P x2.5 quae cum eandem formam liabeat, quam antecedens, idemque ex-

primat, neceſſario in coeſficientibus etiam, cum ea non poteſt non conuenire. Eſt itaque x2 5

s



IO

+d s+305 s7+2 s439. 5+34 st30s+4— s s32d E æ: Ii liniiEſt autem p? 7 d u 7 u 7 F1du; u/=mm° æ; ergo

x arL s a sDq Aĩq u5 q n T q i q u 5430 il? q  ua =o et cum ſ5. IV.)
}3d s 3d li sF3us st3d ss +a -7—= 52059 xa  u u5 q +f[]d x q u F1]™d ui  ua =o

s bS3t8 5 4 73d
r E r setiam Dq x1— ſã æ49 o, unde ſequitur D /ãaq ua, et
s Is ]+d Id) s 4 20 IHæqũ s 30 IGGH3Jl  umm; s]y =q ay v/19 uy m51n1 ny; V”a1 ay7;..

Coeſticiens E determinatur hue aequatione:

ii E St EEECEEEEE: s+38 1 staisli JE— Læ- EEq æpua q ua+pus q usp ur ua p u qus o
Eſ autem

s+d s4 4d s42d sta4d s3d s+ 4d stad s+445 -4a- =x424 S5V48807/7]Y 5V8&Q-p n =œq- na; 0 mFæ dI u; 7 æ 7m; u; 7 umma æ
Es s+4d s st+4d s 4a4d s 5440 8ps +Hd Eln s2044 30 AA- s +403Eq n+7aq u q u+:7aa u  5ũnaæe  ur7:a u qus/o

et cum ſ. V.)
7Z s4d s- sta4d s j st4dcs 5tad Els44-- l n mmo5a st3.--7-ræa u u+rã a u q  +Fua uq nrsm ta q ur

sl41 æ ſãã q nq us o, etiam

l ær ss -17Eq u15ããq u55 u o; unde ſequitur E Fa49 i us, ct
s|

5 Is td Is+d) stad I4 a0) pta +a29 uy' ũ19 uey? v'm:a8 uy vmuasmy
Z 16-Fad)

ãq 57y; ..ſaSeriel quacſitae eoeſficiens (1 ntus A, determinatur hac aequatione:n

sta 5 s+2d s s+mda u;i5Aq FAl +D an q  p nnq 3... P i nomtn q- æu-+D.
5 0—Iiims stnas

5

s+DPp ua q un  DP u q uœn o, in qua mæDn
Ponamus, legem in prioribus quinque coefſicientibus obſeruatam, Iocum habere in
prioribus n coeſiicientibus, ſive eſſe



Ji E——te—
s Is  V&Staio+a s Er I+anx= 79 av' +9 æ7y? V5aauy IEll

 C n
s+cr—mt IGF.ui—mm s+u3)d Iſs F3)ũ) V

D N mAs smũ q r—m+n y i 3d ꝗ i rr) ys—) à Is-Ju-a) 5 —-D dIGHGDDil)
mummilãr s r rJãq r —Dy  q uny .ast1 s+d Stnd s2d EP 5-b-mdst. nA

atque erit P 7vn 54:19 i xn; p ii I N Bl l x1; p i nmVtn

5mdi-stn s+Dnd -Da Stnd s+nd ſna 5+ nd
s +nd ꝗ li x—m+1); P s n2= lEEN q i ne; P s ur 550ũ Y li xI; ergo

st11 s +nd s s4nd s[n x sa 4 s Fad/- smai-A4 i n 5ma— n q i næ +55ũq  æD q æ3... 5Fuſq i no-mtnq  m+D.

s+nd s s-nd 3 s+ndrsti-na—— s-Fnu x rSbntq 'x2  unT9 u ꝗ nœr”n=D; et cum Ju1 q xu+n qſ æ
..a

t+nd s s-1-nd s nu smi s4mds da7 r s+20xFũq un q u: Fd no» q B..F Fæq no—m q  m4n..
s tn@-  E5aq u q j n+€$ O; eſt etlam

i na il s +nd

n PlL5s r r rAY 5—Fd utng ut =æ 0, et A=ſũmſ æũ-+r.
Apparet igitur, Iegem iſtam ſi coefficientes n priores ſequantur, etiam Ftum

ſequi. Sequuntur autem eam priores. quinque coeſſicientes, ergo etiam ſextus, et

es ſex etiam ſeptimus, et omnes, mm inhnitum
cum prior s-nd I5-+nã)

T

s

Eſt itaque xſorn æ 7ꝗ xa4n.7 h a. Coefficiens n ntus dignitatis,

xr

cuius exponens eſt 2 ſiriei datae, ductus in sB terminum (n+1;tum ſeriei quue-

ſitae conſtituit.
Theorema hoe, ſerierum reverſionis vtique graviſſimum, dubito, an alia via,

quam arte Combinatorio- Analytica directe poſiit inveniri.

s stsm1uBreuitatis cauſa, loco, ponatur reſpectiue om, 'm, æm...
u

Pm, atque, formula iam expoſita ſic quoque exprimi poteſt: xTurn 2=2q xrvy;
n

mi

nm

n n n n n1m m m-t n ImQuoniam vero (5. L)  nrn U 'A +Bæ0 8  Cæ
n n

n
n

EN

m —m3e|C..
ll -m ſn-næ E= r aC 2 l



IZ

n n n m I m nl

Lsoa urn  ũnN la atque u=-nm;J——— i
M a 2] J.

n n n n n n

m m: m m+a m m+tn—;I

b= nm Ax C æ/ mò; i m; eſt ctiamll J— JE E——3 l np n n  Nx Jorsmn =æ  om a"A 53 BcC...... N t yl lim+2l

ũ 20 30° nęb N7/ liIdem hic terminus eſt, quem Eſchenbachius in diſſertatione ſua ꝑ. 24. exhibuit.
Esplicitis ſignis localilus per combinatoria prodit:

Val NV i 2 a Nan æ ũ naræ onſagms 1
n

r- 3

y

ESit

it Naom7 ſma m tec l V V.
u

t] a a 4 n
m ſ

omi Nasa Bi cc  D lllIVl

0
II

m y nn 2AorA 5B l

E L æ Av à æ.n 2; 33 4--.atque, ſubſtitutis Claſſium Combinatoria um valoribus:

r- u——on2 æ 5 nuẽ u 28 im o 4 m I]nm Eitm l caliL 2 æ 743/
a4 4+om I iẽũ œc F òp ſd NE

L u;

Am I æ n 55 3 i 3 ECEEE 5
5

 n I5œò  cpiy, e] lſ;m L æ j a ac EREV.
 Om



I3

5 6om ill& +60m2) +co +6õv3+9)

m L a u a

5 6 6
rã

m m n
IDa”g+58:99  &~4 566 l etc.n

rl

æ4

d a5 asExempla I. Sit y= x2p5 2x 2x 53 q22x &xi..
quæeritur ſ;. Eſt igitur l=æsær=iI, dæ2, n=6, onæI,  =tmæ1I3; aæ1, ſ)5,
y=-2 etc... ergo 2ſi=æ ſ20uryſæq; ſẽ dasA30B3ccC +38dD

i&E +1gſEl; asAæ;, bB=28-r3]:+ſ =m  +-m+ æa

3.II 5.9 æl
3 6 IJL3043, cC=3ts rò” v=g5ę 3.7 7 4, bD4:3-+6ſ3

53° 573211

5 226 I4 2.3 E=3ſty m ſP= ſ5& æJ, Porro”>/127.7 9.25 a 343987/V+9, =a55,8 -1830 13 æ  658, 5ꝗ 18564. Ergo
ſ .a x5Xſj  1+ 395593138, II75OI38, õ188) 1 +2:83n

32.5.7.1I 33.5 EL]l llES t 35 35) 3.57.11.13-Si quaereres x;, ſoret, caeteris paribus, S?æ—1I, 'mæ1I, fmæ II, ergo

r

ſ m ury ItasA 1-5h68 &CDD u&' II 6036 650404B mmm tẽlii 357- 30507 u 35 N 8008 yn=3

1382 yr,F571Duo hic termini, quorum alter ad ſeriem x, alter ad ſeriem x pertinet, extra
ordinem, et ab antecedentibus independenter, datis ſolummodo Coeſficientibus et Ex-

ponentibus, determinati ſunt, quod et formulae combinatorio- analyticae æſchenbachianat:

NS

m+2r ir n lil n; 4 5n-1-ſoD= oem ſara  A  \c.... 7eNVayl
L 20 351 næ lliope, eodem modo fieri potuiſſet.

n

A
Stnã Istnd)v Noſtra vero formula, 2ſ1æ ;1 x&m., qua ſerierum reverſio, ad

evectionem ſeriei datae, ad dignitatem exponentis quaeſti, redueitur, Eſchenbachianae

longe praeſtat et grauior eſtt Si enim coeſſicientes ſeriei datae ſic comparati ſunt, vt

digni-
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dignitatis elus quaeſitae, coeſficiens quaeſitus, facilius, quam ſormularum in 6. I.
rropoſitarum ope, inveniri poſſit, tunc etiam ſeriel inverſae terminus quilibet eadem
facilitate poterit exhiberi

Ex. II) Sit data aequatio y æ ax+ bx3, quaeritur I) x per ſeriem aſtendentem

varinbilis y.

Eſ*t Imræ1, dæ2, ergo Xſuorn

rn æ nſſann;m æ
x*ſorns

(s an) S2ns7m Ho+Dy Cum attem
?m I. m2.... mI
I. 2. 3

amalneſt etiam
 a n ãls+2n. s+2€$+I. s+a2an+2... 5/31I. bn yst21

 33+2n I
s.5+2 n+1I.s2n+2.

2 3 n a3ns+3n:I. buys+2n

 1I. 2
merus eſt par, inſerius ſi impar) atque

s. sV. s8. b3ys6 5. Q. SIO. II. h4us+8

3  |a n

as3 (ſignum ſuperius valet, ſi n nu-

ys sbyst2 1575. bæus+4——l ——————————a———

ab a-3  I. 2 2a:+6
I. 2. 3. as+9
s.sV2nI.s+2n+2

I. 2.
5+ 3n—I. buys+am3. 4 asi1.,

æ P 2 P?n a  I. 2.

2) x*, per ſeriem deſcendentem

Quoniam y æ bxz? ax,

1mſan

ſco;n

atque

3.

a2ns
mmIr.m2... mnrI

æ]

vari

I 2n-s
q i r+nYy

SEEEEECEEES n as +3u
abilis y.

eſt 1 æI, Tæ3, d m3, ergo
n—s)

Ii Eſt autem qr+Dn n/ſLm—n;n

s 23—:. 2053;3. 2/6.... n—s+3) asy
I. 2. 3.- n

pm—na® ergo

Gi-33
V

2.n/:
3. 6.

s.2805353.2056.... n—s+3) aay;
B +59 3n b3

6.

4
t

ayè 3s.3. a s. 35. 55

nts

 a:, 3n. b354a 5-6
S51

3b5
5-38

s 5353 235 3+1I a*;ò

s4.2 5 +33. 6 bã 3. 6.. b
s 7sS. 42I5 5+28 a*

3. 6.
S+4

12 b5
lill

3. G. 9. I2Z. 35 V
"a õ,



5I2s 9:3 6-5.38.5.3. a7 5 Ponatur sæ1, atque eſt
3. 6. 9. I2. 15. 1I b3r 1I ntã  22 13llEE 2. 12 4 12avy 35.0.1.45 non4a.la5x /———mm  ——aD

7p5 3.6. 9. 3i 3.69. I2. b 3.69.10.15. 18353.69.12.15.8.155
Euaneſcunt huius ſeriei terminus tertius, ſextus, nonus... 35tus... Ponatur enim in

2€niI Ję y Fllitl

h 3ſormula generali  ſo-n  q na+ny n=pn-i, atque prodit
Iyy nni1445,21, Conſtat vero q;;7I æ (x? a x)2/I terminis tan-

c3tummodo æ, ergo ꝗ;Iy;/m O, atque ſ;y O.
xt-+ad x36 x'4dEx. Ill. Sit data aequatio y' 9 x*  y+ oA+—v4A1.2. I2; I.2.3.4

l 1629a ii mnquaeritur x*, Eſt hic "u+n€n ergo xſa+13$ &m/ 2834..  Y
I.2.3...n

I5æn E s(s30)- ls138

 e4V--nd nI /æm l V-Q34D.723 5: atque y rEſ l 1.3. i TàQ”av h
IG+46)

s(s 49°123.4.Apparebit inde, quanto cum frutu haec de ſerierum reverſione formula

nd I5+09)xſa+n7 J xomy adhiberi poſit, neque dubito ꝑlura adhue, de quibus

nondum cogitaui, er ineſſe.
Sed formulam nunc locolem proponam longe complicatiſſimam, eamque gener-

pe ilia adhuc formulae iam expoſitae regreſſoriae, ideoque etiam
liſimam, cuius. o monſtratio ſacillime poterit exhiberi.
Eſchenbuchianae, de

5. VI.

c) lll +me)ſ g
Ju J qfui qB æ-+D E)ſ T;u+ tuaq/æn EEt HGRC nv,.

nã(en a7
Demon-
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D e m o n

Si verae ſunt priores n formulae, quae oriuntur,
etiam erit formua (n+1)ta. Poſito enim,

tribuendo in formula propo-

s(8)i48 æin; ſſu q;_u 7 ſ+38'

(s antiu, qrd, cf— ds2); ſęſmq;æ a) C q +t4

m-+1):  qtuiqẽam 9 u
fg-

l3

n

r

+mo)5 ma;ſ t xmmqæ,;dqdLm. t

n l

sme) ntH1

(frmd) (g ma) imD; ſi|ſuqtum  ũr;/́ ſuœin.
ar

n

n

ſ (me)LZEEEES)

n; ꝗſuqtn+ ũF òm— ſæquũã. ſ æ t l
atque vltimo loco

me)n+1); ſęſuę; nm =D qf+ duqdun.
luctisque hiſce (n1) aequationibus: (nta, nta, (mnia,.... (mta,

(ęmd)rſ];”σ mm;. ..(;/d);rèẽęn; gtæm; Erit:

ſita generali litterae n ſucceſſiue valores o, I, 2, m....'m,.... n, vera

31 2) +m eſi ds) At2”m+”
sU-8) (5m-)I

(sm) ntmd nm+n qu iba;:  u qfg,m ?n
nòXe/mq)]

l ll

 O(ſdtim2  n—&iuli r c EE ũ
s(oe STSſ æ ne) qfuò(]no)-

ada, ima, ſingulis reſpiftive in (ę]nd)tæ;  ſn1]d)q"ẽa;
nd, q,,; S
(5 md) qrt g4 mv h

m2i .art



I=/42=/7/]—7|9]f&§q-/2432-3&/288

1
2 m1s(gnũd ſmiqtæ-r;  &roxmò, /+d;;t/ntn.... A r m minq 4; mn qũ+d) ioſ-qtaiqt nnq |545 1œę ſonq otra,; ogæ nund-g, s+meXę- n--s tnd, 1130 5 mò;́ to

uru; ga;$; à a a ſF4mni iæe-miann  —i- i t7Hlli Hll H rn

7à n

n
n

n

lã
n Vdà

r7ã

mt); mòqtaqt: mmqt-,ũ. mn-

”n

2l

f(gmamt1;
”n j n

qſæiqæ xnn or -m;D+ r n-Hu qu d.m 876mm. i Dit 41e nſ-1,
ES

lili
1

i

n

”n
n

stC ꝗ2); A qu uæ ql-g5; 4 &E, ſdu qẽ du1  ;-n
ęq;i

1); l Eqta qẽæI æ40m

Quas (n+1) aequationes, ſiaddendo coniungimus, ſummam

inqẽ;s. Eſt itaque 13
 nę;41.5 unde ſequitur s æ q

Eſt autem, pro ſcala  ſæ B v,

Fllitã s H59u ;ru mu. æt u/ricræ

invenimus, 5. IV.) ſeriei vertitalis
IElnc) (ꝗ-nò) ii stnc i5 pdp uF n- Atrndu nq, q; 97æ ſ77ũęn)Si itaque verae ſunt priores n formulièll

f+8 ”+1,

1);

2); r-ſú'æ 5qt u 8  ati-8  æ E rhSiue, vera eſt formula prima atque ſecunda, ctiam eſt, igitur priores tres ſ-
etiam ſunt reliqune quae ſequuntur formulae in, infinitum. Vera igitur formula eſt initio paragrap-

Coroll. E formulã iſta general?, plures ſpecialiores poſſunt deduci. Poſito enim 8 li+nò, prodit

s Iã G4A) 715 qFm+n3 +me lllt h&- mitæ r a 22. P La+&hſ3m17m° I -uZn. ũmammaũqno;m+ nq A- mbD
sFh) ncf +htnd zm+DE triσ 3q æ ſiſtu; cũ3r 4””D ſũ4

+nnIPoſitis vero s ſ;, c  fd, nanciſcimur
r f F li ſ

fma
Fſær œ;x+”  79 ææ q; *n... —aſ4ndym nq]qæmn+n... mr  ĩ

E ſot tru qf BE 1),
Formula

I

i ſili E ã u_—————

t mt?

I9

n n +1I llã llòIES

(sHnrſeXę nò E-E: ne) ęnũ, trad,;;1,38 1d77 ond-5;ũ- ſũę ſnn7ã fo-ni,nqu]ſn-nò, onœg 3  ũ 1/ã Guòt
l s;+ 5-ſnaXeſàs)+In-nexg ſnſo Hp-nd gſeidm nd-8,, f+ut nY 5Iq lilt 0n- I] ́;Lu- ”a; æ e nr llti L llſ1 I'l HEAESS i r Hl iia a

Cnquã- 5g45

+8 ”nqrò|;,

n

r q5ęut nꝗ sũ:-mint l i ẽ+5 n

ſi

vu
n

ndE= K&mntD+8
m

l il l

st1 f qt+e æ] q-5nlu 16-r l

l  ã ́,13r ſ d t tt o- ſe iet autem s æ n f+nd,+n
o, ecun aP O e c. m I aQ I7/ O, e Cc. n ac/ y l ndnd t;mn  /8 tbt- sxœ-ænꝗ- m nq-;L15, atque  3) nci—ds) q Bęœ nq-g4

i+5+nd'l EEEEE: H&ò aE ne
Yera etium eſt (n+ Dta.

5t-4- cfis. f--0.- seto rbipotiMulae verae ſint, vera etiam eſt quarta, cumque. ſic argumentando continuaræe poſſimus quovsque velimus, verae

tropo Q. E. D.
Formula A, poſitis's fh, c o, njutatur in hancò

t" ſut qtnd 4n crò m: liã
ſinſr-rm nt-+h nd,|m+n

fa4 h—+nd)i

rhi ſrnò,n.... òẽ-mmũ/u; tn ,m-nqt-tũœ: ni;”um+D.
f4hEE

d s

s+ md s-md
E  ò pPonantur in formula B loco ſ q, g, reſpectiuu

 44. s

r xn..... ũ
Es4I) 3  no a EN 2u+5 2æ o (ũ n  0). Ergo, pro literae n valoribus I, 2, 3, 4. quibuscunſue,

cCa D

5r75, +4, atque erit
sim

stnd

B n+nq I
s

r rxũn iSſi ro-m—n...... stnd l

a



;t nad rs s4dær4D, 2) q ilit. txi it q uσ u a9 ua q n.
 md 5mã u-nds-nd æ+nd1 i 2rODq- r nœ-nm Hn. :p œa  u6n; u6æ: q 6uHac formula vtemur in altera, quae nunc ſequitur, formulae Eſchenbachianae

demonſtratione.
l

5. VILSi data eſt aequatic y' æx'  ſx+d -x+21  ſr+

li 4d I+q s+a1 Is 421)r

r r rx æ q xI y r na y æ;y r4..
s+nd I(s 4-ndl)

039  or5$y;; q æ. B, V,

erit

D e mo n ſtr a tio.

Is s+d) j Is +20) Is 530)Sit 2 Ay'  By D5y....rQuoniam

y' ax t1  -511  ſæqr eſt (6. I)
Is s s s liv  q ui qur æH  quz3 æ  q ua r1,
rm; æ æa e+y r q u H q æ +1æ q u xt
I24) s+ad s+dy =2 q m ætd q m ri
Ks+3) s+3d
y q æ æt1atque, ſubſtitutis iſtis valoribus in aequatione I, invenimus

E E NESEEo  A a  Aq æa lr+ Aq 13 AQ ua xt

1) 3 4 sHiq itã lltm æ Bq æ2 Eq i?
s12ad st2dCq æ11 Cq n

J
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F SlGEE 5s 444à s 4 5 rũ i s  o2) B=Aqu: v in &æm  F4 æ q ur: ꝗ u &æ 757> u 6. VIL
Coroll. D, 2 pro n æ I)

r ſ 3 Jhll Etę EELI jJ30 c/Iàq u+87" u:Jiqv? uæ=—4 uq 5+7717 uqu;  u
S yaà

7q u (bid. pro n æ2)
rs std sr25733” ar 4 a sta sid2b=àq at37 5+ 7 u quæ—659 n  u+779 e æ-1 5

3tad 3721 s 3d sS430+31 u ae  u m  (bi. pron|=]In oculos hic ſtatim incurrit, legem iſtam, quam coeſficientium fictorum

A, B, C, D valores hic ſequuntur, in omnibus ſęquentibus etiam eſſe valituram.
s is 54 d s +à) snd Isnò)

s r rEſt itaque x* rẽ  u1 y +7 ili? y r... smũ rony
Q. E. D.

5. VIIL
P r o b l e ma

Data aequatione y' 2= ax +d  q:. quaerere logarithmum
naturalem variabilis x per ſeriem, ſecundum dignitates variabilis y progredientem.

S o I u t i o. Es
Si y 2 x ”5rH xti eſt V. et s. VIL)  =æ  ury r

sæd I5+9 srad ust2” 44 t istò)+47q y r +5tãq ay;  =æ v 9 ay æ
rVAdA5Jit  JC spnd I+ni =7v]57q j xy r...+ 39 i x+y erngo 5 s

HGN stna Ktno)uy muæ11 n75;2a1 wmy Poſito

 æx



22 -2°
i

lblt V —I.in log. æ, atque m log. æ Euſt
llt

Poſito iam s mutatur x

lll d ſt] ad alm  nd nldu—Erullls J lſiitaque log. x log. a y ur yvV  0s y r.. 4mg uony f..
Q E I. -2 ut:

Exempla. Sit y ux ſxtv.... erit log. x= log.-  J y +4 yt
y B ryna r v 58 7v\+5b1a y& 3q%s y' +ſ/5 us yo =log..æ a v atã)æ z J

3 8v 2nVſ?qo8B8B 25°0 æar5y i6/”E-A ]+-4—— 5946n r 1 A—— -4+L 3  \æ/ L I5 2 =4t IiBs. 1195 V68 666 2868. σIB  y D etc.lui 5 a:4: æ 515L

1) Sit x tangy, ſiue y &æ x4x5-+3 525 5 5... atque

r 5 (7 23)erit log. x log. tang y log. y +4377S-+55325 +3337
t b]ãt 9 79 45 165 ſ nmi 66 6655  757245  5m ũ7355372: 55286 ron li Vã 62 1273 Z2 55470 ete, =log. y  3 835 15990

I46m 4£..... O).66825

I I.3.52) Sit x =ſin y, ſiue y=2x  5 ,5- +5b

2.5 2.4.5
I 3 5 5 79 114...E3579 t1 æ x 4,3+,,5 207 V L 85,52.4.6.3.10.1

i r 3 5 r 5atque eſt log. x log. ſin y log. y/ 4,; 2.00 30 V--&3
t

73 28 r s5. 9.5. V9;  453 16523.2.3 EESEE yc 7.3° 2.3.27 .255:22 3° 73))L7.9 11.5. II.3.5 66.5 6630 286.33 IOI)2. i Va303 V 2577 æ357 a3.255  21320.5 338355.

I I I hi I
E

log y 5 Trlm 2835 ycs 778056 lill a677757... 3)
Si 3, 8, C, D, numeros ſignificant Bernoullianos, aroiy:

s? a? 5—)æ ſ5556556.
29 245 ſtuũ log. ſin y =log y v4/ uI.2. 5.2344 I2.3.4.5.660

æ

Haec formbla aeque ac anteredens

(nota h)



æ3

3) Sit y 2 ax bx. Quoniam hic ?"x+n æ nò7amsbs, atque, log Xſœ+5

I  —an 20I. 212. 23.-. 3n—IDbn y]n pnu4manvi 2=|\ Yta3n]Bnaa /mb L: j a z 3 4 n ain 2am any by* 5 bæu 7.8 b3ys 9. Io. TI. b4o s
N

erit log x  log 7-  ſ.7 avDa3 5  æ 3.4 Ptæa
ſ Ix

P r o bl e m aData aequatione ar hifœ+i) 4; ſt1,, o&u5 ſrHox+:1 qune-
rere per ſeriem ſccundum dignitates variabilis  progredientem,

S o] u t io.
Pro Stalis p Ina, b, c, d.. J ct q VEXE erit, introducta va-

riabili nova y, vtrique ſeriet ae uaſi V. et vII bil

lllg stastdxti st2a.stac st3J_ A} 4 -amvo-s:- s ii s r s r =q uy aa nny sma uy; vaaa unySubſtituta vero loco y ubique ſerie arſ Liſœr rrerò per Metho-

a r 73dum, ab Hiudenburgio V. C. ſic di am,, golen aarum,
E

4,- -4 -s

al
=3u pR| +79 ur5æ m49 up'æ aſrò q  pſ 1aiſn-

e+dA sd4 s5d 5às: s r

1p'u Fa p æ +753 ææ p ustai ad t:a &t2Vi r r L] iliſmiq u5:Pr un V9 u5p itæ
 =Ltad t

etc. Terminus huius ſeriei generalis eſt

ãl +i515 uapu

r s s+d 344,45 JuEu; stvdsivdſor æ U7q u1 pſ utn V77 æe P un.. F 733m  æom p m..

II Eſ3 j n+D P li æ J erm i r

Ex-

(nota h) facillime ope calculi differentialis, demonſtratur, adhibitis aequationibus? tangy

227 2490—21)cotang- y acotang- æ, et tang y& q4—vxdly ſilamſò tſ
ia 1. 2. 34 1.2.3.4.5.6Leipriger Magoziu fur reine und ongewaondie Maihematick; Zupeites Siuck 1786. ꝑ. 269. Coeſ-

Fſicientes 9 B, 6 D.... etiam hic (vt. in nota h) numeros Bernoullianos ſignificant.
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I I x

Exemplum. Sit 123n2 3813 8C1....  +.xt 8356+Ct..
N 5ſiue +178 æ xt +x) et quaeratur x?. Quoniam hicsæ1, ſ/2 r/d=æ

5 i -uE]

n

xrn =Tl, pPæœrn æmr7 erit x? =1 L ſ+2 uj L
a

0
r iLs  u  117 ſL1v 3 u” t5 3 15 B53 4 u+5 Bl:  C5 8 D”  Utn eb 13 us 5etc...  1'4 ans llCoroll. Formula generalior a1f bitte cirV8..., œx erHxi

ad ſpecialiorem hac 5pho propoſitam reduci poteſt, ſi I numerus eſt rationalis poſiti-
vus. Sie v. c. aequatio ar? +mbi5 c17....  ux Bà2 yx... ita exprimi poteſt:

3 4 5 6 7a +2o. 1t+ bhis  o5... æ x? +0. x O. x2 ſ~ o. x3.... Idem valet
de formula generoliſſima:
@i bitte cart )æ= œx+ BxHx+ſi ZE numerus eſt rationalis poſitiuus.

Sed haec ſufficiant. Agam adhuc breuiter de Leibnitiano ad ſerierum reverſionem
pertinente problemate; quod ipſis Eribnitii verbis Hindenburgius Vir Excellentiſſimus prae-

fationi operis de Infinitinominii Dignitatibus p. XV. ſeqq. inſeruit.

s. XP r o b I ee m a
Sit data aequatio O oIy O2 O353+047t+ o55'...  IO+ IIy

 I25? 135+ I4t +I155....1  (œO 2 225? +2353... i+ꝗo+31Iy
325°3353....)J8&+41y... sit... etc. (k) exprimere per ſeriem, ſecundum

dignitates variabilis y progredientem.
L

S ol ut io.Nihil aliud neceſſarium eſt, quam vt in aequatione ficta æ Ay By- +c&y
Dy  Eys determinentur valores coeſficientium 4, B, c D, E... quod ſic fiat:

Cum2 Ay Vilũ u Cy3 Dy- u Eys.eſta2 h3?  bBy biBy*r  bBYS. ciCy3  c4Cyt Cys..
uas 34Dy4 SDY'.2  esIys.

un n nnna uni

Aequstionis coeſficientes loco litterarum numeris hic deſignati ſunt, qui itaque tantum fiẽtitii ſeu
ſuppoſititii ſunt, quorumque notà ꝑrior potentiem litterae 2, poſterior, potentiae litterae y aequalis
eſt, ad quam coefficiens pertinet De ĩ vefſficientium per numeros notatione Leibnitiana egit quo-
que Hindenburgius V. C. Nov. Syſt. Comb. p. XXXV.

r



Subſtituantur hic valores in aequatione data, atque haec prodit formula:

O= (O17  o2y 035 o47 O5)5...)
 IO IIy+ i2y? +135+ 147...) Ay By?  C8  Dyt E....)

o+217+229-r2333...) O:By?  biny?  h4liyt 4 brByS....)
GO 31I 325?...) iCy?  ctCyt  c5Cy5....)

~40 417.....) *Dy*  òDys.....) F (50....) &Es....) ſiue
Lo J- ory o2 y? o33 o4 y+ o5 y-1I0 4 0 B 10 C 1I0 h  I0 E 11 +I1 BE II C H II1 hO

 12 A I2  1n C13 4 13 B 14 44 200B 208383;  20608  200658
 21b3  218B8  aIhB 22 bh23  22B

 233 305C 3000C  3065C
 31 3C 3I cC

32C
 40D  40 5 41b4 N

500L
Eſt itaque
A æ onr.. IOB ſoa +II A  20 ha]: 10
c æ ſo3 11 B  208 30 uc IO

122 4 21h8 JB o4+ 11 C+ 208  30 cC 405D]: Io
 I2 8  21188 31 C

13 A4 22 h8 i JE æ/ o5+ II D  208 30 cC 40 BD 50 OE IO
12 C+ 21 4B 31 caC 41 MD
13 B 22 3 32 5C

l

l]

14 4  2353 3llD IndexL



28 —_3Index, ad claſſes combinatorias pertinens, eſ 4, 3, C, D... t)
LL 2, 3. 4Lex combinationis complicatiſſima, quam hic coeſficentes ſeruant Leibnitio

urbis perquam obſcuris pronuncſata, ſignis hic combinatorio- analyticis clariſſima red-

ita eſtt Iudicari itaque poteſt, etiam ex hoc exemplo, qua vtilitate, quoque com-
nodo, ſigna analytico- combinatoria in Analyſi poſſint adhiberi.

Caeterum apparet, coefficientium B, C, D, E etc. nullum extra ordi-
nem his formulis exhiberi; quoniam aequationi, qua determinatur, omnes in-
ſunt antecedentes. Si itaque deſiderentur formulac,, quibus valores coefficientium
iſtorum, datis ſolummodo corfſicientibus, et ab antecedentibus independenter, exhiberentur,

opus eſt, vt in qualibet aequatione, valores antecedentium ſubſtituantur. Fiat hoc,
et has nanciſcimur aequationes:

4 onio
B 02,100  OLII.IO?2 20.018, 13
C 338  Onnlioo 4 œn L; /7 õœoit. ii”-+ &ò: oi Jio

oLè
300131u o3,a1 Jjy? 04,1000  oL.13] 10  Vo.oL; 15] 20.017.12] i]”] OEZIEERIGE

oræ 20,022  (6)0.01.n.021  (4) 20. or} ail
 o3.11) orẽ,2a G) 30.01. 2  (6 20.012.næ

()o i. Lb o 31 3 oi3, u &).a1,;: G) on..at à, cit+Dn. on oLu3
()ę.ort. u 1i]0 OIGH 44i

20,30.04

ubi. numeri, parentheſibus incluſi, veros ſignificant numeros.
Quos valores, cum paulo accuratius contemplatus eſſem, legem in iis inveni,

quae antea nondum eſt obſeruata, quaeque haee eſt:
Continet coeſficiens quilibet:

I) Vnionem, cuius nota prior, o, poſterior, numero coefficientis quaerendi aequa-

lis eſt, ductum in 1
3) Se-

Valores claſſium ombinatoriarum hie occurrentium, depromi ꝑoſſunt ex Tab. II. huic
libello adiuncta, ſcribendo ubique loco B, 4, à æ, reſpetive 4, 5, C, D, E..--
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2) Seriem binionum, ductam in 1, ternionum, ductam in 163, quaternio-
num, ductam in 14 ete,, earumque omnium poſſibilium, quae ex datis coeſſicien-
tibus (excepto unico 10) formari poſſunt, legemque ſequuntur hanc:

3) Summa notarum poſteriorum aequalis eſt numero coefficientis quaerendi, cuius
complexio ipſa membrum eſt, griorum vero exponenti claſſis, ad quam complexiò per-

tinet, demta unitate.d) Coeſficiens numericus, in quamlibet complexionem ductus, eſt quotiens, or-
tus, ex diuiſone numeri permutationum, ad complexionem pertinentis, per exponen-

tem claſſis ad quam complexio pertinet.
Complexio v c (a) 20. oI. o3 occurrit in valore coefficientis D; eſt itaque

Eſumma notarum poſteriorum o+ I-+33, quoniam D quartus eſt coefficiens, prio-
rum vero, 20-+0 æ3I, quoniam ternio eſtt. Coefticiens numericus 2, du-
ctus in complexionem, eſt quotiens, ortus, ſi numerus permutationum, ad complerio-
nem iſtam pertinens, 6, diuiditur per exponentem claſſis, 3, ad quam complexio, quo-

t o eſt pertinent In alia complexione (3)30. oI?.o2, quae etiam valorem

nam ern Hcoeſficientis  ingreditur, eſt ſumma notarum poſteriorum O I I274, Jrio-
Nrum 3+0+004I1I, et coefficiens numericus 3/2.

Diximus ſupra, complexiones omnes poſſibiles, quae ex datis coeſficientibus for-
matae, legem ſequuntur pracſeriptam, exhibendas eſſe; notandum vero eſt, nullam

l m vice ſimplici occitrere poſſe, ſiue nullam complexionem ad-
complexionem ꝑ us quamittendam eſſe, quae, mutato partium, h. e. coefficientium ex quibus compoſita eſl,

ſitu, iam adſuit.d 15 ope omnes complexiones poſſibiles, ſine magno erui poſſunt
Metho ur1, cunlabore, inueni quidem, afferre autem nolui, quoniam, praeterea quod ipſa facillima ſit,

ſconſiſtit enim in numerorum diicerptionibus (m) atque variationibus eius inueſti-

dſill ſ Methodi iſtius ope ecoeſficiens quidem quilibet extra
gatio etiam, nonI ris e. llltd t bus independenter datis ſolummodo coeſficientibus, poteſt
ordinem, ab antece en rdeterminari, ſed commodum inde proueniens, vt opus non ſit coefficientibus anterio-

ribus, alia ex parte perit hic fere totum, et multitudine membrorum tollitur, quae
iam in coeſficiente quinto permagna eſt. Verum tamen ſi quis terminum aliquem extra

ordinem deſideret, methodus alia quaerendi eum, al antecedentibus independenter,

r D 2 nulla
m) lufinirmomii Dignitt XXII. ꝑ. 73.

Ihid. 5. XxVIi, 4 p'” I29.



a
nulla ſuppetit. Patet autem, quaerendorum, ſiue independenter, :ſiue per anteceden-

tps, terminorum in hoe aliisque id genus problematibus, leges, nulla alia ratione poſſe,
tam breuiter, tamque perſpicue, tamque etiam ad vſum accommodate, quam formula-
rum combinatorio- analyticarum ope, exhiberi.
i Res ipſa tam memorabilis mihi viſa ſfuit, vt plane ſilentio eam praeteritæe no-

lnerim, praeſertim cum coeſſicientes etiam ſeriei, quamcunque dignitatem exponentis
ihtegri poſitiui litterae 2, per y experimentis, ſimilem Iegem obſeruent. Conſtat enim

N, ad indicem 4, B, C, D.. pertinens, ex ſerie con(n)nationum, ducta

LI, 2, 3, 4-
l

in 10, ex ſerie con+ )nationum ducta in 157@h te. usque tandem ad
con(2mmn)nationem unam peruenerimus, quae ducta eſt in 17C-1, Serierum iſta-

rum complexio quaevis multiplicata eſt in coefficientem numericum, qui eſt quotiens,
ortus, ex diuiſione, producti e numero permutationum, in n, per exponentem claſſis;
Ssumma notarum poſteriorum aequalis eſt m, priorum exponenti claſſis, demtis n uni-
tatibus, habetque quaelibet ſeries complexiones omnes, quae ex datis coefſicientibus
ſexeepto, ut antea, unico Io) ſic formari poſſunt, vt legem iſtam ſequantur.
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T HE S ES.
I.

Ad iuuenum ingenium acuendum et formandum, aptiſſima Geometria eſt.

II

Errant, qui exiſtimant, lucis et ſoni reflexiones ĩisdem plane legibus contineri.

I,.
Varia argumenta, quaè contra motus exiſtentiam in medium attulerunt veteres

philoſophi, merae ſunt argutiae, mera ſophiſmata. Dari veras, easdemque grãuiſſimas,
difficultates in motibus corporum definiendis, Optica oſtendit cum Aſtronomia.

IIII.Nullius corporis poſſumus in Phyſica aut: Aſtronomia motum definire abſolutum.
Motus, quos nouimus et definimus, omnes ſunt relatiui.

Formula Cl. Fiſcheri (a)
a

cis 6 eab 8.9 cĩat
A) x =3 7I B? EiE BIO etc.qua radicem aequationis 0 æ a bx  ex? exhibuit, a formula Cardani tota pendet,

et inde poteſt derivari, tantum abeſt, vt illa ad formulam a Cardanica diuerſam et
fimpliciorem viam monſtrare poſſit; id quod Fiſcherus non vidit, operamque adeo in
collatione formulae ſuae cum Cardanica inutiliter collocauit. Ponatur enim in formula

iſ I a /1 a 1 b(iN 137 ID A I at I bCardanicax æ/v;—————4Vt +—4—D 1Vim-VI D&-——/5/5i
llli

l

2c 480 a2.7997 l 2 \ie 27”7:e'/
I a 1 bbreuitatis cauſla 4, vſx -v12æ B, atque eſt
2 c 4 c 27ci,/

81m—-}—+-—/-&§& 3 3 3xæ7/7/V —A B +V  ADBæ VBE AVB A
Eſt autem:

x2I I 4 IV3E A B' A 38 A  BIJ 5

EvE a =B u A ?ar Tr 'ar  ete2 1 8 I Iæ jErgo 2 Gusa B at ę8 as rv

Hinc

Theorie der Dimonsionsætichen Th, ll. s. 211, a13. S. 26-59.
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etc.33 Ni 3 r1 3ũ a re~ æ) +uc tcuius aequationis ſ terminus quilibet in ſeriem infinitam expanditur, prodit

x 4 I e?as u2 3t- h but|]æluſi5u- 2σſe,eb 2 bæ 24quae formula, facta Coeſficientium Binomialium numerica reductione; ipſiſſimam Fiſiheri
exhibet aequationem A.

VI.
Falſo Fiſiherus exiſtimat, (b Dignitatum huiusmodi:

y GV+ b+c6tde+ f-+ ete.æ
Euolutionem complicatiſſimam, taediique pleniſſimam eſſe, et quidem per ſe ac ſua
notura, remedium autem tollendis difficultatibus afferri nullum poſſec Scilicet
Methodus, pro huiusmodi dignitatibus longe facillima, Hindenburgiana vires theoriae æiſche-
rianare tranſcendit, quae Complexionibus tantum, ſiie ſectionibus vtitur numeri definiti.
Adhibitis autem Complexionibus ſimpliciter, admiſſis quidem repetitionibus, quarum vſum
Fiſcherus neglexit, formula prodit combinatorio- analytita,

Pro numero n, et qualitate, et quantitate, quocunque:
Jn æ4 n nſqn-i aA n; vVB. ſian-m mM.

e, d, e, f. 8)Pro numero autem n integro poſitiuo:

ſum æ N æ ar 2—at 'a Ba VB nas c.....N
(,b,c. d...) o, c, d, e.Complexiones autem ſimplices rerum quotlibet datarum a, b, c, d, ſecundum

Indicem Claſſis vel definitum vel indefinitum quemcunque; h. e. ClaſſesA, '3 'D..N,
per regulas ac formulas ab Exc. Hindenburgio (Nov. Syſt. Perm. p- XIX. atque Infin
Digh. ꝑ. 17, 18, et 157, 158 traditas, pari facilitate per elementa propoſita a, b,
d.... exhiberi, qua numeri poſſunt ex notis vulgaribus o, I, 2. 3... ſeribi ex or-
dine; quo fit, vt dignitatum hie propoſitarum y reddantur longe facillimme Euolutiones.

Ex-
Theorie der Dimenfionszeichen Th. I. 5. 50 S. 32.

(c. Henc formulam, pro numẽro integro poſirivo n, excitsuit quoque Clariſſimus Toepſerus in libelli:
Combinaturiſche Analyiit uud Theorie der Dimenſiousueichen, in Porallele geſtelli, pE”- 154. et Tab.
vii, II, 5ed ibi, typothetarum vitio, poſirum nYI pro nVI vel ſ. atque etiam Corf-
ficiente; exeiderunt hinomiales o°, æ5, 2&..., uod, vt monerem lettores, harum rerum
non ſetis peritos, me rogauit,
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VII.Expoſitio Legis, qua corſficientess numeriri dignitatum a ſerie

I E] I.3:5
b

1æ VvVv —7V V6 —A ete.2.3 2.4.5 2.4.6.7(quae ortum 1 exprimit per ſinum ipſius y) continentur, vires Theoria? Fiſcherianae ſu-
perat. Ad Complexiones enim illa ſimplices, non admiſſis repetitionibus, dedueit. Hinc for-
mulae prodeunt combinatorio- analyticae,

pro dignitatibus, prima. et ſecunda
-a Lllt it. rae-

a I ll uL.a 2.4.6 2.4.6.8.vv2VV4* +H 224uvt A-I.2 lil 34 3.5.6 i 3.5.7.5 357.9.007 etce.
pro dignitatibus, tertia et quaria

n; r1 L.3 3l 1.3.5 ſI I llv---11I1Vv 4,--—-1I  A-I.23 1.2.3 LIæ- 2.4.5 L1æ  Lũi 45 ũ 24A+ 7)
I.3.7 ſ1 I ĩlt ſll]

3:

ĩ555 v 7 5ã 7 ſſ+ete. (e
74 2 ſ 1) Ai rr 3 246 rI II-1235 7 5,.8  æ t́7œ æt ſy æ2058 1,. æ.mu

pro dignitatibus, quinta et ſexta
3:5.7:9.10 i 4° ſ& 5 F

.5 I. B I.3.5 B5, 46.., r, y4L357 BI.2.3.4.5 2.4.5,: 32/ r J 3) 2.46.8.937455 1597 ete.7)

n6 24 B i 246 B 1vWe 4.5-8 B1.2.3456 iũi 38G8  3573 5æ 35191 76 ete. (ſ)
fimiliterque in reliquis dignitatibus, ſic vt

in ſeptima et ofova dignitate Terniones
C

(d) Cf Praeſatio huius libelli(e) Hinc ſi 22 adeoque ſin, verſ, 22æſin, verſ. xæVv, atque væ2y?, ſiue G) =y, erit

2,, 21/2N23 ſLné/ 135 r1 I ITVVN
1.2.3 3 12300 24500 253 D57 73G/-Series haec eſt Fiſcleriana K, diuiſa per 2. 3. 8, cuius legem exponere non potuit. Theorie der

Dimenſ. II. Th. ſ. 33. S. 128.H à buroius Vir Celeberr. Claſſes Combinationum ſimpliciter, admiſſis quidem reperisio-

u unis a a T, D.., ſed, non admiſſis repetitionibus, ſignis A, B, C, D.

m

notat, ſubſeripto ſimul ſngulis Cloſſibus Indice, ſinon idem eſt in omnibus Claſibus, ſed diverſus, ſiue

B' CCoefficientibus itfsc b e) æ 8 v.., tic. ſiue, vt hic eſt Cocficieniium tantum numero:
E]

B B Cbl  ete, vel y  b c a tte. Quod ſi vero idem manet per omnes Claſſes Indexæ,

tn,  (a, a ,tformulae ille combinatorio- analyticae, more conſneto, non ſingulis Claſſibus, apponitur.
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Qb

C

XYI 1: r1r I 1vVIIPtl 56 E 5 7N 7? 5 7 5 ot Eũ3I 7

5? 3 Iet in (n+ta et (2n+2)ta dignitate, Ntiones occurrant; ad indices nimirum Iũi Et-
h)

I A rTr I I 1Ipro (enI)ta, et 1I pro (n 2)ta dignitate.5705 V -QuVU a2- a- R2 urhul

Viii.
Ex VI et VII liquido apparet, peſſime et ſibi et lectoribus conſuluiſſe iſcherum, quod

Complexionum tantummodo numeri definiti, et admiſſit quidem reprtitionibus, rationem habue-
rit, reliquns autem Complexionts omnes, admiſſis et non odmiſſis. repetitionibus, ſimul cum
Permutationibus, neglexerit. Scilicet 1ſcherus V. Cl. hauſit ſua quae habet et fundamenti
loco poſuit, omnia, ſigna nempe dimen ſionalia, quae vocat, eorumque per numeros euolu-
tionem, propoſitiones etiam de Infinitinomii dignitatibus elementares, quae Methodi potentiorum
inprimis ope problematibus aliis quam plurimis accommodantur; haec omnia hauſit æiſclierus
ex Hindenburgii Viri Celeberrimi libro, cuius ne titulum quidem nominauit, de Inſinitino-
imii Dignitatibus, in quo Methodus Hindenburgiuna ſolis fere complexionibus numeri definiti
admiſſis repetitionibus continetur, neglectis reliquis Complexionibus, Doſtrinae etiam Combi-
natoriar in vniuerſum vſus in Analyſi, praeter duo illa Problemata de ſeſtionibus numeri de-
fimiti, non tam clare atque perſpicue, vt factum eſt poſtea, nec verbis nec exemplis expoſi-
tus, Choraſteri fica denique combinatorio- unalytica non adeo perfecta et numeris omnibus ab-
ſoluta eſt, vti ea in altero Hindenburgii libro, biennio poſt edito: Novi Syſtematis Permutatio-
num Combinotionum ac Variationum primat linen?, apparet. Atque hunc quidem librum
Hindenburgianum expreſſis verbis in Praefatione libri Iui excitauit iſtherus, ſed tamen, cum

combinatoriis, quae in eo tractantur, problematibus, ſusque deque habuit, haud dubie
propterea, quod horum problematum in Analyſi vſum longe maximum non perſpiceret, exi-
ſtimans, ſe poſſe, alia prorſus, et longe faciliori ratione, quam ſi lectores per combinatorios,
qui ipſi videbantur ſcilicet, anſractus deduceret, ſheoria? nimirum, quam vocat, ſignorum
dimen ſionalium ope, ea omnia, quae Hindenburgius praeſtitit et praeſtare poteſt, atque etiam,
ſi Diis placet, maiora efficere (ẽ) Quam vana autem haec fuerit, quamque miſere eum fe-
fellerit ſpes, euentus docuit, et amiciſſimus Toepferus, edito peculiari, bonaeque frugis ple-
niſſimo libello (Combinatoriſche Anolytick ete.), inprimis autem huius libelli lectione vltima,
docte atque peregregie demonſtrãuit.

Quodſi autem FVſcherus in propoſitionibus atque problematibus facilioribus ſibi conſulere
non potuit, in grauioribus eum lac longe difficilioribus combinatorio- analytitis hoc potuiſſe
veriſimile non eſt; quodquidem argumentum, per ſe grauiſſimum, plenam demonſtrandi
vim accipit, ſi cum iis, quae hic atque in praeſatione propoſui, comparatur.

52

1) Expreſſis verbis contendit Fiſcherus (in Praeſfat. p. V,) unicam et ſimplicem et facilem churacteriſti-
cam, a ſe adhibitam, ad problenatum ab Hindenburgio propoſitorum (Nov. Syſt Comb. p. XXVI-
xXxXII durere poſſe ſolutionem. Signa nimirum intelligit dimenſionalia, ab Hindenburgii characte-
riſtica combinatoria deſlumta, ſed vuioſe expreſſa et cum derrimento Harmoniae, quae in coneurſu
ſignorum Hiudenburgianorum conſpicua eſt, et ocesſiohem adeo, sropoſitiones nouas reperiundi,
pigebere poteſt. Toepf. Combin. Analyt. S. 561.5. I48. Nota è und S, 170173-

TABU-

9V]]..
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TABULAE COMBINATORIAE
1) Sectionum ſiue Diſcerptionum Numerorum definitorum inde ab I- o.

2) Valorum huiusmodi Sectionum numericarum, poſitis literis loco nu-
merorum et additis Permutationum numeris.
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Complexionum Cilaſſes, ecum Coefficientibus polynomialibus numericis, ſile numeris

permutationum;. poſitis pro
Numeris I, 2, 3 45. 6, 7 8, 9, I0 Tabulae I
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CORRIGENDA ET ADDENDA.
Preef. 2. V. lin. 3. lege ſpecimenp. Vi. lin-7. exrum valores ib, not: ſ&) lin.

vit. deſunt purcta.... p. VII. not. lin. 7, l. 207:2 varta ib. lin. L 20 p Vil.
lin, 3. l. accommodauit Diſſert. p. not. (b) lin. 10. l Hine, pro p&. 3. lin, 6. l.
ptæσ+n ortbDndic P4. lin. 1, 2, 3, 4 t5. in fine deſunt puifta.... ibid. not,
lin 1. L. Pxr1 pP. 6 lin. 2. deeſt ſignum ib. lin, vlt. deſunt puncta... P-7-

I nd)lin 2l.pſA, B, c, D,....] P.8. lin.  l. y 7 9 not g) lin 4 I
staIta-2 r6ny p. 1L. lin. 7. l. et cum IV p. 13. lin. 4. l. "in=æſfm ibid.

286lin. 1I. I. om  1I p. 22. lin, 11I. l. 5 ibid. not. b lin. 51. \B, C, D...
P- 24. not, lin. 2. l, nota prior potentia? ſ. 30. not. ſe) lin. 3. I, poſitum ũũ pro æ
vel N

Praeterea monere conuenit,
1) CI. Toepferum Claſſium combinatoriarum A, 2B, C.... indefinitas mtas, ntas...

exhibuiſſe per 2, 2.... (Combin. Anal. p. 161, 162. et Tab. I, i.) pro quibus ego litteras
formae maioris, ſed pariter Iatinas ®M, N.... ſubſtitui.. Scilicet Exc. Hindenburgius, pro
huiusmodi Claſſibus indefinitis, vſus eſt, quod optimum eſt haud dubie, literis; non maioris
ſed plane alius alphabeti, quod ſrriptas refert litteras latinas Infin. Dign. XXI, 7.p. 85, conſ.
P 93. ete.). Sed huiusmodi litterarum in typographia. in qua Toepferiana illa et hace mea

rdiſſertatio, formũlis exſcriptae ſunt, non ſuppetebant exemplaria.
2) Pro ſignis

Eſchenbachianis m, Im, Im, im, ¥m Vm, Vim... 'm (e Ser. Reuerſ. p. 23- 2355
Toepf. Tab. VIII, A, B) 4

ego poſui ſigna om, 'm, tm, ?m, m, sm, 6m... "m (in hac mea diſſert. ꝑ.

1I3.)ne quis ſigna haec paululum inter ſe diuerſa, diuerſum etiam ſenſum habere, et inter ſe
diſcrepare, exiſtimet.

3 Si eueniret, vt in formula, ſeriei inverſae terminum generalem exhibente
s+ud I(snd)

r3a+1 5m1 rny; (;ag. II. ſeqq.) fieret s  nd =o, adeoque etiam
mæo, fore, quia om=æ~+ et '*4/29 =iC... &ſil/1I1/]17/. oVl

Taqa 5B coc  n'N]xæſorn æLi
L lE——r ſ4 20 303 4 nœ*  Xx*r B, 5 8, hlN in, a2;, 3: 4, 5.-ſiue etiam æ ſor€ 7Flog. qurn xXætn
Erinnerung an den Bòchbinder:

Die Bogen mũſſen, wegen S. 18, I9: nichit zu tieſ geſalat, und nicht u ſtark beſchnit-

umiil
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