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PROOEMIUM

Demonﬁrationem profero theorematis, quod certe magni momenti
inuentum putandum eft. Illad enim problema refoluit: Quid fit ex ¥,
quae funétio eft quantitatis x, fi x & b pro x ponitur? Bafis ejusdem
eft theorema quéam’;:nus inuenit, omnem funftionem quantitatis x,
reduci poffe ad formam: Ax° ¥ Bx o+ Cx® v Dx? v Ex4 etcet. cui vt
mihi videtur, ob vtnhtatem non multum cedit. Cujus theoremans magaum
momentum vel tiro in mathefi fufpicari poteft. Vtvero eo i;agxs ipfius
attentionem excitem, liceat mihi obferuare, niti hoc theoremate theo-
fiam maximi et minimi, vtilioresque regulas ex illo profluere partim
ad inueniendos logarithmos fyftematis cujuslibet, partim ad detegendas
tadices mumerorum et radices aequationum, Qui fcire cupit illius
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vlum, inftitutiones euoluat calculi differentialis Euleri, cnjus pars pofte-
rior praecipue, theorematis hujus applicationem continet. At fortafle
quis ex me quaerat, cur theorema illud Taylorianum dixerim. Notae funt
rixae, quae Taylorus habuit cam Mathematicis fui temporis et praeci-

I B 11i Plagii ill fauer ii tiones
pue cum IoanneBernoullio. agii illum accufauerunt, quiinuentiones
Germanorum vt {uas protulerit. Quae accufatio maxime patet ex integra-
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etc. Cen expreffionem illi theorematis noftri fere fimilem) quod Leibni-
tius publicauit et poft eum quamuis alio modo Toan. Bernoullius in Ae-
tis Eruditorum. H’inc accufauerunf eum obfcuritatis, qua plagium oc-
cultare voluerit.  De hoc autem theoremate cujus demonftrationem
exhibeo, per[uafun‘]AmiBi eft, Tnylo>rum Mius effe inuéntorém. Ejus
énim in nullo lxbxo ante Ta)lorl mcthodum incrementorumm
directam et in ucxfam A, MDCC\V editam, qua hoe theoxema
continetur, veftigia reperiuntur. Itaque L’ Huilier in libro - Expefi-
fion ¢lémentaire des principes des caleuls fupérieurs,
hoc theorema a Téyh)rvo:éué‘l’utum effe dicit. Tayloras demonfiratio-
nem addidit theoremati. Quo modo difcrepet a noftra, iﬁ fine libelli
obfervari poterit,
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git y funélio variabilis x5 quae quidem variabilis {i augeatur vel mi-
nuatur quantitate Ax, mutetar fun€tio'y iny’; fi porro x crefcat vel
decrefcat quantitate 2 Ax fiat y” exy.  Similiterque defignet y” valo-
remmutatumefunétionis. afipro.x ponaturx . 3L X velx — 3 A x
et-generaliter fiat yN ex y fi pro x ponatur x = ndOx. Sufficietautem
variabilem concipere crefcentem tantum, quandoquidem quae de incre:
mento fun&ionis per crefcentem variabilem au&tae demonfirantur, vl-
tro ad ejus decrementum per decrefcentem variabilem ortum applicari
poffunt, modo Ax ponatur negatiuum. Iam vero primio perfpicunm eft
y” etiam ex y' nafci, pofitoiny’,x A xprox. Nampofitox#2 &xpro
x in funftione y, vno actu fit eadem quantitas, quae pofito x A x
in y, et iternnt pofito xR Axin y’, per duas mutationes oritur. Et
generaliter: five in yN—!, x*A% pro x pohatur, fiue in Yol
xH2 Ax, five in yN—UL x 3 A xete. ponatur, orietar eadem quan-
titas yN, quae yno aftu nafcitur pofito x ¥ nAx pro x in funttione y.
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Sit

L 1L TIL
y—y =08y Ay —ay=nly A'y'—0'y=0dly
iy =075 By'—=QAy=0%_  O0%'— Aly'=0dy
y'—y'=0y" Ay'—=O0y'=08%"  AtyT=Oy =0%"

etes ete. ete.

Facile perspicitur, Oy oriri ex Ay, fiin Ay ponatur x A x pro x.
Nam Ay= y'—— Veek Ay —*y'/—- y' Sed cum y “ fiat ex y = pofito
xR Qx pro x in y fimiliter ac y " ex y, pofito x = Ax pro x in y, orie-
tur y — y'ex y — v, hoc eft, orietur Ay'ex Ay, pofito pro x,
xkOAx in &y. Eodem modo demonftramus, [A%y’ fieriex Ay, fi
in A’y, pro x ponatur x+AX. Cum enim A’y = Ay’—- Ay, et
A’y = Ay"—Ay'; porro Ay” et Ay’ nascantur ex Ay et Ay po-
fito X" A% pro x, perfpicuum eft Ay”— Ay, fea A®y" oriri ex
Ay — Ay, fenex Ay, fiin A’y ponas x Ax pro x.  Generali-
ter; ponendo x4« AX prox, in A%y, producitur Dy

§ 3
Funttionis per fucceffiua incrementa ipfius x fucceffiue aultae,
valores omnes componi ex differentiis §. 2. indicatis poffunt fecundum
formulam generalem hoc modo expreffam, vt fit,
n(n=—1) n(n—1) (n—2) n(n—1
yN=y+nAy+I 2 Ay ke ——-—Az)f"I*—--—-——-—2

1. 58, 3 %3

“«

(n=—2) (0—3)

A%y === AD
T S



Regula data valet pron=1, n=2, n=3. ERf enim
y =% +Av
Y =yk2ay¥Aa’y
Y =y¥3ayF3A'yHAY

Iam vero {i illa regula valeat pro numero r vt fit

Ry clr e e D —d g o TR
}—)'PrAY'PL 5 A)+1, = : AY+1. .
(r——z)(r
Dty — i
3 4. ¥ Y

demonftrari poteft, eandem omnino valere pro numero r " 1, propte-
reaque pro quolibet numero n. Ponatur R *I=Netr ¥ 1=n
et fit

rlr—1) 5 r(r—I)(r “ r’r—1)
szy’PrAy’I‘ ————2 ’*“ - 3 A”I‘y—._L —_—
(r —2)(r—=2)

3- 4

Ex hoc orietur yR 1 fi ponas in yR, y’ proy, Ay pro Ay, A’y pro
T Yo —— —— ATy PO Ary.

47- s savand P R——

Unde erit ;
rlr = 1) r(r—1) (t—2
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r(l‘—l)(l’—'2) <r-3)A+y"—"_+ArY':
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Sed eft

Yy =8F AY

Yy =LV e ]
Ly =87y T A’y

etc.
[_\r_\":[;r)'h}‘ Ar'{*xy
Erga
}Rﬂ_v.}drr{qn)+(r"‘1)rA:y €r+’)r<i'3_'L)Asy+
= T

(i'+I)r_(r—-l)(r-z)A4y+__+(r+I)r(r——l)—‘—_:

I. 2. 3. 4 1. 2. 3 —
i, )) y’f‘A”"y

r

0 00—
yaa o 3

BT T — (n—(n =

= Sy A —

§ 4

Qualiscunque fun&io quantitatis X concipiatur efley, fiue .alge-

QN Ly e Al

braica fiue transcendens, ‘fine ex algebraicis-et transcendentibus funti-
onibus utcunque compofita, femper y exprimi poterit per feriem hus
jus formae, fiue finitam fiue infinitam: A b B xrk € x 27 D &3 &
Ll : 1 adbxex?dpomea- g
€ x4 s ete.  Nam fixcontineatur forma 5 haec in
: akbxdex -
feriem recurrentem femper mutari poterit.  Si y vero fit funétio trans-
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cendens ipfius ¥, reduci ad expreffionem indicatam pariter poterit. Est

X2 x3 x4
e. g log. mat. (1 vk x) =x — — ok — — Jetes fin. x = x —
2 3

x3 x5

5
3.3 - 1.2.3:4.5.

etc. Similiterque respe€tu caeterarum funétio-

2
: n

num transcendentium res fefe habet. Et cum x? = 1 v nlx = —
2

a n3 Y n#
(lx)* g —— (Ix) 3 ——— (Ix)#% etc. clarum est, termjnos
T=0E3 .0 3ud
m
formae M xn ;- quibus poteftates quantitatis x funt fraftae, quoque

exprimi poffe, per feriem finitam aut infinitam formae

A DxH Cx?*DxIvp — —

§ 5.
e atur ATy ere Tanetio enetra danc feriem expreffa,

cujus feriei termini, fi pofito x« A x loco x, fecundum theorema

binomiale euoluantur et ab orta hoe modo fun&ione y’, fi y fubtrahas

tur, differentia Ay hac femper forma continebitur

Ay=AAx+ B(AX T C(AXx)3 DA — —
Ayl s ..

et =L = AR BAXHC(AX) ED (AN — —

AX

vbi coefficientes A, B, Cetc. vtcunque conftantes et variabilem conti-

geant, nulla infefe complectentur A X. - Quum eodem modo, quo Ay

‘

ex y oritur, etiam A’y ex Ay oriatur, et A’y ex A’y et cet. patet,
B2 :
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AT L A
fimili etiam modo ac —= expreffa eft, exprimi poffe —<— — }: oto,
AX Ax?) (Ax)3

Fiet hoc modo,

(_Al)zA'-b BFAx+ C(Ax kD (AX) ok ——
(ax)

A;. 5 = - % 77 3
%Z\%ZZA T BAx R C(Ax)" & D'(Ax) = =

Etc.

§ 6.

Quantitas conftans femper major quantitate altera variabili, quae
tamen variabilis fuperare poteft omnem quantitatem conftante illa mi-
norem eft limes iftius variabilis quoad magnitudinem.
Sic in aequatione y = A — Bx erit A quantitatis y limes quoad
magnitudinem. Quantitas conftans femper minor quantitate altera va-
riabili, quae vero variabilis minor fieri potefi umui(qudutitate conftan-
tem excedente, dicitur limes variabilis quoad parurtatem.
Sic 'in. aequatione y = Ak Bx eft A quantitatfs y. limes - quoad
paruitatem,

e

Ratio conftans femper major ratione quadant variabili dicitur ejusfa~
tionis variabilis limes, quoad magnitudinem, velut iA=Bx ex-

ponens ﬁtrationisz. Quia % s A — Bx, et Aeft quantitatis A— Bx,
== x X .

limes quoad magnitudinem; eadem — limes erit rationis % quoad
x x



—— 2
magnitudinem. Ratio conftans femper minor ratione quadam variabili,

limes dicitar ejus rationis variabilis quoad magnitatem. Sic 62 = A
X

: : Nt Y ;
3« B x} erit A limes rationis =~ quoad paruitatem.

X

%

Terminus quilibet aequationis y = A & Bx & Cx* & D x3
— — decrescente x, major fieri poteft quam fumma omnium ternii-
norum illum fequentinm. Oftendamus e. g. terminum Bx fuperare
fummam reliquorum omnium poffe. Nam cum x quemlibet valorem
induere poffe fupponatur, fit Bx > 2 Cx? Cx®> 2D x3 Dx? >
2 Ex# ete. Unde fequitur quantitatem x minorem poni debere quan-
tit‘at'rbus"f—li‘;‘ %%m—&m—pwﬂfﬁoms
. 26 2D IR
geometricae, cujus terminus primus = Z, exponens = 3 et terini-

1 -
norum mumerus = n eft T — — qui numerus femper eft minor
5 i)

unitate. Ideoque fi in ferie A 3 B x % C x* # D'x? & — — omnis
terminus iftum Bx fequens, antecedentis fui dimidio aequetur, fumma
terminoruin Bx fequentiﬁm minor. effe debet quantitate Bx. Ergo a
fortiori concludimus majorem effe Bx quantitatem quam fumma om-
piumn terminorum eum fequentium,: quosum. quisque dimidio antece-
dentis minor exiftat,
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§ o

In aequatione g—z = ATBAx F (AD® ¥ D(AX)} &

— — cujus termini omnes fint afirmatiui, minuendo quantitatem A x
effici poteft B A x major quam fumma omnium terminorum fequen-
tium. Quo fafto erit Ak 2 BAx > (AFBAxHC(AX)® &
D (A x)° 4 — —) At limes quantitatis A &« 2 BA\ x quoad paruita-
tem eft A, Ergo a fortiori concludimus A limitem effe quantitatis A

o BA x = C(A x)* #» — — hoc eft rationis 2}7» cujus. exponens
x

e A+ BAx FC(Ax) F DAY — —

§ 10

Si aequationis %}{: — A JF BAx C(A )2 o DA

g« — = omues. termini exceptis A et BA x fint negatini, BAx
major fieri poteft quam fumma fequentium C(Ax)*? J« D(AX)3 K
E(Ax)*¥ — — Quo fatto BAXH €(AXx)* + D (A x)? &
== erit-quantitas affirmatiua, et A BAx > (A B(Ax) EC
(Ax)? D (AX)} —) Sed quantitatis A 5 B A x limes quoad
paruitatem eft A Quapropter A omnino erit quantitatis A« BA x
v C (A x)* b — limes quoad parvitatem. Sed A B A x+C

{ Dy s S

* 3+ — exponens eft rationis ——. Ideo rationis ——

CAxX)* & p o o
mes quoad paruitatem eft A,

\
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Sint aequationis Y [=A+BAXE C(A x)° v — excepto
N X

A omnes termini negatiui, Minuta quantitate A x efficitur: BAx >
(C{ax)* = D(AX) J+ —) Tumerit A <« 2 BAx < Ak B Ax
F C(A X + D(A X3 |k — fed quantitatis; A = 2 B A x limes
quoad magnitudinem- eft A. "Ergo A limes guoad magnitudinem erit

quantitatis A JxBAx 3 C (A x)* Jo — — Quae quantitas cum fit ex-
Loy e e e e
ponens rationis ——r iftius utique rationis limes quoad magmtudmem
AX

eft A.

Sicin LY i A B A xF€ (A )2 D(AX)? k= nega-

AX

tina fit quantitas BAx, fed termini eam fequentes omnes fint affir-
matiui, minuendo A x poterit B A x iterum major fieri quam fumma
€x)" + D (ax)" H E(AX)* J« — Queo falto erit BAX $.C
(A x)* = D (A %) 4« — quantitas negatiua. Sed quoniam qnantitzl—
tis A 4« B A x limes quoad magnitudinem eft A; ‘patet A effe quanti-
tatis “A - BAx B C(A x)? R D(Ax)? B — ideoque et rationis

Ay . '
XZ— cujus-exponens eft A < B A x € (A x)* == limitem quoad

magnitudinem,
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§ 13

Denique fit BAx quantitas negativa, at terminorum eam fe-
quentium fint alii afirmatiui, alii negatiui. Minuendo A x effici pote-
fit, ut fit BAx > C (A x) D (Ax)? h — — affirmative pofitis.
Quamobrem fiue C (A x)* % D (A %3 E(Ax)*+ — fumma
pofitina fine negatina fit quantitas, in utroque cifu et A 2B A x
< (A, BAxHC (A 'x)* = = ) Tam vero cum A fit limes
quantitatis A J 2 B A x, eo magis limes erit fummae A % B Ax

e
¥« C (A x)* ¢ — — quae exponens eft rationis -Z% Ergo A ra-

A < e 5
¢onis ol erit quoad magnitudinem limes,
AX

2

§ 14

Facile quae hic expofita funt de limite rationis ———AY applicari
g

2
N} 5 _—
ad rationes —— £ 'Y __)’_; etc. poterunt, quarum itaque limites fine
(ax?’ (ax%)
quoad magnitudinem, fine quoad paruitatem, erunt A, AL, Aw, Alv
L¥e DY Ny : :
. Rattenum ——, — —, —— ete. fuus quisque limes de-
efc AX. (AX)Z’ (AX)3 quisq
d ; A
notatur mutata litera- A in d, fitque adeo = =5 = Yimes ek .
dx oKX

dz 4 d;
__h.ues o et¢s

lim Ak
@n: (A )“ By ey
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$it B
= : b
Sit nAx = b, ideoque n = e Si in formula §..3. hoc
X
modo expreffa
n(n =1 n(n—1)(n-—2)
A y—rnA}%"&—*)Ay £—2—~>—(— ooy
"V a 3
m(n=—1)(n—2)(n—3
PO AT o et
Teiop2s 3 4

Ioco numeri n ponatur ——, erit
DX

b (b ) b b
———) — et L
AX \ AX 3 AX \NAX )
1 & Y

S e— A7 B cepine
. 2.
b b ;/b
<——_2\ Ay + Vs \A\T_I/ —Y—z KT )

Yolia— =i ARy
Ay bb—Ax) Ay +b(b—AX>(b—2AX) Ly

+be+1. 2 (Aax)" 2 3 (L)

_]‘II).(b:A\)(b-s—"m)(b;sA\) (%*XF+ iy :
~ V.

Quoniam b = n A x, patet incrementum A x eo majus fieri

quo minor eft numerus n, manente b conftante. Sed cum y N indicet
c
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quantitatis y valorem, eum quem induat, pofito in ea x kb pro x
non mutabitur quantitatis y N valor, quantuscugque pro n fumatur

numerus - integer:

e 1

Series terminorum funftionis y fit finita, fintque in ea fun&io-
nes quantitatis x formae L x ™ vbi L denotet.numeram quendam cou-
frantem et i integrum; patet fi maximus exponens quantitatis X in
funftione y fit n, tum maximum exponentem  quantitatis x in fun-

&ione Ay, fore n — 1, Nam transeunte y in y’ mutatur x" in

xn nx“—‘Ax+r;£§—12 xn=2 (AX)2+ I‘Mﬂ_j__f_)
. . . 3

x0=3 (AX)} b — — ok (Ax)" 2
Primnsautem hujus fummae terminus x", quia etiam in quantitate
y continetur, faéta ipfius y ab y” fubtrattione, tollitar, quo manet

Bh = Ax e e X0 S8 (A i
Lo 2 T 3

0= ARBE — —(AXn
quae quantitas pars erit quantitatis Ay, ita ‘quidem, ut ejus maxima
poteftas futura it x» =% Fodem ratiocinio continuato facile.perfpici-

tur, fore x" — 2, poteftatem maximam quantitatis x in A%y, x°=?
in Ay, x"=4in Ay ete.



a8
Confideratis igitur hisce rationum expreffionibus :
&7 = A FBAXFC(AXx) HD(AX)}  — — F AN =1
AXx

—g}\r. =AEB Ax B ClAR FD(AX) & —— R H(AxN ==
(ax)?
(Z{g:A FB AxE C(AX)® F D(AXP i mmmm o G (A XD =3
x - §
ete,
Bl i
(ax)®

cum appareat quantitatis x exponentes, via oftenfa (§. 17.) in qualibet
differentia femper yna vnitate minui; neceffe eft, fi n fit finitus nume-
rus vt tandem deveniatur ad talem differentiam Ay cui x amplius non

infit et—ﬂﬂm‘ﬁfmh&v-mqvemﬁcmﬁmng—mmfﬁi poteftatem

(Ax"  ‘Tum vero erit A% == ANy et Aly — A"y = o0 = Ant iy,
e

Sit iterum n (piita nin expreflione'n A ¥ — b) exponéns maxi.

mae poteftatis quantitatis x in ferie finita fun&xoms Y+ erit; pofito in

funétione y, pro x, X ¥+ n A x
Ay bh—ax) Al b(b=-ax)(b--2Ax%) Aly

y= +b + 2 (Ax; i 3. 3 (Ax)?
i b(b —_ Ax)(b —2AX) — = (b= (n—p) Ax) A ny
s, K=o, 3 = mm g (Ax).

Cza
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Formula haec quae generalem exprimit legem mutationum ; quas
fubit y, crescente X, eadem manet, neque minimam patitur alteratio-
nem, etiam fi pro n numerus major integer qui m fit, ducatur in &X
vt fit mAx ='b.. Nempe fi ponatur pro x in funtione y, x4
m A x, erit :

m(a — 1) m(n — 1) (m — 2):

— A%y & Dy

M — A
¥ y+m.Ay+L 2. B 3

e Amy

Ay bb— Ax) &% bb—Ax)(b—24x) By
Lx 2 B, _E(Tﬁ\) & 2 (E& g
—_— = /3‘“)’ x
At iy —o Al 42y — o, — =— ATy — o, Eigo

m(m = 1) Dy o m(m—1) (m—2)

:y+b

M = A A? &b
P y H<m y*}"l’ . e y-l-‘
ki e mim—1) (m —3) — — (m— (1 — I))A"y
- 3 — n T
: b ;
quae expreffio pofito— pro m, mutatur in
/ AXx
Ay bb=—Ax) A blb — Ax) (b —a2Aax) &%
gl X E0e) TN, =
. Vi Ok Ve (Ax) I. =83 3 (Ax)
+b(b— A%) (b—2ax)—(b—(u— 1) AN} Ay
T4 .2 3 = = 1 (ax)n

8 oci

Si exprefﬁohis Hujus termini refoluanttr ducendo -
AwWB Ax F C(AR’ B — = — I(AX)"—Thoc eft =



e —— Is

CF b R R A B C(AY B B U~

X

Aty bR e el
hoce!tr&y):m I\ 3 ; AR B AXFRCXAR) — G (AX)N T3
AX vy

AP b(b — Ax) (b —2A%)
fine——— in etc, fiet.
i 3
yNo= ybA F bBAx H bC(AXE — — FbI(aAPTE

A% —B —C -~ —f—_HQX™E
2 2 ¥ 2

b = b b
—— A ——B — — — —H@y"~F
2

2 2
b’ K b3 B’ b3 o b3 G" (Axp—3
= A e =y —_—— — Xt
e T + 5 + o ¢ DX
e _3_ b’ZAﬂ_ _S_bg BN S o _3_1)1(3(7<Ax>n_.5
Sevae E 5 3 :
5 2
AL B, g iy
T + g ax)
etc.
*Sit breuitatis grafia >
b ek b4+
+l)l\+—A+— A" A" — = — =
15243 1.2.3:4
b? b LR b?
bR B ——A"p Rk =4
1 b, g I+ 2,3 e ]
2 b’ b* b < ‘L
. b : Al—=—ce

+bC+—-C ——-B + —— C'— ——B"%
1,23 L.2.3 523
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€l
Erit N =y FcHdAxF e(AD* F F(AX) —— o k(Ax)N=1
Eandem vero formam etiam yM induere, {i ponas m Ax = b fumto
m majore quam maximus exponens dignitatum ipfius x in fun&ione Ys
§. 19. demonftravimus. - Si m > n, erit Ax inmA x, minor incre-
mento Ax in nAX, dum mAX = nAx — b, Denotetur o v
cremeéntuim quod quantitas x eapit in yM, figno A x manente pro incre=

mento quod x capit in yN, vt itaque fit m'Ax = 0 A x|fequitar effe

Y ok ek dAX g 6(AX) — — “— Spk(AXN = 1=
Yokc g dax g eCax’ g f(ax) — — gklaxp-r
Ergo dAX g e(AX? FHAX? = — 4 k(A —1=
dax o e(CAX o fCAXP? — — qk(axn-—1

At aequatio haec polterior confiftere non poteft nifi fit d = o, e = o,
f—o,k=o. Sienimm’Ax=nAxX—=betmp> nerit’Ax <Ax

Diuifo membro primo per A x et fecunda per ‘A x, aequationis d A x A

e(ax) g fax) — k(A -!l=dAax J e(AX* &
FCAXIM s = = k(' AX) = 1 erit
d e eAX R (AR — — F k(A" —2 < (dFe'AxF (AR K

T MU - S NeRax f(AX b= — Kk (Ax)R—2 <
e’Ax B (AR F —— F k(Ax)r—2

. Et iterata diuifione eo magis erit
etfaxk —=— Fk(axp—3 dedf'Ax — = k(’Ax)" =3
vel fAX F g(AR b — — F k(ax)" =3 <fAXFE(AX) — =
o k(Cax)p =3



Continuata diuvifione et fubtraione terminorum, jam a A x liberatg-
fum;, tandem devenitur ad k > k. Quod quidem abfurdam eft fi k effe
debeat quantitas quaedam finita. Necefie ergo eft ?f;llc k=0 Sed
tum erit -

daxFe(ax)? F (A% — — L i(Ax)n— 38 =

d'ax Fe(CAx) HECARP— = K i('Ax)T—2

Itaque ut antea concludimus effe i==0. Conclufio eadem valet de ce-
teris h, g, f, e et d quae omnia nihilo aequari debent. Ex demons
firatis fequitur fi y fumma fit fun&ionum x formae Ix™ vbi I quantita-
tem conftantem et m numerum quemlibet integrum et affirmativum de-
fignet, quantitatis y valorem mutatum pofitox b pro x femper voum

eundemque effe nempe y * c. Et quoniam

b* b? b4 3
c=DbAFk—AF A" A" — af — AN—=T ¢t
1.2 123 1.2, 3.9 1.2.3-—n
A="Tifes rat. él_-—,n_ d Y,n———’XTrC. A""‘f—:—d-"—y

Ax  dx (dx)? (dx)? _ (dx)n

erit valor mutatus fun&ionis y, feriem funflionum x finitam expreffae
dy b7 dey b3 -d3y b* - diy

=ybb-tf—— L ——e T g TV

dx - 2 (dx)!  L2.3(dx) " 12.3.4(dx*
s2—n(dx)a

S ar.

Sit feries terminorum fummam funionis y conftituensinfinita, nem-
pe y=Axk o Bxl K Cxm # D x0 # E %P, — — — Ponaturs=
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Axk, t=Bx!,u=Cx%, - w=>Dxo, z=Exp et:itd porro-«:Euncs
tionis 5, t, u, w, Z etc. de genere funt funlionis yi§ 21, 0 Si litera
¢! idem denotet #§fpectu functionis s, ¢! idem refpectu funlionis t;
¢ idemn refpe&tu funétionis u et fic porro, quod ¢ denotauerit refpetu
funftionis y §. 21; patet fi x = b ponatur pro x ins; t, u, w, z, etc.
valores tranfire 5. ins Focl, tint ok ¢, uinu e, winw o c %
; z'inz*F cV etc. Sedeumy =5 J t 1 T w ok z T — — valor muta-
' bitur ipfius y iny ok ¢t tel et et g v i — Ex hoc quo-
que eft perfpicuum valores pofito pro x in s, t, u, w, z etc. mufatos

fun&ionum quarum aggregatum eft y futuros effe;

Sty b2 'd%- e = bk diss
dx T (dx) 1.2, 3 (dx)3 1.2.3——k(tl;)1‘~;
»I-bdt b~ et b3 43¢ b! dle
: dx+ T2 (dx)‘+ x.z.;(dx)3+ L2.3—Ll@dx)!’
o I S At e (S | e bm dmyg
et L —— ——
u+bdx+ 1.2.(dx)2+1.2.3<dx)3 +1 255, —m(dx)‘“

ete.
At quoniam y:s"l‘ t U Wz R ———
erit Ay=A~As At g Av AW RAZ R ———
N yp==I2s0k A%t ACu g ACw R AR e
Aly=A%s ok At Adu kb Adw T AT — ——

g etc.
2y A ZNE AW Az
t _— —— — —_— e e
Porro eri ‘% Ax A’X+Ax + + Ax+
AR e e B N7

TS T R O i T T e



aly_
Ax?
E q dy
roo etiam —=——
& s
d*y ¢ ,
dxi du®  d o dx®’ dx? ! odxio
diy' "d’s dit_din _ diw _diz
-—-—3_—__—; —;»}4—— m—«»zp{q—--——
dx dx? dx? dx3  dx3 dx3
ete.
' d b2 d%s 3 9 1 K
Sed ol ook S,,._i; Blopdise o b Begdis
X dx 1.2.3 dx3 1.2,---k dx¥k
dt = b? d2¢t b3 bl dlt
b“'!‘—*—-_z =t — e — e
&= Trdxicder g P50 Senlil %
e o | A N2 W ¥ hi  diz. bl d Mz
€ =b—f—— —z+—~—'——'¥v“‘-+'—‘—“‘“ T
dx 1.2 dx% ":1.2.3dx%?

ete.

2 2
Ergo ¢ MR ¢l i T o1V o e e = 3, -1«!3_ i_y.p._b_’._d_zl =

dx 1.2 dx* 1.2, 5d%°
Et cum’ valor mautatus funionis y fit==y e’ ool — —

erit etiam in eo cafu, in quo feries funftionum x in y affumta infinita fit,

bd b? d? b3 d3
POﬁtOX+bproxfun€ho—y+—X+———y+———l -
1.2 dx*  1,2.3dx%
3% * % LR




Habes, Leftor Beneuole, demonftrationem theorematis quod ab
1

lori

3,

inuentore, Taylorio, anum dicitur.  Quum ex eo, quafi ex fons
te haud infoecindo, problematum difficillimorum  refolutiones fca-
teant, quae nifi inde hauriantor, remotiores funt, non alienum videba.
tur fontem hunc, adire, et cum in Taylorii libro fatis abfconditus fif,
magis confpicunmreddere. Idque feci, duce I' Huilier, qui in libro,
aufpiciis Apollinis feripto: Expofition élémentaire des principes
des calculs fupérieurs ,’ qui 'a remporté le prix propofé par
I Académie’ Royale des feiences et belles - lettres pour I' année 1736
praeclare hoc theorema demonftrauit, fed vt mihi videtur non fatis
euidenter. ~ Ejus enim demonftratio in qua dx==0, ettamen ndx
=1 ponitur, quo non diferepat a Taylorii demonftratione, aliquid ab-
furdi inuoluere videtur. Ttaque alio, quam quo L’ Huilier vtitur modo
oftendere fum conatus;, fieri d==o0; e=o, f=o0 (§. 21.) in funttione y,
fitle per Anitam Tiue per infnitam feriem Mf exprefia. FHlinc fortaffe,
quae pracftiti parni momenti funt, rogo Te itaque ut primitias has

beneuolo animo accipere velis.




THESES.

I Logica pura eft doftrina analytica.

I, Logarithmi numerorum negativorum funt quantitates imaginatiae, ‘quae
vero-difcrepent a quantitatibus imaginariis formae V—1IL

III; Mathefis eft difciplina, quae conceptuum confirutione conficitur.

IV. Analyfis finitorum et infinitorum non eft {cientia analytica.

V. Dubitari poteft, vtrum arithmetica axiomata habeat.

VL In dijudicanda quaeftione vtrum metaphyfica a Leibnitii temporibus vsque
adsKantinm.progrellus. Lewwua_mdeﬁmum_memphyﬁces pofita
efle, videntur.

VIL. Infiniti magni et'parui conceptus] plane infoecundys eft in mathefi.

VII. Quies corporum nen definiriépoteft] per defeftum motus.

IX. Synthefis intellettualis, fynthefis fpeciofa, et {ynthefis apprehenfionis iidem
: mentis a&us funt, qui folummodo refpectu varii quod ad apperceptio-
nis vnitatem cogunt, a fe inuivem difcrepant.

X, _Synthietica et analytica vnitas eandem 'originariae apperceptionis vnitatem
denotant. Synthetica illa eft qua (fynthetice) varium quoddam ad
conceptum cogitur; at ‘fi eadem vnitas quae varium completitur,
itecym invenitur in partibus varii, vnitas analytica eft.

——— R ————
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