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pore morbo diuturno, eoque grauiflimo oppreflus nunc demum
reconualescens licet adhuec cum reliquiis eius ac prouectioris aeta:
tis incommodis mihi conflictandum fit, audeo tamen telam in-

ceptam bertexere.

Poﬁtionem ex quatuor primariis Primam,

Cum ante quatnor annos folemnitas memoriae Beftufcheffiar

nae facra mihi indicenda effet, coepi de figuris planis retki-
lineis ifoperimetris triangulis ac quadrangulis eo animo com-
mentari, vt et reliquarum eiusdem generis figurarum polygona-
lium datis occafionibus proprietate

sexponerem: ab eo vero tem-

Expefui in prolufioneI. palmarias triangulo-
rum planorum operimétrorum proprietates, neque habeo, quod
iis addam: quod vero quadrilateras concernit, ftrictius §. g et 9
ac breuius de iis egi, quam vt aequicfeam, inprimis cum mihi,
poftlquam iam edita erat, contigit in commentariis Acade-
miae Suecicae ab ill, Kaeftnero in idioma germanicum conuer*
fis fub titulo: der Koenigl. Svedifchen Abademie der Wiffenfchafften
Abhandlungen , legere cum in notis a Kaeftnero adiectis Tont.
III. tum a Klingenftirna Prof. Vpfal. Cl. Tom. IV. occafione dil-
fertationis ab Eluio iis infertae: de figura circulo inferipta ma-
iore qualibet figura circulo non inferipta, iisdem lateribus et
eodem ordine difpofitis, monita ac defiderata; nihil itaque reli-
qui faciendum duxi, quam vt iis {altem in figuris quadrilateris
fatis facerem. Elegi itaque ex ill, poft fata Lamberti Tety
metria Tom. II. der Beytrige zum Gebrauch der Mathematit pro-

eamque leniffiman
eaque huic theoriae fucem affundere conaturus fum,




§e oY,

Sumtis T. in figura dectilinex guadrilatera ABCD fig. 1.

Omnibus lateribus AB==a . BC=b CD=4d . AD=c et duobus
Angulis diagonaliter oppofitis B = w et D = v inuenire aequa-
tionem et ex ea quodlibet datorum fpectatum vt incognitum
ex quinque reliquis definire
Ducantur Diagonalis inter reliqnos angulos A et C et per-
Pendicula Aa et Cc ex punctis A et C . in latera oppofita, erit
per princ. Trig. 3
Da —=ccof¥ . Bc=b cof w.
ac practerea ex 13, II Elem. Euclidis
ABSECBY=— o/AB .. Be = AD* 4+ CD* — 2CD . Da
h.e 2 *b'— 2ab cofw =c* 4 d*—zcd . col
Confequenter erit -
a>—2ab coflw= c = d* — acd CO{"LP— b*
2> — 2ab cofw - b’ cofw’ =c*—d*—2cd cof{ —b* b colw®
fed — b+ b*eofw*= —b’ (1—cofw*= —b{inb*
hinca®—2ab cofw § b* cof w* == ¢’  d'—2cd cofP — b finw®
itaque




itaque extrahendo.radicem et redacendo erit ]
a== beofw+ V (¢ =+ & T 2cd colp — b fin ")
b= +acofw+ V (¢ + d F 2cd cof » — a’ fin @)
' d =+ ccolP+ v (" + b I 2ab cofl 0w — ' finy")
c=+ dcof¥+ v (2 + b F 2ab cofl @— & finy)
Angulorum datorum erit

21 I: fe :__d: 2 =
cofau—-——1 Bt C,,.~b s M atque

c+ d—a —b + 3abcofw

sl = 2cd

v (e

Suppofitis iis II. quae §. antecedenti fumta, determinare
quadrilateram figuram rectilineam , quae fub eadem perimetr@
maximam complectatur Aream eatum , quae defcribi poffunts

Cuny Area A ABC = ab fin w_
cd fin
atque Aread ABC = o v

ab finw + cd fin P2

2
abcof v d w + cd cof ‘p_.d-}lf
2

Erit Area quadrilateri =

differ. erit Area =

Erit itaque differentiendo
(ab cof w dw + cd cofy d): 2
Cum vero fit in A ABC, AC'= a* + b* — 2ab cofw
atque in & ABC, AC* = c*-d* — 2cd cofy
erit 2' + b* — 2cb cofw = ¢* + @ — 2cd cof atque cwm
hac aequatione contineatur ratio angulorum, differentiando dabit:

A3 ab




ab finw dw = cd iny d P erit etiam
abcofw dw==— ¢d cof ¥ per nat. Maxim,
dinidendo fit

finw: o ~—finy

coflw colP
multipl.
fin o . cof P = — fin Y colw
h.e. finw cofy + finY coflw=c=finw 4 finY =0

Ergo finw 4 finyf/ == 180 = 2R.
ac cum formulae ab cofw dw J cd cofy dl differentiale vti no-
tum eft, fit negatinum ; certe concludere poffumus, qua-
drilaterum ex datis conftructum circulo, quod inferibi poft, effe
maximae capacitatis, conf. Germ. illuftr. Kaftneri prop. 22, Co-
yollario g.

§. 3. !

In antecedenti §. I demonfltratum et .. . . effe:
cofw = (a* + b'— ¢ — d&* * cdcofi.); acd
{ed in cafu Maximi quadrilateri h. e. circulo inferiptibilis eft .
'kP i € o ol )
Ergo cofyy = cof (180 — cof w.)
= — cof w.
Ergo facta fubftitutione:
erit aab cofw f2cdcofw= (a* + b* — c* — d)
(a2 o b* — c®* —d?)
Sl L‘j‘—ﬁb’; od)
¢ + > —a* — b
woly: = 2 (cd +} ab.).




Aeque facile (IIT) in qundriﬁzteris rectilineis figuris fupra
memoratae conditionis ac circulo inferiptibilibus determinabitur
Area earum.

Sit Circulo inferiptum quadrilateram ABCD, fint AB—=2
BC=—b. CD=d. AD ==c . B =g, D = { diametraliter
oppofiti anguli: AC = x diagonalis, erit igitur.

Area quadrilari,

2abfinw + fedfind. ..

Cum vero eft in circulo inferiptum : neceflario erit
)= (180 — ©.)
finy = (0 — finw). — 1.) = fin @,

ab + cd.

Ergo S22 (fin )

Sinus w vero = Vil == col w?)
(a2 4 b? — & — d&*)*
4 (ab & cd)*

§. 39

et cof w® =

hine vV (x — (o AT — 0"}
4 (ab 4 cd)?
Ergo reductis ad eandem denominationem quantitatibus erit

Area quadrilateri =
ab +cd . V(4 (ab + cd)? — (a® 4 b* ez — 492
2 2. (ab v cd.)

dinifione facta formula areae mutabitur in fefuentem:
vV (4 (ab + cd? — (a* 4+ b*> — C:I'_——— d*)=
4
= 1y ((2ab4-2cd)*+ (apb>-c*-d?) . (2ab+ 2Cd)"(ﬂ2+b"cz"d2))
=1 ((@+b*+ 2ab--(c? 4 d>-2cd) . (c*Fd>+2¢d) - (ﬂz-{'bz"”b))
=3V (@+bf—(c—a3) . (ctd*—@—Db)?)
=4V (atbtc-d).(atbgd-c). (afdgc--b), (b+c+d-'a>)

fint




VI
fint latera aequalia h. e. fit quadratum, Erit Area =— 1 V2a.z2a,
"2
42°._ .
4

2a .28 ==

S5 ey ”

"Reftat adhuc-(IV) in quadrilatera circulo inferi ipta figura ex
ante affumptis fex partibus diameter determinands 2, fequar itaque ‘
viam in comunentariis acad, Suecicae fi mpra citatis profcuPtam.

fint in figura hac AB = a. BC = b. CD = &. AD = c. atque E,
centrum BE radius—r ac Diagonalis — x
omnium primo ex ill. Kaeftneri Trigonom, 20 prop. Corol. 13,
elt
at+b+ X) (a+b—%). (2, X—b). /b-l»- % —a)
’ a2aXx
ac praeterea Angulus BEF = ang. BAC.
erit itaque fin Totus: r = fin FEB: ¢ b.

i1 “exSift = r=finus A: %£b.
Confequentey

Angulus A = A




- abx £

PV G+bH) . G+D—X). 3+ X —b) b+ X —a)

vt vero quadrilateri obtineatur radius neceffario diagonalis X ex
vtroque triango determinanda atque ita procedendum:

ex triangulis ACB’ atque ADC eruatur AC> proinde quadrando
erit

azbz %2 cii*x N
(a4btx) - (ath-%). (arX-b) (brX-a)  (ctdrX).(c+d-X).(ct x-d) (d+X-C)
azb? 25 c*dz po (00
@¥bpE—x7) . (X*—@+bp — ((cF dF — x2) . (X*— ctd?)
haec Probe reducta atque extracta vtrinque radice erit
ab . cd
(apbF—%> - {ctd)E —=x2.
erit itaque
ab ((¢ 4 dy*~— x2) = cd ((a 4 b> — x2))
h.e. ab(c+d)z —abx*=cd (a¥b)* — cdx*
cdx’ — abxX® = cd (a +b)* — ab (c4d)°

tandem vero

cd (a2 ¥ b2) — ab (24 d2)

e
cd. - — rab;
itaque cum radii Quadratum = r? =
a?b2x2 c2dz x?

(CHP=3TGe— a4 er) = (=T = erd)
{ubftituto pro %2 inuento valore in alterutrum membrum aequd”
tionis erit

r2=c*d>(cd (a2 + b2) '_.‘MC_Z‘HZ) ;_(Ed——ab) oo
(e #dy—cd@®+b%) - abgc2+dZ)) - ((edia® $b7)--4 b +a)—(ct+9))

(cd — ab) (cd — ab)

B erit




erit reductis quantitatibus ad eandem” denominationem ac dj-
vifis S g - :

o ((cd—— ab). ., ¢d (a% - b*) —— ab (> + dz)>
(€7 (cd—ab)— cd(@ # b9 F ab (ck &)*

denominatofis membris in fe multiplicatis ac rite ordinatis: de-

erit r’=—

nominatur erit
¢ 'll A 2¢*d® 4 cdiy ® 3
AR s §
— cb? . JI
Eritque denominator == c'd 4= 2¢*d® 4 cd’ — (a # b)? cd)?
= ((c + d)* cd — (a 4 b)>. cd)z
J = ((c-[- dy — (a - b))’ weid”
hinc
2 S ((cd—ab) . (cd (2> b5 —ab (c* + &)
(e dF— @+ bFYy &
diuifione facta et radice extracta erit
p s Ved —ab.cd @+b) —ab (4 83
2 €+ ) — (afb=
c==d==a==b.h e fiat Quadrilaterum datum quadra-
tum: erit
\f(cd —ab).(cd—ab), a2+ b*

rz= LA S

(c+df — (@4b)

I

rz(cd—nb}.f?{-bz P o fc_l—z_:'-zx_j
2.(cd — ab)  (*+d°) — (a® + b2 2

Animus quidem erat figurarum polygona]ium ifoperimetrarum
indolem exponere, excreuit vero, .licet quam plurima caleuli

membra , ‘€a ex caufa omiferim , co

ideratio figurarum qua-
drangularymin eam molem; vt cogar in aliam occafionem, quam
? mihi




mihi officii ratio, quod hot femeftri gero, offeret et qua progrio
nomine fum {cripturus, differre. Propero itaque Yobxs, ciues
Academici indicere orationem in memoriam illuftriffimae COIT}:
IOHANNAE HENRICAE LVDOVICAE b»E BE-
STVSCHEET - RVMIN e nobilifima gente de CARLO-
WITZ. Habebit vero cam Generofiffimus Vir iuuenis
EVRT. AVGVSTVS ALEXANDER
DESCARILOWITZ

dicturus nempe: Cuar amor in patriam, pafriotismum dicunt, !
die nomine tantum floreat, re vero extinctus fit, et infignem Mu-

N0~

= SR S : : 105
nificentiam illuftrifiimae Matronae erga hanc Academiam, Se« ’

s 5 2 S tonifiumis
vem eius illuftrem, et erga alios litterarum cultores dignifiis
profequetur laudibus,

Omni vero obferuantia rogamus Vos, Rector MaGNT
FICE COMITES ILLVSTRISSIMI, PROCERES VTRI'VSQVZ
Rerpvericae, grauifiimi, commilitones generofiffimi ﬂt‘}“v‘
humaniffimi vt dicta die beneuole conueniatis atque generOﬁ ;—
mum Oratorem praefentia Veftra ornetis. Quam Veftram ben
volentiam nos perpetuo cultu profecuturos et quauis occafione
demerituros pollicemur. >

P. P. Dom. IV, p. Feftum Trinit. A. R. S. cIoIoccx LN

> D,

IZde RS AR

EX OFFICINA XKLAVBARTHIA,
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