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il

um ante quatuor annos ſolemnitas memoriae Beſtuſcheſfia-
C nae ſacra

lineis iſoperimetris triangulis ac quadrangulis eo animo com-
mentari, vt et reliquarum elusdem generis figurarum polygona-
lium datis occaſionibus proprietates exponerem: ab eo vero tem-
pore morbo diuturno, eoque grauiſſimo oppreſſus nunc demum
reconualescens licet adhuc cum reliquiis eius ac prouectioris aeta-
tis incommodis mihi conflictandum ſit, audeo tamen telam in-

ceptam pertexere. Expoſul in proluſione I. palmarias triangulo-
rum planorum iſoperimẽtrorum proprietates, neque habeo, quod
iis addam: quod vero quadrilateras concernit, ſtrictius ꝗ. 8 et ꝗ
ac breuius de iis egi, quam vt aequieſcam, inprimis cum mihi,
poſtquam iam edita erat, contigit in commentariis Acade-
miae Suecicac ab ill, Kacſtnero in idioma germanicum conuer-
ſis ſub titulo: der Koenigl Svediſihen Atudemie der Wiſſenſchafften

Abhandlungen, legere cum in notis a aeſtnero adiectis Tom.
III. tum a Klingenſtirna Proſ. Vpſal. CI. Tom. IV. occaſione diſ
ſertationis ab Eluio iis inſertae: de figura circulo inſeripta ma-
iore qualibet figura circulo non inſcripta, iisdem lateribus et
eodem ordine diſpoſitis, monita ac deſiderata; nihil itaque reli-
qui faciendum duxi, quam vt iis ſaltem in figuris quadrilateris
ſatis facerem. Elegi itaque ex ill. poſt fata Lamberti Tetragono-
metria Tom. II. der Beytriige æaum Gebrauch der Mathematili pro-
poſitionem ex quatuor primariis primam, eamque leniſſimam,
eaque huic theoriae lucem affundere conaturus ſum.
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Sumtis I. in figura dectilinen quadrilatera ABCD fig. I.

ga

B c N

Omnibus lateribus AB=a. BC b COæd. ADæc et duobus
Angulis diagonaliter oppoſitis B=uv et D æ Vv inuenire aequa-
tionem et ex ea quodlibet datorum ſpectatum vt incognitum
ex quinque reliquis definire

Ducantur Diagonalis inter reliquos angulos A et C et per-
pendicula Aa et Ce ex punctis A et C. in latera oppoſita, erit
per prine. Trig

Da =c coſ. Be b coſn.
ac praeterea ex 13, II Elem. Euclidis

AB 4 CB 2AB. Bc æ AD'  CO 20D. Da
h. e. 20b coſuæ 2cd. coſYv
Conſequenter eritaæ22b coſuæ©c  ad col V

aaab coſu +b colo /c a'2cd coſ"*'bF b* coſæ
ſed b+ b coſu'm:pV coſu/æ/)ſin

hinc a a2ab coſo  b coſ  æ d acd coſv b ſin u'
itaque



itaque extrahendo radicem et reducendo erit

a beoſu V d æ 2cd coſlV ſin 0)
bæ/A+ a coſur V  +d4F 2cd coſ àa ſin u)
d =4 e coſ" V r bF 2ab col uæ ſin)
c d coſ*- V b F 2u0 colu d ſinv)

Angulorum datorum erit
a+ o2d 4à' 2d cor™vcoſ w— AA2--Appuatque2b
c a/a DBb 4 22b coſncolv=/ 2cd

5. æ.
Suppoſitis ils II. quae antecedenti ſumta, determinare

quadrilateram figuram rectilineam, quae ſub eadem perimetro
maximam complectatur Aream eatum, quae deſcribi poſſunt.

Cumr Area A ABC æ/ ab ſin

cd ſin
atque Area A ABC æm ——4A-

a

ab ſin u cd ſinErit Area quadrilateri
a

ab coſ  d u cd coſ Vvad v
E——differ. erit Area

Erit itaque diſſerentiendo
(ab coſ u do cd eoſ4 dò): 2

Cum voro ſt in A ABC, ACæ 2+ 2ab coſV
atque in  ABC, AC 2cd coſ4erit F b 20b coſln I 2cd coſ atque eum

hac aequatione contineatur ratio angulorum, diſſerentiando dabit:

A3 ab
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ab ſinu dw æ ed ſinv d v erit etiam
ab coſu d u=  cd coſ 4 per nat. Maxim.

diuidendo fit

ſin  ſinn\ /7col® coſũ
multipl.

ſin v. coſ æ/c ſin coſu
h. è. ſinu coſ ſin& coſu =o0 æ ſinu ſin =o

Ergo ſinu ſin? æ 180aR.
ac cum formulae ab coſu du 4 cd coſt dé differentiale vti no-
tum eſt, fit negatiuum; certe concludere poſſumus, qua-
drilaterum ex datis conſtruetum circulo, quod inſcribi poſt, eſſe
maximae capacitatis. conf. Germ. illuſtr. Kaſtneri prop. 22. Co-

rollario 9.

5. 3.
In antecedenti s. I. demonſtratum eſt... eſſe:

eoſu æ b:208 q' cd coſv.): acd
ed in caſu Maximi quadrilateri h. e. circulo inſeriptibilis eſt

æ 1802o.
Ergo eoſ4 coſ ſigo coſu.)

 coſn.
Ergo facta ſubſtitutione:

erit aab coſo 42cdcoſluæ]  +b 2-t8 d*
 4bc a21d-coluou

2 ab 4 cd.)

c  ab*soſ4 2 cd ab.).



5 4.Aeque facile ſII) in quadrilateris rectilineis figuris ſupræ
memoratae conditionis ac circulo inſeriptibilibus determinabitur

Area earum.
Sit Circulo inſcriptum quadrilaterum ABCD, ſint AB/a2

BC Db. CO d. AD c. B/nu, D =æv diametraliter
oppoſiti anguli: ACæ x diagonalis, erit igitur.

Area quadrilari,
2 ob ſin u 2 ed ſin

Cum vero eſt in circulo inſcriptum: neceſſario erit

V= (1506.)
ſin (O ſin u))1I1.) 9 ſin u,

ab cd.
lil n ſſin 0))

Sinus u vero =/V (1 coſu?)
(a; I& c J aæet coſ u' &æ ili ſ5. 3)4 ab æ ca)-

hinc vT  b: caqæ;4 (ab 4 cd)
Ergo reductis ad eandem denominationem quantitatibus erit

Area quadrilateri
ab +ed. vVũ (ab  cd)? +b e?a;æ

2 2. (ab 4 cd.)diuiſione facta formula areae mutabitur in ſequentem:

V  &b 4 cdPp 2c a)):
42V Gab42cQ; t @-4b-cq*). (aab acã)a +b---d)

2 V b 2b-c  ?a2cq). (+d+2cq)- @4b--20))
=3V b ©C crà? 2Db)=2V ũ7 b +cꝗ). atb3d-). +d4c-b). brctà-2)

ſint

 r/m q
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ſint latera aequalia h. e. ſit quadratum. Erit Area Væa. æa.
4z. 24  a4

5. 5.
Reſtat adhue ſV) in quadrilatera circulo inſcripta figura ex

ante aſſumptis ſex partibus diameter determinanda, ſequar itaque
viam in commentariis acad. Suecicae ſupra citatis proſcriptam.

ſint in figura hac AB a. BC =b. CD æd. AD æ c. atque E,
centrum BE radius=r ac Diagonalis =æ Xx
omnium primo ex ill. Kaeſtneri Trigonom. 20 prop. Corol. 15.

eſt
Angulus A  V @+b+ x) +Hb2æ). (a.- xX—b). (bF na)

aa x
ac praeterea Angulus BEF ang. BAC.
erit itaque ſin Totus: r ſin FEB: 3 b.

h. e.. IT: r  ſinus A: èb.
Conſequenter
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IX

abxr2æsraa rb4). a FbxX). (a t xb) b-F x212)
vt vero quadrilateri obtineatur radius neceſſario diagonalis X ex
vtroque triango determinanda atque ita procedendum:
ex triangulis ACB atque ADC eruatur AC? proinde quadrando

erit

arh? xæ cdæx4bi x). b x). (arx-b) (btx-a7 idirx).c d-x). cræ-d) ([dix-)9lIii

ah? cdæb x22.  rh:C+ *"—x2. x Ctrdr)
haec probe reducta atque extracta vtrinque radice erit

ab cdn Cctu?Rmx-
erit itaque

ab 4 d x?)) æ cd 4 b?2?)
h. e. ab (e+d)?Q abx /ed (a4b cdx

cdx  abx æ ed (a +b  ab (c+dꝗ
tandem vero

cd (a? +b2)  ab e? q4)
x2 cdc ab.itaque cum radii Quadratum r? æ

a b? xæ c?t dæ x*
Vllis 7a (F*). æcr)ſubſtituto pro æ? inuento valore in alterutrum membrum aequa-

tionis erit
r: æc? dæ (cd +b2) ab  +à): (cdab)

a

c7 +d)-cde+b) abec+a) cdœ +b)-- ab -c+v
(cdc ab) (cd ab)

B erit



x

erit reduetis quantitatibus ad eandem denominationem ac di-
viſis

(cd—2b). cd  4 ab  +ẽ))
erit ?=q cac&  V)  ab c+ a))

denominatoris membris in ſe multiplicatis ac rite ordinatis: de-
nominatur erit

px ææ/ +4c&xC

La B

ſ

 cæ B

Ccb? lll
Eritque denominator= cd  20 4 cd'a  b)? cãQ

+è cd b?. ecd\?-
ſGET J (a FJb: j ]dN

hinc
 è. ſcdab). ed +2)abEi& a (a b?Y c à4

diuiſione facta et radice extracta erit

r 5 Vcd ab. ed  b) ab à}
E BEECEIEc ææ d ææ a =æ b. h. e. fiat Quadrilaterum datum quadra-

tum: erit
r ææ VcV). cdah). aæ +bh

c+d7QſQ©&4b)

Væ p
Animus quidem erat figurarum polygonalium iſoperimetrarum
mmdolem exponere, excreuit æro, licet quam plurima calculi
memnbra, ea ex cauſa omiſerim, conſideratio figurarum qua-
drangularum in eam molem; vt cogar in aliam occaſionem, quam

mihi
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mihi officii ratio, quod hoc ſemeſtri gero, offeret et qu
nomine ſum ſcripturus, differree Propero itaque Vo
Academici indicere orationem in memoriam illuſtriſſi

IOHANNAE HENRICAE LVDOVICAE
STVSCHEFF- RVMIN e nobiliſſima gente de C
wITZ. Habebit vero cam Generoſiſſimus Vir iuuenis

CVRT. AVGVS TVS ALEXAN
PDE CARLOWITZdicturus nempe: Cur amor in patriam, potriotismum d

die nomine tantum ſloreat, re vero extinetus ſit, et inſ
nificentiam illuſtriſſimae Matronae erga hanc Academi
rem eius illuſtrem, et erga alios litterarum cultores
proſequetur laudibus.

Omni vero obſeruantia rogamus Vos, REC TOr
FICE COMITES ILLVSTRISSIMI, PROCERES V
REI? VELICAE, grauiſſimi, commilitones generoſi
humaniſſimi vt dicta die beneuole conueniatis atque
mum Oratorem praeſentia Veſtra ornetiss. Quam Ve
volentiam hos perpetuo cultu proſecuturos et quaui
demerituros pollicemur.

P. P. Dom. IV. ꝑ. Feſtum Trinit. A. R. S. cIol

LIPSTAE
EX OFFICINA EKLAVEARTHIA.
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