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DEFINITIO V. eTr PROPOSITIO XXIII

; 0o 194
7[{}),, s . I\ I p p, :
~ropofitionis XX1IL (P): Ta icoywne wmapardnroypapme 7gos ois
Andi Aoyov exs Tov ouyreperoy ex vy wAsvpwy (*), lenfus, ut ex de-
monftratione ejus patet, hic eft: Cognitis laterum circa zquales paral-
lelogrammorum -xquiangulorum angulos rationibus mutuis colligi ex
iis pofle rationem , quam are parallelogrammorum invicem habeant.,
Vel rationem mutuam parallelogrammorum zquiangulorum pendere ab
I.thiol?,bllsi ].:\terum_ 1pfor1{m circa wquales angulos, & modum, quo illa
ex his eliciatur, Propofitio docet.

® Eo enim redit momentum demonftrationis, ut, {i vel ipfa paral.
lelogmmmorum AT, TZ (Fig. 85.86.) circum mquales angulos BI'a,

ETH

(1) Cum Propolitio haec, pariter ac XIVta, nonnifi iterata Propofitio-
nis VI, 1. applicatione nitatur , & argumenti XIVta ccepti continuatio ac
fupplementum fit; transpofitione haud apta propofitiones inter ad figuras
fimiles pertinentes, nec ullo modo cum ipfa connexas, inferta fuifle videtur.

(2) Legendum vel intelligendum effe e rwv nywy rwv mregaw, indicat
Theorematis expofitio : Esw sseyave mupurmioypupus re AT, TZ (Fig. 85.), som
sygoo ™ vro BIA ywviey 9 vre ETH " aeyow 5 ori vo AL' rapadhyhoy poepmnsy xe0¢ 10 T'Z
RUPUNNINCY POV NOYOY EXEL TWV GUYKEMIVOY € (7wv 2oyav, vel fimpliciter Twy) Twy
TAEUPWY 5 THTE CY L‘xﬂ‘ v BL wpog 7y THy nots T8 ov exs n AT 7rgos . T'E. \,,'u}gm-]s
leftio “ex lateribus compofitam” abfurda eft, inquit ftob. Simfon (p. 376.
in verfione Matthiae p. §7.).

Ceterum, quod res ipfa & expofitio monet, bina intelliguntur parallea
logrammorum latera circum sequales angulos, fen generatim (§, 133 )cunz*;;u;‘_

Parallelogramma, ut in XIVta (§. 137.), {ic etiam fibi mutuo poflunt
adaptari, ut ipforum anguli equales Bra, ECH congruant ( Fig. 86.). De
confiru&tione Euclidea conf, §. 135, fg. In utraque ea parallelogrammorum
latera in direCtym ponuntur, quorum mutu® rationes dari cenfentur.

A




3 St s————

ETH latera BT & I'H, AT ac TE, proinde & eorum rationes dentur;,
vel (quod fubintelligi cenfendum eft) fi linew faltem dentur re@ @
& B, y & 2, quarum rationes exdem fint rationibus laterym BI' & I'H,
AT & TE; oftendatur, duas quoque exhiberi pofle rectas K, M, qua-
rum ratio mutua eadem fit rationi parallelogrammorum AR T7,

Yo g6t

Pariter Propofitionis VIII, § (3): Ot emimedor apiSpos 7TPOC ANy
AxC AGyovr €XETE T TUYRGIMUN0Y €L TWY wAvpwy . demonftratio duos
eexhiberi pofle numeros H, K, eosque in eadem ratione minimos, ad-
ftruit, quorum ratio eadem fit rationi numerorum planorum (Lib. V11,
Defin. 16.) A==TxA, B==ExZ; fi rationes laterum I+ E, A:Z in
numeris minimis dentur,

§. 197
Recte pro lubitu fumtz K -refpondens M (§. 19, Fig. g5. {q.)
iterata Problematis VI, 12. applicatione (ic inveniri docetur: ut pri=
mum rectis, rationem BT :TH exhibentibus, & affumtx K, quarta
proportionalis A5 tum redlis rationem AL :TE fiftentibus, & inventwe
A, quarta proportionalis M conftruatur,
Ac Propofitioni VIII, §. in vlum ejus pramiffa VIII, 43 rationie
bus numericis datis T: E, A:Z, tres numeros H, @, K invenire de-
inceps minimos in datis illis rationibus docet.

§. 198.

Identitatis rationum re@arum K:M ac parallelogrammorum AT': T'Z

(§. 195. Fig. 85.13.), numerorumque H: X ac planorum A : B (§. 196.)
demonftrandax gratia, ibi tertium parallelogrammum I'®, utrique AT,
Tz

(3) Alterius FElementorum propofitionis , ejusque practer VI, 23tiam
folius, in qua rationis ex aliis compofitaz mentio fit. Propofitionem VI, 23tize
analogam de parallelepipedis fupplet Rob. Simfon in Lib.X1. Prop, D, poft
XI, 33tiam (p. 269. {qq. 402. Matth. p.138. {q.). Pariter in Libro VIII, fimile
theorema'de numeris folidis (Lib, VIL Defin, 17.) defideraveris,




ey Emm—mm— ;

T'Z refpedive xquealtum, fub Jatere AT prioris, ac TH latere polte-
rioriss hic tertius numerus planus A {ub latere A prioris A, ac latere
E alterius B, conftruitur.

Tum iterata Propofitionum VI, I. VII, 17. V, 11. applicatione
infertur efle

AT : T® =—=K: A AV s AT )

parallelogr. { numer. plan, {A: Pt O

: \L@: TZ = A:M’ _
Denique hinc, vi Propofitionis V', 22. & analoge VII, 14. efficitur
AR 7 == KM A B Ht kY

§. 199.
Jam vero rationes K : M, H:K, termino artis dici primum ex
K A e a O BIeTH Sl =h
A:M? ©:K§’ AT S BE P 72

prioribus {iﬁ, gg} refpeive exdem fint (§: 197.), componi

rationibus tum ex rationibus { qux

adjicitur.

O apa Aoyor THE T¢ K zpog anv A, %ot THG A 7mpoc anv M, 01 autal
€10 TOIG A0y0IG TV TARVQLY 5 THE T¢ BI' 7rgog wuy T'H 5 xas 706 AT 7rp06
any TE. AAA o 7ng K 7pog 7nv M Aoyo guyneitail ex Te T8 THE K 7rpog
Ty A Acys rai T8 TG A 7peg Ty M wge nat # K TQog THY M Aoyoy
§Xel TOY TUYRELEVOY 63 TWY T AUPWY,

O apa H, ©, K 7gog QAANAKG eXHTI TLC Ty ALY ACYHE.
AM o g H 7rpoc Tov K Aoyos auyreiral et 78 T8 H 7rpog Tov © xai Ty
T8 © mpoc oy K* o H apa 7rgos 7oV K Acryov eXes Tov guyreipaey oy €x TOY
aevpey (1).

Denique poft demonftratam rationum AT : TZ & K:M, A:B &

T s SRR SN R To Al fro TZ)
H: K identitatem (§. 198.) concluditur: K {o A 3‘ apa 7 Qo6 l-rov B |

A0yoy € TOV TUYREMEVOY €k TWY TIAGURWY.

A2 ' §. 200

C—

(4) Bxe quidem in quibusdam exemplaribus defiderari, & commode
abefle pofle notat Dawv. Gregorius (E
» JORL ST - R s . oy
Preemiffa autem ‘ab autore fuifle arguit fubfumtio ad calcem demonfirationis:

Q. 9t Himpes roy K neyov axss 761 TUYKEMED EX TWY FAIWY

LUXAEIOY T wao,u.svu. Oxon, 1703 .p» ]75,),




§. 200,

Prorfus nulla igitur in deducionibus Propofitionum V1, 23. VI, 5.
habetur ratio ejus, qua in Elementis nunc exftat, iisdemque verbis ab
Euzocio , {eculi poft C. N. fexti feriptore, ex iis recitatur @y, Lib. VI
Definitionss §t®: Acyag e Aotywy ouynedday ACYEeTdiy OTAY Al Teov Aoywy
TNNXOTHTEC €@ tavTal HoAAeTAeowFacas woiwai Tive (°); hoc ipfo
jam nomine (7}, & laxo, in quod definit, effato {atis fulpe@e. Am-

biguo

(5) Commentar. in locum Archimedis, qui §. 202, affertur (p. 160.) :

" e 13 o o
Ywomvesioy o1 5  wwg eASYETO 20%05 €% Aoywy cuyxeiode. Q¢ yup & Ty ZToIEWoEl s  oTaY

o5 Ty huywv anhniTuris EQ SOUTOL MOANATALTINOIEITOL HOIWTIY Tive TYNRITHTOG Sr,i.cwn
Neyopevns 7o updpi s g mAgovMes E5W o Jedomevs; Aiyer — Tovrey Ot simay noti 78
uf:'),v.a TS '7.’:"/.,".',;7:."..‘:/;154f:,‘.uv;;‘ E7Th TOV ETUMEVSY 000V TE ACY8y HUAL TOIEVICS TOY HYSMEVOY.

(6) Sic editio Oxonienfis Dav. Gregorii (p. t13.). Bafileenfis Hervagii
habet rwas (p. 68.). Meibomius (De proportionibus Dialogus. Hafn, 1655,
p. 78.) monet: nec amuxorares facile fuppleri; nequaquam certe asywe. Conf,
Not. 19.

(7) Vid. Rob. Simfon (p.373. Matth. p 383.1q). Idemquz {i non verbis,
re tamen ipfa Clavius fatetur (p. 536.) ;5 & Saccherivs (Fuclides ab omni
naevo vindicatus. Mediol. 1733. Lib, Il Pars 11, in qua expenditur quinta
Definitio Libri V1. p. 138. {q.) ratione nec rei, nec terminis textus Graeei
congrua (conf. Lib. V. Defin, 15. & Prop. 17. 18. Lib. VII. Defin. 13.15.) ex~
cufare fic annititur : ,, Nolo diffimulare, quod jam inutilis fieret illa Defi-
nitio , fuper qua difputamus. Nam refpondeo : voluiffe utique Euclidem ra-
tionem veluti reddere nominis ab ipfo affumti, ita ut nempe ad eum modum
una aliqua ratio intelligatur ex pluribus rationibus componi, quo unus
quispiam numerus ex pluribus numeris invicem multiplicatis exoriri intel-
ligitur & componi; fed ea tamen nuspiam violata lege, ut nunquam ad de-
monftrandum eam Definitionem adhibeat, nifi antea ita omnes terminog
difpofuerit , ut locum habere poffit demonftratio ex 2equo juxta 22dam quin-
ti. Atque ita femper faciunt omnes magni geometrae tam veteres quam re-
centiores — Unde tandem conftat: illam Defin, 5. fexti nulla difficultati ob-
noxiang




5

biguo & vago Tava Theor, feculi poft C.N. quarti fcriptor , addit 7=
Mxornva Aoy4 (8)5 ExoMov e 0 oo AdwAx in parte priori {ubftituic
Aoyor (°). Plerique Commentatores, Clavins ex. gr. (p. §32.) inter-
pretantur 3 nonnulli etiam, ut Vizello (Optica Lib. 1. Bafil. 1572, p. 4.),
Tartalea (Euclide. Venet. 1543. Fol. 78.b.), Dav. Gregorius (p.513.)
immediate vertunt : Ratio ex rationibus componi dicitur, quando

quantitates mulciplic: A1 s
{ quantit uldplicat® } 110 faciunt
| detominatores ) multiplicati »

{qu:mtimtem } *°).

rationum inter fe {

denominatorem
Y. 201,

noxiam effe; utpote quae folius nominis impefitionem decernit, nulli poftea
ad demonftrandum ufui futuram.”

(8) Commentar. in locum Ptolemaei, qui §. 202. citatur. (p. 62.) : reye
o U0 NOYWY ¥ o TAEIOVWY CUYKEIOOUS AEYETUEy OTOV O TWY AOYWY THNIMOTATES TOANKT Ao~
ciadeions mowwsi TivA myhxeryre hoys-s ubi-primum, ‘quod eonftet (alibi quam in
textu, quem habemus, Elementorum) hwxc Definitio traditur ; quare &
Theon ipfam, fublata genuina, filementis inferuille ab Rob. Simfon (p.
g372. {q. Matth. p. 82. {q. 84.) accufatur :° “Nihil in geometrize elementis
tironibus difficilius intelletu haberi folet doftrind de rationum compofitio-
ne ; quam abfurdam & wyewmerpmny reddidit Theon {ubftituendo Definitionem
stam Libri V1. vice Definitionis bonae ratiomis compofitee, quam fine dubio
dederat Fudoaus vel Euclides poft Definitionem rationis triplicatee &c. in
Libro V, proprio fcilicet ejus loco — Theonem enim in Elementa eam in-
duxiffe vix dubitari poteft: exftat enim in Commentariis ejus in Ptolemaei
Meyermy Swrabw 3 ubi & [vid, Not. 15.] puerilem tradit ejus explicationem,
utpote folummodo eis rationibus convenientem, quz numeris exhiberi pofiunt.”
() In edit. Elementor. Bafileenfi p. 67: reyes s novay ovyxaclus deyeras ,
OTXY  AYNKOTHTES TWWY ASYWY waMmrkxa-mfmsvm moswas Aoyove Exnenog 0 Aoyes guyueicdou

o
™ Toy Joyud EwEWw) AEYETOU 5 Y o TANNOTHTES TOIBTH KUTOV, TInnixornrag o8 Asyss , w® wy

WOpACovFon® wg omo T8 Svo 5 0 dimAATIOG:
(10) iix relatis in Not. 5. 9. liquet : juxta Futocium atque Au&orem

Scholii aynimornrug aoyay fignificare denominatores fen exponentes, quos dicis
mus, rationum, Idemque fupponi ab Theone patebit ex Nota 16.




§. 201.

Contra aperte ea denominationis razienis compofite explicatio in
demonftrationibus Propofitionum V22, VHT 5 (§. 199.) fubfu-
mitur, quam f{trictius Componus in Lib. VIL Defin. 19. (YY), Galilei
(Principio della quinta giornata dettara od Evang. Torricelli da agginngerfi
all oltyre quatrvo d¢ Diftov[i e Dimoflrazioni matematiche intorno alle due
nuove [cienze, appartenenti alla meccanica ed movimenti local, in Fle-
menti piani e f0lidi &’ Euclide, Fiorenze 1769. Parte 11, p. 138. 19q.), He.
vigonus (Curfus math. Paris. 1644. Tom. I Euclidis Elementa, p. 205.)
& Barrow (Euclidis Element, Libri XV, Cantabrig. 165y, p.93.) in {uis
Defin. 10, Lib. V. (*2), Scarburgh (The English Euclide. Oxford, 1705,
Schol. in Defin, 10, Lib. V. & in Defin. 5+ vulgarem Lib. VI, p. 194.
240.), Lorenz (Euklids Elemente, Halle 1781.1798.) in ea, quam tra.
dit, Defin, §. Lib. VI, aliique recentiores; uberius Vivian (Scienza

Uilia

(x1) FEuclidis Element. Eibri XV. Bafil, 1558 p. 169. ” Defin. 18, Cum
fuerint quotlibet numeri continue proportionales ; dicetur proportio primi
ad tertium f{icat primi ad fecundum duplicata, ad quartum vero triplicata,
Defin. 19, Cum continuatz fuerint ezxdem vel diver(z proportiones; dice-
tar proportio primi ad ultimum ex omnibus compofita,”

Definitionem. 5. Lib, V1, Campanus non habet ; quod & Meibomiys
( Praefat. p. 6.) ac Rob. Simfon (p.373. Matth, p. 84.) notant.

- Et in demonftratione quidem VIIL, 5tz (p. 204.) per Definitionem proe
portionis compofitze concludens Campanus fuam Libr, VIL xgnam innuere
videtur: fed in demonftratione VI, 23tize, apud ipfum 24tae (p- 158.) ad
di¢ta in fine rxmae Defin. L. V. (p: 109.) remittit; quoe ad rationis compofitae
exponentem multiplicatione denominatorum rationum componentium pro-
ducendum, propius igitur ad stam Lib, VI, Defin, (§.200,) fpeétant,

(12) Quas ambo his enunciant verbis s ”"Quotlibet magnitudinibus ordipe
pofitis, proportio prime ad ultimam componitur ex proportionibus prim g
ad fecundam , & fecunde ad tertiam, & tertize ad quartam , & ita dein.

ceps, donec extiterit proportio.” Uterque tamen deinde etiam vulgarem
Lib, VL. Defin. 5. (§.200,) tradit.




smiver[ale delle proporzioni, Defin. 14. 1. in {fupra nominatis Elewments
piani e folidi & Euclide. P.11. p. 11.19q.), Rob. Simfon in Defin. A. quam
y1mz Lib. V. fubne&it_(p. 132.1q. aazsh. p. 40.), & poft iplum Play-
fair in {ua Defin. 1o, Lib. V. (p. 131.) exponunt; Simfon quidem his

verbis ¢
1°. ”Si fuerint quotcunque magnitudines ejusdem generis; prima

ad ultimam habere dicitur rationem compofitam ex ratione, quam ha-
bet prima ad fecundam, & ratione fecundwe ad tertiam, & ea, quam
kabet tertia ad quartam, & ita deinceps usque ad ultimam.  Ex. gr.
fint magnitudines 4, B, C, D: prima 4 habere dicitur ad ultimam
D rationem compofitam ex ratione ipfius 4 ad B, & ratione B ad C,
& ratione C ad D vel ratio 4 ad D dicitur compofita effe ex ratio-
nibus A ad B, B ad C, & Cad D .(*3).

2°. "Si igitur ratio 4 ad B eadem fit rationi ¥ ad F; & ratio B
ad C eadem fuerit rationi G ad H; & ratio C ad D eadem rationi X
ad L: A ad D habere dicitur rationem compofitam ex rationibus, qua
exdem funt rationibus £ ad ¥, Gad H, & K ad L, Idemque intel-
ligitur , quando brevitatis gratia dicitur 4 ad ) habere rationem com-
pofitam ex rationibus £ ad F, G ad H, & K ad L.”

3°. VSimiliter fi ratio M ad N eadem fit rationi 4 ad D; prxce-
dentibus manentibus: Dbrevitatis gratia dicitur ratio M ad N eadem
effe rationi compofite ex rationibus” [vel 4 ad B, B ad C, & Cad D;
vel] E ad F, Gad H, & K ad!L”; imo quod & Playfair addit, ipfa
ratio M ad N ex rationibus [vel 4 ad B, B ad C, C ad D; vel]
Ead F, Gad H, K ad L componi dicitur. :

5. 202

(13) Huic quoque explicationi, non vulgari Def. 5. Lib. VL. (§.200.),
refpondent , quee in Definitionibus xo. 1. Lib. V. traduntur‘ declarationes
-denominationum , rationibus ex A: B, B:C, C: D compofitis tum adhi-
beri {olitarum, quando rationes 4: B, B:C, C: D invicem f{unt exdem,
Conf. Clavius p, 536. {q.5 Galilei p. 141. 9.5 Scarburgh p. 194. 256.; Sim-
Jon p, 373. fq. Matth, p. 84 1q.




S, 202,

Eodemque fenfir ceteri Geometrae veteres Graci denominationem
rationis compofite ufurpant (*4).

Archimedes ex. gr. in Propos. 5. Lib. IL de [phara &3 cylindro (Ag-
Xipndsg Ta Zo,{o/,/.eya s peta Tay Butonis Acrarwyits Trouvnuarwys
Oxon. 1792. p. 1§8. Archimeds zwey Biicher iiber Kugel und Cylinder —
Tiibing. 1798. p. 77. Fig. 44.) infert: Enesr o ang PA meog AX A0y08
OUMT T enTe T8 07 exer n PA 7poc AD, rain AA 7rpos AX® adA we
mey n PA 7eoc AA, a0 a7ro AB 7rpos To amo AX* wg e u AA 7005 AX o
s#Tws 1 BZ 7pos ZX* o apa Tns PA 7rpos AX A0Y06 TUINTTTLLL EXTE TE oy
exe 70 a7mo BA 7rpoe 1o amo AX, nain BZ 7ooc ZX. Tlemomddw de g
n PA 7rgog AXy # BZ mpog ZO — Kau o 7ng BZ apa Aoyos wpos ZO guye
WATL e Te TH 0V ¢X¢ To a%o BA 7eo¢ To amro AX, wasu BZ wpoq ZX:
Confer. ibidem Propos. 9. (Edit., Oxon, p. 187. Tubing. p. 97.).

Plura etiam exempla fuppeditant A7or?wvis Mepyaus Kavincoy
BiBA, du T mowipa, mera Tanrs AAeEavdoswe Anppmatoy wai Euros
we Argarwnts Taopynpatoy. Oxon, 1710, Videantur, practer alias,
Lib, L. Propos. 39. 40. p. 68.1qq. Libu 1L Propos. §4. §6. p. 211. 1q.
214. {eqq.

Prolemans (KA. Trodepass Meyarns Svsrafeioc BiBA. 1y, Ocwyoe
ANeEardpiws eic T2 avta Taopynpuaroy BiBA. . Bafil, 1538, Zuvyrg-
Eews BiBA. a. p. 18.) Propofitionem: Eig Juo evSeiac tac AB nas AL
(Fig. 87.) dizxSusaidvo evSeai, nve BE xas nTA, TELWETOTRY @AA -
Aag naTa To Z onpelor: Aeyw, oft o Tae TA mpog AR Aoyos cumnrras
exte T8 Tng U'A 7pog AZ , nas 78 w5 ZB 7rpog BE, fic adltruit: Hxy<Sw
yap diz 72 E 7y TA wapaArinAos n EH.  Kas emes TEQLRRAANAOL €174y iy
T'A »xas EH, 0 7n¢ TA 705 AE Aoyog 0 avros €5t 7o Fag TA 7o EH,
EZwdev de n ZA. O wpx 7n5 TA wrpog EH Aoyeg TUYREILEVOE 5 st 3
T8 TN [A mpog AZ nas T8 Tne AZ 7rgos HE* ws¢ xat o wng TA wgoc AE
Aoyt cuyretas exve 78 Tng TA moos AZ nat v vy AZ wece HE. E&i e
*at 0 5y AZ. 7pos HE Aoyog 0 autos Tw Tng ZB meeg BE, dia 70 wapan.
AnAsg

(14) Contra Definitionis 5. Lib. V. §.200, nullum apud eos veIHgiuzrlln
invenitur. (Galilei p, 137, Viviani p. 12, Scarburgh p.236. Simfon p, 373
Matth. p. 83)




e ——— 9

Andgg maw ewas Tag EH xai ZA, O apa 715 TA 7goc AE Aoyos guy=
HeTas exté T8 Tng TA woos AZ, wai T8 aug ZB 7rpog BE (*3).

§: 203:

(15) Theon in prolixa hujus loci ‘commentatione (Ei 7o ry TIrencuass
BiBA. . Ymouwmuo, P- 61, {qq.) primum (p. 61.) Propofitionem Ptolemaei accu-
ratius enunciat, demonftrationemque uberins, fervataautem ipfius acceptio-
ne denominationis rationis compofitee (§. 201.), exponit; tum (p. 61.1q.)
ulterioris, quod ait, illuftrationis gratia Propofitionem 23. Lib. VI. Element.
adhibet, qua vero argnmentationem complicat potius, quam explicat ; deni-
que (p. 62.) ex abrupto, & fine ulla ad propofitum applicatione, Definitioe
nem in Not. 8. relatam profert, eique heec fubjicit:

Exirw yop 70 AB #pc 70 TA (Fig. 88.) royev dedomevoy 5 xatt 7o TA mpo; 70 EZ hoyor®
neywy ori o 78 AB mpos EZ hoyos ovywarus ex ve T8 T8 AB apos TA, s v8 TA 7o0;
EZ, raresw, ors ey n 78 AB mges To TA doyg 7nhixoryg AN TIeYn emi Ty T8 TA
oo EZ T8 hoyy FANMOTHTOy THV T AB #pog EZ momses,

Esw yap mporegey 70 pev AB rg TA medovs 70 0 TA 78 EZ* sou e5w 10 Moy AB
vy TA Oirhuaciov, T0 d¢ TA 18 EZ Tpzraciov.  Eza gy 70 mev TA 18 EZ rpimhaaiov ¢5iy
vy 08¢ TA Sixragiov 70 AB* 7o agx AB 78 EZ esiv sCamhadiov, emes wos §ay T0 THTAL=
IOV TIVOS OIUTNATIATWIEY 5 VIVETRE GUTE eéouraciov. Tero yp £54 wopiwg sovdeTis, H srag,
Eza 7o AB 78 TA &5 Nmhotaioy 5 Btnéno(}w 70 AB &g ¢ rw T'A o 7o AH, HB. Kuw
s 1o TA 1tg EZ 51 Toimhagiov, 470y J¢ o AH 7w TA* xot 70 AH wpe 78 EZ rpmha-
wiov gghe A T ouTe on uws 7o HB 78 EZ t5i rpmhacio® xus onov opx 70 AB 78 EZ
o tamnamiov, . O oo T8 AB mpe; ro EZ oy evynerou i 18 TA oy 0p8 EXTE TY
78 AB 7pec to T'A Aeyy, xx 78 78 TA #pog EZ.

1 T
£ {':lq?::‘} exponentium {3, 2)

Similiter, quando T'A utraque AB, EZ {i A S
L4
quos fumit, rationum AB:TA, & TA:EZ multiplicatione denominatorem

2

componi, Theon infert; additque: Omows 05 nott €@ 7wy Auzwy arwsewy, Confl

%':‘( rationis AB : EZ produci; hanc igitar juxta fuam Definitionem ex illis

Claviug p. 533 1q.
T'heonis illa definitio & argumentatio alteram quoque conftituunt par=
B tem




fme— ———

§. 203
; Juxta primum modum §. 201, frequeéns in vita etiam communi
infituitur compofitio rationum.

Sic quando concluditur: hebdomas continet 7 dies; dies, 24 ho-
ras; proinde hebdomas 7124, Teu 168 horas: hora, 60 minuta prima
ideoque hebdomas 16Ries60, fen 10080 minuta prima: rationes heb.-
domadis ad horam, ad minutum primum temporis, ex rationibus heb-
domadis ad diem, diei ad horam, horx ad minutum primum, com-
ponuntur; h. e. priores haud immediate cognitz ex poiterioribus ng-
tis ‘inferuntur: ;

ldemque fic in ceteris, quas vocant, fpecierum homogenearum
majorum ad minores ope unius pluriumve intermediarum reducioni.
bus; monetarumque & menfurarum diverfarum comparationibus, quie
(ut in regula, quam dicunt, catenaria) mediante aliqua, aliquibusve
aliis, inftituuntur,

§. 204.

Generatim, datis exponentibus feu denominatoribus (%) dua-
rum pluriumve rationum, magnitudines inter homogeneas tres plu-
resve intercedentium, earumque ita invicem connexarum, ut termi-
nus confequens cujusvis fit antecedens fequentis; exponens rationis,
quam prima harum magnitudinum habet ad tertiam, & ad quamlibet
fubfequentem (& qua juxta §.201. n°. 1, componi dicitur ex ratione
primz ad fecundam ac {fecundw ad tertiam, atque univerfim ex ratio.

nibus

tem Scholii §. 200. & Nota g, commemorati, 1bi vero fub initium legitur :
Exerw yop 70 AB apog 70 TA Noyey b‘:é'np.wov, 040V o :‘)mkuo‘mv. N TOPUTNACIOY 3 ¥ TV oA
Ay wai 70 TA #pog 70 EZ wour awro Sedomevov' Aeyw — wror sav 4 74 AB mgos 7o T'B
Aoys mANKOTHS HOOMKTAUTINIn s7s Ty T8 TA 7005 t0 EZ Noye wnhixornros wots Ty vg
AB 7905 70 EZ; & practer alias quasdam leviores difcrepantias, ad calcem
Oporwg 81 wos L AAEIOVWY 5 XMb §7) TW AUTWY TTWIEWYs

(16) H. e. numeris integris fractisve, indicantibus, cui multiplo, ane
cui parti, quibusve partibug confequentium zequentur termini antecedentes
sationum (Not, 5. 15,),




nibus primam inter ac,fublequentem illam intermediis), producitur
continna multiplicatione denominatorum rationum inctermediarum.

: Nempe f 4=1¢B, B=7C, C=.D, D=1%E{eu iF, &c.:
fubftitutis 7C loco B, 4D loco C, 3E loco D5 &c. colligitur effe
A= 75 % 7C = 35C ;

= gaiudls=niaol)
= 140X 3L — 210F &c. :

Et univerim G A—=—mB, B =unC, C=pD, D=1qE, &c.
denotantibus m, 1, p, g, &c. numeros integros vel fracos; fimili-
ter infertur efle A=—=mxnC

—mxXnxpl
—mxnXpxqlk &c. (*7)

I

¢. 207.

(17) Mireris, Theonem iisdem ratiociniis (Not. 15.) converfum f{uper-
ftruere pronunciatum : Rationem dici ex aliis componi, quatenus denomi-
nator ipfius multiplicatis invicem harum exponentibus producatur; rationum
igitur compofitionem vel jufto nimis reftringere; vel quarumlibet rationum
datarum exponentes integros fratosve dari, nullo tot rationum numeris
ineffabilium habito cenfu, fupponere. Prius eum haud voluifle apparet.
Ad vulgarem igitur rationum proportionumque ideam , nonnifi denomina-
tores earum diftinéte vel confufe perceptos fpeCtantem , cujus perperam
applicatae alia etiam in FElementis , quze habemus, veftigia exftant ( vid.
Rob. Simfon p.358-1q. 361.363.371.379.1q. Matth. p. 48.53+ 58. §0. 91. {Q.),
notionem compofitionis rationis accommodaffe exiftimandus videtur.

Forfan nimis quoque anguftam cenfebat Definitionem antiquam , vero-
fimiliter ad num. I, §.201. (®que ac Defin. 10, 11, Lib. V.) reftriCtam; nec
enunciatis generalibus Propofitionum , ut ipfarum Ptolemaci, VI, a3tize
Ilement, ac{imilium, congruam': dum {ua idoneum his fenfum immediate {ub-
jiciat; & alteram quoque, ut cafum particularem, vi oftenforum ab ipfo

complectatur,

Ut proinde preeceps ipfe in Not. 15. indicatus tranfitus conjiciendi anfam
prcbeat :  Theonen , expunéta Flementis Definitione §. 2or, alteram §.
200, illis inferuille, vel infertam jam reperiffe ; iis certe, quorum in ufum

B2 Com-

-
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Steunei.

Quando numeris exprimuntur rationes datx, ex quibus alia haud
imme-

Commentarium fuum feripfit, notam ac familiarem fuppofuiffe; nec nifi id
fibi agendum putafle, ut eam cum Ptolemaei argumentatione : Eude §c 4 ZA.
O.ap 775 TA meos EH NEVDS CUYHSHASVOE E50kh SHTS T8 TS TA 705 AZ xou vy g AZ
#psc HE , conciliaret:

Eodem modo pronunciata : rationem componi, {umto inter ipfius ter-
minos aliquo medio, aliquibusve mediis; & cum exponens ejus multiplica«
tione exponentium aliarum rationum producatur ( Not. 5.), ad fe mutuo
refert Futocius in iis, quee prolixius in locum Archimedis §. 202. relatum
(p- 160. {qq.), ftri€tius in Propofitionem ¢v. Lib. I. Conicor. Apollonii, oe-
cafione fumta ab VI, 23tize Flem. in demonfiratione ejus applicatione, p. 32.
fq. commentatur ; cum Theone in ceteris etiam confentiens, nec nifi ejus

argumentationem per exempla reprehendens. Ipfe vero, polfitis %})52 expo-

nentibus: rationuzm {(/‘l :: g% , ita ut {int A=DxC, C=Ex B, & falis
DxE=F,acFxB=H; Aefle==H= Fx B, igitur F= D x E deno-
minatorem effe rationis A : B, proinde hanc juxta Defin, §. 200, ex rationi-
bus 4: C, C: B effe compofitam, priori loco fic infert:
sl Boo B ssiBooB =€
&&= AT DO =i A

unde alterne ¥R =C: 4
& inverfe I = e
Ergo H:C =A:C; & hinc H=A,
Altero autem loco fic: E:C=Dxf: DxC=F:4
& E:F-=EXB: FxB—C:H
ideoque alterne Hwe e=F:H
Proinde F:4 =F:H; & hinc 4= H,

Sed cum, ob E, F numeros, nifi 4, C, H pariter numeri {int, per
communem rationis notionem & Filem. V. Defin, 4. intelligi non poffit effe
E:C=Fid=F:H, proportiones ab Kutocio adhibite, ut (quod pofte-

riori
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immediate cognita componitur feu infertur; hxc eadem elt rationi,
quam

x

riori loco p. 33. contendit) de magnitudinibus univerfim demouftratio ipfins
valeat, efficere nequeunt. Potiorque hoc refpetu eft Theonis argumenta-
tio (Not. 15.): quippe ad magnitudines quascunque A, C, B patens; nec

ad numeros, exempli inftar pro denominatoribus ratienum ab eo fumtos,
reftriéta (§. 204.).
: D) (7 3{6)
Vitello (loc. §. 200, cit. p. 7. {q.) pofitis {lg ¢ rationum < C: B> deno-
/20 LA4:B)

minatoribus , quos, pariter ac magnitudines 4, C, B, per lineas reftas
defignat, ex €0, quod fic tam DX C quam F'x B ipli 4, proinde inter fe
xquentur, per VI, 16. Elem. infert effe F': D=C: B ; ideoque F= ExD,
pariter ac (fupp.) C==Ex B; rationem igitur 4: B.ex rationibus 4:C, C: B
juxta Defin. §. 200. componi.

Demonftrationes Euclideas Lib. V. Elem. defignandis per lineas reftas
magnitudinibus A4, B, C &ec. {uam imitari Fitello quidem f{ibi perfuafiffe vi-
detur; fed argumentatio ex VI, 16, eam ad ipfas lineas reftas reftringit.
Tum lineam fieri ex duttu linex ip lineam, feu denominatores rationum
linew ad lineam efle lineas, Euclideis communibusque notionibus repugnat,
Numeros autem denotare fumtis D, F, F': tamefle Fx B—=.A, quam D) x (0= A,
igitar FX B == D x C, intelligitur quidem, quascunque magnitudines homo-
geneas defignent 4, C, B; & hinc effe F:D==C: B confequitur juxta Not. rg.
nro, 1L 3 unde per V, 4. infertur effe F': £Ex D= C: E x B; ideoque
F— ExD, ob C=Ex B (fupp.); verum fic Pitellonis argumentatio plus
n conficit quam Theonis.

Quare, cum hine genuinam effe cenferet Definitionem §. 200, inde
Theonis , Cutocit ac Vitellonis demonftrationes ipfi haud fatisfacerent ;
Savilius ( Pracleétiones tresdecim in principium Elementorum Fuclidig,
Oxon. 1621. Leét. VIL p.140.) profeffus eft : ”In pulcherrimo geometrize
corpore duo funt nevi, duz labes, nec, quod fciam, plures, in quibus
eluendis & emaculandis cum veterum , tum rece ntiorum vigilavit induftria.
,l)l‘i()f eft Poftalatum 5," ‘_feu AX. 11, Lib. l.{' ”Puﬁerior P(’l'tillct ad compo~

fitio~

no
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quam productum multiplicationis terminorum antecedentium rationum
: data-

{itionem rationum: rationem f{¢ilicet 4 ad B componi ex ratione 4 ad quod-~
cunque extrinfecus fumtum, v. gr. C, & illius extrinfecus famti ad B.”

Et Gregorius a 8. Vincentio (Opus geometricum quadraturae circuli
& feltionum coni. Antverp, 1647. Lib. VIIL p: 872.), eadem admilla Defini-
tione, ut Principium {= {umere declaravit : »” Datis tribus vel pluribus quan-
titatibus, ratio primz ad ultimam componitur ex rationibus mediarum ; five
prima quantitas habet ad ultimam rationem, quxe oritur denominatoribug
mediarum rationum inter fe multiplicatis;” adjungens: ”"Quod principium
etfi veriffimum fit, & a magnis geometris non femel ufurpatum, non ta-
men usque adeo omnibus arridet, ut ejus demonftrationem non requirant,
Ego vero cenfeo cum omnibus geometris tamdiu inter principia efls cenfen-
dum, donec alicui ratio occurrat hoc ipfum gevmetrica demonftratione inter
theoremata reducendi.” :

Talem (ceterum fere totam ex ipfa Libri VIII. Gregorii a 8. Pincentio
de Proportionalitate, quam vocat, doCtrina defumtam) traditurus Tacquet
(Elementa - geometriae planae ac folidae — Amftelod. 1083. primum Antverp.
1654. Lib. V. Pars 11 p. 166. {qq.) primum quidem (p. 167. {q.) rationis nul-
lius irrationalis, fi fola fit, exhiberi poffe denominatorem fatetur: At fi duge
fuerint pluresve , alio quodam fenfu earum poffe denominatores exhiberi
contendit: ipfis nempe ad rationes commune confequens habentes reduétis,
commune hoc cbn[’equens explere locum unitatis, & antecedentia efle de-
nominatores rationum, oftendentes, quomodo una ratio ad alteram fe habeat,
Tum magnitudinem dici per magnitudinem multiplicari cum analogia qua-
dam ad numeros (p. 174.) monet: quando, ut quapiam pro unitate aflumta
{e babet ad alterutram datarum, ita reliqua fiat ad aliquam quartam , quae
productum vocabitur,  Datis igitur rationibus A - By sBaseCaz s 68 facto
B:C == X :B: denominatores illarum efle A, X ; B vero explere munyg
unitatis: ideoque, rurfus fafto B: X=4:Z , produCum multiplicatioyis
A per X efle Z; rationemque Z:B eam efle afferit, que ex multiplicatio-
ne rationum 4: B & X: B fea B: C producatur, Sed,obZ: A= B

alter-




1y

datarum hahet ad productum ex iplirum terminis confequentibus: quo
theow

alterne efle Z: B==A:C; ergo & rationem A :C ex multiplicatione rationum
A: B, B:C produci, fen ex rationibus 4 : B, B: C componi, p. 175. {qq
concludit: rationem enim , qua ex plurium rationum multiplicatione pro-
ducatur, eam eflfe, quam quantitas ex denominatornm multiplicatione pro-
dufta habeat ad unitatem fen confequens commune ; pariterque (per Defin.
§. 200.) rationem, quzx ex pluribus rationibus componitur, eam efle, quam
quantitas ex denominatorum multiplicatione produéta habeat ad unitatem

feu confequens commune (p. 170.173.). Conf. Gregor. a.§. Vincent. p. 868:
fqq. 877- 882- 9°8- :

Practer fignificatus vera haud proprios, vocibus : denominator ratio-
nis , multiplicare, tributos; alio etiam fenfu, quam Fheon & Eutocius,
le€tionem aevey (Not. 9 ) 1‘upp(mcme; Definitionem §. 200. T'acquet accipit,
Quibus conceflis; rationem Z : B, ideoquie etiam 41 : C, ex rationibus 4: B,
B': C juxta Defin. §: 200. componi, miffa rationum multiplicatione ambigua
(Barrow Leékiones habite in fcholis pulgliciw Atad Cantabrig. anno 1666,
Lond. 1684. Leét. V. p. 253. {qq. Hindenburg in Lempii Erlciuterungen der
Kdiftnerifchen Anfangsgr. der Arithm. Geom. u. Trigon. p. 308. {qq. &

Praefat. fol. b, 2.1qq.), poterat inferre.
In FEuclidis Elementor. geometricor. Lib. XIII. ex traditione Nayi-

ridini Tufini (feculo decimo tertio Vitelloni fere coxvi), Arabice impref-
fis Romz 1504« juxta verfionem Definitionum Lib. VI. a Dno Hauber, Prof.
Denkendorfenfi, mecum communicatam, compofitio rationis e duabus ratio-
nibus homogeneis jam quoque dicitur effeétio ratiopis, cujus quantitas (de-
pominator) fit ad quantitatem unius duarum, ut quantitas alterius ad uni-

. rationis quantitas (denominator) ad magnitudicem ipfi homogeneam

tatem ;
nitate fumtam ftatuitur effe ut rationis terminus antecedens ad confe-

quentem (quod, proprio denominatoris fignificatu fumto recidit in multiplis
cationis magnitudinum explicationem ex Tacquetr fcholio p 174, relatam);
& his conformiter rationem A: C ex rationibus 4: B, B :C componi fic

oftendityr : Sit ut 4 ad B, ita D ad unitatem ex magnitudinibus ejusdem
gene=

pro u
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theoremate praxis etiam regulee trium , . quam vocant, compolite
nitituor,

Quippe [ AZBT===23" Zo==m:n=
])’:C: It 4 = 9p:ig
G = onins —=tricis
D F =y =t
&e.

deno-

generis aflumtam; & ut B ad C, ita £ ad unitatem; & fiat F ad £, ut D
ad unitatem. Erit (V, 1r.) ut 4ad B, ut F ad E, Sed eft Bad C, ut E

_ad unitatem, Igitur ex quo ordinate (V,22.) 4 ad C, ut F' ad unitatem.

Quare F denominator eft rationis 4: C. Cum & D, E f{int rationum 4: B,
B : C denominatores ; ac F ad £ fit uti D ad unitatem : componitur itaque
ratio A : C ex rationibus 4: B & B :'C.

Utraque porro demonftratio (Nafiridini & Tacqueti) contra methodi
accuratz leges (Rob. Simfon p.365. Matth. p. 63.) fupponit, quam inve-
nire prius haud docuit, duabus propofitis magnitudinibus quibuscunque ter-
tiam; tribus, quartam proportionalem. Quarum fymbolica, ad analogiam
numerorum, reprfentatione fi acquiefcatur; deduttiones illee ad eam red-
eunt, qua Barrow in nota ad Defin, 5. Lib. VI. & Wallis (Opp. math.
Pars I. Oxon. 1657. Mathefis univerfalis, Cap. 30. p. 261. Adverfus Meibo-
mii de proportionibus dialogum Tra&atus. p. 26.1q.) utuntur: ” Ratio
A :C componitur ex rationibus A: B & B:C; nam —5 X l—- s 'A"h

g T Bt C
Conf, Not, 19. -

Wallis quidem (Adv. Meibom. Traék. p.27.) hoc ®que de rationibus
numeris ineflabilibus valere contendit. Verius autem Barrow alia occalione
in Leéionibus {upra nominatis p. 332. profitetur : ” Quando rationum ter=
mini funt alymmetri: confequentes in antecedentibus non continentur ali-
quoties; adeoque peragi nequeunt accuratae divifiones, nec ulli diftincte
comprehentibiles quoti exhiberi, Quoti vero fub confulione ‘]“‘d"“ﬂ“m‘l{i‘
narii quando vel quomodo fibimet quentur, haud ita fuerit in promtu di-
feernere, Vel zaobuirimas oftendere,” Conf, ibid, p. 201.1q.




xy

denotantibus 7, #, p, g, ¥, §, ¢, v nNUMEros datos, eosque integros
(quia rationes numero integro & fracto, vel duobus fra&is exprefiz fa-
cile per V,1§. ad xquipollentes numeris integris exprefias reducuntur)
ob 24 == gBe - wyld = mB (*¥"*1)
Bl 6k B R 6 1)
wD =23E vl = tE

&c.

Il

ideo-

(18) Ratio mutua duarum. magnitudinum zqualium A4, B zqualis eft
rationi mutuze duarum quarumcungue aliarum zqualium C, D. Etenim ob
A=B, C=D (lupp.), efttam mAZ nB, quam mCE nD, proeoacmZn
(Lik. L Ax. 2. & V, 1. Corell ), 3 2 )

Nuare B —= T
& hine (V,18.) 2B:B=2:1

3B:B—3:z

&c.
(r+1)B: B=r+1: 1,{irB; B=r: 1 pronumere quocunque integro,
Igitﬂt‘ mB:B=m: 1)

& (V,4.Cor.) B:nB=1: n > pro numeris quibuscunque integris m, 7 ;
(V,22.) mB:nB=m:n)

h, e. multipla ejusdem magnitudinis B funt ut numeri, juxta quos ea metiun-
tur magnitudinem B,
Quate I°.fi A: B =m:n

ob nd:nB= A4: B (V, 15.)

& mB:nB==m:n (demonftr.)
eft nA:nB=mB:nB (V, 11.)
ideoque " nd =mB (V,9.)

i1°, Viciflim i nd=mB
ideoque nA:nB=mB:nB (V, %)

ob nd:nB =4 :B (V,13)
& mB:nB = m: n (dem.)
eft “A:B = m;n (V,11.)

C
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ideoque :%—B A==B
4 7
7, L7
&c.
£t (S. 204.) 4= :;.;<_1_c — _s—c A=yl 0 ="IC
2455 7 q Y
S S e e reeyp i
"——SKHD_SSD _-nqxrl)wm]:[)
=3B E — 21F =tk R Mt
83K7 L 61()F ;;]7)(11 E= mp‘vﬁ
&e.
proinde. . 84 = 30 ngd = mpC
884 = 27D nqs A = mprD
6164=—=621F nqsvd = mprek
&e.
Schne  ArC== 328 == sy (PR NE)
ArDi= 27:88 ==mpr :ngs
ATl =—=621% 010 = mprt : ngsv
&c.
S... 206,
Veeltobivdaiss=—sa 5o =Sl
o o) ___jl 1 4 2R\ s
B:C '——']\z $ 8 TR 7/l . lzqi] (VII, g9. Cor. & V, 11.)
P
SRl £y e
et (Vy22.) A:C = 3 + 8 ==J ?
' : unp : ug (V, 15, 11.)
o e [r ‘%
Ve o ) ismad i) x —_—
Tumob C:D= 8 : 8XTT TUng : 20 (VT 19.Cor &V, 11.) J
9 r
(_“: 8X 11 h—“( PR [ L
et (V,22.) 4: D=d3 ¢ : =" _:,_
L27: g8 Unpr: mgs (V, 15,11.)

Porre




fiz 247 fz 2o
Portooh D:FE= — o ks
iSS \j:./ inqr : ?ZL (VI1, 19. Cor. &V, 11.)
3 ( 887 et
ﬁt (V, 22.) Iq:E':<27 2;7 =ﬁ'(”lp7 .Lq’_j_.‘
L621: 616 Lunpreingsv (Vy 18.-114)

A Tem " ¢n
Velob A:B = 3 2 ={pxm: pxn (V,1y5)
= : ;\;zxp : uxp (VI 16.)

& B:C V2 & g AmRpt 7il><q (V,14.)
et (V,22.) 4:C = 3 +8 = mp :mg
__J9x3: 9X8,_,(";<7'717= rxing (V, 15,)
27 : 72 Lmpxr : ngxr (VI 16.)

[9 ¢ IT ( g G

l

l

Tum ob A:C

& C:D =—/8§x9 : §x11==X
&\7 29 ’ 2):1 : LHgXr s ngXs GV 35)
fit (V, oi2) " ARA) == QR i g

23%27:23%88___[ exmpy  txngs (V, 15.)
2t iz2024 — \mprxe ingsxt (V1L 164)
: 2 Liieni:
Unde ob D E ==(88%23 1 88x7 =< e
2024 ¢ 616 Ungsxt :ngsxv (V, 15.)
fit (V,22.) A: £ = 621:616= mprs :anv_z‘ 2o
&e,

G2 §. 208,
‘
(19) Orontius Finaeus (In fex priores Libros geometricor. klement,
-~ Siiale 1 . o B T . A p
Fuclidis Demonfirationes. Paris. 1544. primum 1536.) poftquam Definitio-
nem 5. Lib, VI. (§. 200.) ad rationes numeris datis expreflaram quantitatum
feu denominatorum o, quo Z'heon (not. 15.), modo p, 120.{qq. applicnit:
»i
it

Ttaque etiam 4: [) ==

-




Ve 2ol

Strictiori §. 201. n°. 1. expofito fenfu Propofitio V, 2. fic potelt
enunciari : Rationes, qn# ex rationibus refpective iisdem inter fe

COoms

"Eft & al.i.us", inquit p. 122, {q. ”rationalium quantitatum multiplicandi mo-
dus, ipfis potiffimum numeris, ad numerumve relatis quantitatibus , pecu
laris ~ Nam, ex numerorum fub datis rationibus conftitutorum multiplica-
tione numeri piocreantur, fub compofita vel inde conftante ratione fe ha.
bentes. Multiplicandi funt itaque primum antecedentes numeri ad invicem ;
& antecedens ipfius compofitze rationis efficietur: deinde confequentes iti-
dem inter fefe ducendi, ut confequens ejusdem rationis geéneretur,” Quod
pariter tantum exemplis quibusdam Orontius illuftrat 5 Clavius in Appen-
dice Libri 12X..Element, (T. I1. P- 198. 1q.) eo fere modo, qui §. 207. tra-
ditur, demonfirat,

Hoc etiam modo , alterove preecedentium , tum vero etiam exceptioni-
bus Notaz 17. obnoxio, converfa Propofitionis S+ 205. Definitioni 5, Lib, VI,
(§. 200.) fuit accommodata.

Sic Wallis (Adv. Meibom. p. 25. {4q.) de leCtionibus e & rwag Defin,
illius (§ 200. & Not. b.) pronunciavit: ” Mihi quidem (uvtut rue potiorem
le€tionem putem, quam & fecutos video interpretes) perinde fere vide
utrumvis dicatur. Si legatur rwac: interpretandae erunt 7nnxeryres ipfae quanes
titates comparate, five rationum termini” [illze autem in Elementis vocane
tur weyeSy; bi alibi oo : vid. §. 132. & Meibom. Dial. P- 05.] qui propterea
erunt invicem ducendi, ut faciant Tivag (7nnim

tar,

orarag), terminos alios — Puta
i componenda rationes fint @ : b & «i@: erit @ X « compofitae antecedens,
& b x g compofite confequens; ipfaque propterea ratio compofita aXe«: bx 4.
Sin legatur riw (quod potius crediderim); per rationis zuaxoryra intelligen-
dum erit , quod ex antecedentis ad confequentem applicatione emergit, puta

H . S, . .. g
quotiens aut fractio. Adeoque rationis a:b quantitas erit ;- ; & rationig

E e s
# ¢ £ quantitas B 9u® royw mmaexoryre; invicem dulte muwsi vow (mpenoryrs

Aoye 3
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componuntor, exdem funt inter fe. (Rob. Simfon E/g}”_ Lib. V. P‘O-
pos. F. p. 169y Matth, p. 72.)

§. 209

noves id enim fupplendum malim quam asyw), efficiunt, inquam, compofitee

ae .,

bg

rationis- quantitatem (vel, fi libet, compofitam satienem) gx; <=r
Conf, ejusdem Mathefis univerfalis. p. 261, {q.

Jac. Bernoulli Pofitiones inter mathematicas de rationibus & proportioe
nibus (Bafil. 1688. Opp. Tom. L. Genev. 1744. p. 361. {qq.) has propofait 36tam
& fe q. (p- 37_>) o1 quotcunque rationes proponantur; produ@um omnium
antecedentium ad produétum omnium confequentium habere dicitur ratio-
nem compolitam ex rationibus propofitis. Hinc, datis quotcunque magnitu-
dinibus, ratio primee ad ultimam compofita cenfetur ex ratione primae ad
fecundam , fecundee ad tertiam, tertiz ad quartam, & fic porro usque ad
ultimam,”

Definitionem 5. Lib. VL juxta interptetationem Wallifianam lefionis
riws & Polit. 36. Bernoullii informatam tradunt Reyhers in Leutfcher Spra-
" che vorgeflellter Euclides (Kiel vogg. p. 303.), & K oenig ( Llem. de geo-
metrie, contenant les fix prem. Livres d'Fuclide. Haye 1758. p. 224. 244.),
Pofterior in Appendice Lib. ¥, praemiffis (p 2r19. 222.) Definitionibus: Multi-
plier dans un fens general n’eft autre chofe que trouver une grandeur, qni
foit & une grandeur homogene dans la raifon donnée d’une autre grandeur
quelconque & une unité homogene; les produits, qui refultent de la multipli-
cation de deux grandeurs par un meme faéteur feront nommés des Equiproduits;
& huic addita obfervatione : Il ne faut pasconfondre les »k]uitlllll(lph_s‘lve(, les
equiproduits —; Propofitionem 1: Les equiproduits mA & m1B font comme

les faéteurs A & B, inde infert ; quod, ob g ,{, ﬁf =m:1 (Defin,), fit

md: A==mB:B (V, 11,), ideoque mA: mB = A4: B. Tum rationem
A:C ex rationibus A: B, B: C componi Propofitione 5. (ps 225.) fic con-
cludit: Compofant la raifon A: B avec la raifon B:C, il en refulte la raifon
AB : CB ( Defin,). Mais les termes AB, CB font deg equiproduits des
tacteurs 4 & C (Defin ). Partant 4 : C=4B ; BC (Prop,1,), Conf. Not. 23,




§. 209.

Pariter {i duze pluresve rationes exdem funt totidem aliis; ter-
minisque fingularum ac magnitudini' date vel afumte quarta propor-
tionalis inveniri potelt (*°): latiori etiam fenfu §. 201. n°, 2. {q.
exdem inter {e erunt rationes, quarum una ex prioribus, altera ex
pofterioribus componitur,

Quodfi enim A : B = F: E

C:D = G: H:

factis 4:B —= KL & F:F—= N:0

C:D= L:M G:H= 0:P;
etiam funt (V, 11.) K: L = N: 0

Lol — O

igitur (V, 22.) ) == NP
h. e. juxta §. 201. n° 2. ratio ex rationibus 4: B, C: D compofita
eadem eft rationi compolitz ex rationibus £: F, G: H (**).

Eodemque modo aflectum de pluribus quam duabus rationibus,
compofitioneque rationum juxta §. 201. n°. 3. accepta, demonftra-

tur, (Rob. Simfon 1. c. Propos. G. p. 169.1q. Matth. p.73.).

§. 210,

Exdem porro inter fe {unt rationes, quarum utraque fenfu §, 201,
n°. 2, ex iisdem rationibus componitur.
Hoc quippe fenfu {i tam ratio 4: B, quam altera C: D, ex ra-
tionibus £ F', G: H componitur; fintque £: F = K: [,
il e

erit

(20) Eadem determinatio propofitionibus analogis {equentibus eft appli-
canda, Conf. Not. 25, ;

(2x) Rationem ex duabus pluribusve fenfu §. 201, mr. 2. 3. compofi-
tam, ubi e re erit, compendii caufa defignabimus, has ferie verticali [eriptas
uncis includendo. Sic. propofitum §. 209, exprimetur modo fequenti ;
(4:B\ _ (E:F\ . A:B=FE:F
\C: BTGRP B QD G




erit tam A:BY __ 1. 2 i e i
quam C:Df"“ K: W (Si201.8° 2.); igitur 4:B=C:D

V) ().
S arE

Sic propofitum §. 205. de duabus primum, tum de pluribus ra.
tionibus per VIIL, g (§. 196.) (?3) obtinetur

Pofitis,enim 4 : B = m : n .

; Bl =i o
utraque ratio A:Cy & mxp :nXq cor}lponitur ex rationibus m i1 Jc
p:q; illa juxta §. 201. n®. 2; haxc juxta VIII, §. pariterque fenfu
. 201. n% 2. (5 196, {qq):
quare eft A C=mxp : nxq (§.210.)

Et fivhcius O D=l s
pariter utraque ratio 4:[), & mpxr:ngXs componitur ex rationibus
mp:ng acr:s (8. 201. n% 2, & VIIL 5.).

Unde 4 : D= MXPRTiNKGKS
&e.
NGESRISR

Rationem, quz ex duabus datis rationibus, per lineas rectas nu.
merosve expreflis, componitur, dari, h. e. (Euclid. Dator. Defin. 2.)
ipfi &qualem lineis rectis numerisve exhiberi pofle, efhiciunt demon-

{trationes Propofitionum VI, 23. Vill, 5. (§. 195.999.) (*%)
§- 213.

(22) Seu A:B=C: D, {itam 4: B= {g}}) , quam CD:Q;‘};)

(23) Affumta Definitionis 5. Lib. V. (§. 200.) interpretatione in Not. 19,
commemorata, identica foret Propofitio VIII, 5.5 per ambages igitur prorfus
incongruas in Flementis demonftraretur, Pofterius perftaret , admiffa De-
finitionis illius interpretatione in Not. 17. expofita; a qua facillimas eft ad
priorem tranfitus (Wallis loco in Not. 19, cit.). Conf. Rob, Simfon P. 374
Matth, p, 85. " :

(24) Idem fimiliter ad plures, quam duas, rationes fic datas, ex iisque .
compofitas extenditur. Conf. §. 203, f4q.




Esmem—" T

§. a1z
Exdem confequentie, invertendo folum ratienes pofteriores ipfiss
que mquales (V, 4. Coroll.), neduntur, fi §. 195. Fig. 85.{q. ratioa
nes. Bl : TH, E[': TA, & §. 196, rationes I': E, Z:A, dari {fuppo-
nuntur,

: [AT:T® == BI':TH
Atque ita, ob parallelogr. <%7/’§ ; rj{ : LFI : FEA (VL 1.),
& numeros planos (§. 196. l98.)<L b A B (VIIL, 17. 18.)

: . s arallelogrammor. AT : TZ
confequitur (§. 195.14q.): dari rationem mutuam §P22 ¢ otamumor. Al ”},

lawmeror. planor. A 3 B
i o s ; (idem parallelogrammum I'©
{1 utriusque ratio ad < B & ~¢ detur,
Leundem numerum planum A |

§. 214 - &

Hacque ipfa methodo Euclides, przmiffis Propoi . Dators
1. 2.): Duarum magnitudinum homogenearum datarun dari rationem
mutuam; & viciflim dari magnitudinem, cujus ad datam magnitudie
nem ratio detur (?%); generatim duas magnitudines, quarum ratios
nes ad eandem tertiam dentur, pariter mutuo habere datam rationem
in Dator. Propos, 8. (*®), (apud Rob. Simfon & Schwab Prop. 9.) de«
monftrac,

Denotantibus enim 4, C magnitudines, qua ad eandem B datas
habeant rationes; & aflumta quacunque magnitudine L) : primum da«
te rationi A: B mqualem fieri jubet [): K3 cujus terminum confes
quentem £ dari infert ex Daz, 2. Tum date rationi B : C jubet in.
veniri ®qualem £ : F (feu, immediate date C: B =qualem F: [);
ac rurlus F dari per Daz, 25 ideoque rationem D : F dari per .Datl. L3

huic

(25) Sinempe, quod Raob. Simfor addit, duabus magnitudinibus, qui.
bus hzc ratio exprimitur, «& magnitudini datee, quarta proportionalis pofiit
inveniri,

& ; TR
(26) Te mpos wvre nyoy syovro Sedopevey nos mpos anmg Doxov 65r didopever,




/IB:DF

huic vero, ob BiO=EF (conftr.), eandem efle rationem 4:C
per V, 22. concludit.
A

Quo nixus principio Fuclides deinde {uam Datorum tra&atio-
nem absque rationum compofitione inftruit; nominatim Propofitic-
nis 70, partem priorem (apud Rob, Simfon & Schwab Prop. 67.)s Ele-
ment, VI, 23t® refpondentem: Eav Juow 7apadAnAoyQailiey 7regs
ITag ywras — ar FAPEL 7005 @AANALG Avyoy eXwTi 0edoperoy, nak
qu TQ TRRAAANAOYPRUMUL TR05 BAANAL A0Yyay ¢Eu dedopmevor, fic ad-

Enige(edys :

Ad litus BC unius parallelogrammi AC (Fig. 89.), {ub angulo
CB (G deinceps pofito angulo ABC == E, applicato parallelogrammo
BH = alteri DF (1, 44.); eft parallelogr. AC: DF=AC: BH (V,7.)
=48BG (], 1.).

Atqui ob anf. " = 4ABC (I, 29.) = E (fupp.), & parallelogrammuym

iy e e DGR A Vs

BH=DF (confir.), elt BG: DE=EF:4 56 & ;;j‘)).

Quare cum (fupp.) detur ratio EF: BC, datur ratio BG : DE.

Per {upp. vero etiam datur ratio ; AB : DE.
Proinde datur ratio AB:BG (§. 214. feu Dat. 8.); iplique =qualis
AC: DF. :

e 206,

Quatenus ab modo, rationem, ex laterum BI' & TH, AT ac TE
(Fig. 85.1q.) rationibus compofitam , lineis rectis numerisve datis ex-
hibendi, abftrahitur; demonftratio VI, 23t®, praeunte Candalla (pe
129.), eo redigi poteft, ut obfervetur: rationem parallelogrammorum
Al', I'Z componi ex rationibus parallelogrammi AT ad T'O, & hujus

ad

27) Rob, Simfon Euclidez deduétioni eam, quam ex demonftratione
VI, a3tize confequi §. 213. notavimus, ad normam demonfirationis Dat, gvee
(fux 9.) compofitam, fubflituit.




26 B
ad TZ (§. 201. n° 1.), qux exdem fint rationibus laterum ipforum
BI':TH, AI': TE (V1, 1.)s itaque ectiam dici ex his componi (§. 201.
A% 2.). Conf. Clevins p. 5985 Rob. Simfon p. 376. Mageh, p. 87.

§F "=

Quodi defideratur, ut ratio parallelogrammorum AT, TZ feu
compofita ex rationibus Jaterum eorum, exhibeatur per rationem,
quam ipfum prioris latus alterutrum BI" habeat ad aliquam rectam’
datam ; hzc erit quarta proportionalis duobus reliquis parallelogram-
morum lateribus AT, TE, & lateri TH pofteriois I'Z, quod refpondet
Iateri BT prioris AT.

Fada enim (V], 12.) AT.:TE = TH:I;

erunt parallelogr. AT : TO e Br:TH(VL1)

TO:TZ = AT:TE(VL1L)=TH:T (V,11.)

proinde AT 232 T BI':1(V,22.)
g 213

Si ab re&a I'B (producta, quando opus eft) abfcinditur IN=1
(quod juxta §.23.119. {q. immediate fit, diagonali AH parallelam EN
agendo per punctum E; ac per N ducitur recte AI' parallela : fit pa-
rallelogrammum I'O = TI'Z (V], 14.);

& hinc ADsTZ==AL:T0O (V,7.) = BL :{I{N V1L, 1.).

§. 219
Quare fic etiam poteft Propofitio VI, 23. enunciari: Si paralle-
logramma AT, I'Z fint =quiangula; fiatque ut unum latus AT prioris
ad unum TE pofterioris , fic hujus alterum latus TH ad rectam I: erit
parallelogrammum AT ad I'Z, ut alterum latus BT prioxis ad hanc
rectam I,

§ 220.

Unde, data ratione parallelogrammi AT ad I'Z datur ratio late-
xis BY' prioris ad re@tam 1; eltque vt unum latus AT priotis paralle-
logram~




* logrammi AT ad unum latus TE pofterioris I'Z, fic hujus alterum la-
tus TH ad hanc re&tam I, ad quam alterum parallelogrammi prioris
AT latus BT habet datam rationem mutuam parallelogrammorum
AT, TZ,

Quzelt Dator. Propofitio §6. (apud Rob. Simfon & Schwab, pars
prior 63ti®): Eay duo iroywyia TEPEAANAGY QLUK TFROG AAANAL AoV
exe dedoperor esi WM T8 TOWTE WAQA TECE THY TE JEUTERE TAsU~
0av, TG 1 ACITN QEUTEQS TFASUP@ TTQ0G My M ETEL TY WOWTE TAQE:
Aoyoy eXés Jsdomenoy 5 Ov TO TAQAAANACYQEMLOY eX el TFLOG TFLPLAANAO-
yeaupor; & analoge cum Dat. 70. (§. 215.) fic demonftratur (Fig.
89.): Ab producto latere 4B parallelogrammi AC, cujus angulus
ABC==F, ablcindatur BG quarta proportionalis alteri ejus latert BC
& lateribus EF, DE parallelogrammi DDF; ac finiatur parallelogram-
mum CBGH. Erit hoc = DF (VI, 14.); & AB:BG = AC:BH
(VL 1.) = 4C: DF (V, 7. 11). Lateribus igitur 5C, EF, DE quarta
proportionalis BG ea eft, ad quam 4B habet rationem datam paral-
lelogrammi AC ad DF,

§e: 2221,

Propofitio VI, 23. juxta demonftrationem ejus Euclideam fic quo-
que poteft efferri: Si duo parallelogramma {unt mquiangula; atque
ut unum latus prioris ad unum pofterioris, fic reta quepiam aflumta
fit ad fecundam; & uti alterum latus prioris ad alterum poflterioris,
fie fecundailla recta fit ad tertiam: prius parallelogrammum eft ad
polterius, ut recta primitus alfumta ad hanc tertiam (Rob. Simfon p:
375 Mazsth. p. 86.).

§. 222,

Denominatione #ationis compofite adhibita in compendium redigi
enunciata VI, 23t® (imiliumque propofitionum , preefertim {i plures
quam due rationes confiderande occurrant, fponte ita apparet. Omnem
tamen ¢jus vim unice hoc ufu terminare, (}l‘lod Rob. Sz‘n:‘jon velle vi-
deri poiE'it (&3 obrgwms §. 195.14q. 203.199. §. 212.1qq. haud eft
confentancum, Confs Viviaiti p. 13+ Hindenburg p. 317, ' ;
§. 223
(28) Afferens (p. 375+ DMatth, p.86.) "Nullus, quantum fcio, proprium

D2 ulum




§.: 223,
X -~

Quippe ratio, qux ex aliis componi dicitur, eo ipfo ab his pens
dere , per eas determinari indicatur; fic ut ex his cognitis juxta nor-
mam quandam conftantem colligi atque inferri poflit. Has porro &
omnes , & {impliciffimas defignari {fupponitur, quas indoles magnitudi-
num, de quarum ratione ex iis componenda priccipitur, requirit; vel
guas datorum problematis, cui enodando earum compofitio adhibetur,
gonditio fbggerit. -

e 224,

Sicut rationis ignotz inveftigatio compofitione ejus ex rationibus
feopo congruis dirigitur; &, quando hx liquent, ablolvitur: ita Via
ciflim indagatio rationis, quam unam efle conltac earum, ex quibus
ratio data componitur , ad determinandam alteram alterasve hanc
componentes reducitur; quo facto illa divifione, quam vocant, date
wationis compofite per notam componentem alteram vel ex alteris com-
pofitam innotelcit, -

§. 227,

Reducionem divifionis hujus ad compofitionem docet Pappi Pros
pofitio 171. Lib. VIL Collect. math, {fen Lemma g, in Lib. 1. Conicor.
Apollonii : quo, fi 4 fit ad B in ratione compofita ex rationibus C: D,
E: F3 vicilim rationem C: D ex rationibus 4: B, ac F: E, {eu in-
verfa ipfius £: F, componi oftendit.

Facto enim E: F= D:H; erit (§. 201.) ratio, quz ex rationi
bus C: D, E: F componitur , h. e, ({upp.) 4:B=C:H. Quare cum

- ita

wfom rationis compofitze hactenus oftendit , vel propter quam caufam im
geometriam introdufta fuerit; cum.omnia, in quibus {olet adhiberi ratio
compofita, poflint etiam fine ejusdem auxilio tum enunciari, tum demon-
ftrari.  Ulus autem rationis compofitae in hoc unice confiftit, quod ejus ope
periphrafes evitentur ; & ita propofitiones poffint vel enunciari vel demon-
firaci brevius , vel utrumque fieri poffit.” Ceterum eodem fere redit, quod

Galiléi p. 138 Y42 19., Saccherius p, 337, 139, moneak




B—mf___—'m 29
ita fint C:H=4: B
T IR B B

&N s S BN (23D
eft (5. 201. &Not.21)  €: D=(5i

Eodemque modo, ex quotcunque rationibus C: D, E: F, G: H
&c. componatur ratio A: B; cxteris E: F, G: H &c. ad unam P:Qex
iis compofitam redudtis, demonftratur: rationem C: D componi‘ ex
rationibus 4: B & Q: P; {eu C efle ad D in ratione compofita ex di-
re@a 4 ad B & inverfa rationis P ad Q. 3

§. - 226.

Hinc per §. 208. {q. & V, 4. Cor. emdem etiam inter f{e funt ra-
tiones , quz rationibus iisdem inter fe 4: B, C: D per alias E: F,G:H
pariter inter {e easdem divifis obtinentur.

Quippe, ob E: F=G: H (lupp.), etiam eft F: E=H: ¢ (V, 4. Cor.)

Quare cum ({fupp.) quoque fit A:B=C:D:
ratio ex A:B ac F: E compofita eadem eft rationi compofite ex C: D

&

20) Kuclides Dator. Propofitionem 68. (apud Reb, Simfon & Schwab
65.) : Eav Suc 1ocywnc mupahMAOYpuMMa NOYOD EXE SEOOMENY 5 Kotk Juice FNUPR mi0s sty
TNEUGAY NGYO EXE OROUEVOV’ Hah Doimn TNEUpH Whos T Ao TAEpy Aevey ek Sedomevoy
pariter ac 7omam (§. 215.) , cujus converfam fiftit, eadem adhibita con-
ftruétione, redigit ad Dat. gvam (§.214.). * Quippe cum, iisdem, qua § 215,
(Fig.89 ) fattis, fintparallelogr. AC: DF=AB:BG, & BC: EF—=DE: BG
(§- 215); datis parallelogrammorum AC: DF, laterumque BC: EF ratio-
nibus, dantur laterum AB, DE rationes ad eandem retam BG ; ideoque
etiam (Dat. 8.) ratio AB: DE, Cui inveniendz fi modus in Daz, gva
(S.214) preeferiptus applicatur ; refultat , quod Pappi Propofitio dicit 3
nempe ob AB: BG = AC: DF ?

& BG: DE = EF: BC

S 00 1
ek 4B:DE= (Lp. B

Simfon in demonfiratione {ua 65t reftam BG tantum juxta foam 63.(§.220.)
ducit, & ex hac 63, argumentatyr,




1
}
|
i
{

& H: G (5. 209); h.e. (S.225.) que rationem A: B per alteram E: F
dividendo prodit, ratio eadem eft rationi divifione rationis C: D per

. alteram G: H oriundz. .

Sian7.
Idem in Propofitionibus H, K, Elementor. Libro V. annexis (p.
170. qq.; in verfione Matthie, ubi vero deelt Propof. K, p. 73. {q.)
Rob. Simfon uberius fic enunciat: ”8i ratio ex quibusdam rationibus ™,
[five {trictiori, five latiori, §. 201. expofito fenfu] ” compofita eadem
fit rationi ex quibusdam aliis rationibus compofitee; fueritque una ra-
tio ex prioribus, vel ratio ex quibusdam ex prioribus compolita, ea-
dent uni rationi ex poflterioribus, vel rationi ex quibusdam ex pofte-
rioribus compofite: erit reliqua ratio ex prioribus , vel ratio ex reli-
quis prioribus compofita, eadem rationi relique ex pofterioribus, vel
rationi ex reliquis pofterioribus compofitee.”
§. 228.
Uti parallelogramma xequiangula AT, T'Z (Fig. 85. fq.) ope tertii
TO in ratione compofita ex rationibus B :TH, AT : TE efle in de-
monftratione VI, 23tie oftenduntur; fic eadem (quod enunciato Pro-
pofitionis comprehenditur) etiam elle in ratione compofita ex rationi-
bus AT:TE, BI': TH, {ubfidio tertii parallelogrammi T’ efficitur. '
. Et generatim, quando 4:B = (;ﬂ 1;),

\

igitur; factisC: D=K:L,eft4: B = (K: LY\ _ o, .
E:F=L:M i) oAl Ve a2
S AP L AN
ob K: M quoque == <1\": L) (V23 )= C:D)’
pariter eft st Bier g f))

Similiterque rationem ex pluribus quam duabus compofitam, mu<
tato harum ordine , haud mutari oftenditur,

§. 229,
PR R s e A BTG _(m*:rn
Inverle parallelogr. 2T effe: TA ==\ . I‘B) vel = Er:TA/

. opd




e ']E

ope tertii parallelogrammi I'@ vel I'S, eodem modo, quo rationis di-

recta AT :I'Z compofitio, demonfltratur.
Pariterque generatim, quando A4 : B::x(E F>_ f/%[ e I

: C
et B: A= K(V, 4.Cor) =2 (v, 23 =2 v, 4.Con.
Quod rurfus fimiliter ad rationem ex pluribus quam duabus com-

pofitam extenditur,
§- 230,

Si 4, B, C, D funt magnitudines homogenez; ef’c( )__(A g
FiCtxs enim A:B=K: L A:D=XK:
C:D=L :M’° C’B.....O I’
ut fint (0;1) =K:M (’7 DN=K:P (§. 201.)2
ob 3485, = K Z
Dl — =0
C:D=L:M
eft (§.201.) A: D feu (confir.) K: O — G‘g)
: M.
Unde (§.225.) (o:7) = (T.5)
h, €. (V,22.) K:P = K:AM; ideoque (fg == (’gjg

S 2310 -
SiA:B:( ),atqucEI' D:I;s et A: B= (GH

Fa&o enim G: H=I K fie
A:B= (1) I>(§209) C;: K(§.z01.)= ([ K>(§ 201.) = (G H)(§ 200.).

Vi 232,
Sit 4 ad B in ratione compofita ex rationibus £: F & G: H;
atque




32
atque B: C=1I:K: erit 4 ad C in ratione compofita ex rationibug
E:F, G:H, I:K.

Fadis enim P:Q—=FE: F

P:R= (&%

Ol T i
e P:S =<?5i’-> ;
erung A B’ R (0. 2000

B:C=R:S (V,11.)

A:C=7P:§ (V.22 '““( )
LI
Idemque fimiliter & ad plures magnitudines 4, B, C, D, &c.,

& ad rationes ipfarum rationibus mutuis 'vequxpollcntes f'mphces com.
politasve quaslibet, extenditur.

9. 233.
S Gf 3 &4,8,C, D, E, F {unt magnitudines homogenes :
ob B:C= B:C 1
B:L- ‘-Q_'f'_ ‘
funt 4: C=( 1 .7\) :<? (
\: 0 §.23% ~NE: % §.228. “§a231.
AE=rcD _/¢:D ~ye:D — (B:D\§.530.
GD -(GD -Gp e

( Cnﬂz//zmz Sur une nouvelle proprieté. des [etions coniques, in Nowv. Mem.
de P Acad. de Berlin. Année 1776, p. 298.). Cetere, que ibidem ex

4: ]’“([ 1) deducuntur rationes, ex §. 22§, 229. 230. & nunc
S 233. oftenfis conlequuntur.
§. 234

Ratio compofita ex ejusdem rationis direta & inverfa eft ratio
zqualitatis, {fen xqualium.

Quippe {1.4:8 — Fa Il : €
LeC =Tk
fit d; Co= B+ B (Vy222)
proinde A=C (Simfon Elensy V. Prop, A. p.142e Matth. p.48.).

O 2350







§. a3y,
Compofitionem vero plurium rationum ingredientes ejusdem ra.
tionis direda & mvufa {e mutuo deftruount: ita ut fint (‘5’55 == 1)
( C: DW = 5 &, 50

&:2

Fd&ls enim A:B=K:L
€:D~—=L:M
E:F=M:N

ideoque (§.201. )(f fj =K: M

( ==

ob = L: K (conftr, &V, 4. Cor.)
fiung (ﬂ B) (L ) =Z:M =0:D(onltr.&V,1)
il (5-232)  (V,23)

(E: ]4) _(L: 1}:) S LN = (2 I’v)'> (conftr. & §.210.)
kl}: ﬂj
§. 236. .
Thne fi (gg) — (R'i ;}') soatque C: D= G: H; pariteretit 4: B — £ ; F,
Quippe; ob (fﬁ) (g H)
eft A: B _<(, 11)(5 )= (f D )(lnp.&6109=F F(sa35)

§. a3z
Viciflim {i ratio, qux ex duabus componitur, eft ratio equalita.
tis; rationum, ex quibus componitur, una eft alterius inverfa,
I
Nempe. fi ﬂf’ é[] igitur 4: C== <G st
& A=C,ideoque A: B=C: B(V,7.): fitB: F=H: G (fwpp. &V,4. Cor. V;11.).

E g. 238
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§.i-238.

Pariter fi in compofitiotie triuni pluriimive rationum duz fe mu.
tuo deftruunts harum una alteuus eft inverfa.

: Al N T ‘
Quippe fi <C:D> A: B &CED=L: M - 4
: E: F E:F — M:N & |
elt (S. 201.) K- N- — K:IL : ‘J
ideoque (V, 9.) INEE—— 7 N
&(V,7.) JE JL[ — N:M; plOllldeC D E(V.(. Cor.V,11.)
( A Bi—= K%
Pariter fi & P D = L: ]VI
k]‘ sl M N
=90 3
eft (§T 201,) K:0 = K: M i
(V,9.) O == M * i
&Vs7.) M:N = 0:N;.itaque E: F=H: G. i

¥t fic vlteriys.
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