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Cum in parallelogramma, parallelepipeda, prismata, cylindros,
quorum altitudines in Elementis (VI, 1. X1, 29.-32.34. 40. XII, 10.
11.14. 1§.) commemorantur , definitio hwc non quadret; genuina haud
efle videtur. Deelt etiam in verfione CamMPANL. (Euclidis Elementorum
Libvi XV. cum expofitione Theonis in prioves XIiI. o’ Barthols Zamberto La-
sinitate donata, Campani in ommese Bafil. 1558, p. 137.) = Neque ejus
rationem habet Procrus. (Vid, §. §.)

Accuratius certe definitionem altitudinis fegmentorum curvilineo-
rum, quam Propofitioni 18. Libri de quadratnra parabole premittit, AR-
CHIMEDESs informat: Tov apapmarey 7epic) ojei@y V70 T¢ cudeaal ral
HALTE VNG yeapisal ﬁa’:u ey RAAND T &Uvswal" U’J/DC 32 TaY MEyISay
i 0V @AO TOG HRAMUTIVALE YOLILUAE ATYOMEIRY €78 Tay (Badly T8 Tid-
MeTOG HOPUPRY 0F TO GuMALIOY , a® ¢ @ Jeyisa RadeTos wyetal.  Cui cone
formiter in Propos. 18. infert: “Si in fegmento, quod {ub recta linea”
& rectanguli coni {e@ione” (arcu parabole) ¢ continetur, a media”
bafi recta ducatur diametro parallela; verticem fegmenti effe punctum”
i”t!d,' in quo, que diametro pa :1]“0111 ducitur , coni {e@ionem fecat:”
quoniam, quz ‘g:CFIl)nclll coni ‘mlhuc puncto contingit, parallela fit
bafi ; normalium igitur, quz a fectione coni ad bafin ducuncur, maxi-
ma fit, que ab illo puncto ducitur. CAPXIMHAOTS sa Swl operde
Ex recenfione Jos, TORELLI. Oxon. 1792. p. 30.)

A Nara,
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ArcHimEDIS hze argumentatio, prater notionem curve concavee
& rectc eam contingentis, nititur propofitionum I, 28. 34. Corollario:
quod perpendicula, ab reciwe alicujus pundis in aliam ipfi parallelam
demiffa, invicem mqualia; ipfis proinde minora fint, que in hanc ab
punctis infra illam fitis cadunt.

Ob eandem rationem, que in triangulo ab vertice anguli, qui op-
ponitur bafi (lateri, cui triangulum infiftere concipitur), ad redam, in
qua balis jacet, ducitur normalis, major eft alio quovis perpendiculo
ab trianguli cruribus {uper eandem re@am dudo; & quzcunque in pa-
rallelogrammo ablatere, quod opponitur bafi. (lateri, cui parallelogram-
mum infiftere concipitur), ipfo, vel producto, ad rectam, in qua baflis
jacet, duc:tur normalis, major elt alio quovis perpendiculo ab paralle-
logrammi cruribus (reliquis duobus Jateribus) in eandem demiflo: quare
illa trianguli, hoee parallelogrammi altitudines; angulique bafi oppofiti
vertex etiam trianguli vertex dicuntur,

ProrosiTio I

9§ - 4

Demontftratio partis prioris, precter ipfam propofitionem I, 328. fup-
ponit confectarivm , facile ex ea ope propos. 3. & axiom. 9. Lib, 1. de-
ducendum: quod triangula easdem inter parallelas, fed {uper inzqua-
libus conftituta balibus inxqualia fint; nominatim, quod illud majus
fit, cujus bafis eft major,

Ryt
Enunciatum propofitionis: Ta Tpiywre Xl Ta TepaAAAcypepa
70 V70 T0 avro vilog ovra, ftriéte (quod & in expolitione fubjuna fit)
acceptum fupponit triangula circa eundem verticem, & (applicationis
canfa partis priotis ad demonftrandam alteram) parallelogramma, quo-
sum latera bafibus oppofita contigua fint; utraque fuper bafibus in dire-
ctum jacentibus conftituta,

Prze.
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Przterca expofitionis enunciatum: Esw sorywva uey va ABT, ATA
(Fip. 1.), 7apadinoypepmae d¢ 7a ET', TZ, vwo 7o avro uloc ovra,
Tuy e7o T8 A e Ty BA xaderov aqyouevayt Aeyw, oty ¢siy we n BL Ba-
gig 7pos Ty TA Lasw, 8106 70 ABT cgiywiov 7pos 7o ATA Torywyoy
xas 70 ET 7apaAAnACy a0y 7rE0E TO TZ =« (QEAATAOYEE U0l » fUPPOHit
triangula & parallelogramma invicem con_tigua, eaque in {chemate ad
oppofitas lateris communis AI" partes delineata; qualia etiam fuuc, ad
quz propolfitio in demonttrationibus VI, 2. 14. 15. 23. 2§, applicatur.

§. &

Sive autem contiguz fint figuree earumque bafes (& five tunc ad
diverfas, five ad easdem lateris communis partes jaceant); five invicem
fint disjun@=; five partim coincidant: propofitio I, 38. ipfiusque co.
rollarium (§. 4.) ad triangula circa eundem verticem & fuper bafibus in
dire@tum jacentibus conftituta applicantur, duda per velticem commu-
nem parallela rectz, in qua jacent bales triangulorum; & cum hac pa.
rallela, quippe unica, qua reétz illi per hoc punctum agi poteft (I, 29.
Coroll.) coincidunt parallelogrammorum, circa eundem cum triangulis
verticem & {fuper iisdem pariter, ac triangula, bafibus conftitutorum,
latera bafibus oppofita,

O 7

Porro demonftratio =que pertinet ad triangula & parallelogramma
zqualium altitudinum : quibus ita difpofitis, ut bafes illorum fint in
eadem recta linea, & figure ipfiec ad easdem hujus recte partes; re@a
per vertices triangulorum duda ei, in qua bafes funt, fic parallela (1,
28. 33.); parallelogrammorum vero latera bafibus oppofita in eandem
incidunt rectam ei, in qua bafes funt, patallelam (1, 2. 33. & 29
Coroll.). ?

Quare triangula etiam & parallelogramma sequealta {ung uti b

o afes.
(Euc//[.’z: Elementor. Libyi prioves VI. item XI €5 XII, Sy iy

blatis ifs, quibus

olim Libvi hi — witiati funt, 8 quibusdam Euclidis demonfivationibus vefi-
tutis a Rob, SimsoN. Glasg. 1756. VI, 1. Coroll P 176.  Auszug ous
Rob. Simfons Ueberfezung der Elemente. Von MATTHIAs, Ma adeb. 1799
S. 76.)

S. 8.
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1 | Extenfionem hﬂ'v‘ propofitioni VI, 1. imme

;' i {\ Cravius: hic quidem in de mmf’h'mi'mo & figura adjun&a (E 11!

rentor. Libyi J perfpicuis deinon accuratisque [choliis

yirati. Auctore Clrif ,"z. Cravio. Francof. 1607. T. I p.f542.15.),

i ac preemifla (p ;41 ) explicatione Definitionis 4, ilJe (l;"}"i(;-, [AC
i : Tosx ey BiBA. TE TO "1('//7

te tribuunt PROCI

} ) BiBA. o. Babil. 1 t\d | G
g vilog ‘wdey o RUTQIG eVl TFape

I8 & TG 0I5 UTFO TO aUTO
:‘g ~yap L0 THG eTEpAs 77 .rg:z/v AL

i Et Evcripes ipfe in:XI, 29032, XII
{8 vo 70 auto 'vlog cvre, indicat folida iooudu
i ; XII, 10. viog s7ov dicit, quod elt 7o auro.

' § o

| &

| Propofitum de parallelogrammis ejusdem altitudinis, vel zquealti

‘ immediate. demonftrari pofle ope I, 36. eodem modo, quo aflertum }
de triangulis ope I, 38. evincitur, fponte patet; & fic illud demonftrat |
Campanus (p. 138.1q.). ‘

VS e

Propofitiones I, 3§ —38. theoremate VI, 1. comprehendi; fed, |

| com hujus demonftratio illis nitatur, non fimul cum hoc una {tabiliri
demonftratione dici poflunt, quod Procrus (l. c.) contendit: Aoxe

) QTTOAEUZY &V TW AT |

! N
1; P} SLL01 TV TETTUQMY THTWY TJEeWPNULTOY —— [
| BiBAiw nara w0 mwpwroy Sempnuas 7repie) i i
- o k\
l TETO 7roiwy, O7 ay yap 1870 desvun Ta TOIYDYL Al T TFAPAAN
Vel s Ta ume To auTo UG, EXoVTd TS G )/ﬂ/\‘.'. TOY A0YOV, O
E e8I al Fao-uc, 404y @AA0 N TAUTR '/.'cm*" HALTOAINC DTEQOY a’"oé eInyy-
1 aw it THS AaAoyias, To yap auto vlos wdw die N ey TAUC auTdib |
1
{
{
{
1
1
{

avely Te TEG 702 /\(1.’;

emwas HAQAAANAOIG — Byt pay 8y O avalayiag d:dunial, 0Tl eTwE EXH
T@ TEIYWVE KA T TapaAlnAoypa e Ta U0 TO auTO Uog , THT 5K
Ta ey TAIG AUTAIG Xeipeva rapaAAndoic, w6 i BaTuc’ wal 0@y 870V
Ty Bagiwy 00 T& X6Qas i JiamAnoie JamALTIw) s Kl GAA0Y Ad-
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oy EXETGY 5 TOV LUTOY E»gél Res T Jopid Aoyoy Tees e
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Bazig woi.

THTQ TWY AOYWYs KAV AViTo &

Eucripes quidem in demonftrationibus XII, 7. 13. 14. »qualita-
tem pymmidum triangularinm , cylindrorum, in eadem altitudine &
fuper zqualibus bafibus exiftentinm, ex pm;w‘xﬁrinnibus XU, 5. p1e {ub-
fumit ; fed harum demonftrationes ex aliis fontibus, xqualitatem illam

non fupponentibus, repetit.

5

Geciras

Parallelogramma & triangula retangula, que unum latus circa an-
gulum rectum commune, vel =quale habent, efle ut altera iplorum la-

tera circa angulum rectum, aflerto generali VI, 1. &§. 7. continetur,

Seitaen:

Hinc parallelogramma & triangula, primum recangula, tum (I,
35. 37.) quclibet, fuper eadem vel wqualibus bafibus conftituta, {unt
uti altitudines: quod Cravius (p. §44.) {imili wodo inferty Comman-
DINUS (/1'1[5/1'//.5.: Elementor. Libyi XV 2
CoMMANDINO iz Latinum converfi, commentariisgie g
Pifauri 1572, fol. 72, b.) prolixius, nec legitime, deducit.

cum [cholits  antiguis

~

Propofitum §. 11. fequer
Libro X. vulgo inferta:

1% Si (int duz re&

linex; erit ut prima ad {ecundam
S ‘ !

dratum, quod fit a prima, ad reqangulum, quod

continetur. (Lemma ante RS
29, Si fint dux recte linewx in ration€ aliqua; erit ut major ad mi-
noreny,




B

~ AkA

fecet.

Smme— p——

florem, ita retangulum fub duabus contentum ad quadratum minoris,
(Lemma ante X, 32.)

0
b

- Si fuerint tres re@te linez in ratione aliqua; erit ut prima ad
tertiam, ita reCtangulum contentum fub prima & media ad id, quod
fub media & tertia continetur. (Lemma ante X, 33.)

4°% Si reca linea in inzguales {ecetur; erit ut major pars ad mi-

norem, ita retangulum {ub tora & majori parte ad rectangulum fub tota
& minori. (Lemma 2. ante X, 34.)

5% Si fint duz ree inxquales; minor autem ipfarum in partes
xquales fecetur: redtangulum contentum fub duabus illis rectis lineis
duplum erit ejus, quod {uh majori & dimidia minoris continetur, (Lem-
ma 3. ante X, 34.)

Quorum fecundum non agnofcere pleraque exemplaria; tertium,
quartum & quintum defiderari in fuis Codd. MSS. notat Dav. GREGO-
RIUS (p. 239. 240.243.): nec pofteriora duo ab Euclide effe fe arbitrari
addit; quod verofimiliter etiam de prioribus tribus eft (tatuendun,

ez 19k

Per deducionem ad impoffibile, fimilem ei, qux demonftrandis

I, 39. 40. adhibetur, facile demonftrantur propofitionum VI, 1. & §. 7:
2. converfie: nempe triangula & parallelogramma, que funt inter {o
uti bafes, xquales habere altitudines, vel eandem; &, quz funt inter

fe ut altitudines, wquales habere bafes, fi unam & eandem non ha-
beant, (CLavius p. 543. {g.)

Prorositio IL

N 6y

Rejftmn uni laterum trianguli, intra vel extra illud, parallelam fe.
care reliqua €jus latera, ipla vel produ@a, nititur hoc propos. 29, &
axiom. 1T Lib. L corollario, fepius in fequentibus fuppofito: quod reéta
fecans unam duarum parallelarum fecet & alteram; {eu quod , fi una
duarym parallelarum tertiam quandam rectam fecat, altera hanc pariter

§. 16.




§.. 16

S—————-

~J

|

| Priore propofitionis V1, 2. parte demonftratur: dudam uni BQ I

[ terum trianguli 4BC parallelam DE (Fig. 2.) altera duo latera 4B, 4¢
jta fecare, ut partes unius eandem mutuo habeant rationem, quam partes
fimiliter fitze alteriuss h. e. ut fit BD:DA=—CE:Ed4;

' &, inverfe (V, 4. Cor.) , velimmediate pariter 4D: DB—= AE: EC.

‘ Se1z

! Componendo igitur (V, 18.) etiam {funt' /B {gll))}: AC {/qu
| AD)
\

AE
& inverfe BD[* AB :{/ g}':dC:

h. e. quam rationem habet unum trianguli latus ad alterum fuorum feomen

~ - oy o > ¢

‘ torum , eandem & alterum latus habet ad fuum fegmentum fimiliter Gtum 3

i ac quam rationem habet alterutrum unius lateris fegmentum ad hog latus,

| eandem alterius lateris fegmentum {imiliter fitum habet ad hoc alterum
latus.,

S. 18-

Quod immediate fic adftruitur: Cum, ob parallelas BC,DE, xqua-
lia fint triangula BDE, CED (I, 37.); =qualia etiam f{unt (Lib. I. Ax. 2.)
triangula ABE, ACD: quz igitur tam ad idem triangulum ADE, quam

| ad mqualia BDE, CED, easdem habent rationes (V,7.& Cor.);

. §ADEy . |AED

h. e. asE : {400 = 4cp e
: . {4ADE, D
Atqui (VI, 1.) ABE : {BDE} s AR e Z‘D
. . {AED] __ AE
& ACD {CED} - {

CE
> ) e AE
Elgo (V’ll') AB '{I!D} — :{CE

]

Unde inverfa colligitur per V, 4. Coroll, 5 vel immediate {imili modo de-
monftratur,




Altera propofitionis V1, 2. parte, prioris converfa, docetur: trian-
guli 4BC duobus lateribus 4B, AC ita {e&is, ut partes unius eandem
mutuo habeant rationem, quam partes (imiliter fitze alterius, h. e. ut fit
BD:DA= CE:EA, vel AD : DB—AE: EC; re&am DE, quz puné&ta
fetionum D, E conjungit, effe trianguli reliquo lateri BC: parallelam,

SR

‘l ! Quare cum (V, 17.) divifim fic BD: D4 — CE: EA
i ARk Bl il i G4

(AD{__ . [AE

| fi eft AB {4 Dl= AC: Gy

v parallela etiam eflt trianguli tertio lateri BC recta DFE , jungens puncta
! D, £, quibus altera ejus duo latera 4B, AC ita {fecantur, ut unum

‘ {3 horum laterum ad alterutrum fuorum fegmentorum eandem l'lepenr ra-
iz 4 tionem, ac latus alterum ad {fuum fegmentum fimiliter Grum 5 & inverfe.
241
1 §, 2n
3\ Idemque fic immediate colligitut: quoniam (VI 1.)
~ (ADE) (AD: ¢ v s fedED [AE
239 B — o = 2 T == AGH Y
\; o TN AR o o g VL, \ce b
‘ i 1% AB: . AD = AC :AE;

R | pariter et (V, 11.) ABE : ADE — ACD : AED
1.’ i ideoque (V,9.) ABE i (G L)
= unde (Lib.1.ax. 3.) BDE ——(@170]

& hine (I, 39.) re¢te BC, DE parallele,
SR AB: . BD =:AC, s, CE?
! funt (V, 1) ABE; BDE == ACD :. CED
1 (Vs 172 ADE: BDE — AED : CED
i V-9 BDE — CED
‘» unde (1,39-) rurlus BC, DE parallelx. 3
Conditiones inverfee vel ad prcedentes reducuntuy; vel argumells
tatio ex iis fimiliter Rruitur,

§e 22!




Cum (V, 16.) a'terne fing

~ /L
i BD:DA— CE: EA, AB.{4D

ac viciffim: re@a etiam DE, uni BC latery
ita fecat reliqua ejus latera fi{?, AC, ut unum fe
gmentum Nmiliter fitum alterius eand
rum fegmentum prioris ad alterum p
ad pr_af'i;,'x'x"us; ac viciflim,

Yeioazt

Propofitio VI, a. ipla, & qua hactenus ei fuerun
valent, ac fimiliter demonftrantur, (Fig. 3.) re®a DE fecat tri
as vertici A partes produca,

ABC latera AB, 4C, ad oppefit

AE

D' CH = 4D : AE, 4B : AC — AD.: ﬂE:BD:CE,

CcE?

m trianguli 4ABC parallela,

gmentum unius ad fe.
em habeat rationem, quam altee

ofterioris , & quam ipfum latus priys

t adjunta, etiam
anguli

Nempe rurfus ductis BE, CD redis; funt VL, 1.)

g . SADE) . [DA .
BDE : \BAES'= BD : {7 , CED

Quare i 1°% DE eft lateri BC parallela ;

4ED
T |C4D
BAE : dDE = B4 . AD , c4D . 4ED

JEA. -
=CE'{AC"
= CA: AE.

igitur (I, 37.) triangulum
BDE=CED, & hinc quoque (Lib. I. Ax. 3.) BAE == CAD

3

proinde (V, 7. & Coroll.) BDE - {,%Zf} — CED : {gf/g
BAE : ADE — CAD : AED =
‘ DA e rA
pariter funt (V, 11.) 8D : {,JBJ(' T :{AC
BA: 4D = Cu : 4k,
2% Viciflim i 2) BD': DA =VCE : k4
vel BA: AD =— (A . E4.
erit (V, 11.)! BDE : ADE = CED . AED
vel BAE : ADE = Cdp . 4pp
unde (V,19.) BDE = C4D

vel BAE = CAD
;1Cl)0(’ccrioricaﬁl (Lib. L ax.2.) rurfus BDK = CED.

Utroque igitur calu funt BC, DE parallele (I, 39,),‘
B

Atque



e

19 (]

; Atque fi 3) BD: AB = €E: AC:

erunt (V, 11.) BDE : BAE —=CED : CAD
(V,19.Cor.) BDE : ADE— CED : AED

(V, 9) BDE ===E DY
ac (I, 329.) rutlus BC, DE parallelz.
Unde cetera, uti fuperius, invertendo & alternando colliguntur.

S 24

Propofitionis VI, 2. igion enunciatum, expofitio certe, quae nung

in Elementis exftat, eam ad re®am ipfa trianguli crura fecantem, & ad
ipfas horum crurum partes ita fadtas,” feu {egmenta {tricte fic dicta,
hinc fcilicet reta illa fecante, inde crurum fedtorum extramis, {zu trian-
guli vertice ac tertio latere terminata, reftringic (§. 16. 19 ): ‘quod qui.
dem ad applicationes fequentes in Elementor. V1, 3. 4. 9—12. Xl, 17.
XII, 3. nonitem in Dator. 38: 39: fufficit,

Annotata §. 17.f4. 20. 4. 23. propofitionem ad fegmenta crurum
iplorum  pariter , atque ad oppofitas vertici trianguli, feu bali partes
productorum, tam quax hinc recte ifti fecanti, inde vertici trianguli ac
tertio ejus lateri, quam quiwe huic-tertio lateri ac vertici trianguli incer-
jacent, extendunt; ficque, dum in Fig. 2. ADF ut wiangulom propofi-
tum , BC utre®a ejus crura 4D, AL infra bafin DE producta (ecans,
fpectatur, ad fegmenta etiam hinc fecante hac B(', inde trianguli yei~
tice A & tertio latere D/ terminata , propofitum VI, 2. applicant.

Et ad hxc quidem {egmenta, hinc re@e crura trianguli utcunque
fecanti, inde bafi ac vertici trianguli interjacentia, Rob. SiMSON (p. 177,
370) & PraypaIr (Elements of geometry , comtaining the fivst fix Books
of Euclid , with two Books, on the geometvy, of folids: Edinb. 1795. p. 1§7.
f9.) propofitionem VI, 2. demonftratione eadem ad Fig. 2. 3. 4. applicata
extendunt, fic eam enunciantes: Si uni laterum trianguli parallela quas
damn rea linea du@a fuerit; proportionaliter fecabit reliqua trianguli
latera, vel ,l‘mff‘ producta : & fi latera trianguli, vel latera producta
proportionaliter feéta fuerint; quie fedtiones conjungic recta linea, reli-
quo wrianguli lateri parallela eric,

Ve 24%
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Omnia autem une enunciato fic etiam leet compledti: Quie (Figia.
3. 4.) ab cruribus ejusdem anguli BAC, vel duorum angulorum ad ver-
ticem oppofitorum SAC, DAL, per duas redtas parallelas BCy DE,
tam verticem inter & alteram earum, quam ipfas inter parallelas, abfcin-
duntur fegmenta , fic proportionalia funt; ut, quam rationem mu-
tuo habent duo fegmenta unius cruris , eandem invicem habeant
duo fegmenta homologa feu fimiliter fita cruris alterivs, h. e, vt fing
AB: AD: DB = 4C: Ak : E€; & ut fingula unius cruris {fegmenta ad
fegmenta homeloga cruris alterius fint in eadem ratione, 4B : AC =
D+ AR == BD:CE. Viciflim parallele funt recte, qux ab cruribus
ejusdem anguli,, vel duorum angulorum ad verticem oppofitorum,

fegmenta alterutro ordine indicato proportionalia abfcindunt.

§. a6,
Re&e AB, DE (Fig. 5. 6.) {e {ecent in pun@o C. Utrinque ab
eo in ipfis 48, DE ablcindantur {egmenta quazcunque CM == Cm,
ON == Cn: & finiatur quadrilaterum AMumN; quod erit parallelograme

mum. (Schol in Lib, I1. Element. §. 235. 1q.)

Quae per rectas quascunque LK, /, lateribus hujus parallelogrammi
parallelas, ab reclis 4B, DA abfcinduntur fegmenta punéo € adjacene
CKGCEN o CN
> ' . C/c:C/;‘"CJW'{Cn + &
viciflim quxlibet recta, inipfis 4B, DE ab pun&o C inde abfcindens
fegmenta rectis CAf, CN proportionalia, erit alteris parallelogrammi

tia, erunt rectis CAf, CN proportionalia;

MmN lateribus oppofitis parallela (§. 25.)

S 27

-~ : » v 3y 7 y H >

: ,,‘_1"”.(’%’”‘.“{” ’I;(‘gl.;[e,;m,{' q~uc)d elt Locmb;. Libyi prioris AporLrLoNu
le [ectione rationis: Pofitione datis duabus redtis .48, Dk, {e mutuo in €
!;cuntlbus;}lpevr dafum extra eas, in eodem cum ipfis plano , punctum
H ducere lineam rectam, qua occurrens duabus 4R DE auferat ab
% r < 1 i (3 2 s

ipfis fegmenta puncto C adjacentia, quwx (ing inter {e in ratione datds
rectu feilicet dave 4 ad datam N. (APOLLON\Y Perggi De fectione ratios
nis Libyi duo, ex dvabico MSto Latine verf, ﬂccedmz;’ ejusdem De yacue
jj’ﬂti“




Jpatii Libri duo veflituti. Pramittitur Pave Alexandrini Prafatio ad prymem
Colletionis mathematica, nunc primum Grace edita, cum Lemmatibus ejusdens
Pappi ad hos Apollonii Libros. Opera €5 Jtudio Edmundi Havnrey. Oxen,
1706. p. 10. {3q.)

In recta 4B enim ab alterutra puncti C parte ablcifa CH7 — datze
M 5 in re@ta autem DE utrinque ab pun@o € abftiflis CN— Cin = da-
te NV; & dudtis MIN, Mn redis; li)lis autem per datum pun&um K
parallelis LHK, Hlk, Hil, quz re®is AB, DE occurrent (§°T5.9%
erunt g/{{ gf}: C/ﬂ:<g£v (.a5.fq. 0% 1) = M: N (V. 1LDs

o :

Rectz igitur ZHK, <g{}> fatisfaciunt problemati; exque fola (. 2§47,
n°'2.) *

Et fic'quidem problema in Scholio p. 14.{q. folvit Harrey, Ana.
Iyfin ejus aliter inflituic ArorLLoK1US; qux vero ad eandem conftru-
ctionem deducit.

Vet 285
Quodfi altera e parallelis, ‘mempe Hlk vel HE/, per pun@um (
tranfit; altera tancum LAHK unico modo rem praftat,  Ceteris calibus
duplici femper modo problema componetur, Et quidem, fi laterum pas

rallelogrammi MmnN aliquod per datum punctum H tranfic, ipfum hoc
latus eft altera recta ducenda,

§. 29,
Duz perro rectx non contiguz, duabus interceptee parallelis B(,

FD (Fig. 7.), pariter ab tertin GE his parallela proportionaliter {ecas.
tur; & viciffim.

. Qodfi enim I°, recte FB, DK, parallelis BC, FD interceptw,
& ipfe funt parallele ; ideoque zquales (I, 34.) ¢

1% dulla GF redtis BC, FD parallela, patiter funt FG= DH.,
B~ HE ks :

quare (V, 7. Coroll) ¥G : GB . pp—DH : HK : DK
&alterne (V2160 FG 3 DH=—GB : HK=FB : DX,

2°Si,




R FG e [DH :
e Pk FB__{H[“.DK,
vel ¥G: GB— DH : HEK,

ideoque (V, 18.) FB : GB= DK : HK:
ob fB = DK (dem.), funt vel FG & DH, vel GB & HK =zquales
(V, 14.); ideoque GH, FD, BC parallele (1.3 3. 30.).

II°. Quodfi parallele non funt redte FB, DC, parallelis BC, FD
interceptx : ducta per alterutrum unius DC extremum ) alteri FB pa.
rallela DK inter easdem parallelas BC, FD;

1% 0b DE : EC : DC = DH : HK : DK,
quando GE parallela eft ipfis BC, FD, (VI, 2. & §. 17.1g);
= DH : HK : DK = FG : GB : FB (5. 29. n%L 1 :
funt, (V, 11.).-E +« EC ::DC = FG : GB. : FB,
& (V,16)  DE : FG —= EC : GB=—HC.: FB. :

2% i vel DE:EC=FG:GB, vel bl ne=lVCL. ip
nec eflet GE rectis BC, FD parallela: per pun@um G ducta ipfis B,
FD parallela GI ad occurfum usque recte DK in I, & jun@a EJ reca,

foret (§.29.0%1.1.) FG: GB=DJ:IK, rG) FB :{D“ : DX

. GBj’ LK
jtaque (V, 11.)  DE:EC=DI:IK, vel i’(f} ipo=s {Z{} DK

proinde £1 rete BC parallela (VI, 2. & §. 20.19.): igitur redtx kI,
GI invicem effent parallele (I, 30.); quod repugnat. :

§. 3zo0.

Propofitum §, 29: generatim fic quoque, ab altero unius redtye Dc
extremo ) ad terminum oppofitum B alterius FB dudta DB reca
(Fig. 8.), evincitur.

1°.ISi GE eft rectis BC, FD parallela
funt (VL 2. & §. 17.0g.) wm FG:GB: FB

quam DE: EC s ])C} =DL:IB: DB

ideoque (V, 11.) FG:GB: FB = pF s po: DC
ac (V; 16.) FG:DE =GB : £C— FB: DC.

2° Vi




ofifloscleibidin i

; GB EC
nec effet GF re@is BC, FD parallela: per pun&um G du@a red= FD),
ideoque (1, 30.) etiam alteri BC parallela G4 ad occurfum usque redta
DB in 4, & juncta- EM recta;

foret (V2. & §.17.00.) FG:GB=DM: MB, FG} PR {DMg : DB:

2% Vidflim i FG7CB=—DE: KB vel FG} . FB A= {DF} . DC;

GB MB
ipitur (V, 1r) DE: EC=DM: MB, vel DEL. pe._ DML, g

& hinc (VI 2. & §.20.0q.) EJ tecte BC parallela; ac (I, 30.) re@z
EM, GA parallele inter fe, quee tamen in puncto A concurrunt.

: il
Priore przcedentem diretam demonftrandi modo (5. 29. n° 1L 1.)

Evcrines in VI, ro.; altero (§. 30. n% L) in adftruendo theoremate
generaliori XI, 17, utitur. )

ProrosiTtio IIL
NG EUEE

Quz trianguli quicruri angulum ad verticem bifariam dividic re-
&a, -bifariam & angulos rectos fecat bafin (I, 4 ). Viciflim, quax a vers
tice trianguli wquicruri ad punctum bifectionis bafis ducitur reda, bafi
normalis eft, atque angulum ad verticem bifariam fecac (I, 8.).

S 33
. Quz autem trianguli non. wquicruri angulum ad verticem bifa-
riam dividic recta, ad angulos obliquos & in partes inwquales fecat ba-
}gn. fic ut minus {fegmentum adjaceat cruri minori; pariterque acutus
1t angulus, qui cruri minori opponitur.

Netlnpe fi /ZC,'> AB (Fig.9.); & AD bifariam dividit angulum BAC?
ob angulum ABCS, ¢ (1, 1g)), funt anguli ABC+ DAB~, C+DACs
ideogque (L, 32.) angulus 4DC 4DB.

Et “1{ 4C ab{cu‘l‘a AE == AR d¢ jundta DE rea: font (L 4.)
BD==DE, ang.AED = ABID). Quare, producta CB verlus H, eft
ang,




if

ang. DEC = ABH (1, 13.). Sed ang. ABH > C (I, 16.). Frgo &
v v ‘DE.

ang. CED > C: ideogue (I, 19.) CD>§DB

§. 34

Quee igitur trianguli non xquicruri bafin BC bifariam fecat ex ver-
tice trianguli 4 ducta AF re@a, in hujus (egmentum CD incidit; pro-
inde in inzquales dividit angulum ad verticem BAC, fic ut major fic
angulus BAF, qui adjacet cruri minori AB: eademque AF obliqua eft

bali; ob angulum AFC> obtulo ADC, & AFB <acuto ADB (I, 16.).
§. 31

Polterior pars propofiti: §. 34. immediate-etiam confequitur ex I, 25
Prior. ic quoque-oftenditur: continuata AK, denec it FG'= Fd, &

dudta BG reda; funt (1, 15, 4.) ang. G=CAF, & BG=4C> AB;
igitur (1, 18:) ang BAG> {op*

§. 36
Hine (S. 35.) viciflim intra angulum BAF cadit reQa AD bifariam

dividens angulum BAC; ideoque in insequalia fecat balin BC, fic ut
minus fit fegmentum BN, quod adjacet eruri minori 45,

L e
Quz de fegmentis bafis trianguli non - zequicruri, partibusque op-
pofitis anguli ad verticem oftenfa funt §. 33.1qq., complet Propofitio
VI, 3. docens: re&am, quw bifariam diwidic angulum ad verticem trian.
guli non- wquicruri, bafin in ingqualia fic {ecare, ut fegmentum adja-

cens cruri mineri'altero fegmento minus (it in eadem ratione, in qua

crus hoc minus eft altero crure; ac viciffim, bafi divifa in fegmenta
cruribus trianguli adjacentibus:proportionalia, re@am , & Vertice trian-
guli ad punctum’ fectionis bafis dudam, bifariam dividere angulum ad
verticent.

Ceterum hoc ita afferit, vt eafom quoque trianguli equi oxwri (5 32.)
complectatur,

§ 38




N

Re&tam CF (Fig. 10), per C ipG DA parallelam, concutrere cuni
crute B4 ultra verticem 4 produdo-, confequitur ex I, 29. Corollario
$. 15. commemorato; vel fimili modo, quo in demon(tratione Vi, 4.
ad Lib. I Ax. 11. reducitur.  Pofterius fupplet Cravius (p. 546.)

§. 39.

Juberi etiam potet, ut ab producta BA abftindatur 4L == AC, &
jungarur C4 recta.  Tunc enim

1°% ob angulum BAC= E4+ ACE (I, 32.) = fffCE (I, 5.), funt

.

anguli {ZC’E} == T DA — {gﬁ% » fi reéta AD bifariam dividit angu-
lum BAC; itaque CE, 4D parallelx (I, 27.{9.)s & hinc BD: DC
= BA : AE (V1; 2. n°1.) = BA : AC (V, 7. 1) »

2% S18D: DC=B4: 4C ideoque etiam = BA: AELV, 7. 1 1) ¢
funt CE, AD parallele (VI, 2. n° 2.); proinde anguli BAD — E,
DAC=ACE (I, 29.); & hinc, ob ang. E== ACE (], §.)> pariter angu-
lus BAD == DAC. :

§ 4o.
Cum fic in demonftratione partis fecund applicetur pars pofte-
rior propofitionis VI, 25 altera haec conftrudtio & demonftratio potius ,

quam quax nunc in Elemensis exftat, eaque quodammodo manca (§.38.),
genuina effe videtur, ‘

NP 845

Duobus cujuscunque trianguli 4BC ( Fig. 11.) angulis 4, B bifa-
riam divifis per rectas 4G, BG; quz ex puncto & concurlus ipfarum ad
Vertieem tertii anguli C ducitur recta CG, pariter hunc bifariam fecat. .,
Perpendicula enim GE, GH, GI, ex puncto G demiffa in latera
erianguli , 1UNE ®qualia per demonftr. IV, 4. Quare, ob GF = GH,
angulos ad Fs H redos, & hypotenufam CG communem, ideogue €tiam

CF== CH (I, 47. Coroll.), eft angulus GCA = GCB (I, g.)-
: § 42.
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Viciflim tres redwe, bifariam fecantes angulos cnjuslibet trianguli,
in eodem intra triangulum puncto concurrunt

Duabus enim angulos 4, B trianguli ABC (Fig. 12.) bifariam fe.
cantibus, & in puncto G concurrentibus AG, BG occurrat, fi fieri poffit,
re@a bifarlam angulum C dividens in punctis H, I ab G diverfis. Jun-
gatur GCrecta. Cum haec bifariam {ecet angulum C (§. 41.): foret an-
gulus ACG = 4CI, uterque nimirum == 34CB; quod repugnat Libri [
Axiomati 9.

S 4

angulos cujuslibet trianguli, & ad latera
fe mutuo in pundo fedtionis communi di.
ntum adjacens angulo trianguli fit ad ejus
ateri oppofito trianguli, ut fumma laterum trian-
guli comprehendentium illum angulum eft ad latus hoc ei oppofitum ;

datin . : angul . :
tota autem recta fit ad fegmentum ipfius adjacens {latgrio} trianguli ,

uti perimeter trianguli eft ad <{{"ummam laterum circa hunc angulum ;

hoc latus
Redx 4D, BRI, Cx (£ig. 13.) bifariam dividant angulos trianguli
ABC; ac {e mutuo {ecent in puncto G (8. 42.)
Eric 4G : GD = 4B : BDobang. ABG=—= DB VI
== : CDob:mg.ACG:DCg} (W32
= BA+AC: CB (V, 12.)
‘17'(1‘)

Rectz bifariam fecantes
usque oppofita producte, ita
vidunt, ut cujuslibet fegme
fegmentum adjacens |

& hine aD: N . 4y gercp, %”,A”C (V,18.)

CB

Eodemque modo oftenditur efe
BL : BG : GL — AB+BC+CA : AB+BC : C4
CK: CG: 6K = AC+CB+ BA : AC+CB : B4,

S 44

In triangulo igitur mquilatero funt
ADEs AdG GDY

BL ' BG : GL p== 3: 2: |
CK-: €G-+ GK)

C §. 45.




§ ar.
guli perimetro terminata, & aliquem ejus
angulum bifariam dividens, ita fecatur, ut fegmentum ipfius adjacens
vertici anguli, quem bifecat, fit ad fegmentum adjucens lateri oppofito
trianguli, uti fumma laterum circa angulum illum eft ad tertium trian-
guli latus ; ceterx etiam reétx, per punctum hujus {etionis ex vertici-
bus angulorum trianguli du&z, bifariam hos angulos dividunt.
Bifariam angulum BAC dividat recta A1) ; iplamque pun&um @ ica
fecet, ut fit AG: GD=PBA+AC: CB;
angulos autem ABC, ACB bifariam, i feri poflit}, non dividant recte
BG, CG, fed BH, CH (5. 42.)
Ita fores AH: HD=BA+AC:CB (5. 43.)
ideoque AG:GD=AH : HD*WV, 11:)
AD: GD = AD :HD (V, 18))
GD= HDj; contra Lib. I. Ax, 9.
§. 46,

Simili modo enunciantur, & vel immediate fimiliter demonftran-

tur, vel ad pracedentem (§. 45.) ope V, 17, reducuntur converfe partis
fecundw §. 43.

Viciffim i re@a, trian

S 47
Redta, bifariam dividens angnlum exteriorem ad
=quicruri, parallela eft bafi; & viciflin,
Sit (Fig. 14.) AB=AC, & CAF re®a: ac
1° bifariam angulum BAF fecet rea AG. Erunt anguli g//;?]::
B+ e
;—B/IF(hyp.) = (Jiz2s) = {({3 (L 5.)s igitur 4G, BC parallela
(L 27.44))
2° Parallela fit 4G bafi BC. Erunt anguli BAG=2RB, GAF—C
(I, 29.)5 ideoque BAG == GAF, ob B— C (s

verticem trianguli

Ve 48
Recta vero, !nfar{am dividens angulum exteriorem ad verticem
trianguli non. xquicruri, concurrit cum bafi producta ad partes eruris
: mino.




mivoris; eamque ita fecat, ut re@= in ipfa fe@ionem inte
bafis ableiflie eandem habeant rationem 5
trianguli,

Viciflim i bafis trianguli non - zquicruri ad partes cruris minorig
fic producitur, ut, quezx hinc fit, tota re@a ad adjectam bafi eandem ha-
beat rationem, quam trianguli crus majus habet ad minus; reda ab
termino continuationis hujus per verticem trianguli duca bifariam di-
vidit angulum trianguli - exteriorem ad verticem, ¢

St (Fig. 15.) AB<AC: itaque angulus C<ABC (I,18.); & an-
gulus exterior BAF vel CAH = C+ ABC (1, 220 <52 ABC.

1°% Bifatiam angulum BAF vel CAH dividat re¢ta KAG.

Brit ang. BAG = LRBAF, vel (I, 15 ) = LCAH, minor angule
ABC (dewonftr.); igitur anguli BAG+ ARG < ABC+ ABG <2Red.
(1, 13.): proinde redtx CBG, KAG ad has partes concurrunt (Lib. L.
AL IR

Ab AC ablcindatur AE—= AB; & jungatur re&a BE. Ob angu-
lum BAF = ABE + AEB (1, 32.) — §ff§§ (L, 5.), funt anguli
ﬁ‘?'}d = IBAF — ggfg (hyp. vel I, 15.); ideoque AG, BE paral.
lele (I, 27.0q ): & hinc CG: GB=CA:AE (§.17.) = CA: 4B
(Vo 104

2% Sit CG: GB=CA: AB~—CA: AE, rurlus facta 4F = AB.

Evant KAG, BE parallelx (§.20.fq.): proinde anguli z;ﬁ’i} =ABE,
PACY = AEB (I, 49,5 & hing. BAG — FAG, KAH = CAK, ob
ABRE=MEE (], 55

£ ac terminos
quam crura, quibus adjacenc,

S 4.
Juberi etiam §. 48: poteft » ut parallela rede KAG per B agatur
BE; qux, obangulum ABC> G (I, 16.), intra triangulum 4BC cadet:
& tunc propoflitum fimiliter ac VI, 3. in textu Elementoruy demontftari.
Sicque demonftrationem ejus in Propofitione A, poft tertiam Libro

VI inferta tiadune Rob. Simson (p. 180. fq. Marthias p.77.), ac PrLay-
FAIR (p. 169 fL} )

. . . e »
Prior etiam in Notis (p, 370, {q. Matthins p-77.{g.) monet: f‘Calus”

{ecundus, qui habetur in Prop, A, pariter utilis a¢ primus , tertiz Pgu'-
: “politio-




S D

D

o

20 e

” pofitioni additus eft; videlicet is, quo angulus trianguli exterior bifa-
“riam fecatur re@a linen. Demouftratio ejus fimillima elt demonftra-
?tioni primi caflus; & ob hanc forfan caulam tum ea, tum enunciatip
”cafus, omilla elt ab imperito quodam editore. Parpus-certe hac, tan-
" quam propofitione elementari” [ {imul cum ipfa VI, .] “fine demon-
” {tratione utitur in Prop. 39. Libri VII. Collect. Marh.” Lemm. 25. Li-
bri L. Apollonii de determinata [ectione. (Pifauri 1588. fol. 183. b, fy.).
Conf. Rob. SimsoN de determinata fectione libri IV, (p. 27. Opp. reliq.
Glasg. 1776.).

N O
Utranque propofitionem VI, 3. & §. 48, quod & PLaveaIr (p. 384.)
notat, uno quoque enunciato licet compledi: Si trianguli angulus

interiot) .. . oy
{exttirrio r} bifariam dividitur, fecans autemy angulum recta focat & bafin
o

{iﬂ(r:g:lé‘tam} 5 bafis fegmenta , ‘hinc terminis ejus, inde pun@o fe&ionis

intercepta, eandem habebunt rationens, quam crura ip(is adjacentia trian-

- . i (lecatur 1
li viciffim G bafis ita § :

su continuatur [

=L, X
puncto fectionis o T R L s

; i e cruribus trianguli adjacentibus pro.
{extremo continvationis i g1 Adjacedibns prg

» ut fegmenta, terminis ejus ac

tionalia fint3 quae per verticem trianguli & punctum fetionis .
BOLUONS e E 4 extremum continuationis
5 ! A : interiorem) , .. .
: erticem angulum ; . bifari:
bafis ducitur re@a, trianguli ad verticem angu {exterwrem} bifariam

dividet.

ProrosiTtio IV.

§. sr
Senfum partis pofterioris afferti Propofitionis hujus: xar oporoyor
ar Yo T4 19148 yovas vamoraysoas wAwpas , declarat Lib. V, Defini-
tjo 12 : OUOAOYE MeYedn Aeyeras ewas Ta ey HyBMUAQ Toig nyspuerolts T
Jscemmopsva oi6 ¢7omevoic. Ko {cilicet ordine in triangulis invicem ®qui-

angulis duo quaelibet latera unius eandem rationem quam duo ﬂlierius
d atera

s
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latera circa angulum zqualem habere indicantor ,
triangulorum angulos {ubtendant latera, quee conftitnunt terminos ante.
cedentes duarum rationum ; pariterque igitur termini earum conlequen.
tes [inc latera angulis triangulorum ®qualibus oppolita,

S

In demonftratione Jatera circum e uales angulos:B& DCE, ACH & E
(Fig. 16.) easdem invicem rationes eo ordine habere ex propofitionibus
Vi 2. 1, 34. V, 7. 11, immediate olt

renditur, ut terminos antecedentem
& confequentem fingularum rationum confticuant latera duorum trian-

gulorum wqualibus eorum angulis oppofita;
nempe B4 : CD = BC : CE
BC: CE = 4C DE
Unde & (V,11.) B4 :CD = AC : DE
Quare generatim etiam, quam rationem habent duo duoram trian.
gulorum invicem ®quiangulorum latera wquales ipforum f(ubtendentia
angulos, eandem habent bina illorum reliqua latera aqualibus angulis
oppofita; pariterque (V, 12.) eorum perimetri :
BA4:CD=BC:CE =AC: DE —= 4B+ BC+ CA: DC+CE+ED,

NI 2
Loco propofitionis. VI, 2. adhibita ea s qux inde fuit §. 22. deducta ;

immediate confequitur laterum proportio eo ordine, quem aflercum hujus
1V® enunciat, »
§ 54.

Vi ejusdem {imilia juxta Lib. VI. Defin. 1. dicuntur tri
aquiangula; vel (I, 32. Coroll.) quorum faltem duo
alterius, finguli fingulis, {imt xquales,

§ 5.

Triangula, quw conditioni.bus propofitionis 1, 26, relpondent, h.e.
quz duos angulos duobus angulis xquales habent » alterum alteri, unum-
que latus uni lateri =quale, quod utrinque ve] angulis sequalibus inter-
jacet, vel uni angulorum, =qualium opponitur, fimilia funt & mqualia.

O 48,

ut xquales duorum

angula invicem
anguli unius dyobys
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§ 56
Qua: vero binos angulos mquales habent, & unum latus uni zquale,
quod autem in uno triangulo wqualibus angulis interjacet, in altero unum
aqualium angulorum {ubtendit, nounifi fimilia {funt,

S 57

Triangula =quicrura, quorum anguli ad vertices, vel alterutri ad
bafin anguli funt xquales, fimilia funt. (I, 5. & 32. Coroll.)

S 58

Triangula quxvis quilatera func imilia. (I, 5. Cor, & 32. Cor.)
Ceterum proportionalia effe ipforum latera, prxter VI, 42", etiam
confequitur ex V, 7. Corollario : quod ®quales magnitudines 4, B ad
wquales C, D eandem habeant rationem. :
Indidemque & ex I, 32. Coroll. univerfim fimiles effe figuras reci-

lineas regulares, feu ®quiangulas & wmquilateras, ejusdem numeri late-
rum, confequitur,

S g9

Propoficiones IV, 2. 3. docent circulo dato inferibere & circum{cribere
triangulum {imile dato.

§. éo.

.Rc&u, quz in triangulo parallela ducitur uni ejus lateri (Fig. 2.),
abfeindic (I, 29.) triangulum (imile toti. (CLAvivs p. §47.)

§. 61

Recta hxe fe habet ad latus trianguli, cui eft parallela, uti {egmen-
tum alterutrius reliquorum trianguli laterum, ipfam inter & verticem
anguli oppofiti comprehenfum, eft ad hoc latus (§+ 524).

§. ‘62

Eadem per redlas ex vertice trianguli oppofito ductas in eadem
ratione fecatur ac bafis trianguli, feu latus ejus, cui elt parallelar (GLA-
VIUS p. §49°) ;
G £} Nempe

LS
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Nempe (Fig. 17.) quodlibet fegmentum bafis
iisdem rectis comprehenfum parallele D7, wij alterutra redta ab rrian.
guli vertice 4 ad terminos prioris ducta eft ad fegmentum iplius vertici 7
& recte DA interjacens (8- 52.61.); & pofteriorum eadem femper eft
mutuaratio (S. 17.1g.) ; ideoque etiam priorum (V, r1.); acalterne (V, 16,),

BE - Dli— B - )= LAl AT
FG : IK = AF : 41 — 45 = AKX
GH:KL = 4G : 4K — A5 . ij‘/, (§. 52. 61.)

&e.
BG: DK = 438 :AD:AG:A’K>
FH : IL = AF : A] = dH: AL
&e¢.
& AB : AD = AF : AT — AG

/ / — tAK = AH : AL &eo. (§.17.1q.)
Quare ~ BF: DI—FG : IK :GIJ:KL:BG:DK—;FH:IL&c.(\/,1|.)
& BF ; FG:GH:BG:FH&C.:D[:IK:KL:DK:.[L &e. (V, 16.)

§. 6;.
Pariter, {i (Fig. 3. 4.) recta DE, trianguli 4ABC lateri BC paral

BC elt ad fegmentum

le-
la, fecat ejus reliqua latera producta, eft ciangulum 405 o ABC;
DE:BC=AD: AB = 4E .

AC5 & redtw per verticem 4
lem ratione,

§. 63.

Quodfi igitur a duabus parallelis #B, DE (Fig.18.19), ab pundtis
inde C, Fin ipfig, duo quzcunque fegmenta inzqualia CAf, FN ad eas.
dem pun@orum ¢, F partes abfcinduntur; & recie CF, MN jungun-
tur, quee productx fibi mutuo occurrunt in pundo (7 extra parallelas 4 B,
DE (fumtis enim GMr, FN @qualibus, parallelz perl, 33, forent CF
MN 5 ac viciffim , per I, 34.): bina fegmenta, ut CK, FL, queE recte
quzcunque per punctum G actz, ut GK, ab iisdem parallelig AB, DE,
ex punctis inde C, F, abftindunt, erunc inter {e uti CAf aq EN (S.62.).

. ductee ipfas
BC, DE fecant in eac

§. 6y,
Pariter fi a duabus parallelis AB, DE, ab pundis inde C, F in

ipfis; duo quecunque {fegmenta CHU, Py ad alternag punétorum C, F

partes ablcinduntur; & redx CF, My junguntur, que fe mutuo in

puncte
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puncto g intra parallelas {fecabunt: bina fegmenta, ut Ck, F/, quzx re-
Az quacunque per pundum g actke, ut Ag/, ab iisdem parallelis 4B,
DE, ex pundis inde C, F abicindunt, erunt inter {e uti CAL ad Fn
(§- 63.)-

§. ¢s.

Si latera B(', AC trianguli ABC (Fig. 20.) bifariam fecantur per
vectas AD, BE ex verticibus angulorum oppofitorum 4, B ductas; re-
&a quoque CF, ex tertii anguli C vertice ducta per pun@um {ectionis
G dvarum AD, BE, bifariam {ecat tertium trianguli latus 4B.

Quippe ob BD=DC, AE = EC, utrumque triangulum ABD,
PAE dimidium eft trianguli ABC (1, 38. vel VI, 1.): igitur triangulum
ABD == BAE; &, demto communi ABG, triangulum GBD = GAL:
pariterque 2GBD = 2GAE; h. e.ob BD=1DC, AE=EC, triangu-
lum GBC=GAC (1, 38. vel VI, 1.).

Atqui tam  triang. GBC : GBF A i
. quam triang. GAC : (JquFY}: CG : GF (VI 1)
Ergo (V, 11.) triang. GBC : GBF GAC: GAF:
&hinc (V,14.) triang. GBF GAF
ac (I, 38. conv.) Bl == AF.

Aliam hujus demonftrationem prolixiorem, &, prater plerasque
prxcedentes , propofitionibus VI, 2. 19. 22. nixam, habet CARDANUS
(De [ubtilitate Libri XXI, Bafil, 1560, Lib. L. p.70.1qq.).

§. é7.

Tres redtx, que ex fingulorum trianguli cujuscunque ABC (Fig. 21.)
angulorum verticibus 4, B, C ducuntur ad pun&a D, £, F-laterum op-
pofitorum, ubi hxc bifariam dividuntur, in eodem intra triangulum
puncto f{e {ecant,

_Duas enim 4D, BE, que fe in puncto G fecant, trajiciat , fi fiec
poflit, tertia C'F in punctis A, I. Per pun&a C, G agatur recia CGK.
Cum hice bifaviam fecet latus 4B in punco K, ubi ei occurrit (§. 66-)5
atque hog coincidere non poffit cum puncto F (Lib. I. Ax. 12.): foret
AB bifzm)dm fecta in. duobus punctis F, K; quod fieri. nequit (Lib. L.
Axe 76 9:) x

9. 68.

o
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§. 6s.

Exdem tres redix ita fe in punco communi fecant s ut fegmentum

cujuslibet adjacens lateri trianguli, ejusdemque fegmentum a'djaceus ver-

tici anguli oppofiti, ac tora recta fint uti I :2:3; trangulum vero in

fex triangula zqualia dividunt; ad punctum autem ie‘g”tmms comniunis
usque tantum ducte triangulum dividunt in tria zqualia.

Nempe (Fig. 20.) 1°% ob BD:NC=AE: EC=BF: AF (fupp.
& Lib. V. Def. 5.), funt DE & AB, DF& AC p:ix;:n}lcl»{(\/i, L.).‘ L,Lm‘n'e
(I, 17.29.) triangula GDE & GAB, GDF & GAC funt mquiangula;
ideoque e

G GE:GB=DE:4B (g¢..,y =CD:C s

GD:GA={ZE: GA=DPEI 6 ('52) g pe (S br) =12
>B:BE—GF:GC:CF=1:2:3 (V,18.)

2°. Triang. GBD = GAE (8. 66. Dem.) = GDC=GLC (I, 38.):

GFB:GCB) __ GF: GC (VI s S o
& triang. iGI?A:G(,‘/J;— £ @V Ise) =t N T, )
. GFB—GCB=2GBD', & .. . GFB=GBD,
itaque 2R T GOA—2GAE S & P Gpg GAE

3° Triang, GBC == GAC (§. 66. Dem.);

& triang, Gzllj:i:gf?‘ﬁ (1 38.) ;gﬁg (n°% 200
9. 69

Cum in triangulis xzquilateris recte bifariam dividentes angulos bi-
fariam quoque fecent latera oppofita, & viciflim (I, 4. 8.); liquet iden.
titas conclufionum §. 44. 68. ad ipfa applicatarum.

Eademque per rectas 41D, BE, CF in fex; perredas 4G, BG, CG
in tria triangula fimilia & xqualia dividuntur,

Neesie:

Viciffim fi recta ab vertice aliquo trianguli ad punctum bifedionis
lateris oppofiri dua ita fecatur, ut fegmentum ipfius adjacens vertici
trianguli’ duplum (it alterius fegmenti adjacentis laceri oppolito triangulis
cetere etiam rectx per punctum hujus {etionis ex verticibus trianguli
dudz bifariam latera iis oppofita [ecant,

D Bifa.
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Bifariam latus BC trianguli ABC fecet reta AD; ipla vero pundo
G ita fecetur, ut fit 4G = 2GD.
Ductis BGE, DE recis, erunt triangula BAG=2BGD VI 1)
EAG=2EGD (V1 1.

igitur triangulum BAF = 2BDE.

Sed ob BC=2BD ({upp.) , etiam triangulum BCE = 2BDE (VI 1.)
Quare triangulum BAFK = ECE

& hinc (I, 38. conv.) AE == CE.

Similiterque oftenditur, vel nunc per §. 66. infercur: ducta CGF
recta fieri etiam AF — BF.
W g

Pariter (i tres recte ab pundto intra triangulum ad vertices angulo-
rum ejus ductz triangulum in tria @qualia dividunt; recte ha ad latera
usque trianguli oppofita continuate bifariam ea dividunt.

Rectis.enim G4, GB, GC in tria triangula mqualia dividentibus
triangulum ABC; & qualibet earum 4G ad latus usque oppefitum BC
continuata :
elt (VI, 1.) triang. AGB: GDB=AG: GD=A4GC:GDC
Quare, ob triang. AGB—AGC ({upp.) , etiam trinng.GDH:GDC'(V;14,);
& hinc (1, 38. conv.) BD="DC.

Prorositiones V. VI

Nesian]

Propofitiones ha converfic funt preecedentis quartxe; atque uti hec
propofitioni I, 26. ita ille propofitionibus I, 8. 4. refpondent, ad quas
carum demonftrationes reducuntur, & fub quarum conditionibus trian-
gula fimilia & sequalia funt.

S 73
Sub V*= conditionibus fimilia effe triangula propofitio hac xque im-
mediate ac IV efficit (g, §4.): pofitis autem VIt conditionibus, me:
diante 1Vt demum proportionalitas reliquorum civca angulos aequales
laterum , ad triangulorum fimilitudinem per Lib, VI, Defin, 1. requifita,
colligitur.
S 74




§. 74

Conditiones Vt= flc etiam alterne (V, 16.) ftatui poffunt: us unips
trianguli Jatera ad latera alterius, fingula ad (ingula, eandem rationem
habere ponantur; & tum wequales erunt bini triangulorum anguli, quos
Jatera ejusdem rationis terminos conftituentia {ubrendunt.

§es

Pariterque VIt fic potelt enunciari: Si duo triangula unum angu-
lum uni =qualem bhabeant, circa hos zquales a ]
tus unius ad unum latus alterius eandem habeat rationem quam alterum
prioris latus ad alterum pofterioris; ®quiangula erunt triangula; nomi.
natim aquales ceteros habebunt angulos lateribus, qui ejusdem rationis
termini {unt, oppofitos.

:]()';? autem unum la-

9. ve6.

Ope VIt= demonfirantur converfie propofitorum §. 61. ac parte fe.
cunda §. 63.: nempe quod (Fig. 2. 3. 4.) {umtis in eadem reca tribus
punclis 4, B, 1, & per duo eorum B, D ductis duabus parallelis B,

asdem
DE, ad feasc )
loppofitasf
sasdem : - ;
ag Jeasder partes puncti , fic ut it BC: DE—= 4B :.AD; pundta
oppofitas
» O, F pariter jaceant in directum.

Jundtis enim 4C, 4E redis, ob angulum ARC— ADE ({(1529:),
& BC: Dl = AB: 4D (lupp.) , eft angulus BAC = DAE (§. 752
ideoque priori cafu retarum AC, AE una in alteram incidic Glib. T,
Ax. 8. Conv.); pofteriori exdem rectx linex in directum fibi invicem
funt (I, 15. Conv.).

Cravivs (p. §48. {g.) pofterius eodem modo, prius indirecte
monitrat.

- rectae dllins partes, prouti pun&a B, D in ea jacent

de-

S 77
Sint (Fig.18.19,) 4B, DE parallele ; & M, N reée quxcungue
insequales,  Uttinque ab pundtis C, F, in parallelis 4B, D£ ubicun-

que
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que {i abfcindantur in priore CM = Cwm = M, in pofteriore
'N ==N; ita ut pun&a M, N fint ex una rectee CF pacte, m, i ex
altera. s recte CF, MN, mn in eodem extra parallelas pundto @
concurrent: &, fi duo fegmenta CK, FL ad easdem redte CF paries ab
allelis A5, DE abfcifla funt ut A ad N, recta quoque K7 altera
corum extrema K, L jungens per pundum G tranfibic.

Quippe rectis CF, MN fe in puncto G fecantibus (§. 64.),

e R 6T) CM: EN—CG : GF

Sed ob Cn=CM, Fu—=FN, eft (V,7.Cor.) Cm : Fn == CM:EN

ac (hyp. &V, 7.11.) CK : FL = M: N=—CM:FN
1deoque (V, 11.) tam Cim : Fn)

quam CK: FEf BERAGE
& hinc (. 76.) tam punéta m,n, G, quam puncta X, L, G jacent in directum,

S 78
lisdem, quae §. 77, fumtis & fadis (nifi quod reGe A, N nunc
etiam poflunc efle mquales) : tres reGe CF, Mn, mN fe in eodem intra
parallelas puncto g fecabunt; &, fifegmenta Ck, F/ ad alternas recte CF
partes ab parallelis 4B, DE abfciffa funt ut M ad N, re@a etiam 4/,
altera eorum extrema £, / jungens, per pun@um g tranfibit.

Rectis enim CF, Mn fe in puncto g fecantibus,

eft (§. 63.) CM : Fn=Cg : gF
Atquiob Cin==CM,FN=Fn,elt(V,7.Cor.) Cin : EN=CM: Fn

& (hyp.ac V, 7. 11.) % + Bl = M: N=CM:Fn
Quare (V,11.) tam Cwm :FN

N Co:eF
quam Ck : F/ }'“ S
proinde (. 76.) in directum funt tam pundia m, g, N, quam pun&ta
Ll

§. 7
Per propofita § 64.1q. 77.1q. folvitur Problema, quod elt Locus 1. & 2+
Libyi prioris ABOLLONYY e Jeltione vationis (p. 1. 6.): Sint due rectx pa-
rallele 48, DE pofitione datze, & datum fit in utraque illarum punctum
(C, I); fitque etiam ratio dara (datze fcilicet fint due reGxe M, N> eam
invicem habentes rationem); prterea dacum fit eodem in plano é%lljllrlx;
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29
&um H extra (Fig.18.), vel intra (Fig. 19.) parallelas 4B, D&, nec i1y
directum jacens cum punctis G, £, que in ipfis parallelis dancur: dicepe
ab puncto dato H lineam rectam, quz occurrens parallelis 4B, pp
auferat ab ipfis fegmenta datis in iis punctis C, F adjacentia, que fing
inter fe in ratione data A ad N.

Ab re®a enim 4B ex alterutra dati in ea pundi C parte abifcinde-
tur CM == datac M5 ab recta autem DE, FN—=Fn==datxe N, utrinque ab
puncto in ipfa dato F: vel abrhac, ex una pun&i F parte, KN =— N;
ab illa, utrinque ab puncto C, CM=Cm=—2M. Tum junétis N &
Mn vel mN redis, iisque re@am CF fecantibus in pundis G, g
qua utroque . modo -eadem fient (§ 77. {g.); per punctum datum H &
per utrumque punctum G, g agentur re¢te HG, Hg: qua fi rectis 423,
DE in punéis K, L, £, [ occurrunt, erunt fegmenta

I e FN Gl e <
ek L e f :EN (§.64.0.) = M: N(V.11.),

Redtx igitur ille ab puncte H per pundta G, g dude fatisfaciunt
problemati; nec aliz (§. 77. {q.).

Et hanc quidem conftructionem , ab dpollowiana (p, 2. f3q. 6. fgq.)
diverfam, in Scholio (p. 10.) tradit HALLEY.

)

9. 8go.

Si ratio data #7: IV fuerit qualitatis (quam autem APOLLONIUS tacite
excludit) : ob parallelas CF & ZIN vel mmn (1, 33.) deelt pun@um ;
nec nili uno modo per retum Hg problema {olvitur.

Quodfiin Fig. 18. recta HG, vel in Fig. 19. recta Hy parallela fuerit
pofitione datis 45, DE; altera tantum folutionem pracftabi.

Si & ratio mqualitatis fuerit data /: N5 & pun&um H ingra paral-
lelas 4B, DE datum (Fig. 19.) in re@am ipfis per ¢ parallelam incide.
rit: propolitum effici nequit,

Ceteris cafibus, quod problema requirit, duplici {femper modo fieri

poteft: uno quidem, fi rectarum MN, mpu, Mny mN aliqua per pun-
@Gum A tranfierit, per iplam hang rectam,

T




N

' Quz prioribus §. 77. 78, partibus afferuntur, fic etiam poflune
} I enunciari: [n quadrilateris, quorum duo latera funt parallela, recta
l | bifariam hec latera dividens, & diagonales figurz in eodem 1ntra quadri-
latetum puncto {e fecant; &, i altera duo latera parallela non {unt, hwc
atque’ recta bifariam latera parallela dividens in eodem extra figuram
puncto concurrunt,

| < 0o 82

In parallelogrammis igitur diagonales & rectee bina latera oppofita
| bifariam dividentes eodem in puncto fe fecant: quod ita fieri alio modo
oftenditur in demonftratione XI, 39.

-

f






















3
005 361 877

I




e S R S,

ST -




™
F
#,
)
sl
S
LR

a
E.

e

B *“J ‘

i

SEHOLIA
IN LIBRUM SEXTUM ELEMENTORUM
EUCLIDIS
QUORUM /)9 w 2,
1400 4.
PARTEM PRIMAM w’

PR e ST D R

CHRISTOPHORO FRIDERICO
PFLEIDERER 72

UNIVERSITATIS ET COLLEGII ILLUSTRIS PROFESSORE PHYSICES <. -/
ET MATHESEOS PUBL. ORD.

PRO CONSEQUENDO GRADU MAGISTERII
D, SEPT: MDTLC, -

PUBLICE DEFENDENT

CHRISTIAN. NATHANAEL OSIANDER, Kohlbergenfis,
CHRISTIAN. GOTTLIEB WUNDERLICH, Nagoldenfis,
EBERHARDUS FRIDERICUS MEZGER, Marbacenfis,
JO. FRIDERICUS WEIHENMAIER, Steinenbronnenfs,

GOTTLIEB CHRISTIAN. PFEIFFER, Marcogriningenfss

CANDIDATI MAGISTERII PHILOSOPHICI IN ILLUSTRI STIPENDIQ
THEOLOGICO.

TUBINGAAE
LITERIS SCHRAMMIANTS

: %//'



	Scholia In Librum Sextum Elementorum Euclidis
	Ps. 1
	Vorderdeckel
	[Seite 3]
	[Seite 4]

	Titelblatt
	[Seite 5]
	[Leerseite]

	Abschnitt
	[Seite 7]
	Seite 2
	Seite 3
	Seite 4
	Seite 5
	Seite 6
	Seite 7
	Seite 8
	Seite 9
	Seite 10
	Seite 11
	Seite 12
	Seite 13
	Seite 14
	Seite 15
	Seite 16
	Seite 17
	Seite 18
	Seite 19
	Seite 20
	Seite 21
	Seite 22
	Seite 23
	Seite 24
	Seite 25
	Seite 26
	Seite 27
	Seite 28
	Seite 29
	Seite 30
	[Seite]

	Illustration
	[Illustration]
	[Leerseite]
	[Leerseite]
	[Leerseite]
	[Leerseite]

	Rückdeckel
	[Seite 43]
	[Seite 44]
	[Colorchecker]




