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PR OPOSIFETO “VH.

ShaEE

Rub. Stmsox duobus hac propofitione enumeratis cafibus tertium addie
“omiffum, & in demonftrationibus non raro occurrentem? (conf. Euklids
Data. Stuttg. 1780.S. 62.), quo reliquorum angulorum alter fit rectus;
& propofitionem fic enunciat: “Si duo triangula unum angulum uni”
angulo mqualem habeant, circa alios autem angulos latera proportio-"
nalia, & religuorum utrumque fimul minorem, vel non minorem”
rectos vel fi eorum alter rectus fuerit: requiangula erunt triangula, &”
xquales habebunt angulos, circa quos latera funt proportionalia.” (p. 187
371. Matthias p. 78. 1q.)

NG o

Demontftratio primi cafus hac poteft illatione finiri: quod (Fig. 22.)
angulus 4GB, qui (dem.) foret = F < Rec. (hyp.), fimul eflec angu-
lus exterior ad bafin trianguli BCG sequicruri (dem.), ideoque > Recto
AR )

Secundi cafus demonttratio ipfa neutrum angulum ABC,DEF alterg
pofle effe majorem eo convincit, quod trianguli zquicruri angulus inte.
vior ad bafin non poffict non efle re&o minor (I, §- 17.).

Demontftratio tertii cafus fupplendi, (i angulus ACB {fupponitur
redtus, coincidit cum demonftratione fecundi: fi angulus F eft rectus;
ob angulum AGB — F (dem.), redit ad demonftrationem cafus primi.

Trium igitur cafuum demonftratio nititur propofitione : Trianguli
wquicruri uterque ad bafin angulus interior eft recto minor; exteriors

L

recto major (I, 5. 17. 13.).
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N 85
lisdem modis, {fub conditione z;qmlit:xtio laterum 4B & DE, BC é’:
EF, ceterisque ad angulos ;nmmn ibus conditionibus, per I, 26. i
locum VI, 4. {ub ftitutam ofltenditur : triangula efle omni P‘w’c x qm.x 1
feu ®qualia & fimilia; quod BERMANNUs notat (Euclidis Element. Libyi
XV. Lipfl. 1743. p- 159.). ;
§. 86

Quo pnlm?n, hzce VI, 7. eodem modo, quo prxcedentes duwm,
poteflt demonftrari.

Triangula fub conditionibus VII™* fimilia effe, uti ex VI® (§. 73.)
infertur. ‘,Adcnu]uc pariter illi, qua huic (§. 75.), difpofitio laterum
proportionalinm applicatur.

§ 88
Notari etiam poteft, calum, primum §. 83. fqq. femper exiftere,
fi latera 4B, DE, adjacentia angulis (fupp.) =qualibus 4, D, minora
fint. alteris BC, EF: tum quippe anguli C, F, minores angulis 4,-I (I,
18.), neceffario funt acuti (I, 17. Cor.).

e Ns: - RO

Sit autem angulus ¥ acutus, & DE> EFs5 ideoque etiam angulas
D, quippe < F, acutus (I, 18. 17.). Ad re&am quamcunque BC con-
ftituantur anguli C=1F, CB4A=E. Erit & angulus'4 = D ([, 32. Cor.
proinde anguli C, 4 acuti, & quidem C> 4; u{wquc AB> BC (I, I<>)
ac AB: BC— DE: EF (VL 4.).

Ex puné&o B demittatur }‘elpendlwlum BH in latus AC. Intra
triangulum A4BC cadet BH (Schol. in Lib, II. Elem. §. 194.)3 & facict
AHS CH (bid. §. 223)).

Ab AH ableindatny HE=—= HC, & jungatur BGreda. Erit BG= BC
(I, 4.)3 4AB: BG=4B: BC (V,7.) = DE: EF (dem. &V, 11) {ed an-

guli 486 <{*5°, 468> {8 @, 16).

Trian-
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Triangula igitur ABG, DEF wquiangula non funt, nec proinde fi-
milias etfamfi habeant angulos 4, D zequales, & latera circa angulos

E proportionalia.  Hoc vero etiam cafu reliquorum angulorum

unus 4GB, quippe exterior ad bafin trianguli BCG xquicruri (dem.),
recto major (§. 84.); alter C recto minor (conftr. & fupp.).
J AR ) \ I

Unde patet neceflitas tertie conditionis propofitioni VI, 7. adjuncta,

(Cravius p. §52.)
§ 90

Sumta BC= EF, & reliquis uti §. 89. fadtis: prater angulum 4=D,
BG=BC(§. 89.: == EF, foret AB=DE (I, 26.); ceterum tamen trian-
gulum A5G alteri DEF difhmile & inzquale, quippe cui fimile & xquale
eft triangulum ABC (§. 55.).

Hine theorematis §, 8y. determinatio intelligitur.

ERO.P-OSITIO VL
: 05091, :

Demonltratio partis prioris in textu, quem habemus, Elementorum
hec traditur (Fig. 23.): Ewres yap'ion esiv n vwo BAT Yywvia vy vmo AAB,
0QON yap EXATEX , xai KOWH TWY U0 Torywyewy TaTe ABTT xat Tz ABA
n 7eot T B Aoy apa n vwo AUB 71 urro BAA esw son. Iooywrior apa

¢54 70 ABI 7oy " ABA Tpiymyws Eguy apa wi 0 BI' vzoreysoe
THY 00 705 Ty BA umorewsoay Thy opdny T2 ABA

Teiywvs, 8706 avThn o AB vrotiveoa Ty wene Tw I ywway 78 ABT TQi=
ywys. 7wpos Ty BA vamoTewsray Tuy 1ony Th 77006 T Ty Tnv v7ro BAA 7y
ABA wprywrs s xai e7s n AL %o Ty AA vmorewsoay THY Weog T B
YOIy Zowny T@Y JUo Terywvwy. To ABT apa mprywvor 7@ ABA Ty wyw
IToywyior T6 €51, Kal Ta¢ TR TAG ITaG Yyouas FALYPAs a!’a?\o')/ov EX €l
Oporoy wpe ¢s1 mo ABT Torywvoy 7w ABA QR s

Similiterque partis alterins demonftratio exponitur,

§_ 92.

Rob. Stmson (p. 371 Matthias p. 79.) monet : « Manifeftum eft,”

s " . Y v . 3 ~ . 84 _»
aliquem mutaffe demonftrationem, quam Euclides hujus propo(mon;s de :
) derat.’

P
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vderat. Etenim audor ejus, poftquam demonftraverat, triangula efle inter
»fe ®quiangula , particulatim oftendit, latera eorum circa zquales an-
“gulos proportionalia efles q}ui(l Loc uon.fuétum tuiflec in propofitione
quarta hujus Libri.” [Ad'dx poteit : nec 1llationes‘partml_}ares propor-
tionum laterum cum enunciato & conclufione propofitionis VI, 4. (§. 5 1.)
con{'entire.] «Haxc autem {uperflua non inveniuntur in verfione” [Cam-
pani p.145.] “ex lingua Arabica; & nunc on}iﬂ‘u {unt.”

Oftenfa nempe angulorum =qualitate , infert Rob. Simson (p.187.):
« Aequiangulum igitur et triangulum ABC triangulo ABD; quare latera
» circa eequales angulos proportionalia habent (VI 4.)5 & propterea inter

»(e fimilia funt (Lib. VL Def, 1.).”
Notokh

AusTIN (Examination of the fivst fix Books of Euclid’s Elements. Oxford
1781. pag. 68. feq.) Corollavimm etiam propofitioni adjunctum reprobat.
Priore autem illius parte, ipfis ejus verbis pro more relata, demonftra-
tiones nituntur Prop. VI, 13 ; partis tertize Lemm. . ante X, 345 ac Lemm.
poft XIIT, 13. Contra ejusdem pars al_terz\ in demonftrationibus partis
primz Lemm. I. ante X, 34 partis tertiz I"rop. XIIf, 135 Lemm. pofteams
partis ultimee Prop. XIIf, 185 ac Prop. IHz 6. Collelt. matl{. Pappi , ab
propofitionibus VI, 8. 4. deducta traditur : {erivs itaque, uius illius fre-
quentis caula tum locis citatis, tum alibi, utin demonftrationibus Propp.
XIII, 14. 15.16, addita (forfan reftituta) eft cenfenda.

Ceterum practer duas proportiones Corollario hoc enunciatas notari
adhuc fequentes merentur:

1°. Latus, quod trianguli retanguli angulum rectum fubtendit, . eft
ad alterutrum ejus latus circa angulum rectum, uti reliquam ipfius latus
circa angulum re¢tum elt ad perpendiculum ex vertice anguli redti in
hypotenufam demifflum; BC: fYC:_ 4B : 4D, & alterne (VI, 4.).

2°. Unum trianguli rectanguli latus circa :mgu]um~ rectum eft ad
alterum; Uti, quod priori adjacet, fegmentum l?y‘potenui"c, perpendicu-
lo in eam ex vertice anguli recti demiflo ab_fcﬂlum, eft ad ipfum hoc
perpendiculum; vel uti hoc perpendiculum eft ad fegmentum hypotenu-
{x adjacens lateri pofteriori; 4B: AC = BD: AD=AD:D(C (VL 4.)-

S 94
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Cum anguli i femicirculo fint reci (I, 31.): perpendicularis ab
quocunque peripherix circuli punéo ad aliguam ejus diametrum duda
elt media proportionalis inter {fegmenta diametri hujus ab perpendiculo
illo facta; & quelibet circuli chorda per centrum non tranfiens media
proportionalis eft inter diametri per alterutrum ejus extremum ductx fe-
gmentum ipfi adjacens, quod perpendiculum ab altero chordx extremo
in diametrum hanc demiflum ab ea abfeindit, ipfamque diametrum (VI,
8. Coroll.).

PR O-POSTELON I
NIREIE

Textus propofitionis hujus fic habet: T doSeiong evSaes To 7ooo=
TaX ey pepos dhAUYs

Esw n dodeice cwdua # AB (Fig.a4.)* du on wng AB 7o wposa) ey
pe005 a@iAesy,

Emitera)xdw dn 7o TOITOY' R omxSew Tic ewdua amo T2 A n AT,
ywviey 780 JATTA THE AB TuxBIAY® Rl UANQI® TUX0Y TNLEIOY €75
wye AT 7o A, nat xadwoay 71 AA war a1 AE, ET* xas emelewxSo #
BI, xz2t diz 78 A wapaAAndos nxJw 1 BI n AZ.

E7e vy apiywvs a8 ABL 7rapa puay swy 7AvQmy Ty B #nevasn
ZA' avaoyoy ape ¢sw wo n TA 7rgos wny AA #Twe n BZ 7rgos Thy ZA.
Ay 0t 0 TA ang AA* iz An ape wai n BZ ang ZA® TAN ape n BA
Tng AZ.

Tog apa doducus cuduac Tng AB 7o emiTa)dew TYTOY LEQOS aAPngne
Tai To AL o7EQ €08 TOmsals

§ 96

Rob. StisoN motet (p. 37 1. Matthias p.80.): “ Demonttratio hujus”
fada eft in cafu particulari, in quo {cilicet pars tertia abftindenda eft a”
data recta” [contra tenorem tam propolitionis, quam expofitionis; & absque
ulla mentione applicationis folutionis exhibitz particularis ad ceteros ca-
fus]; “quare minime videtur Euclidis effe. Prwcterea in quatuor magni-”
tudinibus proportionalibus concludit auctor tertiam ;cqueml.lltipli?‘cm cftI'e"
(.IULII x’




6 - e e e

"quartze , atque prima eft fecundie; quod quidem in Libro V', ut eum
“nunc habemus, nullibi oftenfum eft. Sed hoc, ut alia, afumit editor
“ex confufanea apud vulgus recepta proportionalium notione. Genera-
lem igitur & legitimam demonltrationem hujus propofitionis tradere
“necefle fuit.”

S 97

Hanc autem, premifla in Libro V. (p. 145. Matthias p. §2.1q.) des
monftratione propofitionis D. notatee: “Si fuerit prima ad fecundam ut
“tertia ad quartam , fueritque prima multiplex vel pars fecunda , erit
“tertia eadem multiplex vel eadem pars quartz”; fic infltruic (p. 188
Mazthias p.79.): “Sit data re@a linea 4B (Fig. 25.); oportet ab ipla 48
“imperatam partem abfcindere.”

“Ducatur a pun¢to 4 quedam redta linea 4C, qua cum ipfa 4B
“angulum quemlibet contineat; fumaturque in 4C quodvis punétum D
»& quam multiplex eft 4B partia abfcindendee, tam multiplex fiat AC
“ipfius AD: deinde jungatur BC; & per D ipfi BC parallela dacatur DE.?

“ltaque quoniam unilateram trianguli ABC, videlicet ipfi BC, pa-
Prallela du&a et ED: erit (VI,2.) ut CD ad DA, ita BE ad EA; &
?componendo (V,18.) ut CA ad AD, ita BA ad AE. Elt autem CA
“multiplex ipfius AD). Ergo BA eadem eft multiplex ipfius AF. Quare
“quecunque pars A1) elt iplius AC, eadem pars erit AF ipfius AB. Eft
“igitur AL parsa recta A8 ablcindenda.”

§- 98

Demonftratio conftructionis §. 97. absque {ubfidio propofitionis illius
D), jure ceterum in Libro V. defideratx, fic etiam poteft concinnari: ob
parallelas BC, ED eft

AC: AB = AD: AE (§. 22:) = nxAD:nx AE (V, 15. 11.),
denotante # Numerum integrum , juxta quem data A5 multiplex effe de.
bet partis ablcindende. - Quare cum fit AC=uxAD (conftr.); pariter
elt AB=wnxAE (V, 14.).

Hoc fere modo demonftrationem VI, 9. in Scholio ei adjundo com-
plet BERMANNUS (p. 141.).
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S 99

.
 Eadem ratione ab data re@a AB ( Fig. 26.) abfcindetur fegmen-
tum , quod ad totam habeat rationem datam recte minoris M ad majo.

rem M+ N; vel quod ad {egmentum refidyum habeat rationem datae
recte AT ad datam Vs feu data reGa AB {ecabitur in data ratione, recte
nimirum datee 47 ad datam N. (PAPPI ad Libyos de [ectione rationis Lein-
ma I Colle6?. ath. fol. 166. Halley p. XVIII. XLV. CLAVIUS p.§§57.
TacQUET Elementa Euclidea geonetviae illuflyata a Guil. N/ H1sTON. Roma
1745. Tom. L. p. 166. VI, 9. Coroll. I. ab #hiffono adjunctum.)

Sub angulo enim quocunque ab eo date 4B extremo 4, cui ad.
jacens fegmentum date /7 debet effe homologum (§. 51.), duca reétas
& ex ea abfiflis AD=—=M,DC=N, vel AC=1M + N ; tum per D)
acta re@wxe CB parallela DE: fiunt
; —=AD:DC: AC(§.16.9qq.)=11: N:M+N (V,7.11.).

AT
Vs SR i)

y §. 100

Pariter (Fig. 27. 28.) date re@z AB alia ab puncto inde 4 in di-
recum adjicitur; quee ad ipfam habeat datam rationem, dat nimjrum
rectee /1 ad datam V.

Quippe vel (Fig. 27.) ab re@a, fub angulo quocunqué per alterum
Cavwe AB extremum B ducta , abftiflis ad easdem partes /3’ ==, CD==7T5
vel (Fig. 28.) ab re&a, fub angulo quocunque per ipfum date A48 extre-
mum 4 duda, abfiffis ad partes oppofitas AC=N, AD=1I; & per

: oo gans SO (Fige 27 )
yundum D aéta redte { ~p S50
! " \CB (Fig. 28.)f P
re@te BA producte in E (§. 15.) : fit
DC:CB Fig. 27. (V1,21 TV
54 AR == {DC: CB Fig. a7 (V1. 2.4 pa N (V7. 11.),
EA:AB=1D 4. AC Fig. 28. (S 23.)f ‘

¢ §. 7101

Compofita autem ex data AB eique ab extremo inde 4 in direGtum

adjeca habebit ad {dl;FLHzllli ﬂ} rationem dase majoris recte A ad datan
adjectat

minorem V: {i (Fig. 29. 30.) ab recta, {ub angulo quocungue per nltcgum

date

arallela DE ad occurfum ufque




BC{Fig. 29.2\

date AB extremum B du&a, abltinduntur B — /.

S v
> DC(lie. 30.)f =723
&recte AC per D parallela agitur DE ad occurfum ufque producte BA
in £ (§. 15.). Sic guippe fit

(Fig. 29.) EB: BA= DB: BQ) iy

(Fig. 30 BE: EA=BD: D¢ $-17) = : N (V,7.11)

Vel (Fig. 31.32.) ab recta, fub angulo quocunque per ipfum datz AB
extreum 4 du&a abfcindantur {(?lz{r;z‘)) /';]]()“} =\ %ZC))L ==
reGte BC per [ ducatur parallela D ad occurfum ufque producte B4
in  (§. 15.): quo fit

(Fig. 31.) EB: BA=DC: C4 BT :
(Fig. 32.) BE: EA— CD- Dﬂ} (- 23) =4 NV, 7. 11.).

P ROP0O.S T TLOES

Seeres:

Problema: Datam rectam AB fecare in partes, que easdem mutuo
habeant rationes, quas date reGtx L, M, N; ad heic propofitum redu-
citur, ab recta indefinita, fub angulo quocunque per alterum date AB
extremum 4 ducta, abfcindendo 4D = L, DE—=M, EC=N (fie.
ver/. Lovenz. vel Hauff).

Demonttratio expeditior redditur preemiffa propofitione §. 29. {q.

Solutio pariter ac demonftratio pertinent ad reGtam AC in partes
quotcunque fectam , vel ex propofitis quotcunque rectis, datas rationes
exhibentibus, componendam; ideoque ad efficiendam date recte ARB
{e&tionem in partes quotcungne, totidem propofite AC {egmentis, vel
rectis datis , ordinatim proportionales.

Et generatim ex ipfis , vel immediate ex propofitionibus VI, 2. ac
§. 29. {q. confequitur: Si yni laterum alicujus trianguli (aut oppofitis duobys
parallelogramm'i, parallelisve trnpczii) plures quotcunque parallelx agat-
turs omnia reliquorum laterum {fegmenta homologa efie proportionalia.
(TACQUET p. 1§9. BERMANN PRIZELS):




N o103, :

Quare, fi xqualia fuerint unius trianguli lateris AC fegnienta
(Fig. 33.), alcerius etiam lateris A5 fegmenta, rectis tertio lateri BC
parallelis facta, erunt ®qualia (Rob. Simfon Lib. V. Prop. A. p. 142.
Maztthias p. 485 vel V, 14.).

Idem immediate {ic oftenditur. Dudis per puudta E, G, I, L lateri
AC parallelis, funt (%, 34.) EM = DF, GN=FH, 10=HK, LP=KC.
Quare 4D = EM = GN =10 = LP, i lateris AC {egmenta 4D,
DF, FH, HK, KC =qualia funt. Praterea (I, 29.) funt anguli A=GEM
s=IGN=LIO=BLP & ALD=EGM = GIN=—]LO=LBP. Ita-
que (1,26.) AE=EG=Gl=I1L=LB.

9 104

Reda igitur data AB in partes quotcunque zquales fecabitur fimili
modo, quo propofitum VI, 9. fichat: ab re&ta nempe indefinita 47, {ub
angulo quocunque per alterum date 4B extremum A du&a, ex pun&to
inde A ablcindendo tot {fegmenta equalia cujuscunque longitudinis 4D,
DFE, FH, HK, KC, in quot partes ®quales {ecanda eft data 4B ; tum
recte BC, jungenti altera reGtarum AB, AC extrema, parallelas agendo
per pun&a D, F; H, K (Cravius p. 554. {q. TACQUET p. 167.).

§cis 108
Idem efficietur, recte AZ (§. 104.) parallelam pariter indefinitam
BX ducendo per alterum date A8 extremum B; & ab utraque 47, BX,
ex punctis inde 4, B, tot ablcindendo fegmenta cujuscunque longitudi.

‘nis, utrinque =qualia, 4D, DF, FH, HK, BQ,QR; RS, ST, in quot

partes xquales fecanda eft data 4B, demta unas tum rectas DT, Fs,
HR, KQ jungendo.” : a0y
Ab Tecta enim AZ adhuc abftiflo fegmento KC=AD = DF &c. ==
BO=0R &c., ut AC tot conftet {fegmentis xqualibus, in quot partes
xquales fecanda et AB; & junéta BC l'f?lﬂi)i’: ob parallelas & wquales
CK & BO, CH & BR, CF & BS, CD & BT (conftrua.), recte KQ,
HR, ES, DT funt ipfi BC parallele (L, 33.)5 ‘conftru@io igitur redit ad
I 7R ? - agitur
srecedentem (§. 104.); facilior vero eft ejus praxis, quia pauciores du-
I (§. 104 P Jula p
B - cendse
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cendz funt parallele. (MAUROLYCUS De lineis horariis Lib. IL. Cap. 6. in
Opufc. math. Venet. 1575 p. 229-19. CLAVIUS p. 135.555.13. TAcQuer
p. 167. 1q.)

§. 106.

Vel (Fig. 34-35.) ab re®a JMZ, date 4R parallela, tot abftiffis
zqualibus fegmentis cujuscunque longitudinis 470, DF, FH, HK, KN,
in quot partes xquales dividenda eft 4B jungantur re@Garum AB, N
extrema ad easdem partes fita per rectas A0, BN quz parallelc erunt,
fi fuerit MIN= AP (I, 33.)5 ad partes autem minoris concurrent, fi
MIN & AB prodeunt imequales (*). Priori cafu redis MA, NB per
punéta D, F, H, K parallelz (I, 34.)5 pofteriori, per hwec puncta & per
punétum C concurfus rearum M4, NB duétz redtx (§. 62.) propofitam
AB in partes impetratas xquales fecabunt. (STEVINI Liber quintus praxis
Zeometrice, de [etioneproportionali. Prop. L. Tom, 11, nathematicorum Hypomne-
matum. Lugd. Bat. 1605, p. 125. CLAVIUS p. §55. TACQUET p. 167.).

Nt T
Conftructiones §. 10§. {g. problematibus etiam §. 99— 102, poflunt
applicari.. (MAUROLYCUS p.230.1q. STEVIN L c.. Prop. 2. p. 125. {g.)

§ 108

Hinc porro {equentia folvuntur Problemata, ad figurarum rectili-
riearum divifiones pertinentia: in quibus rationes date inzequalitatis vel
per rectas datas , que eas invicem habeant rationes, exhiberis vel nu-
meris (integris) exprimi, his autem defignatz, {fumtis cujuscunque rect
snultiplicibus juxta iftos numeros , ad illas reduci {upponentur.

§. 109,

(*) Ab majori enim, v, gr, MN (Fig. 36.), abfciffla MO = minori 4B, fit

BO rette AM parallela (1, 33.) ¢ ideoque anguli M+ MOB =  Re&.
(1,29.); & ob ang. N'= MOB (I, 16.), anguli M+ N <2 Reét: quare
ad partes horum angulorum concurrunt recte M4, NB (Lib.I. Ax.11.)s




§ 109

Parallelogrammum ABCD (Fig. 37.) per recas, alterutris ejus duo-
bus. oppofitis lateribus 4B, DC parallelas, dividere in partes quotcunque
equales, vel gue datas invicem habeant rationes.

In tot partes xquales, vel rationes datas invicem habentes, fece-
tur alterucrum A0 reliquorum parallelogrammi laterum (§.99. 102. 1qq.)3
& per punda divifionum £, ¥ agantur lateribus AR, IDC parallele.

Erunt parallelogramma BE, GF, H]) uti reétze AE EF, FD (VI 1.)3
ideoque vel wqualia, vel in rationibus datis,

Videatur Evcripis, uz guidam avbitraptur 5 de divifionibus Liber ;
vel, ut alii volunt, MACHOMETI BAGDEDINT I

14, iber de divifionibus Juper-
ficierurn (2), editioni Operum Euclidis ®xonienti p.665 684 adjunctus
(Prop. XL p. 673.). Dav. Gregorius (Prafat. fol. . {g.) hae de eo praefa.
tur: “Scripfit Euclides Librum 7eps diaiperewy, de divifionibus, tefte
Proclo (b). Johannes Dee Londinenfis cum Librum de divifionibus fuper-
ficierum , Machometo Bagdedino (quifloruifle creditur Teculo Chrifti decimo)
vulgo adfcriptum, ex Arabico (uti credo, licet hoc exprefle non dicat)
in Latinum verteret, & Commandino in lucem publicam edendum ( ¢)

B 2 commits

-

(a) Qui triangula Prop. I—VI, quadrilatera Prop. VII — X VI, pentagona
s Prop. XVII— XXII, fingula in duas partes fecundum datam propofitio~
nem dividere docet.

(b) Lib. 11, Cap. 5. p. 20. Torre pev &y %o cnne rg avdpos rare (Evnads) uaya
MOTIRK TUYY CUMMATE o Q'nu,uu,-n; au)u,@sxa; Wb ETISHMOVINNG -S‘&wpm; mesoe  Tomure

-
VoY KAb TH OATING 5 KOk T UATOWTYIK' TOILUTE ON %UI O XUTH METIXHY SONETE

R
171 0: TO WY Osexspeosay [BiBaicy.

(¢) Quod effettum dedit Pifauri 1570 (Kwfiners Gesch. der Maph. 1. B,
S. 272, £) fub titulo: Mahometis Bagdadini de fuperficierum divifio-
nibus liber, Jo. Dee Londinenfis' & Fed.' Commandin; opera latine
editus ; & Commandini de eadem ‘re libellug ( Biifeh Encyklopiidie
der mathemat, Wi Hamburg 1795. S-%7.)¢ Hunceillo breviorem &
magis univerfalem praedicat Clavius ( Gegmetria pra@ica. Mogunt.
1600. p. 236.). ; , -




« Cum ipfemet Euclides Librum de divifionibus

committeret, fic {cribit:

feripferics nullum, quifub hoc titulo extet, alium novimus, nec, qui
jure meliori propter tractandi excellentiam Euclidi alcribi queat, inve-
“nire poffumus ullum : nullius'enim Machometi tantum in mathematicis
Yacumen adhuc perfpicere ex eorum, qux habemus, monimentis potui-
”mus, quantum in his ubique elucet p%‘ob‘.cmntibus. Denique in anti-
?quiflimo quodam geometrici negotii fragmento memini me expreflis
»gerbis ex hoc Libello locum citatum legifle , veluti ex Euclidis certiffimo
“opere.” Porro invenimus ad hec verba Lib. IL. Procli (4): Circulus
namque & rectilineorum quodlibet in ratione diffimiles dividi poteft figu-
ras, quod & iple Euclides in Divifionibus pertractat; ipfius Jo. Dee manu
feriptum: ¢ Clarum hinc efle poteft, Librum illum, five fragmentumn,
”de divifionibus fuperficierum, quem nos cum mathematico excellentif~
imo D. Federico Commandino Urbini reliquimus anno 1563, ipfius En-
»elidis fuiffe 5 quod tum conjiciebamus quidem, aliis argunientis adducti,
hujus loci immemores.” Ex hoc ipfo tamen Prock loco colligit Savi-
lins (¢ ), hunc Librum non efle Euclidis: *Atqui nulla eft” (inquit in
Prxled. 1) “in illo Bagdedini Libello propofitio, quex figuras doceat in
»fimiles vel diflimiles figuras dividere, fed in datam proportionem divi~
»dere.” Inter contrarias graviflimorum virorum opiniones de auctore
hujus Libri, illum hoc in loco edendum judicavimus, quod & raro ad-
modum reperiatur, & Euclidem anctorem magis fapiat quam Optica &
Catoptrica pro ejusdem libris habite. [Mlum Latinum tantum exhibe-
mus: Grzce enim, quod {ciamus, nullibi reperitur; nefcimus, an Ara-

bice in aliqua Italix bibliotheca”.

Sl o

Triangulum datum ABC (Fig. 38.) in partes quotcunque xquales,
vel

S
(d) ad Elem. I, Def, 14. P. 40 To gnUarT@y EXusey tig Oiope ovrwy Bon Temvera, Koy
yup 0 KUKRNGE Eig QVOMOIE TW NOYW s KOk EXSOY TWY w9v'yfo(/wp.wv &xt;erov S 0 wus
WUTOS 0 SOCENTIG &) Torig SWGPETETS WGAYMUTEVET UL 5 TO MEV. 815 OMOIL TCL doevre QM
7o Sioigen s 0O S5 ovoprasers
'C Praleftiones tresdecim in principium Elementorum Euclidis, Oxonii
habitee MDCXX. Oxonii 1621, p. 17, {q.
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s I ;
vel quxe datas invicem habeant rationes, dividere per redtas, ex vertice
anguli alicujus A trianguli ducas ad latus oppofitum B

Latere hoc BC ea, qua triangulum dividi jubetur, ratione {fecto
(§. 99. to2.1qq.); ab vertice 4 ad puncta fectionis £, F ducantur rectes
Erunt (VI, 1.) triangula ABE, AEF, AFC uti lateris BC fegmenta BE,
EF, FC. (De divifionibus Liber. Prop. I. p. 667.). '

N sene

Triangulum datum ABC (Fig. 39.) in partes quetcunque mqu:ﬂes ;
vel quae datas invicem habeant rationes, dividere per reGas ex puncto
dato D lateris alicujus BC trianguli ad ejus perimetrum dudas.

Ab pun&o D) ad verticem A anguli lateri BC oppofiti ducatur DA
re@as cul per alterum lateris BC extremum B parallela agatur BE ad
occurfum ufque cruris alteri extremo (' adjacentis C4 produci (§. 15.):
& jungator JE re®a. = Erit triangolom DAL = DAB (1, 37.); itaque
triangulum DCE == dato ABC (Lib. L. Ax. 2.).

Quare, uti in problemate praccedenti (§. 110.), bafis CF, & trian-
gulum DCE per rectas ex vertice /) ductas, ea ratione fecentur, qua
triangulum ABC dividi imperatur. Per pun&a autem fectionis bafis CE,
qux in continuationem AF lateris C4 cadunt, ut G, agantur redis
AD, EB parallelee ad occurfum ufque lateris A8, ut GH. Erit, ducta
DH ve&a, triangulum DAH = DAG (1, 37.); igitur quadrilaterum
DFAH = triangulo DFG (Lib. I. Ax. 2.); pariterque, ob triangulum
DAB=DAE (dem.), triangulum DHB — DGE (Lib. 1. Ax. 3.). Proinde
DCF: DFAH: DHB=DCF:DFG:DGE(V,7.)=CF: FG: GE(VIL1.).
(De divifionibus Liber. Prop. 1L p. 667. {q.).

i g &

Vel (Fig. 40.) ea, qua triangulum ABC dividendum elt, ratione
fecetur ipfum ejus latus BC, in quo punétum D datur; & per puncta
fectionnm [, K agantur recte 4D parallele JF, KH ad occurfum ufgue
ceterorum trianguli laterum 4C, AB. Ductis pﬁ s DH, & A], AK rediss
funt (1, 37.) triangula 1FD = ITFA4, ADF=ADI, ADH == ADK,
KHD = KHA: ideoque (Lib. I Ax. 2.) DEF=ACI, DFAH—=AIK,
DHB = AKB; & hinc
DCF: DFAH: DHB = ACL: AIK: AKB(V,7.) = CI: IK: KB (V] (IL)

®
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(La quinta Pavre del geneval Trattato de’ numeri € mifire, di Nicolo Tagra
TAGLIA. In Venetia MDLX. fol. 25. 1y, CLAVII Geonretr. prait. p. 262, {q.).

Np e

Triangulum datum 4BC (Fig. 41.) in partes quotcungue xquales,
vel qua datas mutuo habeant rationes, dividere per rectas ex dato intra
triangulum pundo D ad ejus perimetrum ductas, :

Ab puncto hoc D ad vertices duorum quorumlibet trianguli angu.
lorum B, C du&is DB, DC redis parallele per tertii anguli verticem 4
agantur AE, AF ad occurfum ufque lateris BC, quod pundis B, C inter-
jacet, utrinque produdi (§. I5.) 5 & jungantur redwe BASEDECDE:
Erunttriangula DBE=DBA, DCF=— D(CA (1, 37.)s ideoque DEF== AB(C
(Lib. I. Ax. 2.),

Rurfus igitur ea, qua triangulum ABC dividi jubetur, ratione fece.
tur recta EF, & triangulum DEF per reétas ex vertice D ductas (Si1r0):
Tum per pun&a fectionis, qux extra latus BC ad partes verticis B ca-
dunt, ut G, parallele re&is DB, AE; per ea autem, quwe ad partes ver.
ticis C cadunt, ut I, parallelze rectis DC, AF agantur; ut K, IL, ad
occurlum ufque laterum 4B, AC: & jungantur reéte DK, DL,

Erunt triangula DBK=DBG, DCL = DCI (I, 57.): proinde qua-
drilatera DHBK =— DHG, DHCL — DHI (Lib. I. Ax. 2.); pariterque,
ob DBA = DBE, DCA=—DCF (dem.), triangula DRA== DGE; DL A=~
DIF (Lib. I. Ax. 3.): itaque

DAK : DEBH : DHCL : DLA — DEG : DGH : DHI : DIF (Vo)
= EG :GH :HI :]IF OV )
(Newe und erleichterte Methode den Inbaly geradelinichter Flichen zu finden ,
tnd dicfelben ohne Rechunng einzutheilen — won €, H, \1Lxe, Halle 1757.
S.1x. £ Grimdlicher und ausfiihrlicher Unterrichs zuy praktifchen Geometrie
von I To Mayer. III Theil. Gotting. 1783. S. 277 )

- 1 nrg.
Propofitam quamlibet figuram rectilineam, cujus omnes anguli fung
convexi feu duobus redig minores, in partes quotcungue xquales, vel
o quee datas invicem habeant rationes, dividere per retas, ex vertice de-
{ignato

(1
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fignato anguli alicujus figurae, vel ex punéo in latere aliquo figure, aug
intra figuram dato, ductas ad perimetrum figurz.

Figura propofita fimilibus, ac §. 111. 113, operationibus, propofi-
tione 1, 37. nixis, transformetur in triangulum , cujus vertex {it puncum
in perimetro figure, vel intra eam aflignatum, & cujus bafis in diretum
jaceat alicui lateri figure. Balis hzxc ea, qua figura dividi preecipitur ,
ratione fecetur (§.99. 102. f4q.): &, que in produ¢tum figure Jlatus
cadunt, punéa {ectionum fimiliter ac §. 111, 14 3. ad perimetrum figure
reducantur. (De divifionibus Liber, Prop. VII, IX. X VIL XVIIL. WILKE,
MAYER, 1. c.) :

§- eptg.

Exempli gratia {it quadrilaterum ABCD dividendum
1°. per reGas ex vertice anguli’ ejus €' dudas (Fig. 42.).

Diagonali C4 per verticem ) parallela agatur DE ad occurfum us.
que lateris B4 produciin £ (§. 15.); & jungatur CE re@a. Erit trian.
gulum CAE = C4D (1,37.)5 & hinc triangulum CBE — quadrilatero
CBAD (Lib. I. Ax, 2.),

Recta BE ea, qua figura ABCD dividenda eft, ratione fecetur: &
per puncta fectionis, qua, ut &, in continuationem lateris BA cadunt,
agantur rectis CA, DE parallele, ut GH, ad occurfum ufque lateris'A1).

Ductis CF, CG, CH redtis, eft triangulum CAH = CAG (I, 37.)%
hinc quadrilaterum CFAH = GFG (Lib. 1. Ax. 2.), ac triangulum CHD =—
CGE (Lib. I. Ax. 3.): ideoque

CBF:CFAH : CHD = CBF: CFG: CGE—RBF: FG: GE.

2°% Per rectas ex pun&o G, dato in latere BC, ductas (Fig. 43.).

Recte GD per C parallela ducatur CF ad ocourfum ufque laterig
AD producti in F; per quod agatur redtw GA parallela FE ad occurfyym
ulque lateris B4, produdi in E (§. 15.). Erunt ()L'37-) triangula
GDF=GDC, GAE= GAF= GADC; ideoque GBE = quadsilatero
ABCI). A

Trianguli GBE bafis BE fecetur ea ratione, qua ABC) dividi jube-
turs & per punca fe@ionum, ut 75 K,wq'urc 1n continuationem AF late-
tis BA cadunt, agantur redtis GA," FE parallele , we 77, KM, ad

occutfum ufque rectee AFs ac denuo per puncta hujus occurfuss qu:c;
u




ut /77, in continuationem DF lateris 4D cadunt, parallelz ducantur recis
GD, CF, ut MIN, ad occutlum ufque lateris CI).

Junétis GH, GL, GN, ac GI, GK, G re&is, {unt )
triangula GAL = GAI, GAM=GAK, GDN=GDI; unde (Lib. L
Ax. 2.) quadrilaterum GHAL —=GHI, pentagonum GHADN = GHAM
= GHK; & {Lib. L. Ax. 3.) quadrilaterum GLDN — GIK, triangulum
GNC—= GKE: ideoque

GBH : GHAL: GLDN : GNC — GBH: GHI: GIK: GKE
B R, LS Kl

3% Per rectas ex pun&o @ intra quadrilaterum ABCD dato ductas
(Fig. 44.) ;

Ductis ad vertices angulorum quadrilateri re&is G4, GB, GC, GD:
per punctum C agantur rectis GB, GD parallele CF, CH ad occurfum
ulque produ®orum laterum AB, AD, in F, H; & per hoc agatur redta
G4 parallela HE ad occurfum ufque lateris BA produ@i in £ (§. 15.).
Jund&tis GF, GH, GE redis, erunt (I, 37. & Lib. I. Ax. 2.) triangula
GBF=GBC, GDH=GDC, GAE—= GAH = GADC, GEF= ABCD.

Trianguli igitur GEF bafis KF fecetur ea ratione, qua dividendum
elt quadrilaterum 4BCD: & per puné&a feGionum, qua, ut I, in cone
tinuationem BF lateris AB cadunt, ducantur recis GB, CF parallele, ut
IN, ad occurfum ufque lateris BC; per pun&a vero, que, ut L, M,
in continuationem AE lateris BA cadunt , agantur re@is 64, HE paral-
lele, ut LO, MP, ad occurlum uique reéxe AH; ac denuo per puncta
hujus occurfus, que, ut P, in continuationem DH lateris AD cadunt,
parallele ducantur re&is GD, CH, ut PQ, ad occurfum ufque lateris CD.

Duétis GN, GK, GO, GQ, ac GI, GL, GM, GP rectis; funt (I, 37.)
triangula GBN = GBI, GAO = GAL, GAP = GAM, GDQ,— GDP:
unde (Lib. I. Ax. 2.) quadrilatera GKBN == GKI, GKAO=— GKL , penta-
gonum GKADQ= GKAP== GKA; ac (Lib.L Ax.3.)GNC=GIF, GODQ
= GLM, GOC = GME: pl‘OindC

GCN:GNBK:GKAO:GODQ:GQC = GFI:GIK:CKL:GLM: GME
= FI : IK: KL: LM: ME.
§. 116,

Propofitam quamlibet figuram redilineam, cujus omnes anguli funt
convexi, i partes quotcunque xquales, vel que datas inyicem habeant
ratio.

)
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rationes, dividere per retas, ex figurze lateris alicujus, ea ratione, qua
figura dividi jubetur, fect, punéts {edtionum ductas ad perimetrum figurae.

Si figura propofita fuerit triangulum ; redx, ad pun&a fe@ionum .
lateris affignati ex vertice anguli oppofiti dudx, efliciunt, quod jubetur
(S.110.). 4

Ceteri cafus ad hunc reducuntur repetita propofitionis I, 37. appli-
catione: qua primum figura propofita in triangulum lateri figurw aflignato
infiftens transformatur; tum trianguli hujus partibus., {egmentis lateris
illius infitentibus, wxqualia Ypatia ab figura propofita ableinduntur. Prio-
ri adhibentur redx, diagonalibus figurx ex uno lateris aflignati extremo
ductis parallele 5 pofteriori aliee, reétis ad puncta {fedionum ldteris
aflignati ex verticibus angulorum figure dudis parallelze.

Dividendum ex. gr. fit pentagonum ABCDE (Fig. 45.) per re@as ex
pundtis fectionum lateris 4B dudas.

Dudtis ex altero lateris hujus extremo A4 diagonalibus AD, AC:
priori 4D per verticem E trianguli 4DE, quod ea ab figura abfcindit,
parallela agatur EN ad occurfum ufque lateris adjacentis CD produdi in
N alteri autem AC per hoc punétum N parallela ducatur NF ad occur-
{um ufque lateris produd@i BCin F(S. 15.). Sic, ductis AN, AF redtis,
fiunt (L, 37. & Lib. L. Ax. 2.) triangula ADN = ADE, ACF=— ACN —
ACDE, ABF— ABCDE.

Tum latere 4B ea ratione , qua figura ABCDE dividenda eft, in
punctis ut &, H, fecto (§. 99. 102. {qq); rectis CG, CH-per verticem
F trianguli 4BF parallele agantur FI, F/ ad occurfum ufque recte CIV:
punctaque hujus occurfus, que, ut K, in continuationem VDN lateris
CD cadunt, ad perimetrum figuree reducantur, ductis per ipla recte DH
parallelis, ut KL, ad occurfum ufque lateris DE. . ,

Ita ductis GI, HK, HL redis, erunt (I, 37. & Lib. L A’x. 2.) GCI
== GCF, GBCI = GBF; HDL = HDK, HCDL = HCK = H(pp,
HBCDL =HB/; ideoque etiam (Lib. L. Ax. 3.) HGIDL = HG X, AHLE
== AHIF: proinde ¥ i :

AHLE : HGIL:GBCI=FAH : FHG : ’'GB = 4H: HG: G (WiLs
KE S. 13. ff. MAYER S. 182.' f. 268. ). B

C YT




N G

Per verticem F trianguli FAB agatur bafi ejus 4B parallela; cui ‘
producta EN (diagonali 4D per conftr. parallela) occurrat in puncto af
§. 1.).
: fDuc’tis MA, B, MH, MK, MD redis, & hac ad occurfum ufque
lateris ABin R continuata: fiunt triangula M AB— FAR d,37.)=4BCcDE B
(S.116.); MAD=EAD(, 37.), & hinc (Lib. L. Ax. 2.) M. AR = FEDR A
ideoque (Lib. I Ax. 3.) MRB = DCBR.
Porro, ob triangulum HCK=HCF (§. 116.), eft KCBH — FBE
KLib. I Ax."2.) =" AP BEATE 7.
Quare MBH — MRB — KCBH — DCRABR (Lib. I. Ax. Yl s B
MRH= KDRH; ac rurfus (Lib. 1. Ax.3.) MDH— KDH.
Parallele igitur funt MK, DH (1, 40.); & punctorum, ut K, quze
in continuationem DN lateris CD cadunt, ad perimetrum figure reductio
(5. 116.) peragitur rectis ex puncto M per puncta illa ad occurfum ufque
lateris DE ductis, ut MKL (WILKE L. c. MAYER S. 260. f.).

Vew11g

Solutiones problematum §. 114. {qq. multis etiam figuris re@ilineis.,
quarum unus pluresve anguli {unt concavi feu duobus rectis majores ,
immediate poflunt applicari. Praparationes transformationesque adhi-
hendas ceteris calibus docent WiLxkE S. 6. f,, praefertim MAYER S. 186. £,
189: ff 195. f 270. ff. 274.

PROPOSITIONES XI XII.

A

Ad inveniendam tertiam duabus, & quartam tribus datis rectis
proportionalem, {egmenta his wqualia etiam proportionibus §,. 17, fy. {
§. 212. {qq. demonftratis conformiter ab cruribus anguli affumti, ve] a4
verticem ei oppofiti, poffunt abfcindi.

Sic factis (Fig. 46,) DG—=A, DH=C, & jun@a GHredx: aitei
proportionalis tribus 4, B, C fie

HEF
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HF pro GE = B, per Z dutta I{Z“\ refte GH (DG: GE = DH : HFE (VI; 2.)
HEK pro GI = B, per I dutta IX DG Gl =-DH . HX (§. 17 24.)
D pro DL = B, yper Z dudta ZAL { puiricet DG : DL = DH: DA (§. 17.)
DO pro DN = B, per N du&ta N0 / l\1)(; : DN= DH: DO-(§. 23

Et fadtis (Fig. 47.) DG=—= A, DP= B, ac jun&®a GP recta; quarta
proportionalis tribus 4, B, C fit
PR pro GQ = C, per Q du&a OR \‘ fedn GP [DG +DP = GO : PR (8.

parallela;

PT pro G§ = C, per § duita ST \ parallela; DG DP —"GS i PT (22,24
DV pro DU = C, per U dua UV ( (iilicet DG s DP—D¥ : DV (§. 22.
DX proDJV = C, per IV duda WX, DG : DP = D : DX (§. 23.

ARG

Juxta preecedentium modorum priores (Fig. 46.), quatuor recta-
rum proportionalium prima & fecunda in uno {funt anguli affumti vel
propofiti crure, tertia & quarta in altero. Primz feilicet ac fecund=
rectx date 4, B zquales in eodem crure anguli affumti D abfcindun-
tur: prima quidem ab vertice inde anguli D; fecunda ab alterutro inde
recte DG =4 extremo, ad easdem vel oppofitas hujus partes: 'tertice
date C wmqualis DA in altero anguli D crure, rurfus, ut prima, inde
ab vertice ipfius 2 abfcinditur; ipfiusque alterum extremum H cum pris
mz extremo altero @ connecitur; & huic re@te per extremum alterum
{ecunde A agitur parallela; quee ab crure, in quo eft tertia Q, quar-
tam quefitam abfeindit, Cruris nempe hujus fegmentum fimiliter {itum
cum cruris alterins fegmento, quod fecundx B mquale eft, quartam
hanc exhibet (§. 25.).

Juxta pofteriores ( Fig. 47.), prima & tertia in uno funt anguli
aflumti crure, fecunda & quarta in altero. Primse nimirum & {ecundze
recte datx zequales in diveifis anguli aflimti cruribus, utraque ab ejus
vertice [) inde, abfcinduntur, NG =4, DP =F; earumque extrema
altera jungens reta GP ducitur: tertia € eodem in crure cum prima,
ab alterutro inde fegmentd /)G'== A extremo, ad easdem ve] oppofitas
iplius DG partes, ablcinditur; ac per alterum fegmenti == (7 axtremum
parallela recte GP ducitur; que ab crures 10 quo ¢t )P =8, quar.
tam quuefitam abfcindit. Cruris {cilicet h‘ll]lis_‘ legmentum fimiliter {itum
cum cruris alterius (egmento , quod tertix C =quale eft, quartam hanc

exhibet (§.25.).
exhibet (§.25.) B Bre.




Breviter: priores modi in pofteriores transpofitione alterna fecundae
ac tertie rectre date juxta V, 16. transformantyr,

§ 13y

Ut hinc prima & quarta, inde fecunda & tertia in eodem fint
anguli propofiti [ crure:

e (Fig. 48.) ab vertice ejus inde ex uno illius crure ablcifla

DG=4, ex altero DH=C, & juncta GH re@a; tum ex }

X hoc altero
crure, pariter ab vertice /) inde, ad easdem cum DH, vel ad oppofitas
(DL)

partes abfcifla DN = B fieri debet angulus {,]/))gfé)/} = DGH: unde,
ob NG : {5;{{7} =} {ggj (S. 52.), eric DA vel DO quarta pro-
portionalis defiderata.
2° Vel (Fig. 49.) ab vertice D) inde ex uno anguli propofiti crure
ablcifla DG = A, ex altero DR —8 % jun&ta GP re@a; tum ex hoc
altero crure, rucfus ab vertice D inde, ad casdem cum DP, vel ad 0ppo-
fitas partes, ab{ciff; bu == C; fieri debet angulus Doy = DGP
itas partes, ab{ciffa ])]l/}'—* 5 Heri debet ang D/l"\'}“ .
le; ob DG T DR = I D L Yy DU vt B
unae, o T f == ])/!/: I)A\.’ ”‘l" y ve 2 qualn
ta proportionalis quefita.
Qui duo modi pariter fe invicem habent ac duo praecedentes §. 120.

§. 122

In re@a pofitione dﬁt:i_ AB (Fig.5.6.), ab puncto inde O in ipfa
dato, quarta proportionalis tribus rectis datis N, M, F fic etiam
abfeinditur.

Per aliud quodcunque punctum C rede AB ducta DE re@a fyy
angulo Quocunque, & per punctum datum O ada ipli DE parallela ; g,
hac abfcindatur O ff — tertie datze £z ab puno autem Cinde, ad alte_
Yutras ejus partes, ex rectis )£, AB abfcindantur g}zlng == primz }V, C;/H}

, My m
== fecundx M: ac per 1 parallela agatur HK redis {,{flﬂ/ 5 vel Hb

paral.
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parallela recis {7 {g{z hae quippe invicem funt parallélz, pariter ac ANV, s
S 26 - ; ey
CN: CM) . 7w CN:Cm ; 5

) balan . Pt LTSy ) ] AL,
Ob, s = H 0 O :CW]}“]IO. Ok(l, 15.29. V1,4,

erunt OK, Ok quartx proportionales defideratee.,
PG

Ut, ql‘°t}f}gcm 3. Libri primi APOLLONII de feftione yationis . 27.)
jubet, recta {'H/u&% > per datum punctum Hdu@a, ab redis politione

datis 4B, DE, {e mutuo in C {ecantibus, auferat fegmenta puncto huic
C adjacentia, que fint inter {6 in ratione data i ad N: ob CK - CL=—=
OK: OH, Ch: Cl==0k: OH (I, 29. V1, 4.), fired= DE parallela per
punctum H agitur HO ad occurfum ufque recke 4B in 0 (S. 1¥.)3 pari-

ter efle debent M : N =— g/{;}: OH (V, 11.),
& inverfe NG = E O {g[{\} (V, 4. Cor.).

Ob datum autem pun@tum H, & pofitione datas 4B, DE, danitur reda
0O & pun@um 0 (1, 31.). Ad {olutionem igitur problematis precedens
ts (§. 122.), atque ita ad conftructionem Hallejanam §. 27. expofitam ,

analyfis heic tradita, qua Apollonius utitur, inventionem rearum g;c{’
A fde : :
proinde punctorum -i& redigit , ex quibus per datum puncum ¥ recte

defideratz {II\[L funt ducends.

O T2

Tertiee proportionali duabus rectis datisinveniendz crehyq commode
adhibetur Corollarii Prop. VIIL. pars altera.

Nempe 1°, fi prima recta data major eft fecunda; in femicirculo {fuper
illa, ut BC (Fig, 23.), deforipto, ex alterutro inde ejus extremo B,
aptabitur recta B4 fecunde datz wequalis (IV, 1.),  Tum ex altéro ]“;Jus

Y extre-

>
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et e e

extremo 4 in didsmetrum BC demif
portionalem imperatam BD ab majore data BC ablcindit (§- 94.)

2% Si prima redta daca minor eft {fecunda: {uper illa, ut Bp, tan-
quam catheto, triangulum conftituatur rectangulum 4DB, cujus hypo-
tenufa B4 (it date {ecunde redx ®qualis (utin II, 14. 115, Lza)ss Tum.
huic 8.4 in ejus extremo A ductum perpendiculum AC ab produca BD

~ (cvi, ob angulum B acutum, ideoque angulos B 4 BAC < 5 Redt.

per Lib. L Ax. 11. ad has partes occurrit) tertiam proportionalem defi-
deratam BC abftindit (VI, 8. Coroll.).

Conftructiones has, qu primam ac tertiam ab eodem puncto in di-

rectum protenfas exhibent, docet Pappys Collecs, math. Lib. 111, Prop.
7. 8. fol. 8. b. {g.

S 124

Si tertia primee in directum eft adjicienda, Corollarii Prop. VIII.
pars prior illi defignandwx infervit.

Primz nimirum rede date, ut BD, in extremo ipfius D, ad
lum rectum ducta D4 zquali {fecondz; tum juncre B4 redte in 4 cone
ftituto perpendiculo AC, & ad occurfum ufque in C cum producta BpD
continuato: fit (VI, 8. Cor.) DC tertia proportionalis quefita. (Craviys
p. s60. {g. TAcQUET p. 168. .

angu.

LR OPOSITTO ST

§ 126

Semicirculus etiam deferibi poteft fuper data majori recta, ut BC;
& ab hac abftindi BD xqualis date minori, Tum ab hujus extremo D
ducta recte BC perpendiculari DA ad occurfum ulque femicirculi in 4,
& jundta B4 re@a; erit hzc (§. 94.) media proportionalis queefica,
(PappUs Lib. g1, Prop. 6. fol. 8 b.)

DEFINITIO IL

N 127, v
Definitio hoec ex oppofito prime: Ouole YMuarTs wWIvypaupa
oTa

T perpendiculum 4D tertiam pra..




OCQ TAC T¢ YOVIAL ITAG SXU KATA (A, weh TAE Teps Tec 1026 Yoy
TALVOBE @YaN0y0Ys {ic enunciatur : AvriremovSora Ot Xnpare ol A
XTI TWY YHUATOV HYSUEI0s TE Kal s7momerol o0pol woly; & vertitur
Reciprocz figure funt, quando in utraque figura antecedentes & confe.
quentes rationum termini fuerint. (ETKAEIAOY g Swlomee, Ex
recenfione Dav. GREGORIT, p. 1135 CLAv1Us, p-7305 & plerique pof
cum, nonnulli etiam ante ipfum, interpretes.)

N 128,

In ETKAEIAOY Egoi) sy BiBA. s Bafil Iy33. p. 68. loco 0p0s
legitur Aoyor Ez\dcn‘u]u‘e lec¢tio reperitur in Elementorum editionibysg
(textum Grecum definitionum & enunciatorum propofitionum  adjun-
¢tum habentibus, vel eum {folum cum verfione Latina exhibentibus)
OroNtII FINEL (Paris. 1544. p. 119. primum 1736.), Joach, CAMERARTY
(Lipf. 1577 p. 214. primum 1§49.), SCHEUBELII (Bafil. 1550, p. 270.),
PeLerarit (Lugd. 1610. p. 242. primum 1557.), Dasveopu (Argentor.
1564. p.46. 1570. p.18.). Et in excerptis Exroy T HPONOZ= (*) 7ep
TWY THG yswpeTRIas ovopaTwy , a Dafypodio editis (Argentor. 1§70. P.45.)s
habetur: AvrimemorSora ds Ynuara €SI, £V 06 O eraTew Twy Yuuas
TWY WYBIRIVOE TE Rl CTOMUEN0F AOYOI EiT Iy, =

WL ETT
Pety, Ramus (Schol. mathemat. Francof. 1§99. p. 227. primum Bafil.
1§69.) jam obfervat: “Secunda definitio definit reciprocas figuras ob-”
fcure ,

(*) Junioris; qui volgo fub Heraclio imperatore feculo poft C. N.‘ﬁ;t?m-;
vixiffe juxta Joh. Blancanum traditur (Voffius De univ, mathef, pq.
tura. Amftel. 1650. p. 204. Heilbronneri Hift. mathef. uniy, Lipf, Y748
p. 397. 1q.). Sed qua de locis ftellarum quarundam fixapyp, Herail i
Geodeefia (Venet. 1572. p. 70, b, {q.) refert, eas a Ptolemzj temporibus
ad fuam ufque tatem gradibus ofto (non feptem, ut Bzyp o vult)
progrefias effe fupponunt: nec loca illa obfervaffe. (ug ex catalogo
Ptolemeei (Almag. Lib. VIL Cap. 5), juxta hujus fententiam (i
quod perunum gradum in centum annis fellze moyeantur, collegifle Hleron
videtur. Quare feculo demum poft C, N, decimo yixiffe erit cenfendus,
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»r 1 1 s \ 3 . s
icure , quando antecedentes & confequentes-rationes infunt in utraque

o IR o ; : .

figura Atqui in hag definitione verbum Acyos, rationes, videtur ir-
5 < . s BN s g -
replifle pro opos, termini — Poteft tamen Aoyos, feu rationes retineri:

”ut intelligas, rationem utramque eflé non totam in altera figura; {ed
“partim in hac, partim in illa: quia terminus primus prime rationis eft
“in prima figura, fecundus eft in fecunda; fecundx autem primus eft
Pin {ecunda, fecundus in prima.”

e s

CANDALLA (Buclidis — Elementa Libris XV. ad germanam geometrie
intelligentiam e divevfis lopfibus temporis injuria contraltis veflituta — Lugd.
1578. p. 112. 1q.) legi vult Aoywr ; ac vertit : Reciprocz figure funt,
quando in utraque figura antecedentes & confequentes rationum fuerint;
{ubjuncto monito: *Hujus diffinitionis texturam alterare cogimur, Lon-
“ge etenim a vero eam defcripﬁt Zambertus, dicens I‘CL:iL)I'OCitS figuras ,
Pquarum termini rationales (cujus vice Grzca vox, rationum JOC0, A=
“tiones {cribit) fuerints nec, quid fit rationalem efle, dixit. Quare
?loco pluralis nominativi Aoyos genitivum Acywy  dixiflfe debuerat, ug
Pbinarum rationum antecedens & confequens utramque figuram poflide-
“rent: {cilitet antecedens primwx & confequens {fecundz, priorem; con-
“fequens vero primz & antecedens {fecundz rationum, pofteriorem figu-
“ram defignarens,”

e e €
Rob. SimsoN , przeuntibus Alph. Borellio (Euclides refitutus. Pifis
1658. p. 161.), & Clavio in Scholio huic Definitioni 2. Lib. VI. (p.§30.)
{ubjunco , eam ad parallelogramma & triangula reftringit, ficque enun-

ciat (p- 174.): Reciprocz figuree, triangula fc. & parallelogramma, funt,,

quando circa duos angulos latera ita funt proportionalia, ut latus primmx
fit ad latus fecunde, ut reliquum fecundx latus ad latus ’}';'h.(pu‘nn pri-
mae; in Notis autemy (p. 370. Matthias p.75.) monet: “Definitio {ecunda
"ion videtur Euclidis effe, fed cujusdam imperiti. Nulla enim figura-
“rum reciprocarum mentio fit ab Euclide, neque, quantum {cio, a quo-
»eunque alio geometra, Obfcure enunciata eft: quare eam magis clalr_c
. exl111-

wr
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exhibuimus.  Vice autem ejus, que fequitur, ponenda videtur: Duzx”
magnitudines dicuntur efle reciproce proportionales duabus aliis, quan-”
do altera priorum eft ad alteram pofteriorum, ut reliqua pofteriorum ad”
reliquam priorum.”

Similemque pofteriori definitionem WrisToN vulgari (§. 127.) {ub-
jungit (p. 156.).

e T

In Euclidis de rationibus {fermone alias mey:Sn folum (diferte no-
minata, vel fubintelle@a) NWYSILEYL o €FOUEIE OCCUrrunNt ( Lib. V. Defin.
12— 17.). >

Hine, quod Candalla proponit (8. 130.), legiin Defin. 2. Lib. VL
nyspeva ¢ wal emopera (Twy) Acyw: requireret.

Ogas ut terminos rationis fignificans invenitur quidem in Lib. V.
Defin. 9.: AvaAoye 0% ¢y TRITIV 000G €AQXISOIC €Uy 5 €a Vero xque ac
praxcedens §.: Avaroyiz 8 eciv u Ty Aoyay opoiotns, quam ut addita-
mentum {purium notavit Rob. Simfon (p- 132, 341.), eft fulpecta: &
ufum illum vocis opas {equiorem efle indicant, quee If. Barrow (Letiones
habite in fcholis publ. Acod, Cantabrigienfis anno 1666. Lond, 1684. p. 197-
19. 214.) ex Theone Smyrnao ac Nicomacho Gerafeno, {criptoribus feculo polk
C. N. primo labenti haud anterioribus (Voffius p. 38. 162. 94. Heilbyronner
P- 333.3509.1q.), ejus declarandi gratia affert ().

Sive

(*) Leét. IL p. 197, {q. Terminum vocant Mathematici horum correlatorum
[duorum homogeneorum, quorum: comparationem ratio innuit] quanto
rum utrumvis. O (inquit Theon Smyrnaeus) o 1o xed ewxsor wri@uyy

Ll T

vy oiy apimos s meyedogs Suvamiss oyRec s Bagrs 5 terminyg eft,
qui peculiarem dittorim naturam feu proprietatem exprimit, ut pume-

rus, magnitudo, moles, pondus. Et alibi clarius ; Ogyc 85 nepovey ro

OMOYYA ¥ OMUEIDN Ao Buvopevor tig. auyngiow s terminos diCimlls, quae cum ge=-

nere vel {pecie conveniant, in C()mpnratiopexn ad{umuntur.
Leét, I1T1. ps 214. Hinc adverto proxime, r Sroigewrny s cum geome-
trice materizx dicaret hoc flementum, magnitudinum folummodo ratit-
D ' nem
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Sive Aoyor, five Aoywy, five opor legatur; Definitio illa 2. ambigue,
quod docere debebat, exponit. Rami quidem explicatio lectionis Aoyos
(S. 129.) reciprocas figuras ab f{imilibus diftinguit, quatenus in his ordo
laterum proportionalium Euclideus (§. 51.) fervatur; non autem, quate-
nus alterna, que dicitur, pofitio ei applicatur (§. y2.): ita enim pariter
utraque ratio non tota eft in altera figura.  Priore autem ordine fervato
in utraque 'etiam duarum fimilium figurarum funt antecedentes & confe-
quentes raticnum teruiini. :

Nexus cum Defin. 1. fecundam pariter ad figuras planas rectilineas
reftringere cenfetur (§. 131.). Magnitudines autem reciproce proportio-
nales in figurts etiam {olidis commemorantur.

Propofitiones VI, i4. 15. XI, 34. XII, 9. 15. non dicunt ayrizemor-
Sorae parallelogramma, triangula, parallelepipeda, pyramides, cylindros,
conos (§. 131.); {ed wv avrimemorSacy ai wAUQRs di 7EQl TAG 1T7aG YW=
viag, wv aytimenoydaTiy al Basuc Toik usa

Generalis rationis inverfte feu reciprocz definitio eft 14% Lib. V:
Aveaiy A0Yos €54 AnUIG T8 STOMENS WG WyR(UWE TIQOG TO NYBIKENOY WG
STFOILEVOVe :

Praterea in fingularum propofitionum VI, 14. 17. X1, 34. XII, 9.
15. expofitionibus {enfiis formularum: avrimemordaoy e wAweat, ai
Bagss voig veos, dilerte indicatur. Prior v. gr. VI, 14* pars fic ex-
ponitur: Esw iae Te wapaAinoyearme o AB, BI (Fig. 5o0.), woas
gxovTa TAL TPOE Tw B ywviag, xai wudwoay 7 ewdua ar AB, BE, ¢
cuduas ape ¢t was as LB BH* Aeyw, ot twy AB, BI' avrimemordach
@b TrALYPAL Qb TITQI TAGC ITAL YWVIC, THT §5H 5 WG A AB 7rpog THy BE w7wg
n HB 7go; 71y BZ; ac polterior: AAAa dn avrimemevderwoay as 7Awpes
2 et AL ITAC ywvias, kal €56 @ty AB 7eog anv BE Tl y HB 7rgog
any BZs Aeyw, oTi 100V €55 TO AB 7maparAnroypampor v BI' T APAANIAC=
YoLp AR O\U %

nem definiendam fufcepifle. Hinc habetur weyeSw: pro quo, fi quidem
ratio generaliffinre definienda eflet, fubftitui deberet rwv 7osuy, aut swv

opwr 3 ficut apud Theonem Smyrneeum: Aeyos 8¢ 517 o xur wvanoyey duow opwy
OOy N T0E UNNIAES moin yeris ) & Nieomachum in Arithmeticis: Aovog

£64 B0 0pwy WPO; GANINES oriaig
i3 ’ PAaltlld
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Quee omnino Rob. Simfon de Defin, 2, Lib. VL judicium {§. 131.)

confirmare videntur. 3
Ejusdem vero ac Hhiffoni definitio quatuor magnitudinum reciproce
proportionalium (§. 131.), per fe etiam ad quatuor homogeneas reftricta,
in folas Lib. VI. propofitiones quadrat.
P RO P OS IO N K-S XV 2 X V.

: S 133

Cum parallelogramma unum angulum uni =qualem habentia fint
inter fe requiangula (I, 29. 340, & cujusvis parallelogrammi datera op-
pofita fint wqualia (I, 34.)5 Pl'(’PO_ﬁtiO )‘HV. fic etiam poteft enunciaris
Parallelogrammorum xqualium & inter {e zquiangulorum latera contigua
reciproce proportionalia funt; & vicillim wequalia {funt parallelogramma
vintet fe mquiangula, quornm latera contigua funt reciproce proportionalia.

O 134
Exemplum hujusmodi parallelogrammorum prxbent, que in I, 43.
4 vocantur parallelogrammorum circa diagonalem complementa.
Nempe (fig. verf. Lorenz. vel Hauff. ad 1, 43.) ang. FKH — EKG
(I, 15.); &, ob triangula CFK, AEK =quiangula (I, 1§, 29.),
FK: KE—CF:AF (§. 52.)
=GK:KH (1,38 V,7.1L).
Unde, uti in demonftr. VI, 14t2, ob parallelogramma HF: HE=FK: KE)
GE: HE=GK: KI5 (Vh 1)
fequitur HF: HE= GE:HE(V,11.)5 & hinc parallelogr, HF—=GE (V, 9.).

Yo 135s
In demonftrationibus Propp. XIV. XV. ( fig. verfs Lovenz. vel Hauff’),
fi in dire@um ponantur hinc DB & BE, inde CA & 4D, pariter indi-
re@um fore hinc FB & BG, inde BA & AE, per L, 14", ad quam ple-
rxque Elementor. verfiones heic remittunt, fic colligitur:

Ea ab angultin©  FBD —ERG BAC — DAE (Tapp)
funt anguli #BD -+ FRE— EBG+FBE BAC+BAD=DAE 4 BA4D (Lib. I. Ax, 2.)
Atqui anguli  #BD -+ FBE==2Rett. BAC+BAD=2Re&. (constr. & I, 13.)
Igitur & anguli #BG -+ FBE=2Red. DAEA4-BAD =2 Re&, (Lib. I. Ax. 1.)
hincque funt  FB & BG, BA & AE in dire¢tum {1, 14,) -
(Commanpinus fol. 77. WHISTON p. 176.) :

‘ 3 D ) 3- 136.
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Hoc modo generatim oftenditur: Si ad aliqguam rectam lineam, ad
m ejus punctum, duz reftes non ad:easdem partes {umtze, angulos
cerint, rectas has in direcum ibi invicem efles
tera convet n propolitionis I,"15. (PROCLUS p. 79.; Cra-
VIUS p. 63.5 BERMANNUS p. 17.), & qua preemifla fupplementum §. 135,
expofitum fit fuperfl VIUS p. §66. 1.5 BERMANNUS p. 144.)

L

1 equales fi

quxe el

Ad eanden potius qn_miu ad-L 1497 " atictor ]ihﬁme'}t.o:r:.m1
refpexifle videtur; cum ad hanc relata illatio in VI, 14.: KadSweay en
evoeds al AB, BE (Fig. §0.), e cvSeiug egn ags war at ZB, BH (§. 132.),
fimiliterque in demonftrationibus VI, 15. 23. XI, 39, ob conditionum

propofitarum diverfitatem , prieceps prater morem fit.

Jam Procrus quidem (p. 59. {4.) hanc I, 15 converfam in Ele-
mentis delideravit; *rationemque omiffionis, fed vix probabilem, efle
conjecit: quod fimili ad ablurdum deduétione ex 1, 9, qual, 14. ex
I, 1342, elici poflit; quo etiam modo in Campani verfione (p. 148. 1g.)
confecutio, direéte §. 13y. allerta, firmatur.

h S 137
Utrique Prop. XIV. XV. demonftrande ea etiam adhiberipoteft con-
ftructio , ut parallelogramma & triangula propofita fibi mutuo fic adapten-
tur, ut ipforum anguli equales FBD & EBG, BAC & DAE congruant
(Fig.51.52.). Tum, pro triangulis folum ';uihuc ducta BDreda (Fig, 52.),
propofita ope §. 6. eodem ‘modo, quo in Elementis ope VI, 1m=, ad-
{truentur.

§. 138 _
Duda CF refta (Fig. 52.), Propofitio XV. fic etiam afferitur:

1°. Aequalibus pofitis  ABC, ADE triangulis, qualia etiam funt
triangula CER, CED.(Lib. I Ax. 3.): igitur B0, EC parallele (I, 40.);
& CA: AD—EA: 4B (§. 17.). )

2% Vidllim, i C4: AD—=FEA: AB, parallelwe funt rex BD, po
(S. _’,T'J;); ideoque triangula CEB==CED (537 ) dBC=dDE (Lib I.
AX, 2.)-

Simi-




P
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Similisque demonftratio, dudis (Fig, 51.) parallelogrammorum dia-
gonalibus FE, FD, GE, ac GD re&a, & in fubfidium fumta I, 34%¢
parte tertia, Propolitioni XIV. poteft applicari.

N L
Eadem I, 34 parte adhibita, Propofitiones XIV. XV, pariter ac
duz propofitionis VI, I. partes, una ex altera poflunt inferri.

§. 140
Uno etiam enunciato illas, uti has, comprechendere ‘licet.  Cone
jun@z autem, quam f{ejunéte, cur facilius intelligerentur Propp. XIV.
XV, quod AusTIN (p. 70.) vult, haud apparet.
Seorfim eas tradendi anfam conftru@ionis diverfitas & difcrepantia
§. 133. indicata pracbuifle videri poflunt.

N e
Ope Propofitionis XIV. in compendium redigitur folutio problema-
tis I, 44. Quippe fub angulo EBG = dato D (¥ig. ver[. Lovenz vel Haufl).
facto parallelogrammo- BEFG = triangulo dato C (I, 42.); & data 4B
in diretum adje&a ipfi EB; redte G4 parallela EM ab producta GR
abfcindet alterum latus parallelogrammi defiderati 4B L.
Sic enim” AB: BE=GB: BM (§. 23.)s proinde parallelogrammum
BL=BF (I, 1y. VI, r4.) = triangulo C.

% I42. :

Generatim Propofitiones XIV. XV. parallelogrammi vel trianguli
dati transformationem in aliud dati lateris, circa eundem vel wqualem
angulum, reducunt ad problema VI, 12. Juxta eas {cilicet quarta pro-
portionalis‘lateri dato & duobus parallelogrammi tfiangulive dat circa
angulum defignatum lateribus exhibet alterum circa hunc angulum latus

parallelogrammi triangulive conftruendi.

e R R R
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