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PROPOSITIO VIIii

MElEEE
L

L 3oh. StMsox duobus hac propoſitione enumeratis caſibus tertium addit
omiſum, in demonſtrationibus non raro occurrentem (conf. Euhlids
Data. Stuttg. 1780. S. 62.), quo reliquorum angulorum alter ſit rectus;

propoſitionem ſic enunciat: õi duo triangula unum angulum uni”
angulo æqualem habeant, circa alios autem angulos latera proportio-
nalia, reliquorum ntrumque ſimul minorem, vel non minorem
recto; vel ſi eorum alter rectus fuerit: æquiangnla erunt triangula,
æquales habebunt angulos, circa quos latera ſunt proportionalia.” œ. I85-
371. Matthios ꝑ. 78. ſꝗ.)

ò84-
x

Demonſtratio primi caſus hac poteſt illatione finiri: quod (Fig. 22.)
angulus 4GB, qui (dem.) foret F <Rect. (iyp.), ſimul eſſet angu-
Ius exterior ad baſin trianguli BCG æquicruri (dem.), ideoque Recto

5.17. 13.).
Secundi caſus demonſtratio ipſa neutrum angulum 48C, DEF altero

poſſe eſſe majorem eo convincit, quod trianguli æquicruri angulus inte-
rior ad haſin non poſſit non eſſe recto minor (I, 5. 17.).

Demonſtratio tertii caſus ſupplendi, ſi angulus 4CB ſupponitur
rectus, coincidit cum demonſtratione ſecundi: ſi angulus F eſt rectus;
ob angulum 4GB æ F (dem.), redit ad demonſtrationem caſus primi.

Trium igitur caſluum demonſtratio nititur propoſitione: Trianguli
xquicturi uterque ad baſin angulus interior eſt recto minor; exterior,
recto major ũ, 5. 17. 13.)

A MElEIS



MEEIZ
lisdem modis, ſub conlitione æqualitatis laterum 4B DE, BC&

EF, ceterisque ad angulos pettinentibus conditionibus, per I, 26. in
Iocum VI, 4. ſubſtitutam oſtenditur: triangula eſſe omnimode æqualia,
ſeu æqualia ſimilia; quod BERMANNUS notat (Zuclidis Elenent. Libri

xXV. Lipſ. 1743. p. 139). rꝗ SD65.

Quo præmiſſo, hæc VI, 7. ecodem modo, quo præcedentes duæ,
poteſt demonſtrari.

5 87.
 il riangula ſub conditionibus VIImæ ſimilia eſſe, uti ex VIt 6-73.)

infertur. Endemque puriter illi, quæ huic (s. 75.), diſpoſitio laterum
proportionalium applicatur.

5- 3889:

Notari etiam poteſt, caſum primum ꝗ. 83. ſqq. ſemper exiſtere,
ſi latera 4B, DE, adjacentia angulis upp.) æqualibus 4, D, minora
ſint. alteris BC, LF: tum quippe anguli C, F, minores angulis 4, D (I,
18.), neceſſurio ſunt acuti 17. Cor.)

5- 835.
Sit autem angulus F acutus, DES EF; ideoque etiam angulus

D, quippe F, acutus ũ, 18. 17) Ad rectam quamcunque BC con-
ſtituantur anguli C/F, CBA =E. Erit angulus 4=/D (I, 32. Cor.):
proinde anguli C, 4 acuti, quidem C 4; ideoque 4B BC (I, 19):
ac AB: BC=DE: EF VI, 4).EX puncto B demittatur perpendiculum BH in latus 4C. Intra
triangulum 4BC cadet BH (Schol. in Lib. II. Elem. S. 194.)3 faciet
AHS CH Gbid. S. 223.).

Ab 4H abſcindatur HG=/ HC, jungatur Bũ recta. Erit BG=BC
(I, 4); 4B: BG4B: BC V, 7) DE: EF dem. V, 11.): ſed an-
guli 4BG tre AGBS c q 16)-

Trian-
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’ræ riangula igitur 4BG, DEF æquiangula non ſunt, nec proinde ſi-
milia; etiamſi hubeant angulos 4, D æquales, latera circa angulos
ABG, E proportionalia. Hoc vero etiam caſu reliquorum angulorum
umus 46B, quippe exterior ad baſin trianguli BCG æquicruri (dem.),

lieſt recto major (5 84,, alter C recto minor (conſtr. ſupp.)-
Unde patet neceſſitas tertiæ conditionis propoſitioni VI, 7. adjunctæ.

CLavIus ꝑ. 552.)
r

o.

Sumta BC/ EV, reliquis uti s. 89. fuctis: præter angulum 4/D,
BG=BC U. 839.:  EF, foret 48B/DEU, 26.)5 ceterum tamen trian-
gulum A4BG alteri DEF diſſimile inequale, quippe cui ſimile æqualc
eſt triangulum 4BC 1: 55.)-

Hinc theorematis s. 37. determinatio intelligitur.

PROPOSITIO VIIL
ꝗ 9I.

Demonſtratio partis prioris in textu, quem habemus, Elementorum
hæc traditur (Fig. 23.): Eæe yæQ ion e5: n umo BAT yoria vn vmo AAB,
oòn yuQr taer]§}“æ, nai noa Tσv dvo Tρrwv T5T: ABI xam rs ABA
n nooc rσ  xmn aæa n væσ AUB æn uo BAA 51v i7n. Inoymorioo aęæ
51 70 ABIT 7ęrywor 7; ABA 7oryuv. Ec atœ ui n BI vmorturœ
T oòm æ ABIT Toyœvs mQo; mm BA unorenscær Tm opònm Tæ ABA
TQIE, 87C æVrn n AB umOraB”æ TH Weoc tœ I ynuav r5 ABT 7QI-
~v 7ęœ; Tn BA uvmorevęray vm ion rn nQo; rσ T, 1Tnm uno BAA r
ABA 7mQrQ, 20 ẽrt n Al mo r AA vnoruvæcæv Tn męœ T0 B
y&u xonm æw duo rTQryœσ. To ABT aęæ ryæor to ABA Toryœm
17 TE 5ſ, r"l Tœ- 7ięl r| izuò yor;; ’Weea aroyor excn
Oucion upu i51 ro ABT Toryo?  ABA Tęiœ.

Similiterque partis altèrius demonſtratio exponitur.

5- 92]
Rob. SIMSON (B- 371. Matthias p- 79.) monet:  Manifeſtum eſt,

aliquem mutaſſe demonſtrationem, quam Euclides hujus propoſitionis de-

A 2 derat.
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vderat. Etenim auctor ejus, poſtquam demonſtraverat, triangula eſſe inter
ſe æquiangula, particulatim oſtendit, Ilatera corum circa æquales an-
ngulos proportionalia eſſe; quaſi hoc non factum fuiſſet in propoſitione
quarta hujus Librio IAddi poteſt: nec illationès particulares propor-
tionum laterum cum enunciato concluſione propoſitionis VI, 4. ũ. 5t.)
conſentire.]Hæc autem ſuperſlua non inveniuntur in verſion ſCani-
pani p. 145.] ex lingua Arabica; nunc omiſſa ſunt.”

Oſtenſa nempe angulorum æqualitate, inſert Rob. SIMsON (ꝑ. I187.):
 Aequiangulum igitur eſt triangulum 4BC triangulo 4BD; quare latera

circa æquales angulos proportionalia habent (VI, 4.,7 propterea interN

ſe ſimilia ſunt (Lib. VI. Def. 1.).
liil

93.
AusTIN (Examination of the first ſix Books of Euclid's Elements. Oxford

1781. pag. 68. ſeq.) Corollarium etinm propoſitioni adjunctum reprobat.
Priore autem illius parte, ipſis ejus verbis pro more relata, demonſtra-
tiones nituntur Prop. VI, 13; partis tertiæ Lemm. I. ante X, 345 ac Lemm.
poſt XIII, i3. Contra ejusdem pars altera in demonſtrationibus partis
primæ Lemm. I. ante X, 34 partis tertiæ Prop. XIIſ, 135; Lemm. poſteam;
partis ultimæ Prop. XIII, 185 ac Prob. III, 6. Collect. math. Pappi, ab
propoſitionibus VI, 8. 4. deducta traditur: ſerius itaque, uſus illius fre-
quentis cauſa tum locis citatis, tum alibi, ut in demonſtrationibus Propp-
XIII, 14. 15. 16, addita (forſan reltituta) eſt cenſenda.

Ceterum præter duas proportiones Corollariò hoc enunciatas notari
adhuc ſequentes merentur:

1°. Latus, quod trianguli rectanguli angulum rectum ſubtendit,. eſt
ad alterutrum ejus latus circu angulum rectum, uti reliquum ipſius latus
circa angulum rectum eſt ad perpendiculum ex vertice anguli recti in
hypotenuſam demiſſum; HC: ACæAB: AD, alterne (VI, 4.).

20. Unum trianguli rectanguli latus circa angulum rectum eſt ad
alterum; uti, quod priori adjacet, ſegmentum hypotenuſæ, perpendicu-
Io in eam ex vertice anguli recti demiſſo abſciſſum, eſt ad ipſum hoc
perpendiculum; vel uti hoc perpendiculum eſt ad ſegmentum hypotenu-
ſæ adjacens lateri poſteriori; 4B: ACæ BD: ADæ/AdD: DCVL 4.)-

s 914
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94.
Cum anguli in ſemicirculo ſint recti II, 31.): perpendicularis ab

quocunque peripheriæ circuli puncto ad aliquam ejus 3iametrum ducia
eſt media proportionalis inter ſegmenta diametri hujus ab perpendiculo
illo facta; quælibet circuli chorda per centrum non tranſiens media
proportionalis eſt inter diametri per alterutrum ejus extremum ductæ ſe-
gmentum ipſi adjucens, quod perpendiculum ab altero chordæ extremo
in diametrum hanc demiſſum ab ea abſcindit, ipſamque diametrum (VI,
8. Coroll).

l

PROPOSITIO IX.
5 v5-

Textus propoſitionis hujus ſic habet: Tu; doduęnę evdeiæę 7o æeoo-

Tax5 u”; avQ ue.
Eso n doduoœ evòæ n AB (Fig. 34 du dn tn AB 7o noo5axòe

HEQOG Qæẽm.
Emitera x-o dn ro 7qr xai duxòm vi evdua ano væ A n AT,

voriu mQæx8væ ev|a vng AB rvxsęar nai uànmòœ Tv  onp/3o ei
Tnc AT 70 A, nai ne-~wcar æn AA ai air AE, Eſ xa1r enievuxdo n
BT, na1 dia v5 A magar næo; nxòσ Tn BU n AZ.

Enis v m0y5 va ABI maæ niav æov nãevoor vnm BT nxræei n
Z6 ararommr apa 5iv o5; n TA meo; Tm AA vr n BZ meo; vm ZA.
Amãn òè n TA æn AA dmàn auQa xai n BZL vn LA rumãn aœ n BA
Tn AZ.

Tnę am doduœnt evauc vn AB r0 eiraxòd/æ TuT u-; apnen-
Tui TO AZ oę edar moncaœl.

5- 96.
Rob. SIMSON monet (p 37 1. Matthias p. 80.):  Demonſtratio hujus

facta eſt in caſu particulari, in quo ſcilicet pars tertia abſcindenda eſt a
data recta ſcontra tenorem tam propoſitionis, quam expoſitionis; absque
ulla mentione applicationis ſolutionis exhibitæ particularis ad ceteros ca-
ſus]; quare minime videtur Euclidis eſſe. Præterea in quatuor magni”
tudinibus groportionalibus concludit auctor tertiam æquemultiplicam eſe

squartæ,
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nquartæ, atque prima eſt ſecundæ; quod quidem in Libro V, ut eum
mnunc habemus, nullibi oſtenſum eſt. Sed hoc, ut alia, aſſumit editor
nęx confuſanea apud vulgus recepta proportionalium notione. Genera-
lem igitur legitimam demonſtrationem hujus propoſitionis tradere
mneceſſe fuit.”

5 97Hanc autem, præmiſſa in Libro V. 145. Matthias ꝑ. 52. ſq.) de-
monſtratione propoſitionis D. notatæ: Si fuerit prima ad ſecundam ut
tertia ad quartam, fueritque prima multiplex vel pars ſecundæ, erit
vtertia eadem multiplex vel eadem pars quartæ ſic inſtruit ſp. 188-
Matthias p. 79.): æSit data recta linea 4B (Fig. 25.); oportet ab ipſa 48
Vimperatam partem abſcindere.

 Ducatur a guncto 4 quædam recta linea 4C, quæ cum ipſa 4B
angulum quemlibet contineat; ſumaturque in 4C quodvis punctum D:

quam multiplex eſt 4B partę abſcindendæ, tam multiplex fiat AC
vipſius AD: deinde jungatur BC; per D ipſi BC parallela ducatur DE..

Itaque quoniam uni laterum trianguli ABC, videlicet ipſi BC, pa-
vrallela ducta eſt ZD: erit (VI, 2.) ut GO ad DA, ita BE ad Ed;
mcomponendo (V, 18.) ut CA ad AD, ita BA ad AE. Eſt autem CA
multiplex ipſius AD. Ergo B4 eadem eſt multiplex ipſius Aſ. Quare
quæcunque pars 4D elt ipſius AC, eadem pars erit AL ipſius 4B. Eit
migitur 4L pars a recta 48 abſcindenda.”

ꝗ 98.
Demonſtratio conſtructionis S. 97. absque ſubſidio propoſitionis illius

D, jure ceterum in Libro V. deſideratæ, ſic etiam poteſt concinnari: ob
parallelas BC, ED eſ

AC: AB æ AD: AE 22) m ux AD: ux AE 15.11)denotante n numerum integrum, juxta quem data 48 multiplex eſſe de-
bet partis abſcindondæ. Quare cum ſit AC nxAD (conſtr.); pariter
eſt AB=unx AE &V, 14.

Hoc fere modo demonſtrationem VI, 9. in Scholio ei adjuncto com-
plet BERMANNUS I4I.).

5 99-



i 99.Eadem ratione ab data recta 48 (Tig. 26.) abſcindetur ſegmen-
tum, quod ad totam habeat rationem datam rectæ minoris  ad majo-
rem +N; vel quod ad ſegmentum reſiduum habeat rationem datæ
rectæ M ad datam V; ſeu data recta A- ſecabitur in data ratione, rectæ
nimirum datæ d ad datam N. PA?rPI ad Libros de ſeclione rationis Lem-
ma I. Collect. math. ſol. 166. Halley p. XVIII. XLV. CLAVIUS P. 5757-
TaCQuET Elementa Euclidea geometriae illuſlrata a Guil.WũisTON. Romæ
1745. Tom. I. p. 166. VI, 5. Coroll. I. ab whiſtono adjunctum.)

Sub angulo enim quocunque ab eo datæ 48 extremo 4, cui ad-
jucens ſegmentum datæ ſ debet eſſe homologum 5I.), ducta recta;

ex ea abſciſſis 4ADh /M, DCN, vel AC/I +N; tum per D
acta rectæ CB parallela DE: fiunt

AE: EB: ABæAdD: DC: AC. i16.ſuq. M: N: MN V, 7.11)

ꝗ i00.
Pariter (FQg. 27.28.) datæ rectæ 4B alia ab puncto inde 4 in di-

rectum adjicitur, quæ ad ipſam habeat datam raticnem, datæ nimirum
rectæe M ad datam N.Quippe vel (Fig. 27.) ab recta, ſub angulo quocunquẽ per alterum
datæ A8 extremum B ducta, abſciſſis ad easdem partes BCN, CO/M;
vel (Fig. 28.) ab recta, ſub angulo quocunque per ipſum datæ 4B extre-
mum 4 ducta, abſciſſis ad partes oppoſitas A0=DN, 4D=/; per
punctum D acta rectæ 3i parallela DE ad occurſum uſque

rectæ BA productæ in E (8. 15.): fſit
DC: CB Fig. 27. VL, 2EA: AB=ADA: AC Fig. 28.  23) sM: NV,7. 1L).

ſul IOI.Compoſita autem ex data 4B eique ab extremo inde 4 in directum
adjecta habebit ad ſãm rationem datæ majoris rectæ M ad datam
minorem N: ſi (Fig. 29. 30.) ab recta, ſub angulo quocunque per alterum

datæ



s EEESS
datæ AB extremum B ducta, abſcinduntur BD æQXI, iſ N;

rectæ AC per D parallela agitur DE ad occurſum uſque productæ BA
in 2(S 15.)- Sic quippe fit

ig. 290 EB: BA =DB: BC(Vig. 30) BE: EA=BD: DO]S 17M: N V,7. 11)
Vel Fig. 31. 32.) ab recta, ſub angulo quocunque per ipſum datæ 4B

Fig. 31.) 4Cextrefium 4 ducta abſcindantur ę 32) ADſ DN, an M;
rectæ BC pet D duoatur parallela DE ad occurſum uſque productæ BA

in  G. 15.): quo ſit

 st i9un slr  an mv&.7 13
PROPOSITIO X

F. 10.
Problema: Datam rectam AB ſecare in partes, quæ easdem mutuo

habeant rationes, quas datæ rectæa L, M, N; ad heic propoſitum redu-
citur, ab recta indefinita, ſub angulo quòcunque per alterum datæ 4B
extremum 4 ducta, abſcindendo AD æ L, DE=, ECcN
verſ. Lorenz. vel Hauff.).

Demonſtratio expeditior redditur præmiſſa propoſitione 29. ſę.
Solutio pariter ac demonſtratio pertinent ad rectam 4C in partes

quotcunque ſectam, vel ex propoſitis quoteunque rectis, datas rationes
exhibentibus, componendam; ideoque ad eſficiendam datæ rectæ 48B
ſectionem in partes guotcungne, totidem propoſitæa AC ſegmentis, vel
rectis datis, ordinatim proportionales.

Et generatim ex ipſis, vel immediate ex propoſitionibus VI, 2. ac
s. 29. ſ. conſequitur: Si uni laterum alicujus trianguli (aut oppoſitis duobus
parallelogrammi, parallelisve trapezii) plures quotcunque parallelæ agan-
tur; omnia reliquorum laterum ſegmenta homologa eſſe proportionalia.
(TACQUET ꝑ. 179: BERMANN ꝑ. I41.).

5. I103.



ꝗ I105.
Quare, ſi æqualia fuerint unius trſanguli Iateris AC ſegmenta

ig. 33.), alterius etiam lateris 4B ſegmenta, rectis tertio lateri BC
parallelis facta, erunt æqualia (Rob. Simſon Lib. V. Prop. A. ꝑ: I42.
Matthias p. 485 vel V, 14.).

Idem immediate ſic oſtenditur. Ductis per puucta E, G, I, L lateri

AC parallelis, ſunt U, 34.) EM DF, GN=FH, IO/HK, LPKC.
Quare 4D æ EM GN /IO LP, ſi lateris AC ſegmenta 4D,
DF. FH, HE, KC æqualia ſunt. Præterea (I, 29.) ſunt anguli AGEM
IGN= LIODBLP, AEDEG= GIN=ILO= LEP. Ita-
que (I, 26.) Abl/EG= GI/IL=1LB.

 1054.
Recta igitur data 4B in partes quotcunque æquales ſecabitur ſimili

modo, quo propoſitum VI, 9. fiebat: ab recta nempe indefinita AZ, ſub
angulo quocunque per alterum datæ 48 extremum 4 ducta, ex puncto
inde 4 abſcindendo tot ſegmenta æqualia cujuscunque longitudinis 4D,
DF, FH, HE, XC, in quot partes æquales ſecanda eſt data 4B; tum
rectæ BC, jungenti altera rectarum AB, AC extrema, parallelas agendo
per puncta D, F; H, X (CLAVIUS D. 554. ſq. TACQUET ꝑ. 167.).

s. 105.
Idem eſficietur, rectæ AZ 104.) parallelam pariter indefinitam

BX ducendo per alterum datæ 4B extremum B; ab utraque AZ, BX,
æx punctis inde 4, B, tot abſcindendo ſegmenta cujuscunque longitudi-
nis, utrinque æqualia, 4D, DF, FH, HX, BQ. OR, RS, ST, in quot
partes æquales ſecanda eſt data 4B, demta una; tum rectas DT, FS,

HR, XQ jungendo-
Ab recta enim AZ adhuc abſciſſo ſegmento KC/ AD DF &c.

BQ=QR &e., ut 4C tot conſtet ſegmentis æqualibus, in quot partes
æquales ſecanda eſt 4B; juncta BC recta: ob parallelas æquales
CK BO, CH BR, CF BS, CD BT (conſtruct.), rectæ XQHR, FS, DT ſunt ipſi BC parallelæ ũ. 33.); conſtructio igitur redit ad
ptæcedentem (s. 104.); facilior vero eſt ejus praxis, quia pauciores du-

B 51, cendæSEES
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cendæ ſunt parallelæ. (Ma URoLYCUSs De lineis horariis Lib. II. Cap. 6. in
Opuſc. math. Venet. 1575. p. 229ſq. CLAVIUS ꝑ. 135. 557. ſq. TACQUET
p. 167. ſq.)

5. 106.
Vel (Fig. 3435.) ab recta MZ, datæ AB parallela, tot abſciſis

æqualibus ſegmentis cujuscunque longitudinis D, DF, FH, HK, N,
in quot partes æquales dividenda eſt 4B; jungantur recturum AB, MN
extrema ad easdem partes ſita per rectas AM, BN: quæ parallelæ erunt,
fi fuerit IN=/ AB 33.); ad partes autem minoris concurrent, ſi
MN AB prodeunt inæquales Priori caſu rectis MMA, NB per

puncta D, F, H, X parallelæ (I, 34.) poſteriori, per hæc puncta per
punctum C concurſus rectarum MA, NB ductæ rectæ (8. 62.) propoſitam
7B in partes impetratas æquales ſecabunt. (STEVINI Liber quintus praxis
Zeometricæ, de ſectione proportionali. Prop. I. Tom. II. mathematicorum Hypomne-

matum. Lugd. Bat. 1605. ꝑ- I25. CLAVIUS P. 755. TACQUET P- 167.).

s 107.Conpſtructiones S. 105. ſq. problematibus etiam 99 IO2. poſſunt
applicari. (MAUROLYCUS J. 230. ſu. STEVIN I. c. Prop. 2. ꝑ. I25. ſq.)

sIOS.
Hinc porro ſequentia ſolvuntur Problemata, ad figurarum rectili-

nearum diviſiones pertinentia: in quibus rationes datæ inæqualitatis vel
per rectas datas, quæ eas invicem habeant rationes, exhiberi; vel nu-
meris ũntegris) exprimi, his autem deſignatæ, ſumtis cujuscunque rectæ
multiplicibus juxta iſtos numeros, ad las reduci ſupponentur.

5. Io9.

Ab majori enim, v. gr. MNM (Fig. 36.), abſciſſa MO æ minori 4B, ſit
BO re&tæ AM parallela (I, 33.): ideoque anguli M  MOB /2 Rett.
ũ. 29.); ob ang. N æMOB I, 16.), anguli M +N2 Rect: quare
ad partes horum angulorum concurrunt rectæ MA, NB (Lib. I. Ax. 1I.).
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 I09.Parallelogrammum ABCD ig- 37.) per rectas, alterutris ejus duo-

bus oppoſitis lateribus 4B, DC parallelas, dividere in partes quotcunque
æquales, vel quæ datas invicem habeant rationes.

In tot partes æquales, vel rationes datas invicem habentes, ſece-
tur alterutrum AD reliquorum parallelogrammi laterum (s. 99. Iœ2. ſqqꝗ.);

per puncta diviſionum æ, F agantur lateribus 4B, DC parallelæ.
Erunt parallelogramma BE, GF, HD utirectæ AE, EF, FD VL 1);

ideoque vel æquulia, vel in rationibus datis.
Videatur Eucripis, ut quidam orbitrantur, de diviſionibus Liber;

vel, ut alii volunt, MACHOMETI BAGDEDINI Liber de diviſionibus ſuper-
ficierum editioni Operum Euclidis Oxonienſi ꝑ. 665684 adjunctus
rop. XI. ꝑ. 673.). Dav. Gregorius Præfat. fol. ſq.) hæc de eo præſa-
tur: Scripſit Euclides I.ibrum ne: diaierewv, de diviſionibus, teſte
Proclo (b). Johannes Dee Londinenſis cum Librum de diviſionibus ſuper-
ficierum, Machometo Bagdedino (qui floruiſſe creditur ſeculo Chriſti decimo)
vulgo adſcriptum, ex Arabico (iuti credo, licet hoc expreſſe non dicat)
in Latinum verteret, Commuaudino in lucem publicam edendum

B æ commit-
EV

(a) Qui triangula Prop. IVI, quadrilatera Prop. VII XVI, pentagona
 Prop. XvVIIXXII, ſingula in duas partes ſecundum datam propofitio-

nem dividere docet.

Lib. II. Cap. 5. ꝑ. 20. TIooæ uer æ xui ax ræ òg0 ruru (Emausu) næòu- l

nTIR® VyY u$æræ, Suvuuęu: axqieæ; niui eni;nixn: ewpi; ntęæ Tovræ
yorm udi T OnTiæœ xor T]æe xaronriinx roivræ n xo: I xur M”Ci”w Vri”™t6u;
iri d ro æe dnipeœr õiſ'nir.

Quod eſſectum dedit Piſaurl 150 (Xœſtners Gesch. der Math. I. B.
S. 272. f.) ſub titulo: Mahometis Bagdadini de ſuperficierum diviſio-
nibus liber, Jo. Dee Londinenſis Fed. Commandini opera latine
editus; Commaonddini de eadem re libellus (Biiſeh Encytlopldia
der mathemat. Wiſſi Hamburg 1795. S 77.). Hunc. iillo breviorem
magis univerſalem prædicat Clavius (Geęometria nractica. Mogunt.
1606. P: 236.).
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committeret, ſic ſcribit:  Cum ipſemet Euclides Librum de diviſionibus
ſcripſerit; nullum, qui ſub hoc titulo extet, alium novimus, nec, qui
?bure meliori propter tractandi excellentiam Euchidi alcribi queat, inve-
nire poſſumus ullum: nullius enim Machometi tantum in mathemuaticis
macumen adhuc perſpicere ex eorum, quæ habemus, monimentis potui-
7mus, quantum in his ubique elucet problematibus. Denique in anti-
quiſſimo quodam geometrici negotii fragmento memini me expreſſis
nyerbis ex hoc Libello locum citatum legiſſe, veluti ex Euclidis certiſſimo
opere? Porro invenimus ad hæc verba Lib. II. Proci Circulus
namque rectilineorum quodlibet in ratione diſſimiles dividi poteſt figu-
ras, quod ipſe Euclides in Diviſionibus pertractat; ipſius Jo. Dee manu
ſcriptum: e Clarum hinc eſſe poteſt, Librum illum, ſive fragmentum,
nqe diviſionibus ſuperficierum, quem nòs cum mathematico excellentiſ-
ſimo D. Federico Commmandino Urbini reliquimus anno 1563, ipſius i-
clidis fuiſſe; quod tum coniiciebamus quidem, aliis argumentis adducti,
hujus loci immemores Ex hoc ipſo tamen Procli loco colligit Savi-
lius hunc Librum non eſſe Euclidis:  Atqui nulla eſtV (inquit in
Prælect. I) “in illo Bagdedini Libello propoſitio, quæ figuras doceat in
mſimiles vel diſſimiles figuras dividere, ſed in datam proportionem divi-
ndere.? Inter contrarias graviſſimorum virorum opiniones de auctore
hujus Libri, illum hoc in Ioco edendum judicavimus, quod raro ad-
modum reperiatur, Euclidem auctorem magis ſapiat quam Optica
Catoptrica pro ejusdem libris habitæ. Illum Latinum tantum exhibe-
mus: Græce enim, quod ſciamus, nullibi reperitur; neſcimus, an Ara-
bice in aliqua Italiæ bibliotheca”.

 IIO.Triangulum datum 4BC (Fig. 38.) in partes quotcunque æquales,
vel

—aò) ad Elem. I. Def. 14. P: 40. To ęnuercv ixuse us dixo;æ nvrav ud ruuverui. Kus
y5u X*N” ti; ovouIx rV €MY6, x*I en6”” r vòvy”æ$“ dicigiro t5σv o xus
6V 0 FOXEn t 6 dixiht æpuαr"]“:, ro æt ug ouuæ ræ irræ naæ-
75 Simigon, 7  u; unæ-

QC) Prælectiones tresdecim in principium Elementorum Euclidis, Oxonii
habitæ MDCXX. Oxonil 2621. ꝑ. 27. ſꝗ.
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vel quæ datas invicem habeant rationes, dividere per rectas, ex vertice
anguli alicujus 4 trianguli ductas ad latus oppoſitum Bſ.

Latere hoc BC ea, qua triangulum dividi jubetur, ratione ſecto
99. i102. ſquq.); ab vertice 4 ad puncta ſectionis æ', F ducantur rectæa

Erunt (VI, 1.) triangula ABE, AEF, AFC uti lateris BC ſegmenta BE,
EF, FC. (De diviſionibus Liber. Prop. I. ꝑ. 667.).

ſui III.
Triangulum datum 4BC (Fig. 39.) in partes quotcunque æquales,

vel quæ datas invicem habeant rationes, dividere per rectas ex puncto
dato D lateris alicujus BC trianguli ad ejus perimetrum ductas.

Ab puncto D ad verticem 4 anguli lateri BC oppoſiti ducatur DA
recta; cui per alterum lateris BC extremum B parallela agatur BE ad
occurſum uſque cruris alteri extremo C adjacentis C4 producti I7-):

jungatur DE recta. Erit triangulum DAE DXAB ũ, 37.) ituque
triangulum DCE æ dato 4BC (Lib. l. Ax. 2.).

Quare, uti in problemate præcedenti (ꝗ. IIo.), baſis CE, trian-
gulum DCE per rectas ex vertice I ductas, ea ratione ſecentur, qua
triangulum 4BC dividi imperatur. Per puncta autem ſectionis baſis CE,
quæ in continuationem AE lateris C4 cadunt, ut G, agantur rectis
AD, EB parallelæ ad occurſum uſque lateris 4B, ut GH. Erit, ducta
DH recta, triangulum DAH DAG 37.); igitur quadrilaterum
DFAH æ/ triangulo DFG (Lib. I. Ax. 2.) pariterque, ob triangulum
DAB= DAE dem.), triangulum DHBE  DGE (Lib. I. Ax. 3.). Proinde
DCF: DFAH: DHB=DCF: DFG: DGEV, 7CF: FG: GEVIL 1.).
(De ãiviſionibus Liber. Prop. IL ꝑ. 667. ſq.).

ꝗ IIZ.Vel (Fig. 40.) ea, qua triangulum 4BC dividendum eſt, ratione
ſecetur ipſum ejus latus BC, in quo punctum D datur; per puncta
ſectionnm I,  agantur rectæ 4D parallelæ ITF, XH ad occurſum uſque
ceterorum trianguli laterum 4C, 4B. Ductis DF, DH, Al, AX rectis;
ſunt (I 37.) triangula IFD æ IFA, ADF= ADI, ADH æ ADK,
EHD KHA: ideoque (Lib. I. Ax. 2.) DOPACI, DFAH AIK,
DHB= AKB; hincDCF: DFEAH: DHB ACI: AIK: AKBV, 7.)9æ CIt IK: KBUVIL I.)-

a
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(La quinta Porte del geueral Trottato de numeri miſure, di Nicolo TAR-
TAGLIA. In Venetia MDLX. fol. 25. ſq. CLAVII Geometr. pract. p. 262. ſq.).

s i13.
Triangulum datum 4BC (Fig. 41.) in partes quòteunque æquales,

vel quæ datas mutuo habeant rationes, dividere per rectas ex dato intra
triangulum puncto D ad ejus perimetrum ductas.

Ab puncto hoc D ad vertices duorum quorumlibet trianguli angu-
Iorum B, C ductis DB, DC rectis purallelæ per tertii anguli verticem 4
agantur AE, AF ad occurſum uſque lateris BC, quod punctis B, C inter-
jucet, utrinque producti (8. 15.)3 jungantur rectæ DA, DE, DF.
Erunt triangnla DBE= DBA, DCP= DCA 37.; ideoque DEF=4ABC
>”ib. I. Ax. 2.).

Rurſus igitir ea, qua triangulum 4BC dividi jubetur, ratione ſece-
tur recta EF, triangulum DEF per. rectas ex vertice D ductas ſ5. 1Io.).
Tum per puncta ſectionis, quæ extra latus BC ad partes verticis B ca-
dunt, ut G, parallelæ rectis DB, AE; per-ea autem, quæ ad partes ver-
ticis C cadunt, ut I, parallelæ rectis DC, AF agantur; ut X, IL, ad
occuirſum uſque laterum 48, AC: jungantur rectæ? DE, DL.

Erunt trinngula DEK/DBG, DCL=æDCI 37.): proinde qua-
drilatera DHBK DHG, DHCL DHI (Lib. I. Ax. 2.); pariterque,
ob DBA  DBE, DCA=DCFV (dem.), triangula DKA= DGE, DLA=
DIF (Lib. I. Ax. 3.): itaque

DAK DEKBH DHCL DLA=DEG: DGH: DHI: DIF V, 7)
EG: GH HI: IF &VI, 1.).Neue und erleichterte Methode den Inhalt geradelinichter Flichen æu finden,

und dieſelben ohue Rechuung einzutheilen  von C. H. WiLxE. Halle 1757-
S. 11. fſ. Griindlicher und ausfiibrlicher Unterricht æaur prahtiſchen Geometrie

vou I. T. MAYER. III Theil. Gõtting. 1783.S. 275.

5 1i4Propoſitam quamlibet figuram rectiineam, cujus omnes anguli ſunt
convexi ſeu duobus rectis minores, in partes quotcunque æquale;s, vel
quæ datas invicem habeant rationes, dividere per rectas, ex vertice de-

ſignato



iia2rq4 I5ſignato anguli alicujus figuræ, vel ex puncto in latere aliquo figuræ, aut
intra figuram dato, ductas ad perimetrum figuræ.

Figura propoſita ſimilibus, ac 11I. 113, operationibus, propoſi-
tione I, 37. nixis, transformetur in triangulum, cujus vertex ſit punctum

in perimetro figuræ, vel intra eam aſſignatum, cujus baſis in directum
jaceat alicui lateri figuræu. Baſis hæc ea,. qua figura dividi præcipitur,
ratione ſecetur (5. 99. Io2. ſqq.): quæ in productum figuræ latus
cadiunt, puncta ſectionum ſimiliter ac ꝗ. 11I. 113. ad perimetrum figuræ
reducantur. (De diviſionibus Liber. Prop. VII. IX. XVII. X VIII. WILXE,
MaYER, I. C.)

s II5.
Exempli gratia ſit quadrilaterum 4BCD dividendum

10. per rectas ex vertice anguli ejus C ductas (Fig 42.).
Diagonali C4 per verticem D parallela agatur DE ad occurſum us-

que lateris BA producti in  ꝗ. 15.)5 jungatur CE recta. Erit trian-
gulum CAE CAD 37.) hinc triangulum CBE =æ quadrilatero
CBAD (Lib. I. Ax. 2.).

Recta BE ea, qua figura ABCD dividenda eſt, ratione ſecetur:
per puncta ſectionis, quæ, ut G, in continuationem lateris HA cadunt,
agantur rectis CA, DE parallelæ, ut GH, ad occurſum uſque lateris 4D.

Ductis CE, CG, CH rectis, eſt triangulum CAH CAG 37)3
hinc quadrilaterum CFAH GFG Lib. I. Ax. 2.), ac triangulum CHD/
CGE (Lib. I. Ax. 3.): ideoque

CBF: CFAH: CHD=CBF: CFG: CGEEF: FG: GE.
29 Per rectus ex puncto G, dato in latere BC, ductas (Fig. 43.).

Rectæ GD per C parallela ducatur CF ad ocourſum uſque lateris
AD producti in F; per quod agatur rectæ GA parallela FE ad occurſum
uſque lateris BA/ producti in E (5. I7.). Erunt (I, 37.) triangula
GDFæ GDC, GAE= GAF= GADC; ideoque GEE quadrilatero

AECD.
Trianguli GBE baſis BE ſecetur ea ratione, qua ABCD dividi jube-

tur; per puncta ſectionum, ut T, X, quæ in continuationem AE late-
ris BA cadunt, agantur rectis GA FE parallelæ, ut 2ZL, Xa, ad
occurſum uſque rectæ 4F; ac denuo per puncta hujus occurſus, quæ,

ut
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ut 1, in continuationem DF lateris AD cadunt, parallelæ ducantur rectisCD, CF, ut lIN, ad occurſum uſque lateris CD.
Junctis GH, GL, GN, ac GI, GK, GI rectis, ſunt 37.)

triangula CAL =GAlI, GAl= GAK, GDN= GDM; unde (Lib. I.
Ax. 2. quadrilaterum GHAL GHI, pentagonum GHADN= GHAM
 GHAX; Lib. I. Ax. 3.) quadrilaterum GLDN= GIX, triangulum
GNC GKE: ideoque

GBH GHAL: GLDN: GNC =æ GBH: GHI: GIK: GKE
 BH: HI: IK: XE3 Per rectas ex puncto G intra quadrilaterum 4BCD dato ductas

(Fig. 44)
Ductis ad vertioes angulorum quadrilateri rectis Gã, GB, GC, GD:

per punctum C agantur rectis GB, GD parallelæ CF, CH ad occurſum
uſque productorum laterum 4B, AD, in F, H; per hoc agatur rectæ
GA parallela HE ad occurſum uſque lateris BA producti in 2 (8. 15.)-
Junctis GF, GH, GE rectis, erunt (I, 37. Lib. I. Ax. 2.) triangula
GBF GEC, GDH= GDC, GAE= GAH GADC, GEF/ABECD.

Trianguli igitur GEF baſis EF ſecetur ea ratione. qua dividendum
eſt quadrilaterum 4BCD: per puncta ſectionum, quæ, ut I, in con-
tinuationem BF lateris 4B cadunt, ducantur rectis GB, CF purallelæ, ut
IN, ad occurſum uſque lateris BC; per puncta vero, quæ, ut L, M,
in continuationem AF lateris BA cadunt, agantur rectis G4, HE paral-
lelæ, ut LO, MP, ad occurſum uſque rectæu 4H; ac denuo per puncta
hujus occurſus, quæ, ut P, in continuationem DH lateris 4D cadunt,
parallelæ ducantur rectis GD, CH, ut PQ, ad occurſum uſque lateris CD.

Ductis GN, GK, GO, GQ, ac GI, GL, GM, GP rectis; ſunt U, 37)
triangula GEN GBI, GAO æ GAL, GAP GAM, G=DQ/ GDP:
unde (Lib. I. Ax. 2.) quadrilatera GE BN æ GKI, GAO= GKL, penta-
gonum GKADQ/ GKAP GKM; ac (Lib. I. Ax. 3.) GNC= GIF, GODQ

GLM, GOCæ GME: nroinde
GCN: GNEX: GKAO: GODQ: GQCGFI: GIK: CKL: GLM: GME

 FI IK: L: LM: ME.
5. 1I6,

Propoſitam quamlibet figuram rectilineam, cujus omnes anguli ſunt
convexi, in partes quotcunque æquales, vel quæ datas invicem habeant

ratio-



—7Ammv- l /irationes, dividere per rectas, ex figuræ lateris alicujus, ea ratione, qua
figura dividi jubetur, ſecti, punctis ſectionum ductas ad perimetrum figuræ.

Si figura propoſita fuerit triangulum; rectæ, ad puncta ſectionum
lateris aſſignati ex vertice anguli oppoſiti ductæ, eſficiunt, quod jubetur

110.).
Ceteri caſus ad hunc reducuntur repetita propoſitionis I, 37. appli-

catione: qua primum figura propoſita in triangulum lateri figuræ aſſignato
inſiſtens tcansformatur; tum trianguli hujus partibus, ſegmentis lateris
illius inſiſtentibus, æqualia Ypatia ab figura propoſita abſcinduntur. Prio-
ri adhibentur rectæ, diagonalibus figuræ ex uno lateris aſſignati exttemo
ductis purallelæ; poſteriori aliæ, rectis ad puncta ſectionum lateris
aſſignati ex verticibus angulorum figuræ ductis parallelæ.

Dividendum ex. gr. ſit pentagonum 4BCDE (Fig- 45.) per rectas ex
punctis ſectionum lateris 48 ductas.

Ductis ex altero lateris hujus extremo 4 diagonalibus AD, AC:
priori AD per verticem E trianguli ADE, quod ea ab ſigura abſcindit,
parallela agatur EN ad occurſum uſque lateris adjacentis CD producti in
N; alteri autem AC per hoc gunctum N parallela ducatur NF ad occur-
ſum uſque lateris producti BC in F ſ. 15.). Sic, ductis 4N, AF rectis,
fiunt 37. Lib. I. Ax. 2.) triangula ADN ADE, ACF  ACN
ACDE, ABF ABCDE.Tim latere 48 ea ratione, qua figura ABCDE dividenda eſt, in
punctis ut G, H, Tecto 5. 99. Io:. ſqq); rectis CG, CH per verticem
P trianguli 4BF parallelæ agantur FI, ad occurſum uſque rectæ CN:
punctaque hujus occurſus, quæ, ut X, in continuationem DN lateris
CD cudunt, ad perimetrum figuræ reducantur, ductis per ipſa rectæ DH
parallelis, ut XL, ad occurſum uſque lateris DE.

Ita ductis GI, HE, HL rectis, erunt U, 37. Lib. I. Ax. 2.) UCI
 GCF, GECI æ GBVF; HDL HDK, HCDL =æ HCK HCVF,
HBCDL HBF; ideoque etiam (Lib. I. Ax. 3.) HGIDL HGVY, AHLE

AHF: proindeAHLE: HGIL: GBCI=FAU: PHG: FGS& 4H: HG: C” CWiLt
xE S. 13. MavER S. 132. ſ. à5850 æ).

HEtI
4F i

V

Nſſ

Ll 3 vr;11.ra

v
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18  =s//—/ꝗ. 1175.
Per verticem F trianguli PAB agatur baſi ejus 4B parallela; cui

producta EN (diagonali 4D per conſtr. parallela) occurrat in puncto /ſ
5. 15.)-

Ductis MA, MB, MH, MK, MD rectis, hac ad occurſum uſque
lateris 4B in R continuata: fiunt triangula MAB/VFAB, 37.)7ABCDE
(S. 116.) MADEADU, 37), hinc (Lib. I. Ax. 2] MAR—EDRA:ideoque ”ib. I. Ax. 3.) MRB DCBRE.

Porro, ob trianeulum HCK HCF (ſ. 116.), eſt xCBH FBH
”ib. IL Ax. 2.) 6BH 3Quare BHMRB KCBHDCBR (Lib. IL. Ax. 3.), h. e.
MRH KDRH,; ac rurſus (Lib. I. Ax. 3.) MDH KDH.

Parallelæ igitur ſunt MX, DH 40.)3 punctorum, ut X, quæ
in continuationem DN lateris CD cadunt, ad perimetrum figuræ reductio
5 116.) peragitur rectis ex puncto  per puncta illa ad occurſum uſque
Iateris DE ductis, ut MXL (WILKE I. c. MAYER S. 260. fſ.).

F is.Solutiones problematum ꝗ. I ſ4. ſqq. multis etiam figuris rectilineis,
quarum unus pluresve anguli ſunt concavi ſeu duobus rectis majores,
immediate poſſunt applicari. Præparationes transformationesque adhi-
hendas ceteris caſibus docent WiLxE S. 6. f., præſertim MAYER S. 186. f.
189. ſl. 195. fi. 270. ff. 274-

PROPOSITIONES XI. XII.
s 1I9.

Ad inveniendam tertiam duabus, quartam tribus datis rectis
proportionalem, ſegmenta his æqualia etiam proportionibus S. 17. ſu
3. 22. ſqq: demonſtratis conformiter ab cruribus anguli aſumti, vel ad
verticem ei oppoſiti, poſſunt abſcindi.

Sic factis (Fir. 46.) DG=/a4, DH=æ©QſC, juncta GH recta: quarta
proportionalis tribus 4, B, C ſit

HP
1 ſà
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HE pto OF æB, per E ducta ZP ret O8 ſDG: OE  DH: HF OI 2)
HE pro GI=DB, per I ducta I  parallela; DG: GI DH: HE 17. 2).
DM pro DL /DB, per IL ducta LM ſ ſeilicet DG: DI. Dli: DM G. 17)
DO pr0 DVEB, per N ducta YO \DG: DN DH: DO 23)

Et factis Pig. 47 DLG/A/æ, DP/B, ac juncta GP recta; quarta
proportionalis tribus 4, B, C fit
PR pro GQæC, per Q ducta Q”R retm P rDG: DP GQ: PR S. 22)

DV pro DU=C, per U aucta Uſ ſeilicet DG: DP DU: DV 22)
PT ꝑro GS æ C, per S ducta ST paraliela;  DG: DP GS: PT G2. 24)

DX pro DW=C, per W ducta vX \D&: DP =DW: DX .23.)

ꝗ. 120.
i

Juxta præcedentium modorum priores (ig. 46.), quatuor recta-
rum proportionalium prima ſecunda in uno ſunt anguli aſſumti vel
propoſiti crure, tertia quarta in altero. Primæ ſcilicet ac ſecundæ
rectæ datæ 4, B æquales in eodem crure angnli aſumti D abſcindun-
tur: prima quidem ab vertice inde anguli D; ſecunda ab alterutro inde
rectæ DG= A extremo, ad easdem vel oppoſitas hujus partes: tertiæ
datæ C æqualis DH in altero anguli D crure, rurſus, ut prima, inde
ab vertice ipſius D abſcinditur; ipſiusque alterum extremum H cum pri-
mzæ extremo altero G connectitur; huic rectæ per extremum alterum
ſecundæ B agitur parallela; quæ ab crure, in quo eſt tertia C, quar-
tam quæſitam abſcindit. Cruris nempè hujus ſegmentum ſimilitẽr ſitum
oum cruris alterius ſegmento, quod ſecundæ B æquale eſt, quartam
hanc exhibet 25.)-Juxta poſteriores (Fig. 47.), prima tertia in uno ſunt anguli
aſſumti crure, ſecunda quarta in altero. Primæ nimirum ſecundæ
rectæ datæ æquales in diverſis anguli aſſmti cruribus, utraque ab ejus
vertice D inde, abſcinduntur, DG æA4, DP =/B; earumque extrema
altera jungens recta GP ducitur: tertia C eodem in crure cum prima,

ab alterutro inde ſegmen©t DG=æ A extremo, ad easdem vel oppoſitas
ipſius DG partes, abſcindſtur; ac per alterum ſegmenti æ C extremum
parallela rectæ GP ducitur; quæ ab crure, in quo ęſt DP æ2E3, quar-
tam quæſitam abſcindit. Cruris ſcilicet hujus ſegmentum ſimiliter ſitum
cum cruris alterius ſegmento, quod tertiæ C æquale eſt, quartam hanc

exhibet ꝗ. æ5.).

C æ Bre-
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Breviter: priores modi in poſteriores transpoſitione alterna ſecundæ
ac tertiæe rcctæ datæ juxta V, 16. transſormantur.

i 1I23.
Ut hinc prima quarta, inde ſecunda tertia in eodem ſint

anguli propoſiti D crure:
1°. vel (Fig. 48.) ab vertice ejus inde ex uno illius crure abſciſa

DGæ4A4, ex altero DH=2Q, juncta GH recta; tum ex hoc altero
crure, pariter ab vertice D inde, ad easdem cum DXA vel  oppoſt

partes abſcim; DL) LIm Ia8
=2D, ſieri debet angulus NO;= DGH: unde,

ob DG:  DH: "y ũ. 72.), eriM vel DO quarta pro-
portionalis deſiderata.

2 Vel (Fig. 49. ab vertice D inde ex uno anguli propoſiti erure
abſci?a DG=A, ex altero DP /2I, juncta GP recta; tum ex hoc
altero crure, rurſus ab vertice D inde, ad easdem cum HP vel ad o

DUP PpO-ſitas partes, abſciſſa “5 æ C; fieri debet angulus v wx, DGP:

nu O?Yunde, ob DG: DP DIV: DX VI, 4), erit DU vel DX quar-
ta proportionalis quæſita.

Qui duo modi pariter ſe invicem habent ac duo præcedentes I20.

ꝗ 122.
In recta poſitione data AB (Fig. 5. 6.) ab puncto inde O in ipſa

dato, quarta proportionalis tribus rectis datis N, d, F ſic etiam
abſcinditur.

Per aliud quodcunque punctum C rectæ 4B ducta DE recta ſub
angulo quocunque, per punctum datum O agta ipſi DE parallela; ab
hac abſcindatur OH æ tertiæ datæ F: ab punciò autem C inde, ad alte

CNirutras ejus partos, ex rectis DE, AB abſcindantur u primæ c/n

Cj ſecundæ M: ac per H parallela agatur HX rectis IN m

n n i vel HA
paral-



2I

parallela rectis ju. hæ quippe invicem ſunt parallèlæ, pariter ac IN, mn

26.).
or &lno: or ꝗſjHo oũ 13a3 Via)

erunt O, O quartæ proportionales deſideratæ.

M 123.
Ut, quod Locus 5. Libri primi APOLLONI de ſectione rationis 27.)

IHK)jubet, recta m; per datum punctum H ducta, ab rectis poſitione
datis 4B, DE, ſe mutuo in C ſecantibus, auferat ſegmenta puncto huic
C adjacentia, quæ ſint inter ſe in ratione data M ad N: ob Cæ: CLæ
OK: OH, Ch: Cl= Ol: OH (I, 259. VI, 4.), ſi rectæ DE parallela per
punctum H agitur HO ad occurſum uſque rectæ A4B in O (S. I7.); pari-
ter eſſe debent N æ rt: OH V, 11.),

inverſe N: M HO: 4 Cor.).
Ob datum autem punctum H, poſitione datas B, DE, dantur recta
HO punctum O (I, 31.)- Ad ſolutionem igitur problematis præceden-
tis 8. 122.), atque ita ad conſtructionem Hallejanam S. 27. expoſitam,
analyſis heic tradita, qua Apollonius utitur, inventionem rectarum o8

x
proinde punctorum redigit, ex quibus per datum punctum H rectæ
deſideratæ ſir ſunt ducendæ.

5. 124-
Tertiæ proportionali duabus rectis datis inveniendæ crebro commode

adhibetur Corollarii Prop. VIII. pars altera.
Nempe 1°. ſi prima recta data major eſt ſecunda: in ſemicirculo ſuper

illa, ut BC (Fig. 23.), deſcripto, ex alterutro inde ejus extremo B,
aptabitur recta B4 ſecundæ datæ æqualis UV, 1.). Tum ex altero hujus

Jll extre-
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extremo 4 in diametrum BC demiſſum perpendiculum 4D tertiam pro-
portionalem imperatam BD ab majore data BC abſcindit (58 94)

2°, Si prima recta data minor eſt ſecunda: ſuper illa, ut BD, tan-
quam catheto, triangulum conſtituatur rectangulum 4DB, cujus hypo-
tenuſa B4 ſit datæ ſecundæ rectæ æqualis (ut in II, 14. III, 17.). Tum
huic B in ejus extremo 4 ductum perpendiculum A4C ab producta ZD
(cui, ob angulum B acutum, ideoque angulos B BAC  2 Rect.
per Lib. I. Ax. 1I. ad has partes occurrit) tertiam proportionalem deſi-
deratam BC abſcindit (VI, 8. Coroll.).

Conſtructiones has, quæ primam ac tertiam ab eodem li
puncto n I-rectum protenſas exhibent, docet PAPPUS Collect. math. Lib. III. Prop.

7. 8. fol. 8. b. ſu.

5 I2j5.Si tertia primæ in directum eſt adjicienda, Corollarii Prop. VIII.
pars prior illi deſignandæ inſervit.

Primæ nimirum rectæ datæ, ut BD, in extremo ipſius D, ad angu-
Jum rectum ducta DA æquali ſecundæ;. tum junctæ| B4 rectæ in A con-
ſtituto perpendicnlo 4C, ad occurſiim uſque in C cum producta BD
continuato: fit (VI, 8. Cor.) DC tertia proportionalis quæſita. (CLAVIUS
ꝑ 560. ſq. TACOUET ꝑ. 168.

PROPOSITIO XIII
 126.

Semicirculus etiam deſcribi poteſt ſuper data majori recta; ut BC;
ab hac abſcindi BD æqualis datæ minori. Tum ab hujus extremo D

ducta rectæ BC perpendiculari DA ad occurſum uſque ſemicirculi in 4,
juncta BA recta; erit hæC (5- 94.) media proportionalis quæſita.

APPUS Lib. II. Prop. 6. fol. 8. b.)

DE PINITI O II.
s. 127.

Deſinitio hæc ex oppoſito primæ: Ouciæ Xnuæera wvyPauuaæ &ęn

ilbæ-



ocœ Tac T] yiœę Icu- iXe nerte uav, xdal Tu; me: rę icu5 yvaæ;s
mevQuc avaromr; ſic ęepunciatur: Avrimendr] dD Xnnaræ e5w, orar
2aT]”“ Tο Xnuarσv nyguer Te 1aiI enouòr ogoi ”iv; vertitur:
Reciprocæ figuræ ſunt, quando in utraque figura antecedentes conſe-
quentes rationum termini ſuerint. (EYKAEIAOT 7æ Zoouæ. Ex
recenſione Dav. GREGORII, ꝑ. 1I3 CLAVIUS, ꝑ. 7303 plerique poſ
eum, nonnulli etiam ante ipſum, interpretes.)

5. 123.
In ETYXAEIAOT Evoixuor Biẽa. ie. Baſil. 1533. p 68. Ioco ogoi

legitur Xov0. Eademque lectio reperitur in Elementorum editionibus
(textum Græcum definitionum enunciatorum propoſitionum adjun-
ctum habentibus, vel eum ſolum cum verſione Latina exhibentibus)
ORONTII FINEI (Paris. 1744: p. II9. primum 1736.), Joach. CAMERARII
~Lipſ. 1577 P. 214. primum I549), SCHEUBELII (Baſil. 1550. ꝑ- 270.),
PELETARII ULugd. 16IO. ꝑ. 242. primum I557.), DAsYPODII (Argentor.
1764. p. 46. I570. ꝑ. I8.). Et in excerptis Exrov 7æ HPNOZS 7eu
0 Tn yuuæTQia orouarœv, a Daſpodio editis (Argentor. I570. ꝑ 45.)
habetur: Avrimenoræ s Xnuarae i&5, æ o v æar]” Tw Xnra-
Try ry TE Xa1 nouor 25or s50.

s 129.
Petr. Ramus (Schol. mathemat. Francoſ- 1599. p. 227. primum Baſil.

1569.) jam obſervat: Secunda definitio definit reciprocas figuras ob--

ſcure,
Emm D3Junions; qui vulgo ſub Heraclio imperatore ſeculo poſt C. N.. ſeptimo

vixiſſe juxta Joh. Blancanum traditor (Voſius De univ. matheſ. na-
tura. Amſtel. 1650. p. 204. Heilbronneri Hiſt. matheſ. univ. Lipſ. 1742.
P. 397. ſq.). Sed quæ de locis ſtellarum quarundam fixarum Heron in
Geodæſia (Venet. 1572. P. 70. b. ſq.) rofert, eas a Ptolemæi temporibus
ad ſuam uſque ætatem gradibus octo (non ſeptem, ut Blancanus vult)
progreſſas eſſe ſupponunt: nec loca illa obſervaſſe, ſeà ex catalogo
Piolemæi (Almag. Lib. VII. Cap. 5), juxta hujus ſententiam e.),
quod per unum gradum In centum annis ſtellæ moveantur, collegiſe Feron
videtur. Quare ſeculo demum poſt C. N. decimo vixiſſe erit cenſendus.
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ſcure, quando antecedentes conſequentes rationes inſunt in utraque
ſiguara Atqui in hac definitione verbum Aoyoi, rationes, videtur ir-
repliſſe pro ocei, tormini Poteſt tamen Ayoi, ſeu rationes retineri:
mut intelligas, rationem utramque eſſe non totam in altera figura; ſed
Vpartim in hac, partim in illa: quia terminus primus primæ rationis eſt
vin prima figora, ſecundus eſt in ſecunda; ſecundæ autem primus eſt
n ſecunda, ſecundus in prima.”

m

I30.
CANDALLA Euclidis Elementa Libris XV. ad gernanam geometriæ

intelligentiom e diverſis lupſibus temporis injuria contractis reſtituta Lugd.
1578. 1I2. ſq.) legi vult Aouv; ac vertit: Reciprooæ figuræ ſunt,
quando in utraque figura antecedentes conſequentes rationum fuerint;
ſTubjuncto monito:  Hujus diffinitionis texturam alterare cogimur. Lon-
ge etenim a vero eam. deſcripſit Zambertus, dicens reciprocas figuras,
quarum termini rationales (cujus vice Græca vox, rationum loco, ra-
mtiones ſcribit) fuerint; nec, quid ſit rationalem eſſe, dixit. Quare
mloco pluralis nominativi Ao01 genitivum Aoywv dixiſſe debuerat, ut
»binarum rationum antecedens conſequens utramque figuram poſſide-
nrent: ſcilitet antecedens primæ conſequens ſecundæ, priorem; con-
ſequens vero primæ antecedens ſecundæ rationum, poſteriorem figu-
ram deſignarens,”

ſui I3I.Rob. SIMSON, præeuntibus Alph. Borellio uclides reſtitutus. Piſis
1658. p- 161.), Cluvio in Scholio huic Definitioni 2. Lib. VI. (ꝑ: 730.)
ſubjuncto, eam ad parallelogramma triangula reſtringit, ſicque enun-
ciat 174): Reciprocæ figuræ, triangula ſe. parallelogramma, ſunt,
quando circa duos angulos latera ita ſunt proportionalia, ut latus primæ
ſit ad latus ſecundæ, ut reliquum ſecundæ latus ad latus reliquum pri-
mæ; in Notis autem (;p. 370. Matthias ꝑ. 75.) monet:  Definitio ſecunda
mnon videtur Euclidis eſſe, ſed cujusdam imperiti. Nulla enim figura-
rum reciprocarum mentio fit ab Euclide, neque, quantum ſcio, a quo-
nęunque alio geometra. Obſcure enunciata eſt: quare eam magis clare

exhi-

mut, æ



exhibuimus. Vice autem ejus, quæ ſequitur, ponenda videtur: Duæ
magnitudines dicuntur eſſe reciproce proportionales duabus aliis, quan-
do altera priorum eſt ad alteram poſteriorum, ut reliqua poſteriorum add
reliquam priorum.”.

Similemque poſteriori definitionem WnIsTON vulgari 127.) ſub-
jungit 156.).

5 I32.
In Euclidis de rationibus ſermone alins nevæòn ſolum (diſerte no-

minata, vel ſubintellecta) nysueae, enouera occurrunt (Lib. V. Defin.
1217).

Hinc, quod Camlolla proponit 130.), legi in Deſin. 2. Lib. VI.
mysuæ T] nai vmoruæeæ (rav) Acuœ requireret.

Opoi ut terminos rationis ſignificans invenitur quidem in Lib. V.
Defin. 5.: Aværoæ dẽ e T7» opoi” la Xxi5™; e”; ea vero æque ac
præcedens 8.: AruXouiæ ò e” n T”v yuv ou-”Tn;, quam ut addita-
mentum ſpurium notavit Rob. Simſon 132. 341.), eſt ſuſpecta:
uſum illum vocis op: ſequiorem eſſe indicant, quæ Iſ. Barrow (Lectiones
habitæ in ſcholis publ. Acad. Cautobrigienſis anno 1666. Lond. 1684. p. 197
ſq. 214) ex Theone Sinyruæo ac Nicomacho Geraſeno, ſcriptoribus ſeculo poſt
C. N. primo labenti haud anterioribus (Voſſius p- 38. 162. 94- Heilbronner
P 333. 5309. ſq.), ejus declarandi gratia affert

Sive

Lect. II. p. 197. ſq. Terminum vocant Mathematici horum correlatorum
ſduorum homogeneorum, quorum comparationem ratio innuit] quanto-
rum utrumvis. O”; (inquit Theon Smyrnæus) o 7 xaò mnæę ærQum
bux ruv ò œœus“; o æudu;, nevEòα, suæss, orr, ſum; terminus eſt,
quĩ peculiarem dictordm naturam ſeu proprietatem exprimit, ut nume-
rus, magnitudo, moles, pondus. Et alibi clarius: Om”c à reru ræ
oucys]m n oustòn ræ;Buouæ u; evvæu”; terminos dicimus, quæ cum ge-
nere vel ſpecie conveniant, in comparationem adſumuntur.

Lect. III. p. 214. Hinc adverto proxime, ro Jruxuor, cum geome-
trice materiæ dicaret hoc Elementum, magnitudinum ſolummodo ratiò-

D i nem
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Sive Aoyo1, ſive xouσv, ſive opoi legatur; Definitio illa 2. ambigue,
quod docere debebat, exponit. Rami quidem explicatio lectionis xooi
(S: 129.) reciprocas figuras ab ſimilibus diſtinguit, quatenus in his ordo
laterum proportionalium Euclideus (8. 7I.) ſervatur; non autem, quate-
nus alterna, quæ dicitur, poſitio ei applicatur 52.): ita enim pariter
utroque rętio non tota eſt in altera figura. Priore autem ordine ſerv.ato
in utraque etiam duarum ſimilium figurarum ſunt antecedentes conſe-
quentes vationum teruiiui.

Nexus cum Defin. I. ſecundam pariter ad figuras planas rectilinens
reſtringere cenſetur (58 I31.) Magnitudines autem reciproce proportio-
nales in figuris etiam ſolidis commemorantur.

Propoſitiones VI, 14. 15. XI, 34. XII, 9. I7. non dicunt aimtimeno:-
Sora parallelogramma, triangula, parallelepipeda, pyramides, cylindros,
conos 13I.); ſed w arinææσ a nAibgai ai n|Qi rœò iI”u; yœ-
na;, uv œrtmm/;acir ar Baòu- roi; viσi,

Generalis rationis inverſæ ſen reciprocæ definitio eſt 14 Lib. V:
Avanur Aoyo5 e51 anbic tæ emouę W ryRutE mQ; To ny  EB
S7OIALEVOV.

Præterea in ſingularum propoſitionum VI, 14. 17. XI, 34. XII, 9.
15. expoſitionibus ſenſus formularum: avr@enoæ” aI H eęai, aul
Baęsic roi vſ]or, diſerte indicatur. Prior v. gr. VI, 140 pars ſic ex-
ponitur: E5o iœœ ræa mau”r”nn/æLæ ra AB, BT (Fig. 50.), ica
txovræ ra; n; v B ywriæq, xai naσcav e cvòuæ ai AB, BE, en
æ; œQœ eσI xæi ai ZB BH m, ori rov AB, BI ævrmmenoòan
;I mAtvQQ1 œ1I 7ui Taò i”caę yœriæc, tur i5”, n AB #Q vn BE urwę
n HB æo; æm BZ; ac poſterior: AAAæ àn avrmæοσa© ai nrevQun
a1 me;r v|u; vœ yova-, xam e5 ur n neoq T BE uro n HB nęo;
TH BZ:  v|W, ori iI5ov |e5 To AB maguràzn Qapuor r/ BI nagaiznio-

jpææ. Quænem dofiniendam ſuſcepiſſe. Hinc habstur uiy: pro quo, ſi quidem
ratio generaliſſime definienda eſſet, ſubſtitul deberet rav æW, aut œ-

ſicut apud Theonem Smyrnæum: Aee; 30 i50 a xur uwuryw Svon oq
oucv n mu; œx”mu5 noæ er;& Nieomachum in Arithmeticis: Aoyo;
1055 3v0 opuv Eꝑ €MM Lt3.

i L
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Quæ omnino Rob. Simſon de Defin. 2. Lib. VI. judicium ſs. 131.)
confirmare videntur.

Ejusdem vero ac Whiſioni definitio quatuor magnitudinum reciproce
proportionalium 131.), per ſe etiam ad quatuor homogeneas reſtricta,
an ſolas Lib. VI. propoſitiones quadrat.

PROPOSITIONES XIV. XV.
r0

MlI I33. æCum parallelogramma unum angulum uni æqualem habentia ſint
inter ſe æquiangula (I, 29. 34), cujusvis parallelogrammi datera op-
poſita ſint æqualia (I, 34.) Propoſitio XIV. ſic etiam poteſt enunciari:
Parallelogrammorum æqualium inter ſe æquiangulorum latera contigua
reciproce proportionalia ſunt; viciſſim æequalia ſunt parallelogramma

vnter ſe æquiangula, quorum latera contigua ſunt reciproce proportionalia.

ꝗ I34
Exemplum hujusmodi parallelogrammorum præbent, quæ in I, 43-

vocantur parallelogrammorum circa diagonalem complementa.
Nempe (ſig. verſ. Lorent. vel Hauff. ad I, 43.) ang. FKH EXG
15 ob triangula CFX, AEK æquiangula (I, I5. 29).

P: E/ cF: AE s. 52.)
GEr: XH 3. V, 7. 1L.).

Unde, uti in demonſtr. VI, i4tæ, ob parallelogramma IP: HE=FK: E)
GE: HE= GE: ”'E VI, 1),

ſequitur H?: HE=GE: HE V, iſ.) hine patallelogr. HV//GE 9.).

s 1I35.
In demonſtrationibus Propp. XIV. XV. (4™. verſ. Lorenz. vel Hauf),

ſi in directum ponantur hine DB BE, inde C4 AD, puriter indi-
rectum fore hinc P BG, inde BA AE, per I, i4&, ad quam ple-
ræque Elementor. verſiones heic remittunt, fic colligitur:

ob angulum FBD =EBG BAC =DAE (ſupp)
ſunt anguli FBEDFBE=EBGFBE REACA BAD=DAEBAD (Lib. I. Ax. 2)
Atqui anguli PBD PBE=2 Ret.  BACV BAD=2Rect. (constr. I, 13.)
Igitur nnguli EBG PVBE=2 Reèt. DAE BADæ2 Rect. &ib. I. Ax. 1.)
hincque ſunt FB BG, BA AE in directum I, 10
CoMMANDINUS fol. 77. WHISTON ꝑ. 176.)

D a S. 136. 1
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ꝗ 136.
Hoc modo generatim oſtenditur: Si ad aliquam rectam lineam, ad

idem cjus punctum, duæ rectt|, non ad easdem partes ſumtæ, angulos
ad verticem æquales fecerint, rectas has in directum ſibi invicem eſſc;
quæ eſt altera converſarum propoſitionis I, I7. (PROCLUS P: 79.3 CLA-
vVIUS P. 63. BERMANNUS ꝑ. I7.], qua præmiſſa ſupplementum s. r37.-
expoſitum fit ſuperfluiim (CLAVIUS P. 766. ſq.; BERMANNUS ꝑ I44--

Ad eandem etiam, potius quam ad I, 148m auctor Elementorum
reſpexiſſe videtur; cum ad hanc relata illatio in VI, 14.: Xa&oav en
 reœ5 ai AB, BE (Fig 50.), n cv5uuas uęn uci nai ui ZE, BH (5. 132.),
ſimiliterque in demonſtrationibus VI, 15. 23. XI, 39, ob conditionum
propoſitarum diverſitatem, præceps præter morem ſit.

Jam PROCLUS quidem (ꝑ. 9. ſu.) hanc I, 17tæ converſam in Ele-
mentis deſideravit; rationemque omiſũionis, ſed vix probabilem, eſſe
conjecit: quod ſimili ad abſurdum deductione ex I, 17æ, qua I, 14. ex
I, 13ta elici poſſit; quo etiam modo in Campani verſione (ꝑ 148: ſu.)
conſecutio, directe S. 135. aſſcrta, firmatur.

a
5 I137-

Utrique Prop. XIV. XV. demonſtrandæ ea etiam adhiberipoteſt con-
ſtructio, ut parallelogramma triangula propoſita ſibi mutuo ſic adapten-
tur, ut ipſorum anguli æquales FBD EBG, BAC DAE congruant
ig. 7 I. 72.). Tum, pro triangulis ſolum adhuc ducta BDrecta (Pig, 72.)
propoſita ope 6. eodem modo, quo in Elementis ope VI, 1= ad-
ſtruentur.

EEESDucta CE recta (Fig. 52.), Propoſitio XV. ſic etiam aſeritur:
19 Aequalibus poſitis dBC, ADE triangulis, æqualin etiam ſunt

telangula CER, CED (Lib. I. AX. 3.): igitur BD, EC purallelæ ũ, 40.);
CA: ADEA: 4li 8 17)-29. Viciſim, it C4: AD=EA: 4B8, parallelæ ſunt rectæ 8D, EC

s 20.); ideoque triangula CER=CED (I, 37), ABCdADE ib I.
Ax. 2.)-

Simi-



r-- 29Similisque demonſtratio, ductis (Fig. 51.) parallelogrammorum dia-
gonalibus ſE, D, GE, ac GD recta, in ſubſidium ſumta I, 344
partę tertia, Propoſitioni XIV. poteſt applicari.

luni

S: IO.
Eadem I, 345 parte adhibita, Propoſitiones XIV. XV, pariter ac

duæ propoſitionis VI, I. partes, una ex altera poſſunt inſerri.

r

I40.
Uno etiam enunciato illas, uti has, comprehendere licet. Con-

junctæ autem, quam ſejunctæ, cur facilius intelligerentur Propp. XIV.
xXV, quod AusTIN (4- 70.) vult, haud apparet.

Seorſim eas tradendi anſam conſtructionis diverſitas diſcrepantia
S: 133. indicata præbuiſſe videri poſſunt.

5 I4.
Ope Propoſitionis XIV. in compendium redigitur ſolutio problema-

tis I 44. Quippe ſub angulo EBEG dato D (Fig. verſ. Lorenæ vel Haujſ.).
facto parallelogrammo BEFG æ/ triangulo dato C 42.). data 48
in directum adjecta ipſi EB; rectæ GA parallela EM ab producta G
abſcindet alterum latus parallelogrammi deſiderati BML.

Sic enimm AB: BE=GB: BM (5. 23.)3 proinde parallelogrammum
BL=BF, 15. VI, r4.) triangulo C.

ſiid I42.Generatim Propoſitiones XIV. XV. purallelogrammi vel trianguli
dati trangformationem in aliud dati lateris, circa eundem vel æqualem
angulum, reducunt ad problema VI, 12. Juxta eas ſcilicet quarta pro-
portionalis' lateri dato duobus parallelogrammi triangulive dati cirea
angulum deſignatum lateribus exhibet alterum circa hunc angulum latus
parallelogrammi triangulive conſtruendi.

——-1
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