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PROPOSITIO I.

F. I.Propſtio I. ſic quoque poteſt enunciari: Quotcunque parallelo-
gramma rectangula æquealta ſimul æqualia ſunt parallelogrammo

æque, ac ipſa, alto, cujus baſis æquatur ſummæ baſium ipſorum;
vel quotcunque parallelogramma rectangula æqualium baſium ſimul
æqualia ſunt parallelogrammo rectangulo, cujus baſis eſt baſi ſingu-
Iorum æqualis, altitudo autem æqualis ſummæ altitudinum ipſorum.

5 a.
COMMANDINUS Euclidis Element. Libvi XV. una cum Scholiis an-

tiquis. Piſauri 1572. fol. 29. b.), ac poſt ipſum CLAVIUS (uclidis
Element. Libri XV. Francof. 1607. T. I. ꝑ. 168.), BERMANNUS Fle-
ment. Euclidis Libri XV. Lips. 1743. P 42.), aliique Propoſitioni huis
ſubjunguut theorema, demonſtratu eodem, quo ipſa, modo, vel per
ipſam, facile: Si fuerint duæ rectæ linex, quæ ſecentur in quotcun-
que partes; rectangulum duabus illis rectis contentum æquale eſt re-
ctangulis ſimul, ouæ unaquaque partę unius ad unamquamque par-
tem alterius applicata continentur.

Scilicet (VFig. 1.) parallelogrammum rectangulum ſub 4B 4D
æquale eſt parallelogrammis. rectangulis ſimul, quæ ſub 4F AL,
AE LM, AE MD, EF AL, EF LM, EF MD, FO
AL, FG LM, FG MD, GB AL, GB LM, GB MDcom prehenduntur.

s 3.
Ex cadem Prop. I. conſequitur: Si baſis 4B (Fig. 2.) fuerit mul-

tiplex quæcunque rectæ® 4E; parallelogrammum rectangulum ſub 48
AD æque multiplex eſſe parallelogrammi rectanguli ſub 4F

A AD:
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AD: ita ut. ſi AB/uxAE, denotante n numerum integrum; pa-
riter ſit parallelogrammum rectangulum A40 æ n x AF.

5æ
Et cum itidem ſit purallelogrammum rectangulum AF//mx AH,

fi AD =nmnmx AG, rurſus denotante, m numerum integrum: erit tum
porallelogrammum rectangulum 4C /n x m x AH. Hoc eſt: ſi ba-
ſis 4B uerit multipla quæeungue rectæ 4E, altitudo 4D multi-
plex quæcunque rectæ 4ũ; parallelogrammum rectangulum (C) ſub
A8 AD tam multiplex eſt parallelogrammi rectanguli (4H) ſub
AE AG, quam multiplex unitatis eſt numerus, quem faciunt ſeſe
multiplicantes numeri n, n, quorum unus indicat, quam multiplex
rectæa AE ſit AB, alter, quam multiplex rectæa 4õ ſit AD.

S J-
Quodſi porro fuerit AG—AE, proinde parallelogrammum re-

ctangulum 4H AE; ft parallelogrammum rectangulum 4C
n x m x AE1: h. e. ſi baſis 48 atque altitudo 4D multiplices ſunt
ejusdem rectæ AE; parallelogrammum rectangulum ſub 4B 4D
tam multiplex eſt quadrati recte 4E, quam multiplex unitatis eſt nu-
merus, quem faciunt ſeſe multiplicantes numeri n, m, qui indicant,
quam multiplices rectæ 4E ſint 4B, 4D: ſeu, ſi eadem recta AE
utramque 48, 4D metitur; quadratum rectæ AE metitur parallelo-
grammum rectangulum ſub 48B 4D per productum n x m numero-
rum, per quos recta 4ſ ipſas 4B, AD metitur.

6.
Denique ſi AB=AdD=ux AE; fit ABI 7/nxnxAE =nxAE:

h. e. ũ recta 48 multiplex eſ rectæ 4E; quadratum prioris tam mul-
tiplex eſt quadrati poſterioris, quam multiplex unitatis eſt numerus,
quem facit ſe ipſum multiplicans numerus qui indicat, quam mul-
tiplex rectæ AE ſit AB: ſeu, ſit latus (E) alicujus quadrati metitur
latus (4B) quadrati alterius per numerum integrum n; prius qua-
dratum metitur poſterius per quadratum numeri n.
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PROPOSITIO II.

S. 7
Hæc caſum ſiſtit Propoſitionis I. ſpecialem: quo ſcilicet recta

propoſita in duas tantum partes ſecatur; eademque alterum fit latus
parallelogrammorum rectanguloru, ad totam, ad ipſius ſegmenta
applicatorum. Rectangula ſub 4C a4B atque ſub C8 4B (Fig-
vers. Lorenz) ſimul æqualia ſunt parallelogrammo rectangulo ſub
AC+CB A4B 5. I.), h. e. quadrato rectæ 4B.

Idem altera, quam exponunt, demonſtratione innuunt CAMPA-
NUs Euclidis Element. Libri XV. Baſil. 1558. P- 41.), PELETARIUS
Cin Euclidis Elementa demonſirationum Libvi VI. Lugd. 1610.), CLA-
vius (ꝑ. 170.); eaque ſola, quam tradunt, SCHEUBRLIUS nclidis

ſex Libri priores. Baſil. 1550. P. 140.), TaCQDET (Elementa geometriæe
planæ ac ſolide. Amſtelod. 1683. P 78.). BARROW uclidis Element.
Libri XV. Cantabrig. 1655. ꝑ 40.)

Applicationem propoſiti jam exhibet demonſtratio I, 47-

ꝗ- S.
Quodſũ hifariam in puncto C ſecatur recta ABæ: ob rectangulum

CE CD 35.), ſit AE= 20D, h. e. 4B= 2 rectg. CAB:

5 9.
Pariter ſi recta AB ſecetur in quotcunque partes; rectangula ſub

tota AB ſub ſingulis ejus ſegmentis ſimul æqualia eſſe quadrato
totius 4: SCHEUBELIUS (L. Cravius o.), alii monent.
Ipſamque Propoſitionem II. ſic enunciant CAMPANUS C.), PELE-

TARIUS (U. alii.
5. IO.

CoMMANDINUS (fol. 30.) addit, ſimiliter ut ſuperius 2. de-
monſtrari: St rectà linea ſecetur in quotcunque partes; quadratum
totius æquale eſſe rectangulis ſimul, quæ ub ſingulis partibus ad ſin-
gulas applicatis continentur. Conf, CLAVIUS 170.)

A2 PrO-



4  SUX5V APROPOS I TIO III.

MlEE:
Hæc quoque ſpeclalem exhibet Propoſitionis I. caſum: quo

nempe propoſita recta in duas tantum partes ſecatur; parallelogram-
morumque rectangulorum, ad totam ad ejus ſegmenta applicato-
rum, latus alterum eſ; unum horum ſegmentorum. Parallelogram-
ma rectangula ſub 4C CB (Fig. vers. Lorenz.), atque ſub CB
CB, h. e. CB4, rurſus ſimul æqualia ſunt rectangulo ſub 4C+ CB

CB 1.), h. e. rectangulo ſub 48B CB.
Eodem redeunt altera demonſtratio CAMPANI 42.), PELE-

TARI 92.), CLAVII (ꝑ. 171.)5 prior SCHEUBELII (õ. I14I.); ſola
TACQUETI 59.), BARROWII (ꝑ 41.)

ꝗ- 12.
Propoſitiones II. III, quamvis prima jam comprehenſæ, nomi-

natim ſine dubio enunciatæ fuerunt, ut immediate eſent ad uſus oc-
currentes parutæ; nec, quod aſſerit AUSTIN (Examination of the firſi
ſix Books of Euclids Elements. Oxford 1783. B. 36.) vitioſæ quadrati
ab rectangulo diſtinctioni originem debent, Vid. Lib. I. Def. 30. 31.
Lib. II. Def, I.

PROPOSITIO IV.

gꝗ. I3.Quando recta 4- (Vig. vers. Lorenz.) biſariam in puncto C ſe-
catur: rectarum æqualium GH AC BC quadrata HF, CK ſunt
æqualia; ob C æ CB æ AC, GF  G: ACæ CB æ GK.
patallelogrammn rectangula 4G, GE puriter fiunt quadrata, prius
quidem rectæ 4C, alterum =æ CB: igitur quadratum AE componi-
tur ex quatuor quadratis æqualibus, ſeu eſt unius ipſorum quadru-
plum; Propoſitionisque formula pro caſu ſegmentorum inæqualium,

ſcilicet AB æ/ ACI  CB 20 Ctransformatur in hane 4B81/ 240C 4 24C: æ 44C-
conformiter etiam S. 6. vi cujus eſt 4B1  44C, quando 4L—240
(CLAVIUS ꝑ. 174. BARROV 42. BER MANNUS D. 4:)

5. I4.



 —&—VYJ3-i 5ꝓ I4.
Textus Græcus, quem exhibent tum editio Elementorum Baſi-

leenſis HERVAGII, I533. P. 22. ſq. tum Euclidis, quæ ſuperſunt,
omnium Oxonienſis DAV GREGORII, 1703. P: 37, demonſtrationi
Propoſitionis IV. quam ſolam tradit verſio Lorenziana, aliom ſubjun-
git, in verſionibus Za MBERTI (Euclidis Element. Baũil. 1558.  45),
SCHEUBELII (ꝑ. 142. ſq.), CommarDiniI (fol. 30. b.), BEEMANNI

44. ſ4.), aliorum, poriter adjectam; quæ eo tuntum a priori dis-
crepat, quod æqualitatem angulorum BGC. 4LD inde infert: quia
trianguli æquicruri ad 4 rectanguli BAD angulus ad baſin 40D
ſemiſſis eſt recti I, 32. 5.); ideoque trianguli ad C rectanguli BCũ
tertius angulus BGO pariter ſemiſſis recti eſt (I. 32.)

CLAVIUS (ꝑ. 172), BARROW (P. 41.), priore omiſſa, poſterio-
rem tantum demonſtrationem exponunt.

Eandem CAMPANUS (B- 42.) adhibet ad conſtructionem ſuam:
quam non ab totius rectæa 4, ſed ab ſegmenti cjus BC quadrato
orditur; cujus diametrum BG protrahit, donec perpendiculo, quod
rectæ 4l in puncto A ducit, occurrat in puncto. D per Lib. I.
Ax. II.

s. 153.
PELETARIUS (ꝑ. 93.) hanc primo loco conſtructionem demon-

ſtrationemque tradit (Fig. 3): “Ex altera partium, ut ex CB, de-
nſcribo quadratum CBED; productis lateribus ZD CD, ponam
»DF DG æqualia ipſi AC; perficiam quadratum DVHũ,. quod
nconſtat eſſe quadratum ipſius 40. Tum connexa V'A, erit CF po-
Lrallelogrammum rectangulum per I, 33. 30 quod eſt ex C” in
ndC, cum OD ſit ipſi OB æqualis, Similiter conſtituo alterum pa-
orallelogrammum rectangulum DE, productis iſè Hſ~?, qux con-
»currant ad punctum X; quod eadem iatione fit ex C in AC. Quo-
»niam ergo duo anguli DFH DFA ſunt recti; eiit per I, 14. AH
linea una: eadem ratione Hæ linen una; BE etium una. Et
uuia GK ipſi CB elt æqualis; A4F eidm C, quia æqualis eſt
æpſ EB; item HV H ipſi AC: erunt duæ AH HE ou a8
nœquales. Itidem BX eidem 4B æquulis. Cum itaque quatuor

ꝓaligu-



6 n
sunguli B, H, X ſint recti: erit ABXH quadratum; nonniſi
nipſius 4-, cum ſit unum laterum. Quare cum ipſum compleatur
nquadratis AC CE, duobusque ſupplementis, quæ ſub CB AC
ntomprehenduntur; conſtat Propoſitio.”

Tum ſubjicit: “Ianc demonſtrationem, meo judicio, expeditio-
rem reddidi, quam ſit ea, quæ per diametros angulos ſemirectos
nadſtruitur verboſius. Nihil eſt enim, quod magis oneret memo-
»tiam, quam longe ducta demonſtratio; in iis præſertim propoſitio-
nnibus, quas vel ipſa conſtructio manifeſtas reddit.”

ꝗ. 16.
Sed conſtructionem ſuam (ei, quæ in Lemmate, Propoſitioni

xX, 55. præmiſſo, occurrit, analogam) haud accurate exponit PELE-
Tarius; dum rectas BE, HG producere jubet, donec in X concur-
rant. Debebat potius, ut diagonali BH, vel recta HE opus non ha-
beret, nec ſuperſua eſſcnt, quæ in demonſtratione dicit: eadem
Lratione HK linea una; jubere ab recta BE producta abſcindere
EK AC, rectam GK jungere.

Altera autem demonſtratio textus Græci (5. I4.), ad analogiam
demonſtrationum II, 9. IO. compoſita, per interpolationem irrepſiſe
videtur.

ꝗ 17.
CAMPANUS 42.) Propoſitionem IV. etiam inferre docet ex

præcedentibus Il. lll.
Nempe ABY ærectg. ubAB& AC rectg.qubAB& CBE2.).
Sed rectg. ſub AB& ACAC+ recty. ſub AC& CB) (II, 3)
pariterque rectę ſub AB&CBCB rect. ſub AC& CB
Quare AB AC' 4 CB 2rectg. ſub AC& CB.

Addit autem: æ Sed hac via non patet Corollarium, ſic ut via
»piæcedenti patet; unde prima eſt auctori magię conſona.

Eandem demonſtrationem PELETARIUS (P. 93. ſq.), CLavius
O. 1773, TacuET O 59.), BARROW 4. 41.) exponunt; SCHEU-
BELIUS (1§: I42.) ſuccincte his verbis indicat: “Eſt hæc quatta nihil

»aliud



nbitur, qui, quadratum totius (mutato nomine) duo iectangula eſſe,
»quæ ſub tota duobus ſegmentis comprehenduntur, perceperit.”

ꝗ IS.
AusTIN ()4- 37.) Corollarium Propoſitioni IV. adjunctum, æque

ac alteram hujus demonſtrationem, interpolatum eſſe exiſtimat. Illud
tamen frequentis in de monſtrationibus Propoſitionum ſequentium ap-

plicationis cauſa ab ipſo Elementorum auctore notatum fuiſſe cenſeri
poteſt. Nec generatim, quod AUSTIN aſſerit, corollaria duplices
propoſitionum demonſtrationes connecti in Elementis deprehendun-

ꝗ I9.
Summam quãdratorum duarum rectarum vi Propoſitionis IV. mi-

norem ſemper eiſe quadrato ſummæ earundem rectarum, nominatim
notare; ac, ut ab illis invicem æquiparandis caveant, tirones monere
ſupervacaneum haud fuerit.

tur.

s. æ0.
Cum ſit 4E /FH AX FX (Fig vers. Lorenæ.)

h. e. ABS æ ACt 4 rectg. ſub AB CB 4 rectg. ſub AC& Cſ
AC rectg. ſub (4B 4C) CB 6- I.);Propoſitio IV. ſic quoque poteſt enunciari: Quadratum totius 4B ut-

cunque in C diviſæ æquale eſt quadrato unius partis AC rectan-
gulo ſimul, quod ſub altero ſegmento CB ſub totius 45B ac prioris
ſegmenti A4C aggregato continetur; vel (notante PELETARIO P. 95.)
ſi duæ rectæ inæquales fuerint (48, AC); quadratum majoris (4ſ)
ſimul æquale eſt quadrato minoris (C), rectangulo ſub ipſarum
fumma dB AC) ac difſerentia (CB æ AB  AC).

5 2I.
Seu duorum quadratorum inæœqualium difſerentia æqualis eſt re-

ctangulo ſub ſumma difſerentia laterum ipſorum.

Nempe



3  m—rNempe .4EFH  AE FEh. e. 4h1 ACi æ rectg ſubAB CB rectg. ſub AC& CB
tectg ſub (48+AC CB 1.)
recig. ſub (48 AC) ABAC).

5: æ:.
ANGELUS DE MARCHETTIS (Fuclides reformatus. Liburni 1709.

Pars II.), qui theorema hoc ad demonſtrandas Propoſitiones IVVIII.
adhibet cogitve, illud immediate ſic adſtruit œp. 87. ſq.). Conſtru-
ctis (Fig. 3.) inæqualium rectarum 4B, CB quadratis 4, CE, quo-
rum igitur diſferentiam ſiſtit gnomon XEDCAH: lateri H quadrati
AX in directum adjicit LH=CB, ut ſit ALAB CB; re-
ctam COũ continuat, donec iectæ LI, quæ per punctum L purallela
rectæ AD agitur, in puncto I occurrat: quo facto eſt LI  AC

340  ABCB; rectangulum 4I id, quod ſub ſumma ac
differentia rectarum 48, CB continetur. Tum vero ob GK CB

34)  HL (conſtruct.), &EBK BE AB  CB (conſtr.)
Aſ~ GH 34); eſt rectangulum GE/ GL. Quibus addito
communi rectangulo 4G, prodit gnomon XEDCAH, h. e. differentia
quadratorum 4æ, CE, xquali; rectangulo 4il.

5- 21.
Tum 199. ſq.) Propoſitionem IV. ſic demonſtrat. Recta 4B

(Fig. 4) utcunque in puncio C ſecta continuetur, donec ſit AD æAC;
proinde I) æ dli  C, CBæ AB  AC.

Ita 4B1AC1 /rectg. DEC (§22.); 4B1 æ AC 4+rectg. DRC
Atqui rectg. DBC= Cæ4 rectg. DCB (Il, 30 CB 4 arectg. ACB

3). quia DCæ 24C (conſtr.)Ergo ABt ACà 4 C&it  2 rectg. ACn,
Sic autem per ambages ex propoſitos. 22. infertur, quod hujus

conſtructio jam involvit.

s- 24.
SCHEURELIUS (ꝑ. 142.) indicat: hanc Propoſitionem IV. de

pluribus ſegmentis intelligi poſſe. Nempe (Fig. j.) recta AB diviſa

utcun-
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utounque in tres partes AC, CD, DB; eadem methodo, qua in de-
monſtratione Prop. IV, efficitur

AE MI+GPDO LII HQ  dG PE  Ck s XM
hinc ABY 40 CDV DE42r0t. ſ©b AC CD21 tꝗ. ſubA DE2retã. ſub CD&DE;

vel 4E =MIs GP DO+ LH: H;.i AE+ KE
h. e. 4Bv=4a04cDuDB, 2tectę. ſub4C CDs2rectꝗ. ſub 4D DB;

vel 4E /MIr GP r DO AH+ HE +0 N
h. e. 4B=ac0D% DE ;2ret;. lub C OBæ21œct. ſubCD DB.

Eadem Propoſitionis IV, repetita applicatione ſic colliguntur:

r onBt lAB'Cac+ cBi= 4 3cD+ pE ſ+2408
=Ac+ cD+ DB 24CB0DB

r D§4apatiterque BAY=/ (BD D4)? ED' ocr can;+ 2BDA

BED A+ DCI A4 CA  2BDA+2D04

ſi Vi lltſen a3  (4D4 DB) 4 ac co; DBY 4 24DE
ACI 4 OD A DBY A 2ACD 24DB

r

ſequitur ABIaA0 4 cnt  DB  ærectg. ACD ærectg. ſub40& DB- erect. ODB.

Similiterque propoſitum oſtenditur de pluribus, quam tribus,ſegmentis,

PROPOSITIO V,
M 25.

Ceteris manentibus, demonſtratio ſic quoque inſtrui poteſt: (Fi.
vers. Lorenz.) rectangula 4L= CcM U, 36.), CH =HF U. 43.)
itaque rectangulum 4H gnomoni CMG (Lib. I. Ax. 2.) &c.

5 æ26.
Cum gnomon CMũ ſit exceſſus quadrati CF ſuper quadratum

LG, proinde æCB  CDI; atque rectangulum 4H gnomoni æquale
B COIl-
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contineatur ſub lateribus 4D æ ẽ5 CD, DEC08B 0D;
rurſus ex Prop. V. conſequitur, quod s. 21. ex Prop. IV. illatum fuit:
duorum quadratorum inœqualium differentiam æquari rectangulo ſub
ſfumma differentia laterum quadratorum; ſeu rectangulum ſub ſum-
ma difſerentia duarum inæqualium rectarum æquari differentiæ qua-
dratorum ab illis rectis factorum. (WHISTON Coroll. 6. ad II. 5. in
Audr. Tacquet Elementis Euclideis geometriæ planæa ac ſolide  illuſira-
tit. Romæ 1745. P. 51. BERMANNUS J. 46.)

ꝗ 27.
Quare viciſſim Propoſitio V. ex Propoſitionis IV. enunciatis 20.

conſequitur: ſcil. CBCDreq ſub(ſſ3; σ] ſ CD)
h. e. CBI=CDu4rectg.ſub 4D DE.
Ita ANGELUS DE MARCHETTIS 88:)

ꝗ 28.
CLAVIUS juxta FRANC. MAUROLYCUM (1. 176. ſꝗ.), TacourT

60.), BARROV (D. 42) Propoſitionem V. ex Prop. IV, in ſubſũ-
dium adhibitis Prop. lil. I, ſic deducunt:

i
CB æ CD4 DB 4 2 rectg. ſub OD DB ũI, 4.)

Sed DB 4 rectg. ſub OD DB æ rectg. ſubn iali (Il, 3.) ſeu

li

I

ũll

ſub i u, 36.)Là

Quare CE"=/ CDũ rectg. ſb AC& DB  req” ſub CO Dæ
CD rectg. ſub 4 DB (Il, 1)

ã

l] i s. 29.1
Si recta AD ut In puncto C utcunque ſecta conſideratur; obi AC, DEſCB CD emergit propoſitio: SI recta li-

 ſ =iilitnea ſecatur utcunque; rectungulum ſub tota ſub diſterentia par-
tium una cum uadrato partis minoris, æquale eſt yuadrato partis
majoris (MARINI GHETALDI De reſolutione compoſirione mathema-

vica



tica Libri V. Romæ I630. P. 2. ſq.); quæ terminis tantum ab expo-
ſita 20. differt.

s 30.
Ab recta AB (Fig. 6.) abſcindatur 4T/DB. Tum eſt

DI= AD— DB: eademque bifarinm in puncto C ſecatur; cum, ob
CA CB Al DB (conſtr.), ſit C mD. Quare CD ſiſtit
ſemidifferentiam ſegmentorum rectæ 4B inæqualium 4D, DB. Ab
producta 4B autem abſciſſa etiam BG DlI, fit AD DG= FAG.

Patetque: ſi ſumma ac differentia dnarum rectarum inæqualium
dentur; majorem (4D) obtineri, ſemiſſi (AC) ſummæ ipſarum ad-
dendo dimidiam earum difſlerentiaom B); minorem (DB), ab ſe-
miſe CB) ſummæ earum dimidiam ipſarum difſorentiam (CD) aute-
rendo: ſeu punctum D, quod ſejungit duo rectæ datæ ſegmenta in-
æqualia, quorum differentia datur, inveniri, rectam datam 4ã bifa-
riam in C ſecando, ab ſemiſſe ejus CB abſcindendo CO  dimi-
diæ ſegmentorum differentiæ; vel rectæ datæ 4B in directum adji-
ciendo BG =æ datæ ſegmentorum differentiæ, ac totam 4õ bifariam
in D ſecando.

s. 3I.
Itaque Propoſitio V. ſic etiam poteſt efferri: Quadratum ſemi-

ſummæ (CB) duarum inæqualium rectarum (AD, DB) æquale eſt
rectangulo ſub ipſis his rectis (AD, DB), una cum quadrato ſemi-
differentiæ earum (CL).

S: 32.
Seu (5. 26.) exceſſus quadrati ſemiſummæ duarum inæqualium

rectarum ſuper quadratum ſemidifferentiæ? earum æqualis eſt rectan-
gulo ſub ipſis his rectis.

s 33:
Cum CB idem ſit, quod parallelogrammum rectangulum ſub

AC CB; Propoſitione V. eontinetur, quod aſſerit PAPPI Lemma
XIII. ad Libros Apolionii de ſectione rationis ſpatii: recta AB bi-
farjam in puncto C diviſa, rectangulum ad punctum C abſciſſum,

B 2 ſive



ſive ſub 4C O, majus eſſe quuvis alio ſegmentis quibuslibet aliis
ejusdem rectæ contento. (PAPPI Mathematicæ Collectiones. Piſauri i 788.
fol. 170. APOLLONII De ſectione rationis Libri duo ex Arabico MS. La-
tine verſi; ejusdem De ſectione ſpatii Libri duo reſtituti. Opera Edm.
Halley. Oxon. 1706. p. XXIII. XLIX. De maximis minimis geome-
trica diviuatio in quintum Conicor. Apollonii. Auctore Vincent. Viviari,
Florent. 1659. Lib. I. Prop. 60. ꝑ. 103. ſq. WHISTON ꝑ. 50. ſq.
THOM. SINPSON Eſni ſir les Max. Min. Theor. I. Elemens de Geo-
metrie. Paris 1755. P- 173. ſq)

s 34-
Tam quadrati CF (Vig. vers. Lorenz.) quam rectanguli AH peri-

meter eſt 248. Igitur Propoſitione V. ſimul evincitur: paralle-
logrammorum rectangulorum iſoperimetrorum maximum eſſe quadra-
tum. (THOM. SiMPSON I. e. Theor. I. Coroll. p. 174. LHUILIER De
relatione mutua capacitutis terminorum figurarum Varſaviæ 1782.
P. 28.)

s 35-
Et cum, ob altitudinem majorem (I, 19.), parãllelogrammum

rectangulum majus ſit quocunque parallelogrammo obliquangulo iſo-
perimetro ſuper eadem baſi; iſoperimetrorum parallelogram norum
quorumlibet maximum eſſe quadratum conſequitur. (De Locis ſolidis
ſecunda divinotio geometrica in quingue Libros Ariſtai. Auctore Vinc.
Viviaui. Florent. 1701, Lib. IſI. Prop. 9. ꝑ: ĩ7. ſu.)

õ 36.
Ac quidem, cum ſit CO AD "5 CBDBæ/ ADDE

E li30): exceſſus, quo parallelogrammum rectangulum æqualium la-
terum AC, CB ſuperat roctangulum quorumvis ſegmentorum inæ-
qualium 4D, DB ejusdem rectæ 4B 33.), ſeu quo quadratum
ſuperat parallelogrammum quodcunque rectangulum iſoperimetrum
non æquilaterum  34), æqualis eſt quadrato,. cujus latus (Ch)
eſt diſſerentia laterum ſingulorum quadrati rectanguli,. h. e. exceſ-
ſus longitudinis rectanguli ſuper latus quadrati, vel lateris quadrãti

ſuper

N



ſuper Iatitudinem reetanguli; ſeu yuadrato, cujus latus (OD) eſt ſe-
midifferentia laterum contiguorum rectanguli. CHUILIER I.

s- 37-
Secetur (Fig. 6. 73 AB in alia inæqualia AR, RB in puncto ;t

remotiore ab puncto biſectionis C, quam eſt D; ita ut ſit CRS, CD:
ideoque vel ARS AD, BR <BD (Fig. 6.); vel BR AD, ARBD
(Fig.?)Etit rectę. ADB CDI rectg ARBACE, ſcil. utrumque =CB (lI, 5)
Sed CD: CRHY ob CD æ CH (ſupp.)
Itaque rectg. ſubAD& DB rectę.ſub AR& RB.

Breviter: poſterius rectangnlum 4RB minus eſt priore 4DB;
cum ab CB magis, quam hoc deficiat, ob CRY, CD.

5 38.
Recta igitur 4B bifariam diviſa in puncto C, n partes inæ-

quales in punctis D, R; punctum D propius adjacens puncto C re-
ctangulum efficit majus remotiore R: quod eſt ParpI ũ C.) Lemma
xXIv. Idem tradunt BARROW (ꝑ- 42.), Viviani oceo Ss. 33. cit.),
YHISTON 9I.), BERMANNUS (P. 46.)-

5 39:Rurſus abſciſſa Q= RBE; ſegmentorum 4”R, RB differentia
eſt RQ, ſemidifferentia COR CQ, uti S. 30. Perimeter vero re-
ctanguli 4RB pariter eſt æ 248.

aaP 40.Iſoperimetrorum igitur parallelogrammorum rectangulorum non
æquilaterorum illud majus eſt, oujus latera contigua, ſeu longitudo

latitudo, minus invicem differunt: quo magis augetur difſeren-
tia laterum contiguorum rectanguli, eo minorem aream rectangulum
ſub eadem perimetro comprehendit. ſ5. 37- 39)

 ar.Cum recta quoque RQ ſecetur in æqualia in puncto C, atque in
inæqualia in puncto D; eſt CR æ rectg. ſub RD DQ CD (IL, 5.)

uare



9: 954

14  L iiQuare (§.37.) rect5. ADBACDa ærectg. ARB rectg. RDQCD1
hine rectg. ADB rectg. ARB rectg. RDQ

ſ AR-RB AD-Dubi 6.30.39.) ſunt DO=x CD=/
llCR 2 AR-RE AD.DE )i-.

RD/ CR CD a ll
RB-AR AD-DB)R

RD =ęQ ſ* cho RE- AR at B VrEI.

æ 2)Spatium proinde, quo rectangulum ſub ſegmentis AD, DB, in quæ
recta 4B dividitur puncto D proriore puncto biſectionis C, excedit
rectangulum ſub ſegmentis AR, RB ejusdem rectæ 4B, quæ diſtin-
gult punctum R remotius ab puncio biſectionis C  38.); ſeu quo
rectangulum (DB), cujus latera contigua minus invicem differunt,
excedit alterum iſoperimetrum (ARB), cujus laterum adjacentium
differentia eſt major (5. 40.); æquatur rectangulo (2DQ) ſub ſumma
ac differentia ſemidiſſerentiarum laterum contiguorum utriusque re-
ctanguli.

DQ/ CQCD/

42.
Quodſi utcunque in punctis C, D ſecatur recta AB (Fyę. 8.):

parallelogramma rectangula 408 COB ſimul æqualia ſunt paralle-
logrammis rectangulis 8D A DCA.
Nempe rectæ. ACB =rectg. ſubBD ACrectæ.ſcubDoœa0 1)
Quare rectg. ACB  CDB=rectę. ſub BD AC rectę. ſubBD& CD æ rectg. ſubDOA0

=rectꝗ. ſubBD 4D bdrect́ ſubDo”Ac 1.)
=rect. BDA DCA.

ſul 43.GREGORIUS A 8. VINCENTIO (Opus geometricum quadraturæ cir-

culi ſectionum coni. Antverp. 1647. p. 37.) propoſitionem hanc in-
ſert ex demonſtratis S. 24 vi quorum eſt

A



ACHCD4-DBI-2ACB+: COB/L D+DC+CA42 BDA2 DCA
e ſumma ſit æ48: unde ablatis com munibus quadi atis,

uorum dimidiis, manent parallelogramma rectangula

s 44-
Recta autem 4B biſariam in puncto C ſecta; ob ACCB, fiunt

parallelogramma rectungula ACBCB
DO—A= BCD CDB+C (Il, 3

BDAQuare 5. 42. ſ4.97 CBI +CDB anBſ+ CDEACD

hinc CB  ADSB +CDn,Ita Propoſitionem V. corollarii inſtar ex propoſitione s. 42. ſq. in ſub-
ſidium adhibita Prop. IlI; vel immediate etiam ex Propoſitionibus I.
1l. deduci poſſc pateſcit.

oum utraquſumtis reſid

PROPOSITIO VI.
r

EEIEſI S 43.
Cum gnomon CMG (Fig. vers. Lorenæ) ſit exceſſus quadrati C

ſuper quadratum LG, adeoque  CD1C04Bv; rectanvulum dM
cgnomoni æquale contineatur ſub lateribus 4D æ CD cB atque

DB æ CD  CB; ex hac etiam Propoſitione conſequitut, quod
5. 21. ex Prop. IV, S. 26. ex Prop. V. fuit illatum: nempe duo-
rum quadratorum inæqualium differentiam æquari rectangulo ſub
ſumma differentia laterum quadratorum.

5- 46.
Viciſſim etiam Propoſitio VI. ex Propoſitionis IV. enunciatis ꝗ. 20

(DBconſequitur: ſeilicet CDMCBretg. ſub(CDHſã) ubiCO-CB)

h. e. CDæCB4rectg. ſubAD DB.
Ita ARGELUS DE MARCHETTIS 4: 89)



s- 47
Pariterque prius Propoſitionis IV. enunciatum s. 20. ex Propos.

VI. deducitur. (VivianI De max. min. Lib. II. Prop. I. p. I.)

5 48.
Eandem Propoſitionis IV. transformationem CLAVIUS altera ſua

Propoſitionis VI. demonſtratione 179.), BARROY 4- 43.) ſola,
quam tradit, exhibent, ſextam ex Propoſitionibus IV. III. ſic deducen-
tes: CD æ CIi-  BD+ arectg ſubC” BD l 4)

 CB  BDY rectg.ſubAl BD, quia AB/208
Ca rectg. ſub 4D& B l, 3.)

 49.Cravius e.) addit: Mauritium Breſcium, Gratianopolitanum,
regium mathematicarum diſciplinarum in Acad. Parifienſi profeſſorem,
ſequentem docuiſſe Propoſitionis VI. ex Prop. V. conſecutionem. Ab
producta DA recta (Fig. 9.) abſcindatur 45/BD: unde SBæ AD,
ac rectg. SD =/4ADZL; atque ob CA æ CB, etiam CS CD Cum
igitur recta SD bifariam in puncto C, utcunque in puncto ſ ſece-
tur; fit *l, 5.) rectg. SED ſeu ADEB CB CDĩ.

Eadem demonſtratione utitur TACQUET (ꝑ 61.)

5. 50.
Quodſi recta AD tanquam in buncto C utcunque ſecta ſpectatur:

ob Ch AC, BD æCD pariter Propoſitio VI, trans-
formatur in theorema expoſitum 29. (GHETALDUS ꝑ. 3. HERIGO™
NUS in Curſus mathematici Tomo I. Paris. 1644. ꝑ- 78. ſq.)

5 5I.In figura Propoſitionis VI. 4D ſiſtit ſummam duarum inæqua-
lium rectarum CD, AC; DB earum differentiam, ob CB AC
igitur AB, exceſſum ſummæ AD ſuper differentiam BD. Cujus ex-
ceſſus 48 cum ſemiſſis ſit AC, conſequitur: duarum inæqualium re;”;
ctarum minorem eſſe ſemiſem exceſſus ſummæ ipſarum ſuper earum

diffe-



differentiam (quod conſentire cum S. 30. facile patet) atque pun-
ctum C, quod ſejungit duo rectæ datæ 4D ſegmenta inæqualia, quo-
rum differentia datur, hac etiam ratione (diverſa ab iis, quæ? S 30.
docentur) inveni ĩ: ab data D auferendo 7'i æqualem differentiæ
datæ ſegmentorum, reſiduum. 4B bifariam in C ſecando. (GHE-
TALDUS P- I3.)

5 sa.
IsaAcus MoNACHUS (Scholia in Euclidis Elemeutor. geometriæ ſex

privres Libros. Argentorati 1579) in Scholio ad II, 6. quod apud
COMMANDINUM (fol. 31. b.) exſtat, pariterque CLAvIUs, alii, ob-
ſervant: rectus 4D, OD, BD eſſe continue arithmetice proportiona-
les, cum differentia 40 duarum priorum æqualis ſit differentiæ CB
duarum poſteriorum; Propoſitione VI. igitur hanc quoque contineri:
Si tres rectæ ſunt continue arithmetice proportionales; quadratum
mediæ æquale eſt rectangulo ſub extremis, cum quadrato difſerentiæ
utriusvis extremarum ac mediæ..

5 53:
Idem involvit Propoſitio V;. ubi (Fig. 6.), ob differentiam com-

munem OD binarum ſeſe conſequentium, ſunt rectæ 4D, CElC4,
DB continue arithmetice proportionales.

s sa-
Atque hujus conſtructio patiter ac ea, quæ S. 49. Fig. 9. Propo-

ſtioni VI. adhibetur, porro docet: Si tres rectæ ſint arithmetice pro-
portionales, ſummam extremarum duplam eſſe mediæ; ſeu mediam
æquari dimidiæ ſummæ extremarum.

Nempe in Fg. 6. elt AD+DB=AB=20B; CE&4 B/4DB

in Fig.9. ADyBD= SD=20D; CD=JSD  D+ BD
2

S-55-
Sicque etiam ex Prop. VI, conſequuntur theoremata expoſita

S. 31. ſq: cum in fig. Prop. VI. ſit cO AD+BD ũ 74),
AD-BDCE æ 48B a

1 C Ac



Ac patet: bifariam in puncto C ſecando reſiduum 4B, quod mi-
more recta BD ab majori 4D ablata relinquitur, hanc puncto C di-
vidi in duo ſegmenta, quorum majus CD ſit ſemiſummæ, minus C4
ſemidifferentiæ? duarum 4D, BD æqualis; ita ut major 4D ſit ag-
gregatum ſemiſummæ CD ſemidifferentix CA, minor autem BD
ſit exceſſus ſemiſummæ CD ſuper ſemidifſerentiam CB CA; con-
formiter S. 30. ſan Colut: ſil, t his.

v

D: 56.
Nec niſi terminis differre propoſitiones enunciatas S. 3I. 72. èdo-

cent S. 74. obſervatio tam ex Fig. 6. 9. quam ex indole ipſa trium
rectarum continue arithmetice proportionalium perſpicua: quod dif-
ferentia extremarum dupla ſit differentiæ? utriusvis extremarum ac
mediæ, ſeu quod hæc ſit prioris ſemiſſis.

S- 57-
Quodſi rectæ 4B (Fig. 10), utcunque in puncto C diviſæ, in

directum adjicitur recta quæcuique D; parallelogramma rectangula
AdD8 ACE ſimul æqualia ſunt parallelogrammis rectangulis 4CD

CDE.
Nempe rectg. ſub AD DB=rectę ſub4C& DB 4 rectęg. ubCD DB lI, 1.)
Itaque rectg. ADB  AC”ærectę. nbdC& DB rectg. ſubAC& OB 4 rectg. ſubCD DE

rect;. 4CD COE dI, 1)

5- s8.
Quando igitur bifariam in puncto C ſecatur 4B: ob AC=CAB ſit

rectg. 4DB+CB' rectg ſub CB& CD+rectg.ſub DE& CD  57)
CO (Il, 2.)

5-39-
Propeſitiones V. VI. uno enunciato ſic poſſunt comprehendi:

Ui™g. 6. 9) Si recta (B) bifariam ũn puncto C) ſecatur, atque in
ea vel ipſa, vel producta punctum pro lubitu aiſumitur; rectan-
gulum ſub rectis (4D, BD) puncto hoo (D) atque extremis (4, B)
rectæ datæ (4B) terminatis æquale eſt differentiæ quadratorum recta-
rum (CB ſeu CA; CD) ab punctò hiſectionis (C) rectæ propoſitæ
B) ad alterum ejus extremum  vel 4) ad gunctum arbitra-

rium



rium (D) protenſurum. 26. 47.) Nec niſt eo diſcrepant ambæ
propoſitiones, quod in priori eſt ſen CA CL, in poſteriori
D CB ſeu CA.

ꝗ. co.
Converſæ Propoſitionum V. VI, quæ ſunt PAPPI in Librum III.

Conicor. Apollonii Lemmata I0. 9. 11. Collecs. matheinat. ſol. 256.
b. ſqq.), vel 8. 7. 9. (AROLLONII Conicorum Libri octo. Opera Edm.
Halleii. Oxon. i710. P. I. ꝑ. 155.) ſacile ad directas ſuas alterne re-

ducuntur. Nempe l1°. (Fig. 6.) Si ADBOD =CB; vel ADB+ OD CAn
facta CI=CD, eſt (IL6ſ IBD+ OD' =Ch DAGES& ca

Unde rect 4AB /IBD ADE æ DAlhinẽ, ob comunem altitudinem DB AD
36. Conv.) AD IB DB æ/ Alitaque, oocCD=æClI (conſtr.), 4D- CD=/IB- CI CDYDB/CIH-AI

h. e. CA4A æ CB CE CA2°. (Fig. 99 Si ADBCB=CD'; vel4 DB+CA0CD*
facta Cs=CD, eſt IL5.) SBD+ CB CDSAD+Caa/ſ&g s.i5.
&uare retg. ADB=/SBD ADE SAD
Unde, ob coãunem altitudinem DB amD

qd, 36. Conv.) 4D/F5B DBæS84
ob CD=æ CS (conſtr.) AD- CD/88-CS CD- DB=CS-54

h. e. C4 æ CB CB C4.Bifariam igitur rectam 4B ſecat punctum C ſic in ea ſitum, ut

rectartum CB vel CA ac CD, quarum una CB vel CA ipſum inter C
punctum atque alterutrum rectæ 4B extremum, altera CD idem pun-
ctum C inter atque punctum D vel alibi in recta 4B, vel in ea pro-
ducta ſitum interjacent, quadrata invicem differant ſpatio æquali re-
ctangulo ſub rectis 4D, BD, quæ hinc puncto D, inde extremis
A, B rectæ AB terminantur.

Paprus priorum converſarum alteram ipſa methodo heię expoſi-
ta; poſteriores paulo operoſiore demonſtrat.

C 2 S. 61.

l

ruel j to. l
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 &òI. æ]
Applicationis Propoſitionum VI. V. exemplum præbent proble-

mata Propoſitionibus XI. XIV. ſoluta; quas ideo ſtatim illis ſubjun-
gimus.

PROPOSITIO XI.
ꝗ 62.Cum (Fig. vers. Lorenz.) quadratum dimidiæa 4B ſit quàdrans

quidrati totius 48 6. 13.)5 rectangulum autem ſub dimidia ac
tota 4B ſit quadrati ipſius AB ſemiſiis 4- 8.): ſectio rectæ datæ
AB Propoſitione XI. imperata in inæqualia fieri; ac ſegmentum, cujus
quadratum rectangulo ſub tota ſub altero ſegmento æquetur, duo-
rum inæqualium majus eſſe debet.

Facta ſupponatur ſectio deſiderata in puncto H. Tum ſuper ma-
jori ſegmento 4H deſcripto quadrato AHGF; ad minus ſegmen-
tum BH applicato rectangulo BHED, cujus alterum latus BD 4I3:
requiritur, ut ſit AHGF BHED.

Cum neutrum horum ſpatiorum, nec niſi rectanguli BHED alte-
rum latus D AB detur; anſa hinc non ſuppetit problema immeè-
diate ſolvendi.

Eam vero ſuppeditat rectarum DE, FA ad occurſum usque in
puncto C continuatio: qua facta, ut ſit AHGF =æ BHE, addito
utrinque rectangulo AHKC, debet eſſe rectungulum FORT qua-
drato 4BDC rectæ date 4B.

Cum rectanguli HOKũ latus ?G lit F (conſtr.); rectangu-
lum FCKG idem eſt cum rectangulo ſub F VA4.

Itaque problematis ſolutio huc redit: ut rectæ CA poſitione ac
magnitudine datæ (quippe quæ datæ rectæ 4B perpendicularis eſt
qqualis) in directum adjiciatur 44 talis, ut rectangulum ſub adjecta
AF ſub eompoſita C ex data CA adjecta 4P æuquale fit qua-

drato rectæ datæ 45.
Atqui bifarium in puncto E diviſa CA, eſt EFiCFA EA: ũl, 6)

Quare, ut ſit rect. CFAABa, debet eſſe EFi/A4B1  EAn
Sed ob ang. EAB rectum (conſtr. l, 13.) e;t EBI =AaB1  EA: (I, 47)

Proinde oportet, ſit EF  EB; hinc EF= EB.

5 63
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S: 6;3.
Conſtructioæroblematis, quod CLAVIUS ſp. I9I.) notat, non

requirit, niſi ut datæ rectæ AB in altero ejus extremo 4 perpendicu-
laris excitetur AC ipſi AB æqualis, eaque bifariam in puncto  ſcce-
tur; ſeu ut tautum ſemiſſi ipſius AB æqualis 4F ad angulos rectos
datæ AB in puncto 4 conſtituatur; tum recta 4 continuetur, donec
ſit EF æqualis rectæ EB jungenti puncta data æ, Il; denique ab data
AB abſcindatur AH æqualis rectæ per hactenus facta datæ 4. Quæ
quidem ſemper erit data 4B minor; cum ſit £l, itaque P, ſeu
EA AF EA AB (I, 20): eademque major dimidia AB ſeu £4;
cum ſit EB ſeu EA AFS 4B 19.) ſeu 2£4.

Demonſtratio etiam conſtructionis absque reliquo figuræ appa-
'ratu ſic peragi poteſt:

EFi  EBI  AB: EAI (conſtr. I, 47)
Atqui EFt  AF1 EA1  2EAF dl, 4)
Igitur AFa  EA 2 EAFAB1 EA:

AF: 2EAF— ABuh. e. AH., BAH /ABa ob AFAH, ABR2EA (conſtr.).
Ergo AH:  =ABH BAH l, 2.)a ABL i

S 5a.
Propoſitio XI. aliis verhis docet rectangulum conſtr

atus mæjus eſt datæ rectæ A8 æquale, cujus area æqu
drato differentiæ 4H latetum contiguorum 48, BH rect

S 65.
Cum rectanguli FCEG latus Fõſit F4 ſconſtr.);

CF  FGCA  4B. Præter aream rectanguli FOKG
62), datur itaque difſerentia laterum ejus contiguorum

Problemã igitur Propoſitione XI. enunciatum per analyſin ſ.
ducitur ad hoc: ut conſtruatur parallelogrammum rectangulum,
jus differentia laterum contiguorum ſit datæ rectæ 4B æqualis,
Jus area æqualis ſit quaurato ęjusdem rectæ datæ A4.

5

uere, cujus
alis eſt qua-
anguli,

Quoi
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Quod porro per biſectionem differentiæ datæ CA laterum CF
Fũ ieu V/A rectanguli deſcribendi reducitur ad determinationem ſemi-
ſummæ EV eorundem laterum 55.)5 quæ abſolvitur ope propoſi-
tionum II, 6. I, 47.

5. 66.
Eodemque modo ſolvitur. problema generalius: conſtruere reot-

angulum, cujus differentiu laterum contiguorum ſit datæ rectæ 4C,
area autem quadrato alius cujuscunque rectæ datæ I æqualis. (Fig. 11.)

Sumto enim, CF eſſe Jatus majus rectanguli conſtruendi: cum
latus minus ab eo difſerre debeat longitudine 4C; oportet, illud ſit

AF. Rurſus itaque eo redigitur problema: ut datæ rectæ Cã in
directum ad;iciatur 47 talis; ut rectangulum ſub adjecta 4F' ſub
compoſita CF ex data C adjecta AF æquale ſit quædrato rectæ
datæ I. Quod, biſuriam in æ ſecando datam Iàterum quæſitorlm rect-
anguh differentium 4C, denuo ad illorum ſemiſummam 2F C. 57.)
inveſtigandam deduciturm Atqui EF=æ rectg. CFAEA l, 6.)
Ut igitur ſierectg. cra—1Ii; debet eſſe Eſ1 /m Ii EA9;
proinde ũ, 47.) Lſ æqualis eſſe debet hypotenuſæ trianguli rectan-
guli, cujus latera cirea angulum rectum ſint, unum quidem datæ re-
ctæ I, alterum datæ 4, æqualin.

Hine ſequens enaſcitur conſtructio: Datæ laterum rectanguli dif-
ferentia 4C, biſariam in puncto  diviſæ, perpendicularis in altero
ejus extremo, /l conſlituatur Aſh daæ sęctæ I tum cęntro in-
tervallo EB, dcſeribatur ęiròulus; qui ob  B E ũ, ſ9.), ideoque

5 IC, rectum Cl utrinque prqujctã, ſecabit,, Sint nuncta L
hæ ſectiones. Erit rectangulum ſub O?& #4, vel ſub 4L LC.
quod requiritur.

Nempe 10. tam CF7FA, quam ALCL /AC.
20. Reẽtw. CFA Ii A1=EFI, rectg. ALCA Ilco EL l, 6)
Quare cum ſint E-/EA, LF/EL æILB (conſtr.); ſittam rectg. CFAEA, quam rectg. ALCEAvEB1- ABEA qſ, 47)

hinc fam rectꝗ. CFA quam rectg. ALC ABa1 Ii,
Ceterum latera rectangulorum CFA ALC ſitu ſolo, non lon-

gitudime dillcrunt, Etenim ob æ æ EL, EC=EA (conſtr.), ſunt
EVA LU=ELA Ed, h. c. cFqæ AL; EFrEA EL—EC, h. e. A? CL.

Eandem
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Eandem problematis, enunciatò tantum ab præcedente diverſi:
2d datam rectam lineam duto quadrato ;æquale rectangulum applicare,
excedens quadrato; conſtructionem tradit ROE. SIMSON uclidis Ele-
mentor. Libri priores VI. item XI. XiIms, Glasguæ 1756. in Nota
ad VI, 28. ſq n 381. ſ4.) Nec niſi poſitione normalis 4B 1I ad
punctum biſectionis æ rectæ datæ 4C, ejusque conſequentibus diſſert
modus, quo, ut proponit, applicare datum quadratum ad rectam da-
tam excedens quadrato HaLLEY in Scholio ad Prop. 18. Libri VIII.
Conicor. Apollonii II. ꝑ. 153.) docet.

S 67.
Si requiritur (Fig. 12.), ut rectæ datæ 4H in directum alia BH

ſic adjiciatur, ut rectangulum ſub adjecta BH ſub compoſita 48
ex data adjecta æquale ſit datæ 4H quadrato: biſariam ſecta in
puneto M data recta AH, debebit MBt, quod eſt ærectg. ABHMH

ul, 6.) eſſe AHũ MH
Propoſitum igitur efficietur: rectæ datæ, bifariam in puncto sſ

ſectæ, ad extremum H, ultra quod continuari debet, excitando per-
pendiculum HGæ/AdH; tum ab MH producta abſcindendo M B2|MQò.

Ita enim MB MGI Viò MEHa (conſtr. I, 47.)
Atqul ręctg. ABH +MH  MB: 6)Ergo rectg. ABH  ME AH MH; rectg. ABH—AH.

-S. lj 63.
Solutionem problematis hujus, quod aliis verbis jubet rectangu-

Ium conſtruere, cujus laterum 4B, BH difſcrentia ſit datæ rectuæ 4:
æqualis, cujus area æqualis ſit ejusdem rectæ 4ll quadrato, jum
involut, ad eam, uti ex s. 62. 65. liquet, r dueitur ſolutio pro-
bleniatis II, 11: ubi (ſig. vers. Lorenæ datæ A7 in dircctum adji-
cienda erat AP ſic, ut eſſet rectg. CFA AC; quod etiam, recta
AC in puncto E bifariam ſecta, fiebay;, ab producta 4 abſcindendo
EF EI rectæ, ab puncto  ductæ ad extremum perpendiculi
AB AC in puncto 4 ſuper AC conſtituti.

s- 69.
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Jubeatur nunc, quod eſt alterum problematis II, 1ſ. converſuis;
rectæ datæ BH (Fig. 13.) alia HA in directum ſic adjici, ut rectan-
gulum ſub data BH ſub compoſita BA4 ex data adjecta ſit qua-
drato adjectæ HA æquale; ſeu jubeatur rectangulim conſtrui, cujus
latus minus ſit datæ rectæ BH æquale; cujus area æqualis ſit qua-
drato differenttæ 4H laterum B4, BH rectanguli.

Facta ſupponatur continuatio deſiderata rectæ datæ BH ad pun-
ctum 4 usque. Cum ſit rectg. 4b H—LBH 4 rectg. AHB Ul 3.0BH;
ut poſſit eſſe sHI=rectg. 4H; debèt eſſe AH. BHS, AHS BH.

Conſtruatur ſuper 4H quadratim 4FGH; ſuper 4B rectan-
gulum ABPN, cũjus latus BP/BH.. Recta NP, quæ ex oppo-
ſito buſis 4B rectangulum 4BPN terminat, latera AF, HG qua-
drati 4G, utpote ipſi AH æqualia, ac proinde majora quam BP/EBH,
in punctis N, O ita ſecabit, ut ſint AN =HO= BP 34.)  BH
(conſtr); adeoque FN GO æ AH  BH AQ, facta HQ HB;
atque ut rectangulum NFGO ſit rectg. ſub HA AQ.

Porro ut ſit AH =rectg. ABH, h. e. (conſtr.) AFGH=ARBPN:
ablato communi ſpatio AHON, debet eſ=le NFGO æ LHOP, h. e.
rectg. HAQ HH HO (conſtr. demonſtr.)

Atqui bifariam in puncto R ſecta HQ, eſt RAYæ rectg. HAQVRH
I, 6.) Oportet igitur ſit Ra= HO ;H: RO (I, 47.):
RrRA RO.

Unde ſequens emergit problematis conſtructio: Rectæ datxe BH
in directum adjiciatur HH =/P BH; cidemque in puncto æ normalis
ſtatuatur ZIO=BH; tum ab producta BR abſcindatur RA= RO.

Etenim ſuper 4F7 deſcripto quadrato 4FCH; et per punctum O
acta rectx Aſ purallela NP, quæ rectæ BP ad h luper 48 nerpet-
diculari in P occurrit; ab RA autem abſciſſa RQæ RJ 3BMH; quò
fit HO=BH/FO, IQCO: eſt rectgc ſub iã AQYRꝗ&R~æa
L6.), HO+R H=RO I,47.) Quuare, cun ſit R2/RrO toonſtr)),

o Bu hs m nę; ẽonẽnon Quibus addito communi ſpatio AHON, fit AFGH ABPN, h. e.
AH  æ/: 1ectg. ABE.

PR O-
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PROPOSITIO XIV.

D 70.Alterutro dati paralieloggammi rectanguli non æquilateri BCDE i
l

(Fig. 14.) latere BE (ſupervaanea enim, notante RoB. SINSON l
P- 348. eſt textus Græci plerarumque verſionum ad latus majus re-
ſtrictio) producto, donec ſ ED, ideoque rectangulum BD æ

(hyp.); applicandæ Propoſitionis V. gratia, quæ de rectangulo ſegmen-

lll

rectg. ſub hE EF; cum recta BF puncto IL ſecetur in inæqualia

torum inæqualium datæ rectæ præcipit, eandem BF ſecare etiam l
oportet in æqualia: quo facto in puncto G, eſt rectg. BEF+OE 6F.

Poſito igitur rectæx L quadrato rectg. BEſ; debet eſe il
L 4 GE'=æ GF1. ſi, triangulo rectangulo, cujus hypo- llltl
tenuſa =m GF, unum latus circa angulum rectum GE, ſumitur
L alteri Iateri circa angulum rectum (I, 47.) Atque ita L=æ
ſegmento æH, quod circulus centro G, intervallo GF deſcriptus ab-
ſcindit ab recta DE producta, quæ (ſupp.) rectæ GE in puncto  ad
angulos rectos inſiſtit,

v1i. B
l

N

Pariter propoſito cuicunque parallelosrammo obliquangulo BEIX, E

ntpote æquali rectangulo BæDC ſfuper eadem baſi inter easdem pa-
rallelas BE, CI U, 35.), æquale quadratum efficietur: lateri cuilibet i
BE parallelogrammi in directum udjiciendo rectam EF æqualem di-

uti in conſtructione Prop. XIV. lllEEE
ftantiæ ED lateris hujus BE ab oppoſito KI; reliqua peragendo

s 72.
Cim ſit EH  GH ũ, 19) ſeu GF (conſtr.): fit 45H 4GF

ſeu 2BF ſeu 28E  ED); tantoque magis 4 EH 2(8EEI), obED EI ſI, 19): h. e perimeter quadrati ab EH minor perimetro iãl
rectanguli EEDC; tantoque magis minor perimetro parallelogrammi

i

obliquanguli BEIK. Equalem igitur aream quadratum ſub minore
perimetro quam parallelogrammum rectangulum non æquilaterum,
yvel parallelogrammum ębliquangulum, comprehendit.

uou



25 _n ———enQuod ex oſtenſis S 34: ſq. jam conſequitur: vi quorum ſub

BF ED BE+VEIperimetro æquali, proinde ſuper latere vẽlE4i

2 aquadratum majus eſt parallelogrammis BEDC, BEIK; quadrati igi-

BE ED BEVEItur ipſis æqualis latus <—2,, vel; ac perimeter
2 228BE+ ED), vel 2BE EI), eſſę debet.

5 73.
Et cum parallelogrammum rectangulum non æquilaterum BEDC,

ſeu roctangulum ſub reotæ datæ BV ſegmontis inœqualibus HE, EF,
ab quadrato iſoperimetro, ſen cujus latus G&  LBF differat reetæ
GE quadrato (II, 5.): quadratum æquale rectangulo EDC, ſeu
rectangulo ſub BL F, ab GF eodem GE deſiciat; ideoque I, 47.)
latus cjus æquale ſit, oportet, lateri ciroan angulum rectum trianguli
rectanguli, cujus hypotenuſla  GF, atque alterum latus circa angu-
lum rectum GE: conformiter  70.

5u4-
Quodſi viciſſim recta data BF (Fig. 15.) ita proponitur ſecanda,

ut rectangulum ſub ſegmentis ejus æuuule ſit quadrato rectæ datæ M;
ſeu ſi parallelogrammum rectungulum conſtrui jubetur æquule qua-
drato rectæ datæ M, cujus ſumma laterum contiguorum ſit datæ
rectæ ſil æqualis, proinde perimeter 2 ut, quod requiritur,
fieri poſſit; recta data i non major eſſe debet ſemiſſe GF rectæ ſecan-
dæ, ſeu datæ laterum contiguorum rectanguli deſcribendi ſummæ
BF: quia rectangulo ſub ſegmentis æqualibus BG, BF, ſeu quadrato
ſemiſſis ejus GF majus ſpatium ſegmentis datæ L, ſeu parallelo-
grammo rectangulo, cujus perimeter  285, comprehendi neouit.

EJ 33.70.Tum vero ſi M 8F; rectam BV bifariam in ſecando, fa-
ctum erit, quod jubetur: erit enim rectg. BGF æ GFſI7/ Mũ, cum
fit GV /M (hyp.)

Sed ſi M GF, ideoque M  &F ſeu rectg. BGF; ponatur in

puncto
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puncto V facta rectæ BF fectio, qua obtineatur sſ/ rectg. BEF.
Cum ſit rectg. BEF+ GEI/6F (ll, 5.): debebiteſſe +GE—/C6F;
proinde (I, 47.) diſtantia GE puncti ſectionis æ quæſiti ab puncto bi-
ſectionis G rectæ datæ BF  ſeu 36.) ſemidifferentia laterum BE,
EVF rectanguli conſtruendi, æquabitur lateri ciroa angulum rectuin
trianguli rectanguli, cujus hypotenuſa datæ GF, atque alterum latus

circa angulum rectum datæ M eſt æquale.

5- 75.
Id quod efficietur (Fig. 15. 16.), rectæ datæ BF, bifariam in

puncto G ſectæ, in eodem puncto G conſtituendo normalem GS
datæ M: tum vel

i. Fig. 15.) perpendiculum indeſinitum SO, rectæ GS in pun-
cto S ductum, ſeu per punctum S actam rectæ BF parallelam PO,
circulo centro intervallo GF deſcripto, in puncto N ſecando; quo
facto erit GIN triangulum rectangulum, cujus hypotenuſa GN=/CVF,
atque cathetus G&M: denique ab recta F abſcindendo GE=/SN
per rectam NE ex puncto N ad 2F demiſſam perpendicularem.
u, 34-)

2. Vel (Fig. 16.) centro S, intervallo SQ= GVF deſcribendo
circulum, qui datam Bæ in puncto E ſecet; quo immediate fit GE
cathetus trianguli SGE, ęujus hypotenuſa SE= GF, atque alter ca-
thetus SG M.

E

Priore ouſu (Fig. 15.), ob GS M GF ſeu GU (ſupp.
conſtr.), punctum S cadit intra circulum centro C, intervallo GP,
ſeu circa diametrum AF deſcriptum; ideoque PO rectæ AF parallela
circulum hunc in duobus punctis N, P ad easdem rectæx BF partes
ſecat; ex quibus in hanc  demiſſa perpendicula, ſeu ductæ rectæ
GS parallelæ NE, PR datam BF in punctis E, R ita ſeeant, ut ſint
rectangula BEF BRF M4.
Nempe tam BEFGEGFIquim BEF: GRGB (lI, 5)
Unde porro, oG Fi0 No/N aGEn GB—/c6 Pa— DR+G ſt ucconſtr. etI, a7.

ſequitur- BEF: GENEGEI EBEHF: GH=Pntu GRæ
hinc BEF NEi BIlFF =DAſis.

D2 Cum
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Cum itaque ſint NE=PR=/©3&GS U, 34.);  M; fiunt rectangula

BEF  BRF Mi.Altero caſu (Fig. 16.), ob SG=M  GF ſeu SQO upp.
conſtr.), punctum ũ rectæ BF jacet itùra circulum centro s, inter-
vallo SQ deſcriptum; quem igitur in duobus punctis E, R ſecat hæc
recta B?; idque, ob GE SE ſeu GF, GR SE ſeu GB U, I9.

conſtr.) ſic, ut puncta æ, R inter puncta G F, G B cadant.
Atque ita rurſus

tam rectg. BEFAG EæCF1i quam BRF+G RIGB: ũi, 5)
Quare cum ſintõ Fl/& Flæ&G1.GEI GBI: S HiI=SGu G R uſconſt. ctIL a?)

fiunt BEFAGESGGEI BEF: GRI=æ/CG
rectangula BE/B F/G1/Ma.

Ceterum GE GR in triangulis rectangulis GEN. GREP (Fi.
15.), SGE, SGR Uig. 16.), quorum hypotenuſæ catheti alteri
æquales ſunt; atque G” GF (conſtr.): quare etiam' ſunt

tam GGIE  GI+ũR, yuam GVGE /GBGR

h. e. BI FR FE AR;itaque rectangula BEF, BRF ſitu tantum, non longitudine laterum
diverſa.

Poſteriorem conſtructionem ſolvendo problemati æquipollenti:
upplicare datum quadratum ad rectam datum, deficiens quadrato; ſeu
ad datam rectam lineain dato quadrato æquale rectangulum applicare,
deficiens quadrato, adhibent HALLEY (loco s. 66. citato), RoB. Siu-
80N (ꝑ. 380. ſq)

Prior conſtructio (Fig. 15.) haud neceſſurio requirit, ut norma-
lis  M rectæ BF in puncto biſectionis G conſtituatur; ideoque ap-
plicatu ſæpe commodior eſt altera quamvis concinniore, dum proble-
mæ ſeorſim ſpectatur.

s. 78.Prior conſtructio, pariterque ſolutio problematis ipſius Prop.
XTV. exhibent theorema: Quadratum perpendicularis, a quolibet cir-
cumferentiæ circuli puncto in diametrum ductæ, æquatur rectangulo
ſub ſegmentis diametri, quæ ab ipſa perpendiculari fiunt. Quod HEæ-
RGONUS (ꝑ. 76.) Propoſitioni V. ſtatim ſubjungit; deinde ad Pro-

poſitio-



:At V-&2/43]
poſittones VILX. ipſas, easdemve aliter enunciatas, alio modo de-
monſtrandas adhibet.

S u-
Cum (Fig. 17. 18.) dũcta per verticem I trianguli IBE, IXE

parallela lateri ipſius BE, KE; atque huic in altero extremo F ere-
cta, ad occurſum parallelæ illius continuata normali FL, EB; tum
vel perpendiculo EL, vel latere XE in puncto D bifariam ſecto;
triangulum æquale ſit parallelogrammo rectangulo BOD (I. 41.14.):
quodſi hoc æquilaterum non eſt; conſtruetur quadratum æquale trinn-
gulo propoſito, vel (Fig. 17.) latus BE continuando, donec ſit
EF æ ED  FEL; vel (Fig. 18.) perpendiculum BE producendo,
donec ſit E' /m ED æKE; tum (Fig. 17. 18.) latus PH quædtati
rectangulo BEF æqualis juxta 70. determinando. (CAMPANUS
P. 5l. ſq. CLAVIUS ꝑ. 213.)

;m

3 9S-
Propoſitæ figuræ rectilineæ quadratum æquale etiam efficietur,

vol
i10, trinngulum rectllineo dato æquale conſtruendo methodis va-

riis, quibus id juxta I, 37. fieri poteſt; tum huic triangulo æquale
quadratum deſcribendo juxta 77-
m 29. vel ſingulis triangulis, in quæ figura propoſita per diagona-

ięs dividitur, æqualia qu dratæ juxta S. 77. determinando; tum per
propoſitionem I, 47. iteratamque, ſi figura multilatera eſt, ejus ap-
plicationem, quadratum datis illis quadratis ſimul æquale conſtruendo.

Poſteriorem methodum ſolam tradit CAMPANUS; qui ipſam Pro
XIV. enunciat 51): Dato trigono æquum quadratum deſcribe:
tum (ꝑ. 52.) addit: Et nota, quod per hoc inveniatur latus t
ntragonicum cujuslibet altera parte Iongioris, ſimpliciter omi

figuræ rectis lineis contentæ, quæcunque fuerit; quonium omne
figuram talem in triangulos reſolvemus, cujuslibet illorum tria
Bulorum inveniemus tetragonicum latus ſecundum doctrinam iſtiu

inveniemus per penultimam primi lineam unam, yuæ pollit
æomnia latera tetragonica inventa,”

NlE CL
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CLavVIus p. 212.) eandem ſplutionem- Euclideæ adjungit tan-
quam faciliorem;  quia laborioſum ſit rectangulum dato rectilinęo
»multornm angulorum conſtruere æquale, quod ſæpius ſuper daram
»ręctum conſtituendum ſit ex I,, 44. rectangulum æquale triangulo:
pariterque PELETARIUS, (»p 197.) tanguam compendium inveniendi
-lateris tetragonici nd ens figuras, quas vocant irregulares, æquan-
»das; ſubjuncto monito:  in figuris regularibus, quæ in triangula
»æqualia reſolvantu? (quod vero demum per IV, 13. ſu. intelligitur)
compendium promtius eſſe; expedite enim ad unum parallelogram-
mum rectangulum reduc?”Oc Quam autem præterea (p. Io8.) tradit,
ab Euclidea ſolutione diverſa non eſt; nec niſi, quæ in I, 45. do-
centur, repetit.

TacuET (Schol. Prop. XIV. p. 70.) præcipit:  Conſtructio
Euclidea requirit, ut per I, 45. rectilineum reducatur ad rectungu-
lum. Quæ reductio cum ſatis operoſu ſit, fortaſle expeditius pro-
blema abſolvetur hunc in modum: Rectilineum datum reſolvatur in
ntot quadrangula, quot poteſt; tum ſingulis quadrangulis fac ũ, 45.)
nrectangula æqualia: ſi tunc ſuperſit unum triangulum, illi quoque
nfac (I, 32.) æquale rectungulum; ſingulis deinde rectangulis per
,hunc Il, 14. ſ quadrata æqualia; ac domun his omnibus quadra-
ntis unum æquale (I, 47.) fiat”

ꝗ 79.
AusTIN (M. 39: ſꝗ) Propofitinem XIV. nusquam in' primis ſex

Elementorum Inbris citari; pluiam eſe per VI, 13. 17: prætcrea
ab objecto Libri ſecundi ſecedere; in expoſitione conſtructionis vi-
tio ab ROB. SIMSON notato 70) laborare obſervat: ideoque in-
terpolatam cenſet. Suſpectam quoque, puri jure ac X, 117mm (5a-
viLII Pr.lectiones iu priucipium Elementorum Euclidis. Oxon. 16aI.
P. 13.) reddere poſiet locus, quò ponitur, tum ad calcem Libri Iſ;
tum ſejunctim ab Prop. XI, cujus ad Prop. VI. ſimilis ratio eſt ac
XIVtaa vtum: niſi alin turbati propoſirionum ordinis exempla in
Elementis exſtarent; v. gr. Ill, 25. 31. VI, 23. 25. 31. 32. Pariter
rationès duæ poſteriores AusTINI contra plures Elementorum propo-
ſitioncs ſine dubio genuinas valituræ eſſent; ipſemetque priorem ea-
rum inſtanti trium ultimarum Libri I. propoſitionum infringit. Pro-

poſitio



poſitio. XIV. argumentum propoſitionibus I, 42. 44. 47. coeptum
complerẽ cenſeri poteſt; pariter ac propoſitiones ll, 12. 13. id, quod
in I, 49. ſq. fuit inchoatum. Porro, quod ad alteras duas AusTINI

T

animadverſiones attinet, problematis I, 44. ideoque etiam ſequentiy
a: 45. (quæ, excluſa Elementis Propoſitione lI, I4. nullibi in illis
ante VI, a5. ſupponuntur) ſolutio non modo æque plana eſt per VI,
14 I2. ac problematis Ill, 14. per VI, 17.135 ſed magis etiam expe-
dita ea, quæ in I, 44. traditur. Problema VI, 30. expreſſt ſolvi-
tur; quamvis ejus effectio ex propoſitionibus II, 1I. VI, 17. æuue
ultro conſequatur, ac propoſitio II, 14. per eandem VI, 17. ad VI,
13. reducitur: quod in primis quinque Libri XIiI. propoſitionibus
ſupponitur; ipſaque propoſitionis VI, 0. ſolutione altera, ac prioris
demonſtratione docetur. Propoſitignum X, 28. 29: 32. 33. conſtru-
ctiones, conciunitatis demonſtrationum gratia, immediate per VI,
13. 12. in duabus prioribus, per Il, 14. I, 45. in poſterioribus
peragi jubentur. Ceterum problema II, 14. ſub generaliori VI, 25.
tangtam oaſus particularis comprehenditur; pariter atque ejus con-
verſum s. 74. ſ4. ſub problemate VI, 23. quod enunciata ejus ad cal-
cem 75. Lemma præmiſſum propoſdoni X i18 indicint v0-demquo modo. ad Vl, 25. ſe habet problema s. 66. cujus caſum ſpe-
cialem. ſiſtit II, II; prouti etiam ex problematis VI 0 ſoluti
priori apparet. one

S. s30.
 CLAUD. RICHARDUS (Euclidis Elementorum geo

me ricoruin LibriXII. Autverp. ſ645.) incongrue proiſus demonſtrationes Propo-
ſitionum XL XIV. in apagogitas tràhsformat.

PROPOSITIO VII.
5. 81.,

u Ceteris ut jinconſtructione Euclidea ſactis, ſuper EN æ1 àiCũ, 34) deſcribatur quadratum ENLI (ig. 9)

Erunt 458 BC 2æ AEA EL At+ FL NH.
Sed ob 4G=|Gſ (l, 43.) CF æEL; elt At æ FL.
Ergo 4B34 BCI 24F +NH æ 2rectg. 400 +acs,

Sic,
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Sic, monente PELETARIO, qui hanc conſtructionem Euclideæſubjungit 97.), omnes apparent Propoſitionis particulæ. Eandem

demonſtrationem tradunt FOURNER (FEuclidis Element. Libri VI. Paris.
1654. P. 98. ſq.), CorTsSIUS uclidis Element. Libri VI. Amſtelod.
179. D. 206. ſq.), WuisTo§ õ& 53.)- à-

s 82.
HIESE

lCum ſit Ant ACi  BC  rectg. ubAC BC (Il, 4)
eſt AB8 BC  ACY 42 BCY 4 arectg. ſub4C& BC
Sed BC 4 rectg. ſub AC BC æ rectę. ſub4B& BC I. 3.)
Igitur AB  BCI ACY 2rectg. ABC.

Ita Propoſitionem VII. ex Propoſitionibus IV. III. deducunt SCHEU-
BELIUS 50.), CLAvVIUS ſD. Iꝗ4: ſu.), TACQUET 61. ſq.), BAR-
ROW 43.), ViVIaANI (Pe locis ſolidis Lih. II. Prop. 65. p. 29.ſ́.), qui
eam ſic enunciat: Si datæ rectæe (A4C) addita fuerit in directum quæ.
cunque (Cſ); quadrata ſimul coadditarum (A4B, CR) æquantur
quadrato datæ (C), una cum duplo rectungulo ex ipſis coadditis

s, B. 5. 83.
ANGELUS DE MARCHETTIS (ꝑ- 89. ſq.) Propoſitionis VII. ex

theoremate S. 21. ſq. inferendæ gratia rectam Aã utcunque in C ſe-
ctam (Fig. 20.) utrinque continuat, donec ſint hinc 4E—/ AC, inde
BD  BC; ideoque ED 28, BAB+ AC, BD= BC æ
A8 AC,Ita AB'ACI=rectg. EED (5. 21.); 4B æ ACi4 rectg. EBD;

AB BC/A( 4 rect5. EBD+ BD.Atqui rectg. EBD BD=/rectg. EDB(ll, 3.) arectg. ABD ob ED=24B
arectg. 48 C ob i DmBSC

Ergo AB BCI=/ AC4 2 rectg. BC.

5- 84-
Cum tòta AB ejusque ſegmentum BC oſſint diuhs quascunque

rectas inæquales repræſentare; ſequitur ex Prop. VII: ſummam qua-
dratorum duarum inæqualium rectarum majorem eſſe duplo rectan-
gulo ſub ipſis; illam quippe hanc excedere quadrato differentiæ dua-

rum rectarum.
Summam
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Summam vero quadratorum duarum æqu-lium rectarum duplam
eſſe parallelogrammi rectaguli ſub ipſis, h. e. terutrius quadiati,
ſponte, vel per II, 3. liquet.

NE 8 5-
Pariter recta, ut 47, in purtes inæquales, 4B S BD, diviſa,

BO= BD ex An abſciſſa; per Prop. VII. efficitur, quod in Lem-
mate propoſitioni X, 61. præmiſſo ex II, 5. 9. deducitur: partium il-
Iarum quadrata ſimul majora eſſe rectangulo, quod bis ſub iisdem
partibus continetur.

ꝗ 86.
Porro vi Propoſitionis VII. e (Fig. 19.)

AacAaB +BCI a2rectg 4BC; nempe NHAEVEL AaF+ FL)
°”gF

Atqui 4AB-BC. Ergo ABBO Abt 4BC- 2rctg. ſubA4B BC:
h. e. quadratum differentiæ duarum inæqualium rectarum æquale eſt
ſummæ quadratorum ipſarum, minus duplo rectangulo ſub ipſis.
B-LRROV P. 43. WHISTON P. 73. BERMANNUS P. 48)

ꝗ 87.
Producta 4B, donec ſit BXæAB: habetur recta CK in duas partes

inæquales ſecta in puncto&t, quãtum differentia BX- BC/AB EC—AC;
propoſitum S. 86. 4C =æ AB +E8C-2rectg. ubAB& BC

transformuatur in hoc (BX-BCO= BE BC- 2rectg.ſubBE& BC
h. e. ſi tecta linea in partes inæquales utcunque ſecatur; quadratum
differentiæ partium æquale eſt quadratis paitium, minus duplo ſub
partibus rectangulo. (GHETALDUS ꝑ. 3. ſꝗ-D

a

5. 88.
Seu eſt B' BC: æ 2rectg. ſubBE BC (BVBC); con-

formiter ipſi Propoſitioni VII S. 81: h. e: ſi recta linea in partes
inæquales utcunque ſecatur; quadrata partium ſimul æqualia ſunt qua-
drato differentiæ partium una cum duplo ſub partibus rectangulo.
(GHETALDUS l. c. HERIGONUS D. 381. ſq.) CoMMANDINUS (fol. 35),

E OCGLA-
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CLAVIUS (ꝑ. 182.) idem non ut conſeœtarium Propoſitionis VII. ſeà
ut ejus appendicem peculiari conſtructione demonſtrant.

s 89-COoMMANDINUS (fol. 29.b.), CLAVIUS (P. 168. ſq.) Propoſitio-
ni I. præter theorema 2. recenſitum, hoc alterum ſubjungunt Pro-
poſitioni VII. analogum: Si fuerint duæ rectæ lineæ B, BC VFy*.
21.), quæ utcunque (in punctis D, ſecentur; rectangulum (BF)
totis contentum, una cum eo (FG), quod continetur duabus parti-
bus ipſarum, æquale eſt rectangulis (F, DC), quæ continentur to-
tis dictis partibus, una cum eo (H), quod reliquis partibus con-
tinetur.

Quòd, uti Propoſitio VII. S. 81, facile liquet; rectangulo BM
.d rectam BD applicato, cujus alterum latus BL EC. Tum ſcilicet

BF AEG) EVF EMI AHBMI imDC3h.c. rectg. 4B C+rect”. ſub BD& EC/rectꝗ. ſub 4B& E Crtect. ſubB C& DBvrectę. ubAD&& BE

5. 9°.
Propoſitione VII. in ſubſidium adhibita ſolutio problematis ꝗ. 69.

ſic inſtrui poteſt: (Fig. 13.)
com ſit rect. ABH= BI 4liB Ul, 3.0 BH 24HS, bifariam in S uiviſa B

BII 24HR, ſacta HIR==HS

Art  aur u”u'+ H”- d)et rectę. ABII: ARY au+ B”H u”t
Ut itaque rects. 4BII ſit anm
debet feri ARt BES  HRAUnde eadem quæ S. 69. ſequitur conſtructio.

PROPOSITIO VIII.
 DiI.Propoſitionis hujus demonſtratio ſis quoque inſtrui poteſt:

AV7A”QV FQ_ CP A IIO (Fig. vtrs. Lorenz.)
24L aoK HO ob FQ7P 43.) CP=4 (5. 13)
44G 4acx HOb c&G”QS. 13.) 5 idooquæ AM”Q, AAG
 4a 4 HO. S: 93.



s: 92.
vel APæ ARvMRFE+BNLQHO

Atqui MR=/ AK ob RK=/ BE 13.)
FE AE b 43.)BNLQ=Q6R MQG. 13. &I, 43 MRædAE

Quare AP 44d5+HO. (CLAUD. RICHARDUS ꝑ. 60.)

93-

Vel AF=ADQO+ DFHQA HO
Sed ob triangula EDFI?7/EDA, EQH=/EQO, 34.) eſt DFHQ/AD”QO

Igitse AP 2bDQO0 +HO
Porro ob BN=QOGR (5. 13.) eſt triangulum DBEK/EKERQ ũ 34.);
hinc trapezium 4DQO æ rectangulo 4R: hoc autem 24X, oh
BE AR ũ. 13.)Proinde 4/ 44 +HO (PELETARIUS D. 98.)

5 (4-
Vel, omiſſis MN, LR rectis (Fig. 22.)
AF AR +BP FQVHO.

Atqui BP=CRE d. 36.) FQæ A4Q U. 43.)
Ergo BP+FQ /AR; AF 24R HO.
80d rect. AR ſub 4B BR rect. ſub 4B CD, ob B?/DP (I, 34.) =C0Da. Cor.)

,rectg. ſub AB EC s:3.)
itaque AFæyrectę. ſubAB BC HO; h. e. AD1 =æq44BC+ AC,

5 55.
CLAVIUS I383. ſu.). TACQUET 62. ſa.), BARRO (;4. 449

Propoſitionem VIIL ex Propoſitionibus IV. VII. ita deducunt:
AD ABBDarectg ub4B& BD a

4)AB4 EO 2t0ctꝗ. ſub AB BC ob BL=BC (conſtr.

ised AB34 BC=2rectg. ſub AB BC+AC l, 7
Ei50 aD =4tectg. ſub48 BCHAC,

E a S: 96.
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S. 96.
Fadem ex Propoſitionibus IV, III, in ſubſidium ſumtis Propoſi-

tionis I. Corollariis ꝗ. 3,6, ſimili razione, qua 9I. ſic colligitur:
ADi—ACi+ CD1+ ærectg.ſub AC CDO l, 4.)

ACa+ 4 BEC1H 4rectę. ſubAC BC. 3.6.) ob CD=/q2 BC (conſtr.)
Sed BCI rectg. ſubAC& BC=rectg ſubAB& BC (ll, 3.)
Igitur AD1/Adta 4rectg. ſubAB BC.

s 97-
Modus, quo ANGELUS DE MARCHETTIS (B. 9I. ſa.) Propoſitio-

nem VIII. ex theoremate ꝗ. 2I. ſq. infert, ope Corollarii Prop. I. §-4.
in compendium ſic redigitur.. Recta 4B (Fig. 20.) utcunque in
puncto C ſecta rurſus, uti S: 33, utrinque continuetur, donęc ſir
AVF  AC, BD =æ BC; proinde ED 28 AD 4 AC:
DC2B/AIDAC.Ita ADiACa ærectg EDC  21.ſ 4ADĩ/æACi 4 rectę. EDC
Atqui rectg ZDCæ4rectg ABC (8.4) ob LD/24B, DC/2BC.
Ergo AD1 AC4  4rtg. ABC.

5 98
CLavius (;ꝑ 184.), PELETARIUS 98.) notant, ob BD=/LEC

(conſtr) ſic etiam poſſc Propoſitionem VIII. eſferri: Si recta ſecetur
utcunque, eique in directum adjiciatur alia recta uni ſegmentorum
æqualis; quadratum totius lineæ compoſitæ æquale eſt rectangulo qua-
ter comprehenſo ſub data adjecta, unãa cum quadrato alterius ſeg-
menti. Atque hoc modo Propoſitionem VIII. enunciat CaMPANUS

ſul 955.Cum in puneto B pifariam ſecetur ręcta CD, eui in directim
adjicitur C4, obſervante CLAVIO (B: T83.), conſequitu Propoſitionis
VIII. enunciatum: Si recta (CD) ſecèti bitariam (in B), illi re-
cta quæcunque (Cã) in directum adjiciatur; quadratum totius (4D)
compoſitæ ex data (CH) adjecta (7A) æquale eſt. quadruplo rectan-
gulo ſub dimidia datæ (CD) ſub compoſita d-) ex eadem dimi-

dia
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dia BC adjecta (CA), una cum quadrato adjectæ. Et ſic Propo-
ſidonem VIII.. enunciat TacouET O. 68.).

5. 1IO0.
5l; Seu recta (CD) bifariam (in B) ſeeta, in ea producta ſumto

quocunque punẽto (à); pariter atque in hy potheſi Propoſitionis VI:
differeritiã quadratorBDũ rẽòtartum AD, 4C) puncto arbitrario (4)
extremis (D, C) rectæ propoſitæ (CD) terminatatum æquatur qua-
druplo rectangulo ſub rectis BA BC ſeu BD), quæ hinc puncto
biſectionis inde puncto arbitrario (4) alteri rectæ propoſiæ
CD) extremo vel D, interjacent.

A aNempe AF HO æ 445 ig. vers. Loreng)
h. e. 4D1 ACv'æ 4arectg.ſub AB BC, ſeu ſub 4B BD.

niE©h
Iiil

i lil ilũ IDBI.
Quòũdſi recta AD- tanquany: iũ puncto  utcunque ſecta conſide-

ratur: 0h BC æ BD, diſtiv 4õ æ-Adl3 BD ditſerentium partium
AB, BD; energit propoſtio: Sſ becta ſil pãrtes inæ quales utcun-
que ſecatur; quadratum totius, minus quadrato differentiæ partium,
æquale eſt quadruplo ſub partii reꝗtangulo (5. 100.); ſeu (Il, 8.)
quadr””Ium, rectangulum., ſub parribus,, cum quadrato diſſerentiæ

vartium,,. æqualè- eſt tòti us lineæ quadratc (GuE??ALDUS ꝑ. 4. ſu.
HERIGONUS. B. 84-Ta) quod ſpone ex propoſitis S. 88. ac ll, 4-

IElEE]æonſequitur. 2 L.. -II il

BTIEFRSSIIVSEED ili õ- l 103; i
Porro AD, AC ſunt rectæ ſiæqnaſes, quarum differentia eſt

CD, ſemidifferentia; BC ſeu O.
Cum igitur 30.) minor (C) duarum Inæqualium rectarum

ſit ipſarum ſemiſummæ inminutæ ſemidifſerentia (BC) æqualis; ma-
jor, autem (D) æqualis ſit ſemiſiimmæ auctæ ſemidiſſerentin (BD):
oportet, ſit 4B ſemiſimma ũòrum 4, àC. Idem immediare pa-
tet, facta DI =/AC (Fig. 23, ut ſit Al/m A4D 4C; nam ob
BC= BD, CA æDI, et A8  BI =all.

A Quibus
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Quibus notatis, propoſitio AD'AC1 æ/ 44BC 106.) hane
exhibet: differentia quadrsatorum duaruin ĩæqualium rectarum æqua-
lis eſt rectangulo ſub ipſarum ſemiſumma ac ſemidifferentia quater
ſumto.

Quæ etiam ex propoſitione: quod duorumquadratorum inæqua-
lium differentia. æqualis ſit rectangulo ſub ſumma. differentia latę-
cum ipſorum a1. ſq. 26, 45.) ultto per S. 4. conſequitur.

ꝗ. 103.

Aliter AD AB s3D ſiſtit ſummam, atque 4CæABBt
differentiam duarum inæqualjum rectarum AB BC.

Igitur (5. 100.) exceſſus quadrati ſummæ (4D) duarum recta-
rum inæqualium (B, BC)  ſuper quadratum difterentiæ ipſarum
AC) æqualis eſt quadruplo rectangulo ſub rectis (AB, BC).

Quod conſentire cum S. 33. 55. faclle ex S. infertur.

5 104.
Idem ſic etiam oſtenditur: Super 4D (Fig 24.) conſtrũcto quã-

drato 4D” EE, ab lateribus ejus 4D, AE, DF abſcindantur 42,
AM, FH, ſingulæ BED; per puncta Z, B agantur rectis 4E,
DF purallelæ TV, BX; quæ lateri EF parallelis rectæ AD pex
puncta M, II ductis in punctis V, T, w, X, X occurrant.

Ita APWæ AKA+MV+ BHFVW,-
Quadrilatera XW, AX, MV, BH, FW ſunt parallelogramma

rectangula (conſtr. I, a9.)
Et A4 quidem eſt ſub 48 BD, ob AM æ BD:

pariterque V; ob RMAEAMADB8D7Al EVv=AZ 33) =BD:
item BIl; ob DHEI=DPVVH Al)BDAB_:
a rV; ob PV=VEEVADA~”D"aAB, FH=|]BD.

It4
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Eautan eſt quadratum, cujus ſatus BZ AB-AZ=AB-BD;
oum Got I, 34) KYBZ, KXſX-EKDH-AM—AB-AZ/— BZ.

Igitur AD 2Z' h. æ. 4B BD) (4BED)1  41t}. ubAB BD.

ꝗ IO5.-
Eandem conſtructionem ad demonſtrandam Prop. VIII. adhibet n

COET US 8TO N ſt lsTDP. 20. ꝗ empe per eam e
AF AK MVABH  FWWKW=— èA+Xv

h. e. AD: ſeu (AB+8D)I 4rctg. 4BD cE Lorenæ.) l

ſ

lii

s. 166. li

(s. 102.) Propoſitio Vll. 4D' ACI+ 4rectg.ſub 4B BC 3ll
Recta 4D continuata, donec ſit DI=ACFig.23.); ob4B=BI/(AlI m

transformatur in hanc: 4D= DIS arectg. lubſ BD: l ir

ah. e. recta 4I bifariam ſectæ npuncto-B, in inæqualia in puncto ſi
D; quadratum ſegmenti majoris AD æquale eſt quadrato ſegmenti
minoris DI, cum quadruplo rectungulo ſub dimidia 48 ſeu BI ſubrecta BD inter puncta ſectionum. l

j 5 x%7.
Quadratorum igitur, quæ ab ſegmentis inæqualibus rectæ biſariam

utcunque in inæqualia fectæ fiunt, differentia quadrupla eſt rectun-
guli ſub dimidia ſub recta inter puncta ſectionum, ſeu ſ. 30.)
ſub ſemiſumma ac ſemidifferentia eorundem ſegmentorum.

a v

ꝗ. 1OS.

Pariterque in hypotheſi Propoſitionis V. obtinet, quod roo.
nit ſub conditione Prop. VI. oſtenſum: nempe recta (41) bifariam

in
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(in B) ſecta, atque in ea ſumto alio qhocunque σα;́ue punct
differentia quadratorum rectarum (VA, DI) puncto arbitrario

extremis (4, 1) rectæè propoſitæ (4lI) terminatarum æqua.
tur quadruplo rectanqulo ſub rectis (4 ſeu BI ED), quæ hinc
puncto biſectionis (ſ1), inde puncto arbitrario (O) alteri rectæ
datæ (AI) extremo vel I) interjacent.



n

l

T Rationes quas Euclidis Elementoru d  bH m novo ory me ac niet  oere demonſtratorum (Lond. 1678.) auctor ad caloem Argumenti illis
præmiſſi affert, problemata ab theorematibus ſalva methodo Eucli-
Jea ſejungi haud perſuadent.

II. Euclidem  tribus primis Libri I. Propoſitionibus triangulorum mn

conſtitutionem æqualium rectarum ortus poſſibilitatemque, prius-
quam de illis præciperet, tradere voluiſſe, ſpecioſe magis quam I

ſ

ſlide (monente SAvILIO ꝑ. 215. ſꝗ.) obſervat PROCLUS (In pri- ſlll
limum Elementor. Librum Commentariorum Libri IV. Patavii 1560. ꝑ.

132.ſu)

III. Methodus, qua cel. MiCHELSEN uleitung æur Selbsterler-
nung der Geometrie. Berlin 1790. S. 20 fſ. 32.  74  91  i4 l

Lii

155.ſ. 180. Euclides Elemente. Berlin 1791. S. 17. ſ. 84 f. 37..)
propoſitiones Euclideas deducere jubet, utiliter quidem interdum l
applicabitur; ſed declarationi genuinæ ſyntheſis didactice, quam pro-

lprie Elementa Euclidea ſiſtunt;- unalyſis demonſtrationum ſolutio-
l

juntæ? (Anleitung S. 134 f. 169. 174. Elemeute S. 95. f. 99. ſ. l
numque expoſitioni, ſerius tantum a parcius ab MICHELSENO ad- ſl
108.), debet, ne falſis nimis anguſtis conceptibus tirones imbuan-
tur, ſubordinari. Conſ. Lamberts Neues Organon. I B. S. 217 f 300F
434. f. Lamberts Logiſche und philoſoph. Abhandlungen. I B. S. 244.
252.f. 421. f. lIB. S. 94

IV. SCHEUBELII inſtitutum demonſtrationes Elementorum abs-
que literis ad figuras adſcriptis exponendi iniquius dijudicat SAVILIUS
P: 189. ſqu. Vid. SCHEUBELUI Epiſtola nuncupatoria, editis ab ipſo Ele
mentorum Libris præmiſſa, ꝑ 3. ſqq. Ill. KEsTNERI Geſchichre der
Mathematit. IB. S. 266. ſſ.

F V. Eu-



4  DSEV. Euclides ad præparandam Propoſitionis I, 7. demonſtratio-
nem ſolis delineationibus àantea poſtulatis vel declaratis, atque ad
eandem efficiendam nonniſi Propoſitione I, 4. Axiomate 3. utitur;
nec alias hypotheſes ſubſidiarias immiſcet? qũod ſecus fit in variis
eam planius inſtruendi modis, quos tradunt PROCLUS juxta PaPPUM

142. ſq), CLAVIUS 45.), BORELLIUS uclides ręſtitutus.; Piſis
1678. D. 24. ſq.), ANG. DE MARCHETTIS O. I. ꝑ. ĩ5. i99)

VI. ROBERTI SIMSON (B 343.) judicium de PROCLI (ꝑ- 141,
I47. 149. ſq.) ſententia, ſtatuentis: auctorem Elementorim; &tũ
Propoſitionis I, 5. parte poſteriori nuspiam utatur, eo fine- jllam
commemoraſe, ut ſolutionem prævie ſuggereret objectionis ſeu in-
ſtantiæ, qua Propoſitio I, 7. impeti poſſet; quæ TavLor (The bhi-
loſophical and mathematical Commentaries òf Proclus on the fir?t Book
of Euclids Elements. Lond. 1789. Vol. II, ꝑ. s&. ſq.) regerit, haud
evertunt,.












	Scholia In Librum Secundum Elementorum Euclidis
	[Ps. 1]
	Vorderdeckel
	[Seite 4]
	[Seite 5]

	Titelblatt
	[Seite 6]
	[Leerseite]

	[Scholia In Librum Secundum Elementorum Euclidis, Ps. 1.] 
	[Seite]
	Seite 2
	Seite 3
	Seite 4
	Seite 5
	Seite 6
	Seite 7
	Seite 8
	Seite 9
	Seite 10
	Seite 11
	Seite 12
	Seite 13
	Seite 14
	Seite 15
	Seite 16
	Seite 17
	Seite 18
	Seite 19
	Seite 20
	Seite 21
	Seite 22
	Seite 23
	Seite 24
	Seite 25
	Seite 26
	Seite 27
	Seite 28
	Seite 29
	Seite 30
	Seite 31
	Seite 32
	Seite 33
	Seite 34
	Seite 35
	Seite 36
	Seite 37
	Seite 38
	Seite 39
	Seite 40

	Theses.
	Seite 41
	Seite 42

	Illustration
	[Illustration]
	[Leerseite]

	Rückdeckel
	[Seite 52]
	[Seite 53]
	[Colorchecker]




