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SERENISSIMO PRINCIPI AC DOMING
- MI-A0

FRIEDERIGCO
WILHELMO ADOLPHO,

PRINCIPI NASSAVLE , COMITI CATIMELIBO-
CI, VIANDZ ,DIEZLAE, LIMBURGLET BRONC-
HORSTII, DYNASTA IN BIELSTEIN, WISCH,
BORKELOHE, LICHTENVORD, ET WILDEN-
BURG, HEREDITARIO BANDERESIO DUCA-
TUS GELDRIZE ET ZUTPHANIA. &c. &c. &¢.

ANTONIUS de SAINT JULIEN-POTIER
Ordinis Melit.

Dedicat , Confecratque.

e Uod fuit Jumme temevitatis , Princeps

SO ; 2 ~ v -

) '46. Seveniffime , circuli quadraturam inqni-
-

VAW rere , quam plerique mortalium & nullo
LA lee edipo folvendam exiftimavere , non ver-
= @Z tetur credo andacie , illam a me veper-

evutam Celfitudini Veflre dedicare. Quin im0 ommium
eruditorum hominum judicio hodiernd luce comprobatum
eft, inventum hoc admivabile , Archimedeum illud fimula-
chrum , idolum antiquitatis toties inceptum , totie[que con-
tritum 5 vem demique verum omnmium maximam , nonnift
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maximo Principi confecrandam effe. Nemo quippe infi-
cias eirit , quin & ipfi are NafJaviorum beroiim tot [po-
liis onufle, tor illuftrate tropheis , Coronis Imperatorum
ac vegum quantum-libet adornate , Circulus ille in qua-
dratum inandita metamovphofi converfus, inter alia de-
cora gloviose appenfus , pluvimum addat virtutis , addat
e fame. Circulus enim. corona eft s & quadvatum cam-
pus 5 Naffaviorum Principum decus , ¢b infigne 5 nam

- nunquawn heroes illi in campum [ine corona prodiere , el

coronam ullam nonnifi in campo compavavere. Itaque in
illa Civculi quadvatura , five quod impertivit natura Naf-
Javiis 5. five quod contulit virtus bevoica , mom fecus ac in
honorifico flemmate quafi adumbratum intuemur. O fi
tandem heroes illi , 3 quibus Celfitudo vefira oviginem
trabit 5 five quibus confanguinea eff , Walramos dico
Adolphos , Othones, & Auriacos quotquot fueve , adbuc

in pivis exiflevent , mivavewtur prafelts. talem hadie-civ-
culum , five Coronam aded [plendidam Celfitudinis veftre
effe impofitam fronti , quam bis mille annorum [patio, vix
Studia omnium bominum potuerant efformare. Ampletta-
tur Iraque , Seveniffime Princeps , Celfitudo veftra Coro-
nam illam cum omni [plendove vultus [ui , mec abhorrear

“momen [uum infcribi circulo @ quo ducet immortalitatem.

Et quoniam Celfitudo veflra Sereniffima cum labore &
Judio mathematicis operam navat, excolat hanc payten
que omninm covona eft 5 verim ¢ anttorem ipfum , atque
tanti operis architelfum non dedignetur amare.
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€T R-GULE"]
QUADRATURZEZ NODUM

PER

HELICEM ENODATUM
PHILOMATHEMATICIS

PROPONIT

D. de SAINT JULIEN-POTIER,
Ord:. Melit.j.

% fto cylindrus A re&us, circa quenr
~ re¢ta LK moveatur, motu continuo,,
arque uniformi , axique BC femper
—: parallela, ira ut {uo progreflu modo
AN\ congruat re&tz HI, modo PR,

N\ GF, ED, Lateribus fcilicet plano-
rum per axem. eoque inftanti quo
re¢ta LK verfari incipit, ab extremo.
L,. & in dire&tum ipfius LK, pun&tum unum moveatur,,
unico etiam motu, arque uniformi, tunc reta LK cy-
lindri fuperficiem permeante, pun&um illud L helicem,,
puta LMOND, in eadem fuperficie defcribet.
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CORROLLARIUM.

Cum igitur pun&tum mobile L duplici agatur motu,
{cilicet rapto, & proprio, fi quadratum linez helicez
quam rapto defcribit , duplum fit quadrati retz linez
quam proprio exarat, certum eft fore lineam retam =-
qualem curuz.quando enim re¢ta LK attingit latus PR,
aut aliud quodvis latus, i punftum L perventum in O,
defcripferit, LO , cujus quadratum duplum fit quadrati
PO, erit curua LP =qualis re¢tz PO, nam triangulum
LOP re&angulum eft in P. adeoque quadratum LO
eft ®quale quadrato curuz LP, & quadrato re&tz PO,
& cum fit duplum unius, latera quadratorum LP, PO
erunt xqualia,

PROPOSITIO L

Helix latera planorum per axem proportionaliter di-
vidit. Efto enim cylindrus idem BC rettus, & per axem
illius BC fint plana LKDE , HITS, PRYZ, GFXYV.
Sit porro ex motu generata helix LMOND. dico quod
ut curua LH adcurvam LP, fic re¢ta HM ad reétam
PO; & ut curua LP ad curuam LG , fic re&ta PO ad
retam GN. & fic de ceteris. Cim enim ex genefi de-
curfa fint eodem tempore fpatia LH, HM; atque eo-
dem tempore fpatia LP, PO. item LG, GN, erit ex
Archim. ax. 1.de fpir. LH ad LP, ficut HM ad PO;
& ut LP ad LG, fic PO ad GN. quod erat demon-
ftrandum.

CORROLLARIUM

Hinc notum eft qua arte poflit helix delineari fupra
cylindri
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cylindri fuperficiem. Sit quippe exaranda helix ABCD,,
quz ex A tranfcat per pun&tum D. ducatut planum per
axem, cujus latus DG pundtum D peruadat. tum divi-
datur arcus AEG in plures partes zquales, atque ex
pun&is fetionum E, & F, ducito plana per axem EI,
FK. quod fi tandem feceris FC ad GD, utAFad AG.
rurfus fi feceris EB ad FC ut AE ad AF, exurgent
pun&a extrema B, & C, per quz, fi ex A ad D duxe--
ris flexam ABCD, optatam helicem defcripferis, juxta
Iam: propm™ quam etiam ulterius circumduces in altiort
cylindro, eadem arte, fi libuerit.

Facilitis tamen rem aflequeris, {i defcenderit perpen-
dicularis DG , atque ex pun&is E, & F erexeris per-
pendiculares EI,, FK quz erunt ipfa latera planorum:
per axem. vel etiam {1 flexili ali%ua norma ufus fueris ,
uti fit pro cylindri circulis quee flexili indigent..

eArchimedes Suppofitiones

1. Cum ex Archimede prop. 1. de {ph. ac cyl. tota:
cylindri re&i fuperficies fit rectangulo @qualis, fub la-
tere & bafeos peripharia contento , hiec cylindrica fu-
perficies plano per axem dividetur in duo re&tangula:
curua zqualia, & in quot partes eadem fuperficies {cin-
detur planis ductis per axem, in tot retangula {epara--
bitur , quorum oppofita erunt zqualia.

1. Si duo plana per axem in fe orthogonaliter du-
cantur, quadrifariam bafeos circumferentia decuflabitur..

1I1. Du&6 pland per axem, fi iterum planis ad axem:
bafi parellelis, & quidiftantibus fcindatur cylindrus, in;
plura re€tangula zqualia fuperficies illius feparabitur.
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PROPOSITIO IL

Si a latere plani per axem ad latus oppofitum dua
fit helix, & per utramque fe&ionem di&z helicis cum
di&o plano , ducantur plana bafi parallela, hac helix
curuum rectangulum bifariam divider. Sitenim planum
per axem MOGN , & ex punfto A fumpto in latere
MO dua (it helix AB, ita ut B fit in altero latere GN.,
turfus perfettiones A & B ducantur plana CFB, AHD
bafi ORG parallela. Dico re&angulum CBDA dividi
bifariam per. helicem AB ; five triangula ADB, BCA.
efle zqualia Cum enim re¢ta AC fit zzqualis reCtz BD
ex 1. fupp. & curua AHD =zqualis curuz CFB, atque
angulus ADB xqualis angulo ACB ex eadem fupp. fi
fuperponatur curua curuz, & refta re&e, jam congruent.
Oftendo eriam quod helix AB, five latus AB trianguli
ADB congruet lateri AB trianguli ACB. dividatur quip-
pe bifariam re&ta AC in 1. & per puo&um I tranfeat

‘planum IKL Parallelum bafi ORG. jam ex 1.& 3. {fupp.

curuum rectangulum AILD mquabitur curuo re&tangulo
ICBL. Ducatur nunc per Seftionem K planum per axem
PR, tunc quatuor reftangula curua erunt ®qualia, per
2. & 3. fcilicet reftangula ICFK , KFBL, AIKH,
HKLD. Itaque re&e HK, FK erunt zquales, & -
quales curuz AH, BE. Ergo ut'curua AH ad reGtam
HK ; fic curua BF ad re¢tam FK, & fic pun&um K
erit utrique triangulo fuperpofito commune.  Oftende-
tur eodem modo quod f1infinita plana per axem ducan-
tur, utrimque punéta in helice erunt communia; adeo-
que tota helix AB trianguli ADB congruet toti helici
AB'trianguli ACB. cum itaque triangula. ADB, ACB
zqualia fint, retangulum AGBD {cindetur bifariam per
helicem AB. quod erat demonftrandum.

COR.
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CORROLLARIUM L

Hinc notum eft in omni re&angulo curuo helicem du-
&am ab uno angulo ad oppofitum angulum, ejufdem
re&anguli effe diagonalem , adeoque in plano exten{o
efle lineam retam.

CORROLLARIUM IL

Notum eft etiam quamcumque helicem in cylindri
fuperficie defcriptam , habere fe uti lincam reftam ,
quandoquidem illa reGangulo aliquo femper claudi

pofit.
L EM M A

Si fegmenti ellypfeos CBDE fubtendens CD divida~ IV.
tur bifariam in E. atque ex E excitetur perpendicularis Figy
EB, hxc tranfibit per pun&tum flexura B magis remo-
tum ab eadem fubtendente CD.ex E. enim per punftum
B defcribe arcum circuli MBL. rurfus per idem punttum
B ducito reGam KI parallelam reGtz fubtendenti CD..
héc fa&od, vel reGta Kl fecat in B flexuram CBD,. vel
tangit, Si primum: ergo re&ta KI media eft inter duas:
curuas MB, DB fe tangentes in B; quod elt impofli-
bile. Itaque re®ta KI tangit flexuram in B. At cum
rea Kl fit parallela fubtendenti CD, pun&tum B per
quod tranfit perpendicularis EB eft totius CBD magis
remotum 2 fubtendente CD. quod erat demonftrandum.

CORROLLARIUM.

Hinc notum eft quomodo in flexura ellypfeos repe-
riatur pun&um magis remotum 2 fubtendente: divide
fcilicet bifariam fubtendentem CD in E. & in puncttor
E excita perpendicularem EB, atque in Berit punftunmy

flexure quefitum.. .
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vide  Si ducatur planum ellypticum in medio cylindri, &

Fig.

can

in ipfo plano fumacur quodvis Segmentum, puta CBD,
“cujus punctum B fit magis remotum 2 fubtendente CD:
fi rurfus in fuperficie ejuldem cylindrire&i ad eadem ex-
trema C, & D ducatur helix CFD , dividaturque bifariam
in F. dico quod idem pun€um B erit utique  magis re-
motum ab helice CFD. quod jam ex fe manifeftum eft,
fi quidem ejufdem linex CBD), & ab iifdem punttis ex-
tremis G, & D fupponatur tum duta helicea fubtendens
CFD, tum retta fubtendens CD. quamquam & illud
idem aliter demonttracur. ducito fcilicet infegmento elly-
pleos CBDE quotlibet rectas parallelas re&z fubtendenti
CD, quz tandem definent in punto B magis remoto
a fubtendente CD, itaut ultima illarum fegmentum ex-
cedens definat in reGtam K1 quod notum eft ex fuperiori

Lemmate. finge poftea ab iifdem punétis extremis harum

reftarum parallelarum totidem helices fupra fuperficiem

cylindridutas, qua etiam definent in punéo B, {1 qui-.

dem non dantur alia punéta flexurz ad qua duci poflint
helices, ergo ultima helicum fegmentum excedens defi-

net in rectam KI. adeoque punétum B magis remotum 3
reta fubtendente CED; erit etiam magis remotum ab

helice fubtendente CFD. quod erat primod demonftran.

dum. Porro helicem FB du&am ex medio F ad punétum

B magis remotum , efle helici CFD perpendicularem 5
conftat ex priori Lemmate. nam cum fegmentem curuum

CBDF fit pars {uperficiei cylindricz re&tangulo axqualis,.

fi fuperficiem fupponamus extenfam , ductique fit ex me-

dio ¥ perpendicularis FB, denique per pun&um B du&i:

fint tum circulus tangens, tum parallela fubtendenti, often.

detur eodem modo quod per punétum B magis remotum.

in flexura CBD tranfeat perpendicularis FB.
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PROPOSITIO ILL

Lineam reltam equalem cirouli peripharia: exarare
circulique quadraturam abfolvere.

Efto cylindrus pw retus, quem fcindas oblique’;unde V-

furgar planum ellypticum Epnd. tum dudtd in eo plano
utrique diametro Ei , DY, eX apice unius D ad apicem
alterius E ducito re€am fubtendentem ED , cujus pun-
&um flexurx magis remotum i fubtendente per priora
queficum, fit F. exiifdem punctis extremis E & Dfinge
t1bi fupra cylindri fuperficien, du&amefle helicem EM D,
cujus idem pundbum F', ex preeced. erit magis remotum ab
helice fubtendente EMD. Defcendat pofted ex D per-
pendicularis pe. tum devide po bifariam in r, ut {it PR
femi quadrans circuli, & fupraR excita perpendicularem
RM. denique norma flexili defcribe circulum EH , vel
ut vitetar circulorum defcriptio , fume RL, o& QH
zquales PE , ut intelligatur femicirculum EH trabfire
per pun&a L, et &. et arcum EL effe femiquadrantem.
Ultimo fumpta re¢ta LM dimidia re&te &D, eritE&
ad EL, ut&D ad LM. rurfus erit ut E& ad EL, fic in
imaginaria helice ED ad EM. & fic fitta helix EMD
feCta erit befariam in M. quare fi ex medio M imagineris:
helicem MF, erit illa perpendicularis helici EMD , uti
fuperius oftenfum eft.. Hoc fa&o ducito per M circulum
IMK , & ex F defcendat perpendicularis FO , tum trans-
fer MX in EN, & FXin NA, ut ex E per punftum A
intelligatur helix EA, qua helici FM erit parallcla, ad-
edque helici EMD perpendicularis ; nam {i fumatur IS
zqualis XM, &ex puncto S defcendat perpendicularis
SG, tum fiat SC xqualis FX:, tunc fita helix 1C erit
parallela helici FM, fi quidem ex triangulis aqualibus.
1SC, MXF, mquales fint anguli XMF , CIS. at trian-
gulum ENA eft zquale etiam triangulo ISC , quoniam.
ex conft. zquales funt re&z N A, CS, & arcus EN 2qua-
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lis arcui IS, pretered anguli ENA, ISC re&i, & curuz
1K, EH parallelz; Itaque cim fit FM perpendicularis
helici EMD,, erit utique helix EA eidem helici ED per-
pendicularis. quamobrem fi promoveris helicem EA , in
T, juxta Corollar. I. prop. eric ELad femicirculum EH,
hoc eft ad quadruplum, ut LT ad HA, hoc eft ad qua-
druplum. & fic helix EA fi&e circumdu&a pun@um
attinget. rurfus ut arcus EL ad femicirculum EH ; five
ad quadruplum, fic re€ta LM ad re®tam HY. unde etiam
helix ED fi¢te circcumdu&a punum Y attinget ( quod
fimiliter ufque ad confummationem circuli fieri poteft,)

Cum autem triangulum AEY re&angulum fic in E,
defcendens EH erit media proportionalisinter re€tas AH,
HY. quare fumptainreGilineis media proportionali inter
reftas AH , HY , erit illa zqualis femicirculo EH, qua
duplo major fatta toti circulo zquabitur: quod erat pri-
mo faciendum. :

Denique fit zona AVPQ ambiens totum cylindrum
quarta pars fuperficiei cylindri cubici, quoniam ex Archi-
mede eft arexe bafeos ®qualis , fumpra media proportio-
nali inter latus BV, in quo fupponimus totam circum-
ferentiam , & latus VQ,, eric {ub illa quadratum arexe
circuli quale. quod erat abfolvendum.

Corrollarium de Trifectione Angul.

Efto angulus NXA in quacumque ratione data trife-
candus. puta ut 2. 3. 1.accipe in latere cylindri AS quam
libet menfuram AR, quam divides ut 2. 3.-1. puta in
puntis O, & G. tum du&ta helice RN, ducito ex aliis
punctis O, & G helicesOT', GP, parallelashelici RN .
tuncarcus N A feCtus erit trifariam in ratione data; nam
ut AR ad AO, & ad AG, fic AN ad AT, & ad AP.
quamobrem ductis rectis XT, XP, erit angulus N XA i
ratione propofita 2. 3. 1. trifetus. quod erat faciendum.
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